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jc^ bebienfe mx^ hti ramm Unfecrid^f im ^raftifd^e» 
Sterinen öftert j«fatmncngefe|ter Aufgaben ottß' bec"" 
Stegelbetri^ .n>ie man fte im gegemüSrtigen 93u(f)e 
finbrf, um baS 9lad)benfen bcr ®(|ü(er im ©etbjlfinbeR 
ber Ättflöfung ju üben* f)tefe« gtlitftc bei Dielen^ 
»emgften* xxi fpld(>en göÄen , »o bie 2Cttfgabe^ ni(^t $u 
Demitfelt loar/unb id)J()atte fo bem blofi me4>attifd)en 
8lec()nen bet ^txo^^ixixi^tn Sl^gelbctri - ßjcempet fo jiem* 
jfi(^'em 3iel gefegt 3ti mef^rern gfäCcn aber mufte^ id^ , 
'bie Äuflöfung ben ®d^ülem fagen, unb ba id(> feine 
Sämtnifi ber aHgemeinen 'Mt\)raziSt t)orau8fe|en fonnte^ 
' fo xm eS MÜ^t immer mögHd[> / x1()mn bie ®ritnbe be$ 
Scrfa^renS ganj begreiflii^ %\x ma4>cnj id^ mußte mid^ 
toieber begnügen, menn fte bie Äufl'^^ng im ®ebäd(>tnif 
\Wt\UxK ' gärigere ©d[)ütcr famen inbeffen nid[)t fetten . 
priüofim jtt mir unb baten um bie CrfWrung ber '^u 
Sebenen Äuflgfung* Sd^ fut^te il^en bann ben ©ebraud^ 
ber S5ud>ftaben , oB attgemeiner 3a]^l}eid(>en/ begreiflid^ 
|u machen unb ju geigen , wie mm burd^ biefe bie Bfün^ 
Witt Aufgaben leidet ftnben unb jugleid(> eine (Suftdjt 
fn bie ©riinbe beö jBerfaf>ren8 T(d(^- »erf4>affen fbnnte; 
.iDabiird^ glüdfte >& mir, bei immer me]()r ' ®d()fllem 
Snterefli für bie oßgemeinen gellten ber Äritfimetif )u 
«wegen; unb feif ber Trennung unferer ,^au})tfd()ule in 
|»ev»bt^eitungen: ®eiel[n<e unb Bürger:: ©d^uU/ war e* .- 
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tm, t)em wm ^enm ^Directot be SRareeß tx^aUmtn 
SCttftrage zufolge, m6^U^, in bet erfleti klaffe ber SUi^ei:^ 
fä)nU biefe aUgemeine 2Cnt^ettf felbfi wtiuttoQm unb 
fo bte @d[)ü(er jum motj^^erndtifd^en Stecf^nen }u geitö^nert» 
3ti btefer Bett erl(^telt t(^ wn tne^rern jungen ^^nlmännetn^ 
bte iumZ^zil hä mit ben attt^ettfd()en ^tttfuS ^tmad)t 
"Ratten, bie SCttffotbemng, bo(i^' eine ©ommlnng Don fotrf^en 
jufantmetegefelten TCufgaben/ n>te fte bei mit gei:ecl[^net 
^dttm, )tt üeranfialten unb bte ©^ilube bet Ste^^nung 
iaUi }u entmitfetm S)te @a4)e^ fd^ien mit hid^t tmnü^ 
tmb ii^ etitfcf>lop mt(fi }ttt ^CuSful^tptg. 3CnfangS imoltte 
td^ nui; gjcetnpel geben unb bie SCuflöfung üetmittelfl 
beS ®thtau6)i bet ^ud^flaben jeigem 20>et hatt> fanb ' 
iä), ba^ l^ietbet jtt ml @d^ietig(eiten mit etttgegen^: 
panben/ t9enn i^ bie jtenntniß'bet allemeinen 2Ctit^mett£ 
nic^ )>otatt&fe|en w>Utt* 2)a|i i<f) abet biefe$ bei beti 
fKeiflen, mlö^e baß Unt^tnel^men gen)ttnf(^t l^^otten^ nid^t 
Sonnte/ n)^t mit bäannt, mitfyin . maxb iiify gejmungen^ 
meinen ^laifi in fo fetn abjuänbetn^ bap id^ ben ^eifpieUn 
«tue gntmidfelung bet Seilten bet TbnÜ^met^ DotattSpfe^en 
befd(^p. 3d^ fe^te bie £enntnifi bet Stud^^ted^tnung nnhf 
9te »I mä) mit* SRed)t tlf^tin jii fönnen glaubte^ fetbft 
bet £)e)imalbtüd[)e t)otaug / > unb beatbettete nun bog 
^Sanje getabe ju als eine 2Cnleitung )ut 3((giei5ta/ inbetn 
id^ tnit ^ntmtdfoljung bet ^ud^flabente4)nung unb bei: 
ie!^xt t>on entg«gQngefe|ten ^i5pen ben 3(nfang mad^te/ 
Sd^ fuc^te mn biefe allgemeine 3(tit^etif fo |ii beatbeiten^ 
baß fte ftit ben foifyiQjm (^d^üUt, fo n^ie füt ben atu: 
gel^enben ie^nt, . ol^ne S3eil[)ütfe miinbXtd^et ^Cnteitung^ 
))etfiänblid^ fein tonnte/ unb mein innigflet ^mfd) i^, 
baß m^t bi^feg gelungen fein tnöd^te. ^aht i(^ biefett 
3n>edl nt4)t gana vietfe^tt/ fo tjetbanf ^ id^ eS bei^ tfefflid^cii . 
ttntertid^te beS ^ettn ©d^uttat^ SSiet^/ befen ^^t^I 
bienße um bie ^atfytmatit fi^pn längft r>on bem ^ubtifitnt ' 
aitetlanttt i^tben ftnb« @elb{l fein @d^Ulet itil btefer 
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^Wgen^ett in Uiini^enp um ifyitt iffmtUä) mmzn S><mt 
für t)te ^ndbitoung biet h>enigett^ mir t)oti ber Stator 
gepeitffen Xtilageh }iir 9Ca%maHf abjuflatten; Seibet 
\)eÄot inir bfe 9lot^n>cnbigf ^^^^ mtd[> bem mÄ«l[)ematif4>ert 
@tobtihn ganj }u mibmen/ akr beti reinen ©ei^eSgenn^^ ^ 
ben mir We S5efd)äftiQmQ mt bemfdben bojö^ fi xti^ibfy ■> 
i^erfdjap ^, toerbanfe iä) ifßif «nb fb möge benn er 
inir utiei^tn, baß !(!^ feinen 9tamen in einem äded.c 
nenne/ Ht be6 UnDoQlommenen gewif no4> mel an 
pd^ ^at 

S3e{ ber 3)arfle{lnng bet aOgemeinen^titlf^niitif bin 
i^ gtSftentljeüÖ bem ®ange gefolgt/ ben mein t)erel[jrter 
Sef^rer in feinen matl^einatifd^en Se|)rbiid^em g^h^mmen 
\cL ^ fonnte ntd)t§ bawn n>egtaff^n/ menn btt 
fDlgenben Xufgdben ganj »erflönblic^ ^werben foUten/ iinb 
fo nrnpfe benn au^ bie Se^re »oh ^otenjen, ^n^flionen 
itnb Eogatttl^en mit btird)genommer merbeft/ meil be^ 
fonbetS in ber $o(ge ttoä) tKtifgaben oorf ommen > beren 
ibfupg nnr babur^) »erjliinbiici^' »etben -f ann* 2)a6/ 
Mi fßev ^oihbihäftonen unb ftgnnrte 3a^en gefagt 
lobtben ift> ^fte t)ieUeid(>t megbleiben limenr* aber bi^ 
»aterie fetbft f^eh mir fo (ntfteffant nnb oiti^f ür tfaö 
^tdüf^i fieben- fo brauchbar , ba| i^ vü^ niä)t «nt? 
^liefen fönnte; fit ganj a^ ttbi^rge^n« £)«r @tebtattd^ 
^t Sogarit^n . aber üerbieflte eigentli(|>: t^oti^ängtg in 
'©«Rillen eingefüf>r^ ju. »erben , ba fte ia fo irt'rtm Rädert . 
bie Sle4)nung erlei(]()ter« iiftÄ «fctttrjtn* , • . 

9?cj<ä[) .^eenbigitng ber allgemeinen Ärit^metil folgt 
nun* Alt" <B. 22^ Ke ^mtti^ wnmit bejmerfte (gnt/ 
toiMtmQ t)erf(df)iebener 9te4)nung§aüfgaben Dermitteiji ber 
ftttnjlgriffe ber Algebra* €8 4jl ^er in ber 3Cnot;bnnng 
bct Söifarifen dn^SSerfel^^en wn mir begangen »orben, t>aä 
'^ leiber jn Jpat e^ mafjma^m* Änflatt ber Öberfd[)rift^ 
«SSierter ^bfc^nt, Sied^nnng nfitatgebraifd^en @^lei(äS)ungen/' 
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(gt(!eö Kapitel/ 
über beu ©ebrauc^ ber S3Üd[)flaben im %UQemmen* 

Sofbemerfttttg.' 

A^ie Se((nung mit S3u(6{ia6en fcbeint bem ^id^tmatUimtiftt 
(Neciger« a(0 fte e^ in ber 2;()at ifl* (Sintge ifenntniß oat?on 
Wte jrter 8lec^enf(^fi(er ftabenv nid)t nuc/ a«il baburd) fafl jcbe 
Secjenattfgabe bequemer «ufgetifl unb felbfl in fd&triedgin hätten 
^tj gffd^offt tperben taxin/ fonbecn mit auc^ nici)t^ mebr öaiu 
F^Ht, Un ajerllanb ju fcfeScfen unb ha^ Wadbbenfen gU fiben* 
|8« iji eine wa^rc ^copdbeutif be« (ogifcl^eti ©cnfen«* 9?ur gu 
jNNic{^ toirb bad fogenannte ptafttfc^ 9ied)Qen in &(bnlm 
l*«ttfenio« getrteben unb barum t>ecfögt eö fo oft feinen Seiltanb/ 
kim eine ettpa^ combinirte ?(ufgabe ju Üfen iß* 
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2 etiler S^eiL erjletÄbfc^nttt. etile« ÄopiteU" 

* ' i 

BA^I^fic^^tt flatt bec befümmten ^mbfynlli^m 3ifferti. @o Ocära 
man ftc() auci^ oft im Aneinen Seben unbefltmmt unb aUgcraem auiti 
toenn man fagt: SSenn id^ fo unb fo Diel jSfetb ^litu , \o* 
finnte idS^ fo unb fo't>tet faufen. 2)tefed fo unb fo &if( 
be^eict^nl^t nun ber SRat^ematifec burcb irgenb einen S3ud)f}abmi 
\mb fagt ^* S9* f »enn td) a Spater ^ittt , fo f&nnte t(6 b euctt 
(aufem 6d (ann alfo a unb b jebe m&git^e beßtmmte 3ä^( besj 
. beuten/ unb e% t(l einleuc^tenb / baf aße^ ba^ , n)a|i t»on a unb 
gilt/ au(^ f&c ]ebe befltmnlte' ^a^l gelten m&ff«/ bte man baj 
fegen Witt* @age tc^ 5. IB. a ifi boppelt fo gro§ a(^ b , fi 
muf id^ aud) fftc a unb b bie 3a(^Un fo totalen ^ ba§ biefeö ber 
gatt ijl» ®e{}^e tdS) i*99* as= lO/ fo mupno(^enbig bc=5 fetoJ 

§•3- .1 

fBiIteft^rlic^et ®a|. ^ 

• 

Üi ift eingeffi^tf > bag man bie beFamiten ®rSgen in etneifj 
aüed^enoufgabe burt^bie erflen SSu(|)jla5ea M f leinen lateinifc^mj 
3(lpiabet^ ( a ^ b / c, A, e tc«) / bh unbe!annten buctb bl^ 
Ugtem (v / w / X / y , z) anebrfiit* 3n ber 2fufgabe : 3 6ae«i 
foilen 4 S^aler , mi foflen 9 €Uen ? finb 3 Sjlen / 4 £l)^leri^ 
öSQen bef annte @c5$en / ber $ret^ ber legtern aber unbefannt,! 
SSenn man alfo bie @t5gen im allgemeinen begeic^net , fo fagt 
man: a Stten f o|len b Zhaln, x»a9 fofieti c SUen? ®e^t manj 
nun ben unbekannten 9reid ber c SBen glei(i^ x / fo ergibt ftd^^ 
ber 3Cuffa||: , a Stten t)er()ält ffdjy )u b S^aler/ toie c ßllen 5« 
^ X 3()aler. 2)ie legtern x 2()aler ftnbet man nun burd^ bie Stecbnung», 
@tatt a/ h, c ^itte aucfy jeber anbere ber, erftern SSud^ßabetti 
be6 3Clp^abet6 gewallt »erben tinnm, benn bied ift goti} mU^ 
f &()rlic^ , alfo j. S3. ^ 

in enenr !of!en A Zf^aUx , toa% f oflen q Cllen ? 
Cben-fo ^&tten auc^ ^axx x bie @ri$en y^ %, y, vr u« f* m 
gefegt tperben finnen. 

S- 4- - , 

aSorb/emerfung» 

JDie 9le(f)nüng ntit S9u(^f}aben ift DOn ber mit Sal^len etge .. 
Ct(( nid^t abtoeitb^nb / auper baf ffe getoS^nlid^ hur angebeutei, 

nii^t fo / toie mit 3al^(en / »irflid;^ au^geffi^rt »erben fiinit< 

.1 - 



übet hen ©eibrou^ bet fduö)ii<ibin im 'XÜ^mAmn. 3 

N 

ied Segtete ^efdfti^t batm / tvetin man fTatt bet SuO^flab^n t^r^ 

«ctl)e / t* f). pU biftimmUn ä^W«« ^ fif^t ^ trflc{)e fie bebentm 

en. 2(b«c «ben baburd^/ baf man bi^ 2(ui5fu^rung hn^nSdnun^- 

tanhentitf gelangt man jut itenntnig aUg^mei^ec Stege^i) f&r' 

Je SSel)anbhittd atlet i^nlicftfn '2rufda{)en. 9^an lernt obf!raf( 

Mm unb »irb ein wliHiö^ex, nic^t bloß med)amfc^er Sie^ner* 

&a burc^ IBud^flabm iebe 9tec(;nung nnt angebeut^t^ tti^t 
^U^bibfg oixiQzfuf)it n>erben tcinttf fo.muß man fid) gewtffe 
8f{(^ metfen^ tvo&urc^ bte ve^fc^iebenen diec^tfungcfoperattoneti 
tsd^^ergt »ecbett* 2>iefe detc^^n mit il^ren dtatmn jtnb fotgenbt ^ 

Da$ 3^t<&en bet ®(ei(fy^ett itoeiec @r6$en 
Hiqttal/ gleid))/ 'ivelcü^e^/ jwifeben jwei ®ri|en gefegt, bei 
Itatet/ baß bU ein^ eben fo g^roß ifjt/ al6 bie «nbere^ }» SB* a&=b^ 
iti|lr.= aSL 

^)2>a^3et(^eitbft2(bbitron ^witt SrSgen 
(4* ptuk/ me^t/ unb)^ n)e(d^c$, jtvif^en )n)et ®r6ßen ge» 
Wf 6«jet«^net/ bag biefetbcn abbirt n?erben foUen/ §. S* a -^hi 

2M=i5/ b = 4/ fo ifl a -f* )> ===5 4-4==* 9* 2>urcl) 
• +bi|i bie 2fbbitlon nuc.angebeutet/ butc^ 54-4 =s 9 ob<;p 
utti^ef&|)rt. 2)ie ^a^l^^ xoü6)t ben abbtrten'@coßen ^ufammen« 
imommett glefc^ iß ^ ()etßt bie @ u m m e. 

S< if! einrclei ^ ob matk f4)reibt a «^ b ober 
54^4 ober 4 rf-5* ®o auc^ bei me^rern 3a^lem 
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fann i<^ f (^reiben b - « a 
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41. f. n). 
3) Äa* 3ei^<^ett bet ©ubttattion (-^ mirttt*# 

fotger)/ mid^tt, )n)if(^en }wei ®t6gen gefegt/ bebeutet# 
bie an ber re4)ten ®<tte t)on'ber an ber linfen abgezogen 
Wn foU. S)ie erfiere beißt ber @ n b 1 1 a b e n b u <> / bie iegtece 
SBinuehbu«» 3. 5S. ä — b* Sfi « =^ 12; bi=Ä8/ 
i|l a — b =» 12 — 8 =« 4- 25iefee übcigbfeibenbe ^eißt 
8te{!# ^et Unterfd)ieb^ bie'£)iTfetens. £)ie ^telTung 
®rigen ifl ;^ier ni(^t n)ia!ii()tli(4. Z)er. SJtinuenbti^ mu| 
er ImH , Ui €ubtra()enbue^ tec^t« t)om $ii6:^in {leben i benn 

— b; la — ^^8 ifl eineganj anbete fflrSße/ o(d b — a/ 8,— lü.. 



t 
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4' * "erfiec Sa)tiU €tjl« 3Cbf<^nitt. ' etjIcS Äopitct 

€!oa t(^ atfo (eartd^nen 9 üon 15 abgejosctt^ Mei6t 6/ fo mi 
ttj^ fc^reiben 15 — 9 = 6» ' , 

4) 2)a^ Bcicift^n bec !Btu(ti4>nf altott t* ober 
mal)/. mi6)t^f sn>tfd|)en in)e1 ®tSpen gefegt/ bebeutet/ ba6 bli 
mtt etnanbec niuUi|>lUirt noerben fodctt. ^ie ^u multtp(t|trenb| 
^a\)Un f)jiiftnhu^aftovtn, but etneber 3)?u(tiptt(anbtt 
bet'anbere bet SRutti^ltfatot / je nadj^bem tc^ htn etnl 
Saftoc/ a(6bte,3al)t/ welche muldplt^irt mecb^n foK/ ober 
bte/ mit toetd^et ic^ bte anbete multtpd^trei betrad^ten/tDtfi* 2)i| 
fann man annehmen/ tck man tviU/ betin 6*8 ober 6 XS 
eben fb me(/ ald 8» 6 ober 8X6. ^ie &a\)l, wzi^ burc^ bj 
SRuUi)}li(iren l[^^rau&!ommt/ b^ipt bai^' ^robuf t^ |. S3» 48 
bem gegebenen SSeifptcle. S3et IButbflaben pflegt man; wenn 
ttid)t anbete Umjianbe not()n)enbtg machen , bad fShiitiplifaüi 
Itxd^tti meg^utaffen unb (te untoitteibar neben emanber iu fd^reib( 
}*$SJ ab ober ba bebeutet /bap.a mit b ober b mit a t^uUipß}! 
toerben foU« 

5) X>ai Seichen ber 2>tt)ifion* «^ier ijl iut>5rbel 
ju bemetfen/ ha^ man bie 3a^l/ »elcbe bit)ibtrt n)erbe|| foS^ 
Stoibenbud/ bie 3a()( aber/ burd^ toeld^e eine anbete bimt 
n)irb/ ben 2)it)ifor unb bie 3a^t/ n^elc^e anzeigt/ wie oft 
Simfor im Sitibenbud enthalten fep / ben £l u 1 i e n t e n nenf 
S>a^ 3eid)en ber 2)it)ifton ift nun entweber (:)/ weld^ied stoifc 
3>it)ibenbu6 unb ^imfor fo gefegt wirb/ baf «rflerer'linf 
legteter ttä)tt t)om3etY^en fle^t/ ober ein £luerjlrtc() jwifc 
^it)ibenbu$. unb SDimfor/ fo bafi etfterer Aber/ legteter unl 
befifetben geflellf wirb / a(fo gerabe fo / wie bie bekannte SSruJ 
be^eidbnung. Wlan liefet beibe ßeic^en: bi))ibirtbu'r(^/ {. 

a:b ober -^ bebeutet/ bap a burd^ b bimbirt werben \o\L , (S\ 

93erwecl^g(ung in ber @te(lung barf nidE^f ©tatt finbem ^tjj 

a : b ober -^ barf man nic^t fc^reiben b : a ober — / wenn 

@inn ifi/ bap a burc^ b biDibirt werben foU/ benn 8 : 4 ober 

i|l gan^ etwa^ anbetet / ald 4 : 8 ober ^* @ebrau(^t man 

S3ru(lbbe5eid)nung / fo muß ber iCluerftri^ mit ber ganzen 3( 
in 6ine Sinie f ommen unb ber SDiuibenbuö ober unb ber 2>it)i 

«ntet bieferßinie jl«^«t/ alfoj. 58. a4--&, nx^t a+1. 



• / 

6) 2>a$ 2^t(b€n b«r Ungleid^^eit (>)> mli}^^ 
Mentet / M <i<t^ 3a^I gvifler ober f letnec o(d tim anbere ifl. 

Rbn fegt e6 fo / baß bie gr5f ere 3a^t ber Öffnung / f bte f (etnere 
cSpig« 9«9«ifi6ec ftc^t urtb liefet e« nac^ 85ef^affenF)eit bcc 
Imjlanbe: i^ grifer, ober ifl fUiner^ §• 55. a>b »icb 
|eUfen': a tfi großer aUh, a<l) aber: a tfi fUiner a(d b. 

7) 2)ie Alammer/ toelc^e bebautet/ baß «ine Slec^nung^s 
i))eratton ft4) auf mehrere bitrc^ -f* ober -— Derbunbene @ripen 
ienieiitf^aftlic^ bejie^ett, foU* 2)tefe Cegtern tverben alibann in 
eine illamnter ^efd^loffett unb bie ®riße/ »elc^e auf jbie einge« 
f(!^lo$uen tvrrfen folC / t>or ober l)inUt bie Xlammn gefegt / {. 85» 
(a -f- b) m ober m (ä -{- ^) bebeutet/ bag bu ®umme wn a 
unb b^ ober baf fotvot a ali h mit m tnuUiplijirt tvecben fod«. 
Se^et^t bie @r6ße , mit toetd^er man auf bU in tk klammer m^ 
gef^lofnen gemeinrd^aftUc^ opeciren tvitt/ audf^ axi^ mei)rern burc^ 
4" unb •— tjerbunbenen Spelten/ fo muß fte ebenfalls In eine 
Ätommet gef4)loffen «werben/ }♦ 83. (a -f- b) ♦ (m -f- q) bebeutet^ 
baf bie ®umme Doma unb b mit ber @umme ^n m unb q mu(« 
lipli^irt »erben fott/ obet baß nian bie ®rige a mit m unb q/ unb 
bie ®r6ße b au^ mit m unb q §u mu(tipli|iren f)aU» 

9Re^rere6 tUer beh ®ebtaucl|) ber iRiammer tvirb iteiter untc;n 
twtfommett. s ' 

Sine klammer aüftifen f)n^t, bie angezeigte Stec^:: 
lümgdoperation tpit6Ucl^ terric^ten / fo tiaß nun ba$ 'äeidE^en bcr 
itlammer toeggelaffen wirb f ^. 58« m (a -|« b) toirb oufgeloft^ 
mnn man n>irf lieft a unb b mit Yn muUtpItiirt ; e$ ^ommt ()erau^ 
nia-f«mb« 66en fo gibt (a-j-^j) • («n+'q) bie^robufte 
m a -4- m b -|- q a -j-» q b, 

6« fann aucft eine Jtlammer in, einer Ätammer Dorfommcni 

in melcftem Sade man bie äußere burcft [ ] unb bie innere burd^ ( ) 

.Vjeidftnet/ |. 83. a.[ m -|- q (b + c) + d]- jD^nn l5lJ man 

%tl bie innere Ätammer ouf unb fcftreibt a (m -|- qb *-|- qc -f« d) 

,|inbnunba^®anje/ tt>obur(ft man erhält ain4*aqb-|*^<l^+^^» 

Sotgenbe ®r6ßenrei^e roicb ftcft jegt er! larcn (afj'en : ■ . • 

ai (a — b + d) ' t *^ ~ ^ ^ ^ V 

2)ie« ^eißt nSmlicft : SKan fott a unb b abbiren , »on bet 

Stumme c ab^ie^en unb bm Ötefi mit bem ttnterfcfttcbe Don m unb 
, nac^^em necft r baju abbirt worben ifl / multipli$iren / baS 
tobttft aber bioibireti burcft eine 3al)U ioe((fte gefunben toirb/ 
ttenn mon^ben Unterfcftieb )?on a unb b ju d abbirt unb bie ge» 
fiinbene ®umme mit m muitipli^irt* 2>er ^erau6gcfbmmene. 



' ./ 



6 ^t^n %^tiU erUet Xbfc^nitt e^flee RapiUl 
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&uotut\t ifi bann, eben fo arofl/ aü bai^/ loa« f^erauifentml 
)^(?nn' man tie 3vi^ » butd) t bi\>tMrt unb ben iCluottentm mj 
etner Ba^l mutt^pli^irt > toelc^e gefunben tsub/ toenn man bi 
Untcrfd)ieb t}on h unb i mit g maltiplijlrt unb b<^6 ^robuft (u 

as=8inf=5Jiä df= 4f?s=i3 icba4 J 
b = 3 q= 6 »=i:^i6 g==3 7 ^j 

c = 5 r ?= 24 t t= 14)2 n 5=15 ir ^J| 

@« ijl ober " ^ 

S + 3 — 5«===5 6> i^~ 6 + >4 ö 30/ alfo 

<8 -f- 3 — 5) t (la — 6 + 34) ^ 6 • 30 = i8o^ i 
§ernec . ' 

8"— 3+4 =? 9 unb i^(a'*^3+4) c=:? 12.9 == 101 

@6cn t^ f ommt auf ber xt^Un €tiH M ®i9i<i}^titii9i^tM 
l^nauö ; benn e^ ijj : ^ ' ' 

II ~ 10 sr» i^.ülfo 7(it — lö) S=5 7* I » 7/ ötfo 
13 + 7 ♦ f^^ — ^^) ^J 13 + 7 = 20/ unb bat)er -^ 

StJenn eine ©rSße mit einer anberi^ muftiptijirt if!# f| 
nennt man m^ t)on beiben ben Äoeffijienten bet anberrt/ j» Sß» ij 
hm 2{u6bru(fe m n iji n1 bet Äoeffijient Don »/ ober auc^) a b<' 
'Äopffijirnt üon m / in welc^iem tegtetn Safle abec man lieber a 
ftforcibtj benn ber Äoe^ijtent jle^t gern wr bec ©rJpe; n)el(f)e 
t^erötelfdttlgen folT; Stellt eim ®rSfe of)m beigefe^enÄoeffislent« 
fortp biefer allemal ?=? x / benn 6 i^ =^ x • 6/ otfo a a\xÖ) ==5 t! 
SWan tann ft A ' ba()er jebe ®rJfe alf ein ?>coba!t au« 51 
$(i^(oren ootjieUen; ber eine ifl bie ®c$ge felbflf ber atiber^ fnl 
n^eber it^enb eine- angegebene 3a&(/ ober i* i 

'■■•..' •■'■/■■ -"'^ .i 

\ 6' r f U r u n g» -J 

'®ne 85ud&|labengt8|(» bergt einfadb^ loenn pe entroebl 
4ittr au« ^ (Einern 85w#aben U\t^f)tf «jber ein ^robuft -a« 



■A 



übet t^st ®thv(m^ bex SSud^flaben im 3t(fgemetnen. 7 

« . a^ in n , 

q, ab/ rnrn/ -^ , •— ♦ , 

Gtne !8'u(^|iabeQgtißf öfter f)Aft {ufammetigefidt ober 
f(fmplep/ wenn (le au^ medrern bui* + ober — , b. ^. burc^ 
VbbUion ober ® ubtraf tion Derbunbenen if^iUn befielt / j. !B* 
»4-^5 q-=-C'4-d; mn -|- pq — rs* ffine (toettbeUtge 
@rSge nennt man em 83tnpmtum#, {.S. a4"l>> einebret« 
tf)eU(ge 2 r t n o^m i u m / i* S. a — b -|^ c / eine t>\ttif)t\i\%tf 
k. 4* ^et^aupt eine) bie mefir aW {wei Stl^eile ^at, ^ot^nomtum. 



^totitti SapittU 

Xllgemcine ©ruttbfä^eJn S5eaieJ[)«n3 auf bie 

fplgcnben Sle^jnungem 

$.8. 

itt a = a unb m ae m. 

s) SBenn )»et (Sripen einerlei britten ®rS§e 
g(et(^ finb/ -fo ftnb fie etnanber ftlbfl glet^^^ 
SBenn 6a)tt6 fo t)te( ®e{b {[itat aU Suctu9/ unb @emproniud auc(^ 
fo Dtf( aU 2uciu9 / . fo muf offenbar aud> (Saju« (o t)ie( ®eib 
• an Semprontud ^aben« SBenn idl^ ba^er toilf, 

büf 2 t^lr, c= 3 gl/ Ober . bap ä == b 

^''^ gt^lg* ===== 4B9r. ift/ unb a g^ q i(t^ 

fdmfiff.aucb sSl* = ^Sgt* fein« fouiupoud^ •> f= Sl ^*w» 

3) ®let((^eö §tt ®U|(^eRi abbirt^ gibt gleiche 
Summen, ^tnn ßaln^ unb Gempramud ieber 8d^* t)^^( " 
unb jeber bef ommt _4 gr* baju / fo ^aben beibe auc^ U^t mteber 
dlei(^ üieK 2Clfo a\xi) im ^ffgemeineu/ 

wenn ä = b ijl 
nnb abbirt n^irb m s=: m 

fo Ijl a -|^ m =3= b »^ m. 

4) 2>.a6 QUli^i {um UtTgUid^en / ober baft 
ttngletd^f sum (Steteren abbirt^ gibt ba^ ivo batf 
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8 etfkn Srf^L (Stfler 'Xbfä}m. 3meite§ Aa)nteL 

Orif ete t^, me^t int Cummtf als büf bo bai. 

JKetnere ifl* i 

®ciiii a > b «Scan a = i> •} 

it»b dbhiit m tb c =3 o snb obbtrt t pitb c >> d i 

itnb jebe gibt fo t>tel @elb au6 / ald bie anb«re , fo muffen ^ 
bet^e ^iti6^ mi Itbrig behalten« Xlfo im Xilgemeineti/ ^ 

»entt a = b / \ 

unb von iebem abgejogen pirb g == g 

fo ip a — g := b — g. 

6) 2>a^ Unglet^e vom @(etxftitt abgesegelt, 
gibt bei bem geifern Subtra^enbu^ tpentget al^" ■ 
hti bem f Utitern jum 9le{te» 

SBäenn a = b . SBSenn 2 t^lr« = 48 gu 'j 

ttttbabgeygeti wttb g !> r «* abge}> »trb itl^tr>>> i6gt> 1 

fo ijl a — g <b— n foipbetSleft it^tr. < 32 gr. 

7) 2>a^ ®(et(^e bom Ungleichen itbgegogen# ' 
Uft ba/ »ober ^th^ttt SSinttenbud tp/ me^r al^ 
bei bem fUinern {um Sleße« * . . 

9Benn a > b ^enn yif)lv, > 52gc* 

it«bon]eb»abge&. nHrb c;=c «•«•jeb^ab^.ioirb it^tr»=:24gr* 

fo ijl a — c> b — c* fo rjl ^t^(n> 28ar. 

8) Um W(» biet ber SRtnuenbu^ grSfer obec 
(lejoet mirb/ um eben fo t>ie{ »trb auc^ ber Sttft 
grifier ober fleiner. 9Benn 8 t)on 15 abgegogen#- imn 
Slefl 7 gibt A fo mng / »enn 15 um 2 gr6f er / olfo =17 »icb^ 
ani) ber 9le{i um 2 großer/ ober = 9# unb »enn 15 um 2 fUtner, 
a(fO'= 13 »irb/ avLÖ) berälejl um 2 f (einer/ alfo :=^ 5 »erben. 
Älfo »enn im 3f ffgeroeineti a -^ b = c i ji / fo muf (a -f. d) ~ b 
c= c-f-d unb (a — d) — b =^ c — d feim - ^ 

9) Um »ie biet ber @u6tra^enbu6 grSßec 
»irb/ Hin fo Diel »trb ber Steß fletner unb uin 
»ie uiet b^r 6ubtra^enbu< ((einer »irb/ um-fo 
Diel »irb ber Stt^ größer* SJenn 12 — 5 = 7 ifl unb , 
5 »irb um 3 grdf er / fo »irb ber Stejl nm 3 fleinit / alfo =: 4 ; 
»irb aber 5 um 3 f leimt , fo toirb ber Steji um 3 grifer/ atfa^ 
e= 10 f unb im 3(Ugemei^en / wenn a — b = c ijl , fo ifl ^ 
a-^(b-t-d) s=3 c — dttttb a — (b — d) =£0 + ^» 
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JCttgetiu ©wittbf in Se jlel^ung auf &♦ fblgw ated^nttttgeru . 9 

lo) SBenn SRinuenbtt^ unb 6tt6ttal[yen))u9 um 
^(et4> t>ie( gtifct obet fletnei: toetben; fo^bretbt 
let SKejl ttngednbect* SBBcnn a — b = c, fo ijl'ouc^ 
(a ^4) _ (b +d) = c unb (a — d) — . (b— d) = c. ^ 
a = 12, b = 4/ d = 3, fo ift la — 4 = 8 unb 
(12+3) — (4+3) =« 8 ttnb (12 — 3) — (4— 3) = 8/ 

ii)'®Ut(l(^e6 mit (Stti^cm multtplitttt^ ^xit 
gteic^e ^tobufte/ 

SBtan a = b 
' unb i«be« multipUjitt wirb mi t m = m 

fo ifl am 5=3 bm» 

g^ fep a = 6 tl)lx. unb b =3.9 gl. / m ^itt = 4 ^ fo {ff 
4 , 6 t^Ir. =e 4 , 9 gL ober 24 t§lc^==» 36 gU ' 



12} iDaö ®teid)e mit bem Ungteid^en ober ba^ 
Uittvt mit bem Srflern muUipMMvt/ gibt ba/" 
»0 betr gt5§et;e Saftet ifl# auc^ ein gvifete.^ 
?rt>buft, s-S. • 

SBenh a> = b ift SBenn a > b 

»ab mult. »itb mit, c > d unb muU* »irb mit c = d 

fb ijl ac >, bd* fo ijl^ kc > bc» 

e«feiab=2t^lr*/b5=s3S(.^. eöfeia=:2t^i:cvb=^2St*^ 
c=8/ d = 5/ fo i|l8.2tl)li:. c:=4/ fo ijl4*2tl^l^>- 4*2 
> 5*3 Sf* S^v 

13) ®ret<fye6 bttt^ ®(eid^ei bi\>ibtrt, gibt 
iUii)t £luotientem • 

SBenn a s=: 6 
öttb jebe^ biöibitt »iA butc^ c == c 

C TL ^ b 

fo Ijl - = ~ 

^enn 2 t^lx* == 48 gt^ . 
ttttV jebed bit>;Utt mtcb buc^ 8 = 8 



fo tjl jt^iU» = 6gr» 

14) SBenn bd6 Sleidb^ bucc^ ba^ Ungteid^e bi« 
«ibict wirb/ fo tommt ba/ n»o bec gri^ece S)it>ifoi: 
ifl; ein ((etnecet £luotient/ unb umgefe^ct. 

5B3enn a = b 83enn ^tj^fr» ==« 72 gt; 

unb biüibirt wirb bur ^ c > d u» bibib» wito buc^ 8 > 4 

fo ift i' < -^ f^ ^^ P^^^* < ^^ät* 

' • öd 



10 etiler S^til dt^n Vbfi^m. ^xoüM'^SiapiUU 



i5)^^enn ha^ angtetd^e burcfi baS ®Ut<^e bi} 
t)ibtct mtt>, fo fommt ha,,' »o btt geifere i>toti 
>.enbui ijl/ ani^ htt ^ti^ztt £Iuotient/ unb um\ 
jefe^rt. 

SBeail a > b 
t^nb ^bed bbibict tvirb butd^ c e=: c 



foifl ~>f' ^ 



b 

C V C 

®erttt 4tl^r^ > 3tl^rr* 
itnb jebe^ hmbltt totrb but:d[> 2 =} 2 



16) ®o t>te(iiia( bec 2)tt^ibcnbu^7 (ti 4tnt).er^ 
Snbectem 2)tt)rfor/ gcSpec ober Keiner wirb/ f( 
t)te(ma( »irb audS^ ber £luotient grifet obe 
f Uiner* , SBBentt 8 :4 ^=9 2 ifl/ fö tft 3 « 8 : 4 = 3 ♦i/ ui 
»cfin 12 : 4 5=; 3 tfl/ fo tjl -^ : 4 ober 3 ; 4 ==: | j oifo aixi 
aUgemeiti/ »enn a ; b ssa c ifl/ fo iß ma ; b =5 mt 

— : b s=f — ♦ 

17) ®o Diefmaf/^ bei unt^erinbertem 2)tt)tbe 
btt$/ ber )Oit)tfor griper ober fleiner wirb/ fi 
t»^ie(m<tt »itb ber i^uotient fletner ober igr&fetj 
SBen» 18 : 3 =t= 6 i^/ fo ijl 18 : 2 ♦ 3 = | = 3/ unb noei 
24 : 8 = 3 if*/ fo i(l 24 : 1 = 4 * 3 s=3 12/ alfp au<|> aU^i 

wei«/ »enti a : b «=x! ifl/ fo ift a:mb =5 — unb a:— 3=2 

18) SSenn 2>tt>ibettbu^ unb 2)it^ifor gUi^^ieCj 
mar grSfer ober ((eineir werben/ fo bteibt bt\ 
£luotient ungednbern ^enn 8: 4 = 2 ifi/ fo i^ au( 
4 « 8 : 4 , 4 SS?: 2 / be^gtei^en | : § ;:= 2 / (lifo wenn im Üi 

gemeinen a : b ;=: c iß/ fo iß au(^ ipa : m^b = c unb ^ 

ebenfaW z=s c^ 

XX)) SBa« großer ober f letner iß/ a(d eine t>0 
}wet ^Ui({)en @r6^en/ ba$ iß auc^ gtlifer obe< 
ffeiner/ aU' bie anbere* , 

SBenn a ?= b Sßenn ä = b 

unb q > a unb m < a 

fo iß aud) q > b. fo iß öu(ft m < b* 

20) SBenn ju einem gebliebenen 9leße 
®ubtra()enbu^ wirber abbirt wirb^ fo muf. bt] 



xn 



TttlQtm. (Srunbf, in Sejiel^iing auf b.folQMt^nm^tti. 1 1 ^ 

|!6umm# bemüßinuenbu^ glfidj^ffift. SBettn 12 -«6 
[«= 4 tf! /. fo tft not^tDcnbtg 8 4" 4 "=: i*2 a ben^ tvai man kDeg« 
genommen l)atß fe^t man mUbec Junju r alfo im ^Ugemeinni/. 
»enn a — b =3 c ifl> fo Ifl c-|-l> «= «/ ober ffirjet/ f^ 
mu| immet a — b 4-* l> =' « f«tn ^ 

21) SBenn tra6/ n)d^ sn etnef ©tSge abbirt 
tporben^ t>on ber €!amme .n>tete!r toedgenommen 
n>>rb^ fo mug ber 9iefl ber urfpr&ngti^tn ®rif e 
fiieid^ feim ®entt a+6 p= 14/ fo ijl 14 — '6 = 8 unb, 
im Allgemeinen ifl alfo a -j-.b — b =» a* 



7(u6 20 unb 21 folgte ba§ 2(bbltion unb Qu(» 
fraCtioti fic^ gegenfeitig gUr $ro6e btenem 

22) SBenn ein ani ^wti Saftoren befie^enbe^ 
^cobuft bürc^ ben eiiien Saftor bioibtrt mirb/ fd 
ifi allzmori ber Sluotient bem anbern Sctltor gleist 
Sfläenn 6 ♦ 8 = 48 ifl ^ fo ifl offenbar ^s- = 8 unb ^^- =« 6* 

3(Ifj audS> flffg^nirin -^ = b unb -r- =: a, 

23) SSenn ber Quotient mit b^m SDi\)tfor »ie« 
bec.muUipin$irt ipirb, fo muß ba$ ^^robuft bem 
Dioibenbtt« gleidE^ feim JESenn ^ = 3 ijl, fo ifl 4*3 

= 12/ atfb au^ oOgemein r mnn ~- == b ijl, fo ijl^audl^ ^ 

mit a multipÜ^irt »^ a b , wo benn bie Siner(ei^eit bc9 ^robuf t& 
mit bem 2)ioibenbud gtetc^ ind 7(uge fäUtt 

7(u« 22 unb 23 folgt, >aß 2)it)ifion unb ^viitU 
plifation fid) gtg^nfeitig |ur 9i?obe bienem 

9lo(^ einige .anbere ®runbfi(e toerben toeiterlj^ijr an i^rem 
S3rte folgen» 



:Crtttc^ StapittU 
ül^er i)ie 9ted[>mtng mit entgegeng^efelten (Btöfzn. 

S^orbemerfung* 

Um mit SSudf^flabengrigen redE^nen ^n finnen, muß erfl bi« 

Jn ber Uberf^^ift angezeigte Siec^nung mit entgegengefegten @r5$en 

ertl&rt ivetbciQ* ^^nn \i) bm Tfu^brucE ^abe a «^ b unb ftti 






^ 



'I 
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12 iSx^n Zi)i\l etjlet ^f(^nitt. SDcItteS StapiteL 

\ ■ / I 

I • 

a = 12 unb b == 8/ fo ^dt'bie TfuSf&^cüng ber angcbcutetcj 
@u6tcaf tiott feine &(^n)tectg!ett / abec wenn umgefebtr a = 
unb t = 12 iflS fo iebtt4>ie gemeine SSedjenfttnjl fern SRirtel 
ben i)ec(angten Stefi ju ftnben« ^ad berfelbe aber in biefem Sal 
fel^ ercii6t frtl(^ aud fofgenben @&6em . ^- 

^ §• 10. 

6tf(4rttna. 

@ntgegengefe|te ®t6f[en fmb. fot^e/ toeld^e etn«| 
atibet Dermrnbern/ koenn man fte jufammexi bringt. ^enn:| 
jrmanb 8 tblr. tm SSerm&gen unb 5 t^lr. ®(lbutbett batv f( ^at| 
n nid)t stblr. -j- 5 t()lr./ fonbern 8 t{)lr. — 5 tl)lr. imaSermovjen^j 

2)ie^ eine ber entgeg^ngefegten @rißen , n)elc$e man xqxXlX 
nennt man i^ofttio^ bejaf^enb/ unb be^eid^net ffe mit bern? 
Belegen 4" ($tu^)/ bie anbere neiint man n<gatit> ober 
Tjerneinenb unb bejeic^net . fte mit — (SÄinu^). ©ic^t 
man SSerm5gen a(d etn)ad $oftttt)c^ an / fo ftnb obige 8 t(^lr* 
SBermßgen = -|- ^ t()lr# unb obige 5 Ü/it. ®(^u(b == — 5 t^tn 
SJcrmSgen. ; ' 

3ebe 3a&t iß eine 9)2enge t)on Sin^eiten. ^oftttüe 3a|»U 
großen atfo ftebt man M mirfUd^e üRengen ber pofitiDen Ctn^e it 
an; negative aber at$ Stengen fo m\ fe^Unber |>ofttit)er (^inViten* 
®er 8 t()lr. im 93etm5gen %^X, ber ^at n)irfüd) 1 1^(^ achtmal j 
n)er aber 5 t^lr* ®cl(^utben ^at / bem fe^It i t^tr« ffinfmaf« 
^ofütiöe ®r6fett ffnb alfo tt)irf Ud) üor^anb^ne/ negative 
loirflidS) fe^lenbe ober negattü t?or(;anbene ®r5pen. 



k 



3 tt f a j: 

^enn man 3 Don 7 ab^ie^t 9 fo bleibt wirfltd^ 4 fibri^ ; 
toenn man aber 7 .t>on 3 abrieben fok t fo tfl offenbar / \iix% oon 
bem ^ubtra^enbu^ 7 nur 3 Sin^eiten gegen bte 3 @tn{)eitea be$ 
Sninuenbu^ ftd^ aufl^eben / ba$ atfo t)om @ubtra^enbu^ nod) 4 
6int)eiten bleiben / t^lc(^e man ab^ie^en / b. (> al^ f e ^ ( e n b e 
@r&^en betrad>ten foll. 3ene 4 dinbeiteu/ tt>e(d)e bleiben/r ^tnxi 
^man 3 t)on 7 ab$iei)t/ ftnb atfo toirfUd) vor^anbene/ biefe 4 aber^ 
n>elc^e ent|ie()en / x(i^xfXi man 7 bon 3 ab2iet)t7 ftnb 4 fe^lenbe^ 
b. ^. 4 negatit) t)Oili)anbene / fo(gltc^ ftnb fte ben er|ietn 4 gerabe 
entgegengefe|t unb nenne tc^ jene pofttit)/ fo muf ic^ biefe negatit) 
nennen. 5tlfo tjl 7 — 3 = + 4 ^**^ 3 — ^ =" — 4* 



r, 
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übet bie SSed^nung mit entgegeitgefe^t^n ®ri)fem 13 

fiain(id) toenigtr ale» 91 td>t^t) on- einte getviffen 2(rt ^c4 
g j w a «* «&at ^ 85* jemonb 3 tUu Qidb unb 7 thlu ©c^ulb«», 
fo »utbe er offenbar nld)t^ ^aWn < wenn er blof 3 t^Cr. ©d^ulben- 
(atte. Sei er qber nod) 4 l()Ir* mel^r @(^lben bat/ ^fa ^at et; 
offenbar 4 rpeniger / aU gar fein aSerniogen. ^ Xn «nb ffir. jtcj^ 
ober ftnb atterbing^ negative .®xifm aud; ein ivicftic^e^ 6tnm^. . 



- ' 



3 u f « 

€uf)t mt pdfitm @r5ge aUein/ ober im 3(nfa|tge einer 
Stei^ mehrerer ®ri^en/ fo lägt man bad ßeic^en -}- n^eg/ tvenit 
man ni(i)t au^ anbertf ^rftnben eis befönber^ audbrficfen h>tU» 
tine ®rif e o^ne 3ei(f)en tjt a(fo aU^ma( pofttit) / benn ba6 negative 
Seltnen barf nie weggelaffen »erben* 

!8on (et SldOitictt ^ntgegcHgcfeg(e( @ri^§cn* 

2 e b r f a $. 

SSenn eine pr^fitmÖkb^ 5U e^ner anbern po{t(iben abbiet 
ttttb / -fo tfi fein '3iveife( / ba^ bie 2f bbitton tvie getvS^nUd) ge^ . 
f(^el)e unb bie €uinme |70f(tit> w^tht j benn man re(l>net baS ^. 
SSirflidS^tJorl^anbene jlim 583irf(id^t>ort)än^^nen/ alfo-f-8 unb-j-4 
i|l = 4-^ 1 2» !Sbm fo »enn eine negatibe gu eme«. anbern 
nrgatit)en abbirt n>erben foUen / fo gefct^ie^t bM oud) n^ie gen)o{)ns 
lid) / benn blt fel)^nben (5ln()eiten werben w^rf lid) babur(^) »er« 
me^tt/ wenn man anbere feljlenbe baju red^net; bie @umme wirb 
aber offenbar negatit)/ tbetl fte m^ lauter fe^tenben ®.rifen befle^t^ 
aJjb — 7 unb — 3 ifl = — lo» / @oa aber ^ofttiDe« unt> ' 
9}egatit)ed abbirt »erben > fo tritt bie SBirfung be^ Sntgegenge« 
fegten ein, bai @tne mirb burd> .ba$ 3Cnbere t)erminbert unb bie 
Summe mufi offenbar ba^ 3eid)ett berjehigen @ti^e befommen/ 
wtl^t ^ie anbere an SKenge ber 6in(jetten fibertrifft / a(fb 4- 7 
«ab — 4 ijl lufammen c=: + 3/ be^8^eid)en — 7 unb 4-4 

5» 14*- 

3 « f a 



®ag bie 5rbbitiott tjpn aSud^jlaben betrifft/ fo gelten in 
Sö^pd^t ber äeic^en bie tjocigen SÄegeln. 3n fo fetn e$ aber 
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14 erflet S^iL €rft« 3Cbf(^mtt. •©rittcS Äofitet ■ 

IBtt*ffa6ert# alfo aKg^mefn« unbejlimmteSeld&en fft'r.@r8^n, ftnb/.! 
ifann öte YtitUion entkveOec ttur angebrütet/ obec mtcfti|j^ 
t>oüi09e.n »erlern ,25a« Qtftnt gefc^iel)t bqnn/ -wenn bife 
JBuct^jlabengrJgcn Don einonbet t)ctfc()ieben pnb. . 2)et!n fou' ic^^«"' 
tinb b a^biren^ fo farin iöi) t>k ^umme ouf f<fm.3fct anberd atf^ 
bjmrjd^ a 4" ^ auöbrfitfeti* (Sben fo ift bie Summe t)on — a unfr 
'— b cÄd — ^a — b/ uttbubif Summe uon -f-a unb'— -b =* 
a r— b/ Mgl» bie Summe r>on — a unb -^,b =ä — a -*-b 
ober (ba man gern bad ^ofitm Doranfegt) := b — . a* * 

©irftiift t)Ofljj>gen fann bie 2fbbit«0tt »erben / toenn bte 
JÖttd&flÄb^wgriJen finerlei finb.^ Ät^bann abbict man bte Äo^ffu [ 
limtm unb fest mim Umt Summe bie gemeinfc^^aftlic^e 58ud)»- 
jlabengrig^/ J. SS* 3 a + 5 a => g^ (gir«be fo »ie 3 tt^lt. un^ 
5tf)lr. jufammen 8 t^rr» machen); a + 2a =; 3a (weit t)on n 
fcer Äoefrtjient — i ijl); q + ^ =j 2<i. ©c^gUic^en 5 a uno 

— 3a ::=: 2aS 4a*^ 9a ==:; -^ 5a« 



^m abbire 



Ö e I f p t e l. 



fa — 3b 4^ 2c ' — 4^4^ 

— 3a. -4- 6b 4- 8c — 3d — 

— 8a 4- 4^' — 9c + t^ — 5^ 



4P 



6a — 8b 4- 5c — 4d 4* 8* 
/IIa 4 " 3 ^> — gc 4' 9<i — 6e 
umme =;= 13a 4* sb 4* 4^/4^ 5^ — 6e^ 

* ■ . - • - ■ 

Sßon &<r 6tt6trafflon entdegett j<fe|fer ®tS§en, 

. ' §. 15." ' 

2 « M f a |. 

SBenn &6er^au))t @c8^en t)ött etnanber abgezogen mthtn 
(btlen/ fo finb t)ier gÄße in S5eitet)ttng auf bie Seicften mSglii^, 
Wtan tarn entnoeber ))OftttDe ^on poftttüen / ober negattoe \>on 
negatit)«!/ bbet yofftiüe t)on negativen/ ober negattue öon }>o|itiuetl 
©r5f en a6jlel[)en* 55}ir »ottea fe^tt / mi in allen btefen SdUett - 
gefdl^e^en muf ♦ x 

I) Senn eine pcfTtiöe ©ri^e »on einer pofithm abgejögen 
tperben fbll, fo »erben »irflt* fo Diel ßin^eiten/ ale ber ®ixbt 
fra^enbu« mt^lt, t)on bem SÄinuenbu« »eggenommen/ b. 1^, 
^man betrautet bte SÄertge ber ©n^etten \ibe« @ubtraf)enbu« im ^ 
, SRfnuenbu« aW fe()lenb/ ober aU negatit)» .©efe^t e« foB^ 



über hUBte^nünQ mit entgegengefe^ten ©röfetu 15 

4*5 t^oit.-f>8 abmoitn tDerben / --fo ^eift Ue6: SDSan Uuai^tt 
tä Un 8 lottf itd) t^or^nbetifn Sm^eitett 5 ai4 W^xiib eber negoftco^ 
tnb alfo t^ 5 ^on 8 abge^o^ni tben fo mel al< 8 — 5 / b. ^. 4"5 
»n -4- 8 absieben / i(l fo viil aU — 5 Su 8 nbbiren» ffla« nun 
mh 4^8 noc^ &6r{(i bleibt ;< t^ Ut 8lefl obet ttnterf^^iib. ßbeli 
|o .wenn -f-8 t)on -+-5 abgejogen tcivhtn fotl/ fo bei^t ba«: rnjiti 
teil^ne 8 feblenb^ Einbetten mit bm 5 »orbanbenen 5ufammen# 
ilfb f^mmt wieberum +5 — 8 ^"^ fe*' Siefl ift £= -^ 3, 

2) @ott eine negative ®t5f e \>on tinn negativen ®r6ge ob« 
gesoöen «erben / §. tB» — 5 ton — 8 / fb (letgt.ba^: man be« 
tta(Jbte unter ben 8 febUnben Sinbfiten 5 aH nicbt fe^lenb; ober 
venn5 Einbetten ntcbt fehlen/ fo b^ipt bad offentfar: unter 
ben 8 feblenben 6in()etten {tnb 5 n)tr({idf t^orbanbcn / ulfo ifl — 5 
wn — S abgeiogeit fo viel alt — 8 unb -{«5 / b« ^. fo Diel oU 
+5 iu -^ 8 obbirt^ nn^ ber l^erou^f ommenbe Äe|l ifl c=i — 3, 
tben fo »enn — . 8 t>o« — 5 abgejogen tvecben foll , fo ifl — s 
^^ 5 fe^lenben Sin^eiten / unb — 8 / b. b* 8 fe^lenbe Sin^^tten 
lorgne^nien/ b^ipt ertliren: baß 8 Sinbeiten nlc^t f rbl^n ^ b.^» 
baf fte wirf lidb ba fein foUen / alfo t(l — 8 t)on — 5 abgejogett 
= -- 5 + 8 = 4" 3* ^^" betracbte bte ret^te Seite einer 
Sage al^ poftti^ / bie linfe aU negatit?. 3n ber (infen €(^le 
migen 8 ^funb liegen; nimmt man nun bat^on 5 ^fb. weg^. 
b. b« ^tebt man — 5 ab/ fo ^at bieö ebm bie SSirFung auf-bte 
Sewegung bet SOBage^ aM ob man auf ,bif redj^te @9iu 5 9>fb» 
jn bie €cb^I^ g^l^gt/ b« (1. aM ob man -(- 5 1" "^ 8 abbirt ^&tte* 
tben fO/ wenn in ber Itnfe^ Schale 5 9fb'* Itigen # unb man fbUte 
tut berfelben 8 9fb. wegnehmen / fo mfirbe bied baburcb m(gli<^ 
fein > btif man in bie rechte Scbate 8 ^fb^^ legte. 2)ie^ t^at offen« 

' bar auf ^ie S3cn)egung ber SBage ^\t ndmli<be SBirf ung unb bie 
te^U &^aU bttt>mmt baburcb ein ttberge»i(bt von 3 $fb«/ b»>/ 
— 8 t>on -r-s abge§o^en^ iftps=!-f*8 — 5==+ 3* ' 

3) Sienn eine negatioi^ fi^rSße t)on einer pofitmn abgetogeir 
»erbm foll/ }• 99. — 5 >on 4*^^ fo t^^ß^ ^^^* '<^ f^'U 5 f^b^^nbe' 
ftnbeiten »egnebmen/ b/^* td) foU mir bad Sel)leribe al^ ntc^ 
frblenb/ alfo $u ben 8 t)or^ahbenen @inlS)eiten nocb 5 al6 wrbanben 
benfen / b. b- — 5 toitb t>Dn +8 abgezogen / wenn man + 5 §tt 

i-8 obbtrt. 2)er Unterfdbieö jwifc^^en 4" 8 unb — 5 ifl = •+• 13, 
»bmen totr wteber ba6 S3ilb einer SSoge« ' 3n ber rechten Stbale 
n^en 8 $fb*/ tn ber (inlen 5 ^fb. liegen. 9timmt.man nunk 
liefe letterii weg / fo ^at biet eben bU SBirfung auf bir SBage/ 
M ob ttt bje recbte -@4ale notb 5 9fb. }ugelegt warben w&fen/| 
ilfo/ ii(< ob 13 ^fb» in biefer Gewalt tt^irften* 
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116 ^(&t\ietS^il erfier 2Cbfc^mtt ©rittcS ÄapiteL 

4) ÜBenn eine po|TttDe<Bti$e t>on einer negatit)en Wfggeno 

anen »ecbea foU/ j. J8, +5 ^^^ •" 8 ' f<> ^•^ft ^^^ • «^öti fo 
au$et ben B fc^on fef)(enbeu @tn^iiten audj^ nod^ 5 a(« fel[)lenb bä 
tcad)tcn/ unb a(fo n)irb bi^ Siffecenj babutc^ gefunben/ bag ma 
^u ben 8 fe^Unben Sin^ettcn no^ 5 fe^Unbe redbnet/ b» ^»«-f" 
Don — 8 abgejogen ifl== — 5 — 8 = — 13* Äiegen; i 
t^r Yed^ten QdjaU 5 ^fo. ünb in ber Unlen s $fo; / fo l[yat ba 
'SDBegnei^nien bec 5 ^fo. eben bie @trf ung auf bfe SBage , M 
in hit Ünfe^c^le nod^ 5 9fb. geiegt »orben w&cen* 

5e ijl atfö beriefen/ bap 
-t-5Don-|-8abge50genfot}ienjiaW — 5§u + 8Abbrrt/ = + 
— 5 * — 8 '^ s c s t s4-5s— 8 • = — 
-t5' s? +8 9 t 9 s s s -f-$ s -f^8 « = »l-r 
+ 5 ' — 8 s « s s s «T-5s-^8 * «=?= — 13 

@d t{l a(fo &BerI)au|>t beu^iefett/ baf/ titit ®ciße t>o'n 
bec anb.etn abjie^eni fo t>ie( ^ei^e^ aU ba6 6nt^ 
^egengefegte be^ ®ubtra^ehbu^ ^nm Sftinuenbuf 
Äbbicen* * 

(Sben fo fann man auc^ unigefelS)ct fagen: 

—5 Stt +8 a^biren/ ifl fo t>iel a(^ +5 t?on+8 ab jteben^ &uttu»e= + 3 
-4-5 * — 8 9 e ' g 9 » 9 —5 s — 8 s , * = — 3 

-r5 * +8 » « * • -' » "—5 « +? * • =3 +13 

— :5 Ä —8 «» » - * . » • +5 * "-8 * • = — 13 



3 u f a |. I 

J 

TCbbiren unb @ubtc^icen ifl atfögan$ dnetlei. (Sine®c&ße 
abjiei^en/ J^eißt: b^e entgegengefegte abbtreu/ 
unb eine®rige abbiren/ ^eift: bie entgegenigefegte 
abjie^em < , 

2)arau« {lieft a(fo fo(genbe Siegel f&r bie Sel^^^üon bec 
^ubtcaftion: 

^tnn ®xh^txi t)on etnanber abgejoget^ »er« 
ben fO/Hen, fo t>erR)anbe(e manbie Beid^en im 
€nbtra^enbtt6 in bie entgegengefe6te>n ttnb abbire^ 
banit* * ' 

66 tfl affo 4-8 —5 +3.-2 +^' o6ge$ogen tjon — f w 
+ 9 "^5— 4-4-8 fo melde — 8 +5 — 3 +3 —6 abbitCf' 
Jtt^-^7 +9 — 5 — 4 +8 unb bie 3ie(t)nurtg folgenbe^ »enii'^ 
man im ©ubtra^eribu« Vit untern Seieben für öle urfpc&ngtic^ienf l 
bie barübec flt^enben fite bie )?ecn?anbe(ten nimmt» 

S»inu^ 



iübet tneSte^nm^ mit enfgegengefe^fett ®xö$en. 17 

€u&tralg)mb tt^- =? + S + 5 +ß +2 +6 
gjejl = i-.i5 +14 — g^^TTJTi", 

'3, tt f a. j* 

2)a alfo ^nUrattion unb Xbbition in Ut SRed^nung nic^t t)er^ 
fc^eben pnb , fo gelten m JRftcf jtc^t bei Su^floben audS^ fftt bte 
€ubttQftt0n aOe bie iBcmerf ungen , bie n>ii: fc^pn bei ber .^Cbbition 

15 e i f |> t e I» 
SSinuenbtt^ ;= ^43 ~3b -+-50 — d^ e — 2f 
gublca^e|j»tt^ = +7a -f 5b 4 ; 3c +2d +8« + 6^ Tg 
ßijfRenj =_3a— 8b +80+ d ---7«+4l — &. 

, B tt ' f a !♦ 

©itt i|ton onjeigen/ baf eine au« me^rern äf)ei(en Jeflel^enbe 
Ctige wn eincc anbem abgejogen werben foU/ fo muß man biefe 
Ätife in eine Älommer f4)Uef en unb ba« ©Mbtröf tion^jeidjen poran« 
f^en, j. S. Don p -f- q — r foB abgejogen »erben 2p. — 3q 4" ^ ^* 
^iifed fcl;reibt ttian 

p + q — r — (ap — 3q 4- 2r)/ 
Sertoanbeit mm nun nad^ ber obig^en SReger bie €ubträftion in 
3(Dbition/ fo bleibt bie JWammer weg/ iinb bie ®ubtraftlön i^ 
wüjogen, alfo * f oiTjntr 

P + q — '-^fP + Sq'— ar = — P + 4q~3r* 

3 II f a t. ■' 

3(i aber Ut @ubtra^enbüd ein 93ru^/ fo bleibt bie Jtlammec 

jflp: y ^ — : — fott m q abgj^ogen werben. 

Um in tiefem ^alle bie ©ubtraCdon in 2Cbbition ju oer« 
Aanbeln / mug man etil ben i8ru4) in feine 2l[)eilc aufiofen ^t b. ][)« 
nter jebeit Sl^eil M BifyUt^ btn gemeinfd()aftlic^en 92ehner m 
Mm* ©enn fo wie j. 85» | + f -f- 1 =: .^ ±. ^ t ^ ,c=: | , fo 

^au<^ f = iii|^*X = l + f + f 3fifb q~ 'f+""; 
9 — C'n^'^S^^m)^'^^^ ^'^^^ ^^^ ©ubtrafticn in 
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Xbbitiott ' \>er»atibelt > fornmt ,q — — J- •— — |- — ♦ 

/ '^ m in * m 

man nun q auf ben flennet m > fo. vAfiXt man: 

mg " 2p JÜL 4, JL mg — ftp -^ r + c^ 

mm m ■ m m ■ 



SSttnst 



f tnigt SBeifi^tHe jut Xbbttion unb Su^ttaf tion 

ber {Bttd^tlabengrifem 

i) SRan abbiw iu 3ii — f ^ + 3^^ — * We SrSfeii' 

|d — -1» -f-fc — f b unb 4|icl 7— /c-f» 3«-^f^- 

2) aÄan abbice p 3 f — 7« + 1^ + S*» '^ ©rJfeii, 
5i« — 3l^+ 7f c — Ö|ß + ab unb ÖJd — 3^a -f. 7ff 

— 6f g unb Sic — 2id ^^ |b — 4f a unb a|g — 8ib 
+ 4fc-3jd- 

3) 6d gibt ifmanb forgenbt 6ummen aü«: i) 35 t^Cc» 

— 3 9f • + 8 Pf' > 2) 1 7 t^if • + ^8 fttv — 10 Pf* \ 3) 8 tl^lt. 

— 15 d«^ — 4 Pf* 5 4) 7 t^^t. + 20 sr. •— 5 Pfo 5) 10 4tu 

— 149c* — 7pf ; 6) latljil^ + lögr* -^ 9Pf. 2Bie met 
beträgt bteS {Ufamnun ? ' 

4) S^ Ifmt iemantv eingenommen: i) 3ot(>(r* — 20 gt. 
4^ 6pf. ; 2) 45 t^^r* + I79>f* — Spf.i 3) I5 t^r. — 16 gc^ 
-t- SpM 4) 27t^l^: — if3dt* — 9Pf^ ®etne 3(u«gaben aber 
bettagen: i) 40 tl^ — aogn — 4|)f.; a) 18 Wr»— rgr^ 

t8^fo 3^ 6tl{)U» + 18 gr* — 9}>f.j 4) i3tlS>lr. + 1991^ 
5 Pf. 9Stet>ie(be()d(t erübrig? 
2)a bie 2Cu^gaben t>on ben Sinna^men abgejegen met^i| 
mfiffenr um ben 9ie|$ )u fmben# fo abbire man f!e nac^ bt« 
Stegel mit ben entgegengefegten Setzen {u bin (SinnaJ^men. . j 
.5) Sd ^at jemanb etngefauft: i) 78dtn. 4" 75 1^ 

— 24 i% + 3 Öt- ; a) 36 gtn. — 68 ^fb* + 3 1 1% — 3 tLUi 
3) 353tn.-f 37?>fb*— i8«tt|. — ijQt^j 4) 46 3tm ^ a8 g)fhi 
4-5 2t^- — 3 Ö^M 5) 7 3tn. + 98 W- — 28 i.x\i^ — 3 £W 
J)at>on t^erlauft er : i) 393tn. ^ 58 ^b» + 27 ttt. — aifit«! 
3) 43 3tn. — 108^0. + 29 «t^. 4- sßt;; 3) ta ^ 
4- 35 ^fo* — ai «tl). -. 2 Öt. ; 4) i63t»* — iSDfo. — 13 * 
4- 3 Ütrj 5) 27 3tn, 4- 61 ^. — I58t^* — I jQt* 
met bebAU er oon ber SBaare fiteig ? 

6) 6« ecb&U jemanb 5ja — 3fb4*7c— «8^4"^ 
ferltejt yf a 4* 5^b — 34 c — 9 d ;- erf>4lt »ieber 4 a -— 2|^ 
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ßbet tu StedfmnQ mit enf^egengcfelien (S^ri^tiu 19 

-6fc4-4e*— 5f/ vnlmtBisi + rfc — 6fd + i7ff 
it^äU 6a — 8b-f-3c — 9d + 5e — t, »erCtcrt 7b — 8* 
4- 3f — 6c + aaj n^ÄIt 9ib -l gfa + 8c — Äfe 

- 7i f / W«ert 8f« -r 5| b 4- 2| e 4- 6i P* äWe tjiel be« 
trigt ba« flbrtge ? 

7) SBer 28 t^it* — 3 d^* — ? Pf* tinnimmt unb 1 7 t^rr. 
+ 8 9t» + 9 ^>f* Ätt<^y^^ f »«* ^«t >f r fibcig ? 

8) aSoR 7a ~ 3b -f-fc — |d +|e+^f IM^eman 
rtSib — 6fa4.5|d^2ic + 8c — 6ff — 7g. 

.9) Scft a §te^f man ab 3 p — 2 q 4* °>* 

10) SRan berechne bie Socrotl a*}- 3b — ci.— • (ad -|- 5a 
-"3c + 7b). 

11) SBan abbire 8il — 3«n + 4q— ^7c| ^9q — 5a 

4«3b— ae -f* 7™^ 6c — gd -f- 3™ — 7^1 4" ^> 8"* 

— 4c-+-5a — 6bj unb jie^e baoon ab 3a — 8b^-2ai 

""3q + 5Cf^6f — 2d — 7n;4"5^> 7b — 44 — 8ai 
4" 5 5 — 6 c» * 

Sotf t^er aj(U(tip(ifaHoii cnfsegettflf fester SrSgftt« 

S^tbetoietfung unb Se^rfag. 

)Di( «^auixbemerfutigm betreffen »tebetum hitßnä^m. 9Bie 
ki brt @ubtraf ttonv fthb aucf^ t)ut \)Ut S&Ue ju unterfci)eiben» 
U wirb ehtweber ^rine pofitrbe ®ti|e mit einer i^ofttttj^en / om 
finc i^ofitite mit einer negativen/ ober eine negattue mit einer 
lofttioen/ ober eine negative mit einer negattuen muCCipH^irt» 
tht imltt ttnb briete SoU ftnb etgencUcf^ einerlei/ ^a ed »iltt M^r#- 
Viik, wtld^tn ber beiben S^ftoren man aU beli 3Rultip(t(at09. 
Ibnr SSttftti^iifanbn» ^fe^eti n)itt* S^ ftnb aifo nur bret ^n^ 
il betrachten. 

I) SSenn eine ^oftti^e 0r{§e mit einer pofittven mu(ttp(l,^irt 
iiib# fo oitb eine »irfCic^ vor^bene ®r2fie to'xtHiö) fo me/maC 
imommen/ a(^ ber SRuUipUf atot 6in()eiten l^at. Daö^robuft 
^aXfp pofitit)» C« ifl+8 . +4 == +32» 
r 2) ^tnn eine pofUive ®rSfe mit einer 4tegatt9en/ ober eine 
tm mit einer pofttiv^n muUipli$irt mtt>, fe n^irb im erfietn 
e ba^ $B3irKi(j^vorl^nbene ein ^ oDer etliche (Stal nf^ nid)t \>ou 
en / o{tl fef^knb gebac^ / im legtern Satte aber hai Sei)(eni>e 
imdi^ fe^Unb: folglich ift in beiben Sitten bad $robuft 

2 ♦ 




20 (MtetZ^iL etflet TCbf^ttUt. SitiiMStcipM, 
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negatlö- 6« ifl + 8 • ~ 4 = — 3« W^ — ' 8 ♦ + 

«== — 32* 

3) SSenn eine ne(jatitje ®r Jf e mit einet ne9ati\)e« multlplijtri 

t»trb.^ fo I)etpt ba«: man foU eine fe^)Cenbe ®r6fe ein* ober etlid^i 
a»al Ol« ni^^t fel^Unb/ \i.% mon fott jt* biefel^e ein^ 4)bei 
ttlic^e SRalfll« wi^flid) t)Otf)anben DorjleUm. 25arf 
ä^cobuft ifl alfo pofitit). ©iefer gaU I)at Ä^nti^feit mit 
bet Cigenf^ett in be« @|>ca*e / bafj au* jwei SBerneinunaen eine 
iBeja^ung bilbem ^c i(l ntd^t unwifTenb^ . ^eift ft> t>i«t aU , er 
»etp et»o«* Gbenfo ijl benn auc^ — 8 ♦ ^-4 = + 3«* 

3 tt f a «. ^ 

Stt SSejte^ung anf bte 3ei(l&en %\ix atfo ffic bie.SRurttpIU 
fation bie allgemeine Sieget : SinerUi Betcl(^en geben im 
^robttf tf + ttnb t)erf(|tejbene 3et<ISien — • ' 

§• 33. 

3 u f a t> / 

I 

9Sa< bie ÜRultiptifation bet Sud^ftabengcSpen (nn unb ffir ' 
ffd^ bettift/ fo toetben bie einzelnen Safteten unmittelbat ivk^ 
fammengefd)tie6en / unb f)nb J^oeffi^tenten in beflimmten 3a^(en ' 
babet / fo n)et^en biefe »icf (ic^ muUtpli^itt unb ba^ ^tobuft toot 
ba^ ^tobuf t bet S9ud^{iaben gefegt / }• SS* a' mit b multipU^irt/ 
gibt ab; 3a mit 2b multiplijitt > gibt 6 ab» 

. §* 24/ ^ 

3 tt f a 6» 

flBta man anzeigen/ bag eine aud me^teten Sbeijen bef{e^ent>e^ 
^®tt6e mit einet anbecn muUipli^itt metben foUv fo mu^ man' 
ecfiete in eine Alammet^fd^liefcn / unb aud) bferonbcte/ n>ena ^ 
ebenfall« sufammengefeftt ifl, 5. ©♦ a + c— d mit ra mu(tf|)lijlrt|». 
witb gefd^tieben : , m (a -l- c — d)/ 
unb p-f-iq — rmit c — d-f"^ multipüjitt/ t»itb gefc^tiefenk:^ 

(p -j- q — ♦ (c — d -|- c): *\ 

Sfi^tt man bie SttuitlpUfation m (a + c — d) (x&%^ fo xav$ 
man jeben einzelnen %^k\\ \iit eingcfd[)lognen ®ti|[e mit m muttt« 
l^ti^iten ; e^ f ommt m a 4- 'i^ <^ — '^^ ^» «f^at man otfo xn eiiief 
)ufammengefe|ten ®r5$e me^tete 2!^eiU / bie einen gemeinfc^äfit« 
(id)en Sa! tot ()aben t fo f ann man / um einen f&tjetn 3Cu^btu4| 
2u befommen/ ben gemeinf^aftlic^en Saftot allein fegen un^ ^ 



übet bte me^nntiQ mit cnfge^eftgefelten (Srößen* 21 . 

«nbern ungUidf^cn ^aFtotin in tm Xiammn mf^lU^en. ®o ^ 
|»U ndmlid) ina-|-rac-— md == m(a-^c — d) war-/ fo 
ijl au* pq — pr-f-P® ^^pC^'^^^ + Ov 3Ran t^er^teic^e 

3 tt f a 



SKand^moI iß htt eine ungtet^e Sa!tor Blog r / totnn 
nimlxti) hin anbetet Sotffqi^ni iei beni ^emeinft^aftUc^en Saftoc 

ab4- ac — a f P gleich a (b ^ c — i), mit ba« (ejte a =? i a i% 
iBefoninit bet 60t bet ^(ammec fle]()enbe gemeinfc^afttidf^ 
Saftocba^ Seichen—/ fo ift bad in ber Alammer ßingefd^ofne eine 
Sttbtrc^tion iinb bie^eic^en ntAffenba^ert^twanbeUicetbenr i«!B» 
ab — amc — aind-|- ame — a(f wirb »erwanbelt in 
a (b — tue — in d -|^ m e — f) , itnb biefe^ in 
a [b — m (c -|- d — e) — f]^ 

iimnfnhxnlii) c unb d pofltity/ e aber ttegiKttt) fern/ weil mc 
tittb md negativ/ unb me poftttt) fein fott* 

Stil man eine fo(cf)e Alammec auf^ fo wirb wteber burd^ 
Sertoanblung ber 3ei(i)en bi^ @ubtra{tiön in 2(bbttion, tunge:: 
inbert, |.S* s . 

afa-^c-— e (f — g+b)] = ab + ac — ae (f — g4"'') 

= ab -|-* Ä c -— a e f -tJ- a e g -«- a e b^; 
Der ©ebtoud) ber Äiammer gibt 'oft ^Cbförjung in Mt 
3{e(bmtng* Üi iß 5. 85. 48 -|- 36 — 60 = 12 . 4 + i^ • 3 
— 12 • 5 = 12 (4 ,+ 3 -^ 5>/ tt«^ ^«*^ ^^|t«f« 2(a60tutf iti 
offenbat leistet ju übetfe^en / qW bie beiben etpetn. 

3 tt f a 6. 

SÖenn beibe goftoten sufammengefeßt ftnb / fo ^oicb getx>5^iu 
(14 mu(tt)>aittt / ndm(t(f) jebet Xl^^eil bet ^utttplifanbu^ mit; 
jfbem Steile bti SRuitipUeatotS / j^ 99i 

3a — ^^ ab 4^ c ^— 4d 

3««4-2b — 20+ 3 d 

l|aa — 6ab -J- 3ac -— l^^ad 

rf« 6ab «^^^bb 4« 2bc — gbd 

. — 6ac 4* 4bc — 2CC ■+• 3cd 

.4* ^ad — 6bd 4* 3 c d — I2dd 
9aa — ^ac-i— 4bb — 3ad4'6bic — I4bd — 2cc4-6cd— X2d^. 



\ 



22 Stflec St^etC ®$« ^(^nttt. DcitteS Jtopttel. 

S^ ifi bequemet^ an Ut üttUn ,G<tte/ tvie im S9etf)>ieUr 
anjufan(^en. 

Sc; fmb a(fo i) aOi Steile be6 SStt(tt)»(tfattbu« mit 3 a 
burd)muUipi(^ttt werben/ bie^ gibt bte obetfle Stetig; "2) auf 
^[uber bed SRuUiplüanbu« mit 4« 2b/ bied gibt bte jtDettc 
tSUi\)ry 3) nUe ®lteber be« aRoUiptifanbtt« mit — ,20^ bteö gibt 
bic Dritte fRiit)ti 4) aKe (Bit^bcr be« SRuUii^lieonbu« mit -4" 3^^ 
hU^ gibt bte utitetfle Steigt* ütun abbire man bic einjetnm 
9)robufte xia<h ben StigeCn ber ^bbjtion # toobet ftc^ benn raan^t 
Stb^ite gegen einanber %$»i ätxfl)tb^n, }• !8« — 6 ab unb r^* 6 ab/ 
anbne aber ft£^ |ufammni§te^en lafftn, i-Si^^ 3 ac unb ^- 6ac 
in — 3 ac ; ferner— la ad unb-f- 9 ad in -r- 3 ad/ ouc^ -J- 3 bo 
unb -f- 4bc in -ft 6bc, be^teidl^eti — gbd unb -^ 6bd in 

— 14 bd / enblid^ -}- 3 cd vnb 4- 3 <^^ *n 4' ^ ^'^y ^^^ ^^^^ 
^\xd) tn ber €umme ber ^^r^'^ullte bie gemeinfcbdftii(ften Softortn 
auffliegen unb bte Jti^mmer antpenben^ 2>attn Id^t ^id) bie ® umme 
(0 au^orficfen: ^ ^ 

3^* (3* — c— d) •-ab<ab'-3c+7d) -*ac (c-;-3d) — ladd... 



!8on tex ^ibifion entgegettsefe^te« 6r9ifm 

Sorbemerfung unb l^el^rtfai* 

Sl?t«'bemerfett ^uerfi bie 9tegt( in Slfictfid^t ber äeit^en. 

@d gibt ebenfott« mer SdOe: £er Cioibenbu« unb bu 
jDtmfor fonnen beibe jnfammen yofitit»/ ober betbe 
tie^atii)/ ober e6 fann ber S^iDibenbu^ ^ofitit) unb bec 
2)ioifor negatii>^/ ober ber j)ti»tblrnbu^ negatiö wnb 
ber 2)i\)ifor pofitit^ fetm ' 

2>urcb bie 2)tDtfton mirb ftber^aupt gefud(|t/ toie otetmot 
eine dal^l (ber iDiüifor) in ber onbern (bem )Dt\>ibettbuO ent^lteii 
<et / unh ber Auotiefft gibt bie Xnttoort auf biefe S<^9^ K^tt 
nur ba^ @let<^artige Ifi in einanber »irHicl^ entl^lten» SSknn alfa 

1) Z)it)tfer unb fit^tbenbud beibe fofiti^ ftnb / fo ftnb fit 
offenbar gteidJKtrtig unb alfo ber erßere im (ebtem »irftic^ tnu 
galten/ folglidl) ber Äuotient pofitiü* 

2) SBenn £>imfQr unb Z>it>ibenbud beibe negatt» (tnb^ Jfo 
ftnb fte au(^ gCei#artig / a(fo ber erjlere mirftic^ in bem le|tera 
tntf)alun (ba« $e()tenbe in bem Se^(enben)/ folglich ber £Utotient 
«u(^ pofitiD» / 
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iXba VU Sted^mtng mit en^egengefelten ®t6^tn. 23 

3) Senn ' bf 1 1bm\^t )>oftttt^ utib \n 2)tmbenbiiB negdt(t> 
ijt , fo fiiib ^ibe utidlet^arttt) , ba^ SBtrf Ud^t^or^anbme (ann atfo 
nicbt wirf lieb m bem Se^enben ße<fon^ fonbetn nur fein Snt« 
{igettgefe|ted (5a« Seblenbe)/ a(fo f ann ber £luottent nicbt )>o|!cti>/ 
f«nbecn er mufnega ttt> fem* 

4) Senn bet 2>it»tfor n(gattt) unb bec 2)i)>tbenbul (lofittv iff/ 
fo ffnb betbe aucb ungleic^cttg ; bai %¥i)Uxi^k (ann »tebet niiibt 
tiicftidl^ in beR»j93itni<^t)orbanbenen flecfen/ finbern nur frtii 
Sntgegengefeite« (ba«äüttCtic(»t>ocl^anbene)/ alfo f ann bet fituotieni 
tti(^ vix^t pojtdo/ fqnbernec muf negatt)) fein» ^ 

Cfl gitt ülfö fft( bie Stt>t|!on biefette StegeC , »ie f&t bie 
9l|tfttp(if atton : 9Benn2>ii»tfor unbDit^ib'enbtt« einer« 
UiB^i^en b^ben/ fo mirb ber£ltiotient poTitiv; 
Mben abee b'eibe t>erf(biebene 3ei(^en/ fo »icb ben 
fittPttenr nectnetv* 

e* iftaW J^ = +2} =^ = +2; ±^t=, — » 

imb ^?. i=i>-a* > 



S» 29* 
3 tt f a bv 

83aS nun bie £)it»iffon ber Sniit^tlabengrSflen an uti^ ffic 
|i<^ betrifft # fo merfe man fofgenbe«: 

. i) 3ft ber Z)it>ifor ein gan» anberer Sud^lfabe , M be( 
Z)tbibenbu$y fo (ann bie 2>it>t|tpn nur angesagt »erben/ fi« 0» 

1 bor4) b bioibtct^ gibt Uof ~* 

3) 3fi ber 2)it)ifor a(« ^Saftor im £)it)ibenbtt< entbaUen, 
fo ftnb ber anbere ober bie anbern $a(toren M Z>i»ibenbtt« ber 
Quotient (nad^ §. 8« 9lr. 22.); S* ®^ ^^ ^^^^ ^ bbibict/ gibt {um. 
dttottenten > j -2Ü =; p r^ -JÜJL sss q ; '"'^!° ^ s= m o» 

fRott braud^t immer nur im 2)tt)ibenbu< unb Simfor ba6 ®(ei(be 
gegen einanbtr »egpUreit^en ; toa« bann t)om Simbenou« liefen 
bleibt t ifi^ ber £luotient» 

3) 6inb nur einige ober ettid^e SaCtoren bc| Biuifor« im 
IDiinbenbu« enthalten f fo ftceicbe man o^iebet bad ®lei(be gegem 
ftitig n^eg unb fe(e , toa6 fteben bleibt / mit bem 2)tm{ton«|eit(|en 



unter ein^nbet $ ). SB» -^^ = 
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4) 3fi ber Dimfdir bft gemeinfcl^aftUdf^e Saftet einer iiifatni 
tnengefetjten @ri$e / fo {Icei^t nion biefen ia aUen Sb^tUn bes] 

JDiDibenöu« gegeij ben ©iutfot mg / s» 85* . * ^ >T *^ "^ ? -^ 



tb. + «<5 — ad 



Jfl 



jiCb+c—a) 



mq— xur 



= b -|- c — dj benn 
=±= b -|- c -— d. ' 

@o aud^ ^ toenit im JDtmför nod^ ein anbetet Saftot ballet 

2(ud^ wenn bet £)bifot s^fAtnmen9efe|t tfl / abet in aUen -: 
Zueilen ben gememp^aftlid^en gaftet l()at/ j.85« m* — m -|-rac 

_ a — b "t" c 

3 u f a ^» 

Ü6rii^n« gefiJbtel^t bie 2>ibifton/ wentt fte n)tt((id> au^gefA^ctj 
»irb> mit SSeoi^ac^tung bet gegebenen Olegeto n>te gen)&bnU(^» 

SSeifpiel mit einem einfadf^en 3Dtt)tfor» II 

2)it)ifDt. 2>it>tbcnbu6* Quotient. 

3a |__9ad — 6ap-^5a(j*— 2-ar I 3d — 2P+t9 — f*^ ' 
4-9 ad , 

i— 6ap 
±6ap 



+5aq 
+ 5aq 



— aar ^ 

W\t -^ 3 a in -f- 9 ad btbibitt# gibt tlm £luottenteti 
4^ 3ds bamit ben 2)it)ifot muttipli^itt > fommt {um ^tobufte. 
4- 9 «<J / biefe« xüitb untetgef(^rieben / ba« deichen + '** — 
t)ertt)ant)elt / "unb nun abbirt / hit ®ümmt gibt o» ^e^t jic^t. 
man ^m fo(genben Sl^eit be^ Dioibenbud — 6ap herunter ^ bis 
tibict'mit + 33/ fmbet fo ben ^Quotienten — 2p unb d«c« 
fd(>rt bamit »ie uotbc^r. iihm fo |iebt man nun ben brttten 
JEbei^ be^ StDibmbud 4- 5 aq (herunter unb bit>ibitt ^Ineiit«. 
2)ct Öuotient tfl + yq» W.efcn mit 3a muttipliairt/ gifet 
|.q . 3a = ip- aq =3 gaq» ©o benn auc^ bti bem föU 
flenben 2];)eüe be< 2)it}ibenbud* 



übet bte Ste^nmQ mit en^igengefe$ten Prüfen. 35 

SetfpteU mit Einern sufammengeftf^icn )Dit)tfor* 
2)it)ifor* \ SMbenbt^^. £luottent 

+app ^±4Pn. +3pr ' 

6pq — I2qm— 4pr4-8rin-4-gqr— ön: 

4"^pq Hbf2^iTi +9qT , 

— 4pr4-ßi;m -— öyr * 

Hr4PT+8rm ifirr 

SSan bbtbire mit bem «vflcn S^et(e btd IDimfot^ in ben 
irßtn S^eit bei iDit)tbenbud/ .mit 47 sp in -f- 2pp; btt £mct 
ütnt ifi 4* P* ^^^ biefem mrxiüi^ii^itt man nun alle j^f^tii^ 
M SiDifor^ unb fc^reibe bii ^^robufte ba untfr/ »0 im iDtoi« 
btnbud d{)nltc^e ober g(n<()t ®ripen flehen / alfö 4^ 3pp unter' 
-j- 2pp/ W\> — 4pm unter — r 4pm unb -|- 3P^ Mutet 
•*- pr« !Run vermonble man bte Stichen unb abbire^ fo f^^H ft(^ 
4- 2pp mit — 2pp5 — 4pm mit ^_ 4pm unb — pr 
mit — 3pr gibt gufammen — 4pr. Wtan jiej^e nun bte 
irrigen %\ii\it beö i^tmbenbud ju bem Siefte — 4 pr herunter 
iiiib bit>ibire wieber mit -{* 2 p in -|^ 6 pq^ 9Rit bem. Quotienten 
4- 3 q i^ecben ; wie im 7(nfange / atte X^eiie be6 2)it>iford muU 
tiplt^rt unb bie ^robuf te ba^n gefc^rteben / »0 (te pafl^en , bte 
Seichen vertvanbeCt unb abbtct. 6^ ^ebt \i^ aM. (Snbßc^ giel^e 
man bir &br?gen 2(^ei(ii bed 2)i))tbcnbu6 ^^runter unO/ tecfal^re 
tpie üor^er. ' 

3>eite^ SBtifpieL 

2>it»ifor* 2)it)ibenbu9* Quotient. 

3p— 2m4-3<J I 9PP7-4w>ro-|-l2qm— 9qq | 3p4-2ai— 3q 

:f9Pp+6pm HF9qp •' . 

4-6piii— 4inm— 9qp4-l 2qm-^9qq 

X6pm+4mni ip6qni 

SWt + 3p in +'9PP W'Jibirt^ gibt + 3P; ^'^ 
Mefem Quotienten äffe X^^etU M Btoifottd multtpiijirt / gibt 
^robufte, ffir ioe((^e ftt^ Seine g(etd)0 ober Al)nnc^e SbeiU im 
SDiotbenbud ftnben» !Dtan fc^retie fte alfo beliebig unter / vci» 
watibic 6tt Beteten unb abbire/ fo fommen unter ben @trid) bie 
Keße 4* 6pm unb -r^ 9qp Unb bie übrigen S^etU^eti Dt)>iDens 
M. 3^6t oieber btvibirt unb ben'iDtoifor mit bem Quotienten 
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J^ srm muttipiiitct , fommni bie f>r$ht(te -f* 6pin , -^ ^n%in^ 
unb -^ 6 qm / welche ged^ittg unterg^fd^rieben merbem 2>ie' 
betben erflern ^tben ftdS^ mit ben borüber jie^nbm Streifen ^|'r 
l&it)tbenbud unb — 6qm gibt mit -f-r^qc» sufamm^n 4^6 qnü 
Diefen 9ie9 u^nb bie abrigen XM^e htü Stoibenbuit f^etuntei: gi»cJ: 
logen untf iviebtr bibibict / gel^t, juCegt atte;^ auf» 

SSteibt bei einet iDimfion. ettoa« fibrig/ fo toirb ber ffefl aU ' 
Snt^ neben bm iCluotienten ge[di^rieben / tote folgenbe Säetfp iete 
'leigen. , 

jDi))ifor* . ^ .2)ir>ib«nbu«* ' £luotient. 

44-2b — c [ «a — 4bb-f-3bc — ccla-— VsB-t-c iL^l-^ 

4:a« + 2ab±ac ' «+2b-c 

. — ^2ab— 4bb^ac-^2bc^~cc 
+ 2ab+4bb + abc 

4.ac4-3bc + cc 

— 2bc 

3e_f+4h I 9e^~ff+3fl>-l2th | 3e+i^4h->- f^7J^ ^ 

3ef — ff— I2eb4-3fh — i2bb 
+3ef±fi +4fb, 



— I2ch— fb-*-i2bh 
+ l2ehX4fh+i6bb 

•— 5fb-^4iib 

<6e(ft. man in bem (eitern Sßeifptele ben ffttft aU SSm^ an, 
fo mng man bie 3^t4en t^erdnbern ^ kpenn bec ganje S9tuc^ # mie 
i)tet^er4e^en ifi/ at« ®tibrrabenbu«. betract^tet xoetben fo(L 
^ätte man jiatt be^ t>ocflel^enben äStntt« bad Vbbilion^geic^en ge« 
brauet/ fo n^irir ber ate(t mit unt>erinberten deichen aliS^i^Ut 
l^tngefc()rieben n)0rben / alfo ber £luotient fotgenber: 

Vimn man mit einer iufammengefebten in eine einfädle 
®ri$e bibibiren foU, fo ifi ber auotient ein bfbgec SStroc^/ 



- \ 
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j. 8* a Motbirt hwc^ a + ^ == "Xb* ^*^^ '^'^^^ ^^^ ^^^ 
lie XlMfion tmtCUd!^ au^f&^ri n ; bano n^ilt man einen £Uiot jetttni# 
btr au^ einer unenbltd^en fRfif^e oon Xb^tCen bej}ebt# oeii bte 
DimftOQ aiemaU aufgellt uob alfo ebne 6nbe fortgefe^t merbeti "^ 
Cona. 3e mt^c @Uebei; man wn einet fatcben 9^V^t mmmtf 
Ho i>oa|linbtder er]()ait man 0en £lui)(tenten. ,. 9an) t^oUflinb^ 
»ico ^erfetbe aber nie , man mfif te benn tcienbwo oufbSten unb 
W» (fiten 9leji aC« 9Sru(b anbingen. Sein^ieU mSgen bie« 
kurüd^ m«^* 9lan bitHbite alfo a bnx^ a 4* i>* 

+ 11 ( b . I bb . bbb . 



M« 



± 



— b 

+ b + *^ 

— -A ^ 


bbb 

*« 




bb 

— \ 

— bb -^ 


^ 


+ 


bbb 

•A 

bbb 
MA 





bbbb 



•aa 



C^ {|{ a in a gerabe ^ nta( entbaltenf ber donje 2>tt)tfot mte 
I muUi|»U{irt # stbtä-|-)b, hit^xd^n tiernninbeU ufto abbin; 
bntnt )ttm 9le{te — b» 2)aretn toieber mit a bbibirt/ fommt 

b 

ber Quotient ^.^ biefen mit a -4- b multiptyict / (omntf 

a X 

bb 

•^b ^ r bte Beidb^ t^ectoanbeU unb abbirt, erfiilt matt 



ism Sejl» ^. 
bb 



£iefen 8Uft wieber mit a bitfibirt/ Commt 

bb I bbb. 



+— r bamit ben SKmfoc mtt(ti)»(i5tf t / gibt -f- — + 
tie3ei(ben iiernrnnbett nnb^irt/ et^Att man sum 9ie|le — 



aa 



bbb 



--ac. 



9tan brauch bie Sit^ifton nt(bt lange fortjttfeben/ benn man 
1»bt bal5, na(^ weicbem @efe|e bie ZbeiU.bei* £luottenten fort« 
l^n* 9o fommt in nnfetm S^eifpiefe mit iebemtieuen ®(tebe 



^ 



\ 
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im ^f)Ut ein 1> unb tm Stenner .em a tne^t M %attot in ftif^trj^ 
unb bte äeic^cti ber ®ttebec flnb abmcc^fetnb -^ unb — ; barunip 
' fhknu man gtetd^ / obne »trf (t(^ weiter ju biDtbiren # bie S^eitf < 
be^ £lnottenten noc^ n^eitec fortf^^reiben i* SB» 

b , bb bbb I bbbb bbbbb . bbbbbb t 

^ ' aa aaa * a&aa . aaaaa ■ aaaaaa 

ISanj t)oa|}Snbig aber »ücbe ber Quotient nur bann «oecbeh/J 
n)enn'man irgenbtoo auf^octe unb bann ben geb(iel)enen 9te^ al0^ 

Stnc^ anfeile/ 9la* bem ©liebe— -^tjl ber «efi = +i^/. 

aaa aas ^ 

b»l^. berSlefl tfi immer fo befc^afeu/ bap et i) ba« entgegen» ; 
gefeite Beid)en t>on bem ©liebe ^at/ »o manauf^Srt^ unb 2) baf : 
fetn 3äb(er einen %aUot mel^r ^dt, ali.Ut 3&^Ier btefed ©Uebe'«^^ 
ber ^lenner aber eben fo me( Saftoren/ aU ber 9{enner biefetf j 

©liebe«» jBSoUte man alfo bei ^^^^ auf^lr'en, fo »firbei 

aaaaai^ ^ 

ber Sl«|I fott — J^^±^. Um nun Mefta Sleff o« 85ta^ j 

an^ubangen/ fe|e man ben Simfor barunter/ ober muUipli^tre 1 
gleich beä 9{enner be« Siefie« mit bemfelben^ wt'ü ein S5ru(b burc^ '^ 
eine gan^e3al)l bimbirt tpirb/ menn man ben Kenner mit berfelbeti i 
multiplt^irt. Ufo u>&re ber DoUft&nbtge £lttOtient = 

^ b .bb bbb , bbbb bbbbb .bbbbbb bbbbbbb 

I— . — s — — -^ h**" h 



aa aaa aaaa aaaaa ^ aaaaaa aaaaaa (a + b) - 1 

£cr @tnn be« ©anjen ifi nun folgenbec : SBenn man a but<| 
a + b biwbirt^ fo ijl ber fluotient i) 5=3 i^ aber biefer tfl ju 

Sro|/ tveil ein negatim Otefi bleibt/ man mufl alfo nodj^ — aU 
}ie()en unb fo n>ire bec £luottent = t — — » Hüm man f^t 

a 

«ttva« {u t)iel abgezogen / meil bei ber 2>ioifton ein pofttioer dte^ 
lletbt / alfo muf man no6) - — abbtren unb bet .Quotient t^are 

= 1 — r- + — ♦ ZUt man hat »ieber m wel abbitt / t»et( 

a ' aa » 

bei ber Sioifton ein negatitjer 9!e|i bleibt/ man sie^t alfo not^ 
ao; bie« tfi »teber ^u Diel abgezogen/ unb man muß ba^er 

aaa . > 

bbbb '' • 

noc(> abbiren u* f. »♦ ©a«/ »a« an bem rt^tigett.' 

-• aasa _ « 

Öuotienten nod^ mangefl)aft ijl , mag e« nirn ein äuwel obec emi 
Buwenig fein/ wt/b mit jebem neuen Steile be« £luotienten immec . 
Heiner unb Heiner mh man txf)iiit aifo beti Sluotienteti ^eflo t^oS« ' 



»^ 
/ 
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«n^ 




jUnbiatr/ j< me^t ®(iebec man nimmt« . Sin Seifpiet in 3d^(en 
fetcb bie« txihnUtni €« fei a = 3/ b = ^, orfo 
= }/ fo B^^^ ^'^^d^^ £lupttent foigenbe Stti^t: 

= I - f + 1 ~ -^ + i^ - ^f + ^ «* 

£)cr £luott(n,t i ifi um f S» d^off (i^^t tnttn nmi f ab ^ fo 
Meibt ^/ ioc(d!)ed um ^^ ju !(etn i{t^ obbict man a(fo nocf) |; fo 
{«mmt ^/ n)el(^e6 miebec um^ ju grof tß« alfo bot^ wimgec^ 
{u gro§/ Mtia^ vorige j- )u !Uin war« '3iel^t man n^h teiebec . 
#^ab, foijlJ-^ = t^ — ^ = i^, mim um ^ 
iu fl(tn til/ aCfo vornan ju {(eln> a(d ba« üoctge ^ s^ 9>^^^ 
»ar, benn-;^ tji = -^^ Ebbtet man nun n>iebec ^< f« <tt 
H + i4 ==^ f? + 14 = -H ünb biefe« ifl um ^^ |u jrof , 
otec totntgec ^u grof / all Ht oortge |^ ju ficin war , benn iSV 
tjl = ^. 3wbt man nun »febf r ^ afr/ fe f tmmt 14—.^ 
=» Üf«^ ^ :^ 4|i» wttdS^'^ um rj4r §« 'Wn ifl^ ab« 
oiebtr weniger {u f lein / M ba6 t^onge |4 S» gtop war ^ benn 
^ jft = t!4t* 3(l>birt man «enblic^ ^ , fo l jl i|| ^ ^ 
= Hl + T^ = fH' »^^^«^ "»» T^ 8» flwß 1(1 , aber 
»eniger ;tt gco^ f a(« baf vorige ^ }u f lein war / benn tI4t 
tfi = .^^. 9Ban fte^t a(fo oeuKitt^^ wie mit tebem fotgenbcn 
(Sliebe ber IQuetient ft(f> immer me(r ^em »öftren SBertl^e ^ n&nh 
lid) I nd^ert tinb immer weniger ju grc^ ober {u Kein wirb. 
IDenft man fi^ o(fb bir ZHöifton o^ne Snbe fortgefe|t ^ fomufl 
M ^fleine unb ^ ugrege immer me^^r t>erfÄwtnben unb bie gan§t 
wmbUcbe Steige aUer Hl^iU M Quotienten tfl wirfltc^ » f 

^irt man s« S* mit bem ftebenten @ltebe auf/ wo ber 
Quotient um -f^ iu»grop war , fo muf ber ange^dt?gte fSrudj^ 

bbbbbbb * \ »,g.g.g,a«g«a ^_^ >28 ^ 

"" aaaaaa (a + b) 3*3-3.3t3 3 (^4-«)"^ V*r^ 

» ~ 1^1^ ^^^(^^^ fo S^op fein , ali fener ilberff^uf bet? dgt/ 
mt benn au4). ber Xugenfc^ein le^rt* 

SBeiter unten wirb ft4> bad @efeft/ wonach ber £lttOti«nt gefvnben 
»itb/ hd^er ^rirtern (äffen* 

Seif)>tfre iur SKu l tt pCifation mit Suid^» 

flabengrif en» 

2Wan multi|jlijire 
j) 3 a — 2 b -f- 5 d mit 2 a -f« 3 b — 4 d« 
2) 5111 — 3q-f.4p — . 2r mit 5«* + 3q ^-^4P + 2r, 
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- 

4) |a -^f b 4- Je— d mit 3a — 4^) -f'f^ "~ 1^' 

5) 7a — 8b--3c — 5fmit 2a4-3b-r-4c + 4K. 

6) 5^— 3«--T0~i^ ««it 5f 4-3« — i<^4:i^* 

7) aab — : 3cd -]-' e^ — g mit 3a -|- 3^ — 3^ + S^»«* 
, 8) 6b^8q-4-4P — «c mit fb — |q+^p — ^c. 

9) 3q T 3"» + 2p — 3' W^t 6q — 3p + 2« — 8 r, 

10) 7^1 — |b4-2|:ö4'3^^«'U2i»«4"^i**'~3T*^ + 4T'^^ 
li) 6jm — ^f b-^-fc— *4d mit ?|-m — Jb + ^c — ^d* 

lÖ iP "^ f^+i'^ + ^* "**^ 2P + |q — 41 — 2-f-a. 

§* 34- ^ 
iSeifpiele gut Divifion mit S9u4i{la6ettgti$[etu 

s 

SRan biDibiee 
l) I5aa — ab -f* 3ac — 6bb -J* i^bc— lacc btttcft 
.3a — 2b -J- 3c* 

0) l8pp + 9P«»-- oinm ;-^ I2pq4^24mq -^ I^qq 

' hux4 6p — 3 w 4* 44* ' * 

3) 48a — 9bb -f" 24 bc — 6bd -^ i6cc -^ 8cd — dd 
tttCd^ 2a — 3b rf- 4c — d* 

4) 3oaa+ 2 am — 4 mm -^ 3aq4-f2>iiq-^4^P "^ 99q 

— l6mp4'34pq — sl6pp buc^ 5a-{*2m — 3q*4"4 P* 
g) ^aabb — 4Ppqq + l^pqmr — 9mmrr bmi) 3 ab 

— apq + S«»** 

6) mmrr — ppqqrf* 2pqcd — ccdd.-^.2pqfg "4 Äcdfg 
•— ffpg bUf4> itfr — , pq 4- cd — f;.. 

7) 6qq -|- l6pq — 32pp 4" 4'™q -^ 5V + ^^pm 
' •— 32mi9 «4 ^Bpr — 32 rm — 6xr hutd^, 2q »^ 8p 

— 4"» — 3^^ 

8) 25 ff — 25 cf -4-6 cc 4" 25 df — 13 cd 4^ 6 dd — 8 ce 

— 8«d — 6466 burd) 5 f — 3c 4" 2d — Se, 

9)^ J2bb «4 32bc — i2cc — I8bc( 4* 26-064* lobd 
m^ I2ee — 30cd 4* ^S^d — I2dd' butc^ 6br — ac 

4* 3« — 4d» 
10) l6qq ~ 9« 4* 6omf — loi^min — 24 pr 4" 80«np 

•^ i6pp burc^ 8q 4 2' "^ ^^"* 4* 4P* 
Sffan (ttngt fotgtnbc ©tiftnrtt^tn in A(amm*rn. 

1) pq — pr 4- pm — 3pa 4. 4pc, 

^ 2) H^q — mpr 4* **P^ *" ®9^ 4* *"P^* x 



übtt bit Sted^s mit en^egendefe^tett (Sröfitt i 

3) abc •— abd -^ ab *— aqr -|- ama* 

4) ef — ©gh + egd ~ fg 4. e; 

5) 3* — ^^ + 3c — 9^. 

6) 3a — 2ab '^ gäbe — amf 4" 'S* 

7) a — am -f- amp '— — amg -i-- S^V* 

^) a *— bm -^ ^^™ "~ '^^^^ T bc^f — bcg -|- bq^ 

Wtan Ij^fe fotgeir^t i((aniiii#rii auf. 

i) a 4- m (b — c) d. 

4; a[i — p(q — O + mJ* 

5) q [c — d f m 4- 4 (a — b) — rj 4. c], 

6) pm[r— qIc-^dCa4.0] + 9(»»-»)i 

«9 g(h-n,) • 

9) q ■ q+V 

^ e — f 



X X ^> P + q (c — t) 4- a 



m (m — i) 



. ' V -i^ / . p(qT) + m 



surfet JTapitel. 

* 

< ( ^ t f a (. . 

9B«tm SBtfid^e aud ^ni^^ahen^vifm $e(t(M werten « fb 
gelten f&r i^re SSe^oni^iung Mefelben dtegetn/ ivie bei SSr&^n 
iad beffi^mten Ba^dm SBit »atttn aifa ^ieft itttr joni fur| 
angeben: 



y^ 



(• 
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i) SÄiitt muttiplfsttf einen SScncft mit einem ®an$eit/ wenn ! 
«ntn}cber bec 3a^(et mit bemfelben muliipl^itt rairb unb ba 
9{enner unt>er&nbect bleibt ; ober n>enn man Den ^M^Uv und|einbert 
Üft Uttfe bcnSlenner butc^ ba^Sönje bbibirt/ j,®» s^f =-2^ 

• «nD 4 .| =« ^, affo anc^ a . -E- = -^ unb m , ^ =^ -L: 

3) i!San bi))ibirt einen fBruc^ burd^ ein Sarijed, wenn man 
entweber ben ^ii)in beffelben butd^^ tad @an^ bioiDttt unb bm 
9teimer unde&nbert id$(/ ober w^nn ?n^n ben 3d^(er nngeanbert : 
(dpt unb ben 92enner mit bem (Sanken muUipßiirt / i* S3« A : 3 

3) 6ttt Srnd^ tltiit an SSeit^ uhvetanbert > »enn man 
Qi1)Uf unb 9{(nner mit tiiurttr 3a^t muUfpliittt obtr bioibictr 

in »u*jlab»ni!--^' = ^ = £ „nb -?-l=' :ä X = JL. 

4) Wtoiti ii^ht einen »rudS^ auf, wenn man Un Basier burc^ 
finerltt 3a^( of^e Sleß btt}ibiren fanu/ ^93« f|j|/ d(fo auc^ 

pmr Im ^ 

5) STfan (ringt ein^n ^ud^ auf einen anbern ^tc^eUmn 
9!enner/ wemt man ben gegebenm ^Renner .burdf^ ben a(ten 9liennci: 
biüibirt / ben £luottenten mit bem alten ^hi^Ut mu(ti])(istrt unb 
ha$ ^robuPt aU 3d()Ur bed ^t^thmtn S^enner^ anfe^t / s^ ^* i- 
öuf btn 9lenner 24 gebrätelt/ gibt na(|> biefer JRegel |^|' =» fi 

unb alfo ^ auf ben 5Ken,ner qm gebrad)t / gibt -^. 

6) Sine ganje ^af)i wirb in einen Srucl^ t)on gegebenem. 
9}enner ))erwanbeU , wenn man bie ganje Bai^i mit bem ni^uea 
Slenner muCtIplijirt unb t>a^ ^robuft aU 3&()ier fibet ben neuen 
SVenner fd)reibt , i* S9* 5 auf ben S^enner 8 gebraci^t , gibt ^ 

unb fo öwcft a auf ben SJennerm gebracht ,■ gibt ^^. 

7) SSBe^rere SSrüd^e werben untejtr einen ^Renner gebra(6tr wenn 
man burc^ 9J?u(tipii(ation aUer Olenner^ hit, welche in anbece 
aufgeben / au^genomttien / ^en ©eneralnenner fuc^ / biefen butc^ 
ieben 9{enner bimbirt^ bie £luotienten mit ben 3&^Urn multtpii^ct 
unb unter btefe ^robufte # ali bie n^uen Sanier , t>m @enera(e 

nenner fd^reibt/ g.85. t)ön ben 85rfic^en "^^ -j' -7^ -f / t" ifl 
ker Seneralnenner a« bdfbk / a(fo bie Ste^nung fo : . 
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a 

d 

e 

T 

JL 

h 

m 

1 

r 



häibk 

— t 

dfbk i adfhk 



a adfhk 



bfhk 

bdhk 

bdfk 

bdfh 



cbfhk 
ebdhk 
gbdfk 
ibäfh 



b ~ 


bdfhk 


c 


cbfhk 


d — 


bdfhlT 


£ 


ebdhk 
bdfhk 


-& _ 
Ji — 


«bdfk 
bdfhk 


i 


ibdfb 



bdfhk 



e« fonn mti) ber %oü f«tt , baf mut hm mmnnn ber SSrftd&e (TA 
finige segcti rinanbijc ganj ob« gum 'Sii)t\l aufgeben» S>am hnn 
mon,. mt bei 3a^(m, einm f (einem ffienerofnenner ftni)en* 3. fd 



(^d feien bie SSrftc^e gegeben x-# 



b' b 



d 
Ib' 



iiq' bmr' Jiir* 

SWan f»6e bie «Renmir üi^ eine JRei^e unb biojbire but* bie 
semttnfc^ftlic^tn Sattoren 



b) 

q) 

3) 




h/ bm^ 3b/ mg ^ bm r/ 6<]r 
1/ Ol/ 3 , mn/ mr , öqr 

— ^ ~ '■' ' ' * ■ L . ' i— 

1/ I r 3' qy T/ 6qr 



1/ 1/ 3/ 



1/ 



t, 6r 



1/ 1/ 



1/ sr 



Sfunmultiplisire man atteSimforen mit einanber unb mit bem, »a« 
p* mci)t ()at t)eben (äffen, fo fommt lyxm ©eneratnennec 6bmqt 
ttabbie58riid)e»etbehnun, wictjoc^er, aufbiefenöienneraebrad^t. 



öbmqr 
* ±-j 



a 

¥ 

c 



bm 

d 

3b 

e 
ni q 

f 

6qr 



6mqr 


6 qr 


2inqr 


6br 


6q 


bm 



6amqr 
6cqr 
izdmqr 
6ebr 

6fq 

gbm 



J>ie neuen SScüc^e finb alfo : 



a 

T 

C 

bin 

d 

3b 

e 
mq 

£ 
bmr 

_g . 
6qr 



6 bmqr 

6bmqv 
adm qr 
6binqi: 

6ebr 
6bitiq^ 

6fq 
(^brnqr 

gbm 
<)bmqr 

3 



\ 



I 
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# 

8) SSrftd&e »erben rmt ©^njf n eitigerlcfctrt / wenn man bU 
©anjen mit bem 9{enmr muttipitiirt / / ben 3&i^(ee.ba|U rec^mt 
unb b«n ^lehnet unter bie ©umme fc^reibt^ j^Jo. 4^=i=i^/ 

alfo aud^ a + -^ = ISL+P , gben fo / wnn bet Brut^ bat 

äeidben — wr ftdb ^at / |. 85. a — i =3 i3-IlL, 

9) SSrfidb^ »erben abbtrt / wenn man , im SaU fte etnerUt 
r 9lenner Ib^ben ^ bie Satter abbtrt unb ten gememf4>aft(i(^eji 

gienner barunter fc^^reibt/ unb »enn bie 9lenner i>erf(t)ieDen ftnb/ 
fte ^rß auf etnertet 9}enner bringt unb. bann / »ie Dörfer , oer* 

• ^ ' » q * q * q . q q 

Tr+d*'+' f> h ^ bdfli "*" bdfh "> bdfh "r" bdlh 

•^ ,d/h + ^^^ jb^^^ ^ + g^-^^ , ober »enn man mit gnwenbunfl 
ber Alammejc einige ^robu/te {ufammeniie^t 9: fa fommt 

fh (ad 4- cb) + bd (eh 4- gf) 
: ~bdfh 

10) (Brficf)e iu ®an;en abbireu/ ^eift/ fte mit bem ^fbbition^« 
ietd^ieh baneben fc^retben^ ober auc^ fte mit ben (Sanken einrtd)ten (^). 

11) 83r&d)e tferben t)j)n etnanber abgezogen/ »enn man^ 
im Satt |tf einerlei 9^enner ^aben / ben 3&(^Ur be6 @ubtrat)enbui 
t)om 3&^ter bee SKtnuenbu6 ab^ie^t unb ben gemeinfd)aiftnd)en 
9ienner barunter f(^reibt,/ unb^ im Satt fte t)erf4)i«bene 9lenner 
l^aben / fte unter einerlei (Rennei; bringt unb bann »ie t>or^et 

ad — bc 
= -bcT"^ 

12) SSrfid^e trerben bei S3u(^fia6engrS$en t>on Sanken Q6ge» 
|Ogen $ x^xxcx man ben S9rud} mit bem ®ubtraftion$$eicl^cn $u ben 
©anjen fdS^reibt^ ober Wz @ubtraftlon in 3(Cbitlon ))ern)anbelt. 

unb banh mit ben.@an|en einricf^tet/ 3* S3. -^ t)on a abgezogen 
ijl =3 a — -2- c=3 i3-Z-E.^ @o aud^ bei sufaramengefegten 
SSrfic^en/ j. S. -ti>^^^ »on a abgejogeU/ gibt a ^"^^ '^ 

8 . - 8 

_ üuEZia+i, gerner ^J^ j^J wn q abgejogen, gtfrt 

m — n + p afa — b + c) — m+n — p 
q *— c=3 -i— i i — i.-- ! 1:-, 

' a— u-t-c n — b + c 



1 3) S9rft(^e werben mit emanber mnltipliixtt, wtm man ^ibUt 
\ mit 3dl>Ur , 5Rmner mit Slemiec muttiplijirt , g» S5, -^ . 4 = |.|^ 

too man beim / mnn ed nitf)i9 ifi # bte SRuUipltfatton in 3ä^ler 

«nb flennet audfäl^ren f<mn* 
i 143 SS(fid)e »erben bucd^ einunbec btmbtrt ^ menn man^beti 
I Stotfor umfc^Tt unb nun ben X)toibenbud bamil muctipci^trt/ 

' f. 85. i butc^ I bimblct , ijl = | , | = ^, atfo aud^ £- our(| 

i b «> q a tq 

I 15) 6in< ö^ttse 3«^^ mit einem ©rut^e murtlpfigiten ^ tjt 

e6en fo Diel / al^ ben Studio mit bem ^an^m mvLltipiiiittü (i% 

16) 6in (San^e^ mirb burd) einen Srucb oi^ioirt/ wenn 

m^n ba^ ®anse mit hem umgefel^cten Studie multtpiigirt (14), 

5.!8» 4 biijibirt bur<^ ^ =r 4 , .& = ^; olfo aui!^ a bioibict ' 

bttrdi ^ ==: a ♦ i s=s iSL/ 
^ 9 , P ;P 

i?) Sfl «n unreiner JBrucft wn ber 2frt^ baf Uof bec 
äXW^r ein SScuc^)^ ber Stenner eine ganje 3ab^ M^/ f«» geigt er an^ 
baf ber SJruc^ bnrd) bie gange ^af)l biiKbirt roerben foU/ alfo 

aac^a- 3^85.-2- = -^. ^ . 

18) Sil ber 3i$^6c eine gange 3a^{ unb Ut 9?enaer eji| 
Stu(^/ fo foU ba^ 6(ange burc^ ben 85ru(l[) lioibirt merOen f aifo 

aa(^ 16 unb i. 3. 85- -£- = p.~ = J^/ 

19) Sfl fr^oC ber 3Ä^Ur aii 5Kenner ein 85ru(^/ fo See 
UuUt btel/ baf ber obere SSruc^burd;^ ben untern bi.t)idirt.n)erbfit 

2. 

ja, alfo na<^ 14. 3. 58. -3, =, -E. ^ i. = .PJL» 

* ' ' / T '-' ni q m qm 

SSetfpteU gur SSruc^red^nung. 
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55on ber Srud^red^nung bei Siid^flab'ettgröf em 37 

i) 9?An t)f rivanbte bte 3ai^f 3 p in etnm SSrud^ t)om ^Renner n 

2) s « . s « a — b a s 9 c 9. aJL^%^ 

3) « s CS 'ö"f*'^ * * tf d . « a— ^b» 

!9?<tn bcinse fo(genbe SScftd^e unter einetUt Slenttet : 

.,a c je j^ . 

M^ T ' ; d" ' f / h* 

N a o e ' fa. i I 

^^ ab' s-bd ' 4gf ' Tbi"' IdT* 

^' m— i' p<ra — i)/ m(m— 1>' 4 (m — i) ' q(in — i)V 

4) -£- ^^^ _!L 3 gh . T . ikl 
S? ' 3pq 6pt ' 2qr ' 8pp '' I2pqt* 

Stati rillte fb(grnbe 93rfid^e mit i^reti ®an}eti ein: 

\» » - g xn 

4)ab— niq + 3r-f--l^j 5) 6q — ^p + li^; ' 

,v- 3in4-2r-^c ^ pc-*-Kid 1 . - 

6)8p-3q- 47-^q '^ 7) 3q^x. +4c-2b+3m; 

5) ^a — 3b^ ^.f'+"^^ 9)8m + 3b — J-dtilZfi., 
^(xn abbire folgenbe S3c&cl[|e: 

^^ b T^ d Tb^T^mb* 

in xn V m m 

4) -L Lj L_ «!±il+.^ 

^^ b bq ~r=lt in(c — d; ~ qm 
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ÜRan I6fe folgenbe unceine ^r&d)e auf* See fidtfece Hnb 
{ingere ®tric^ fd;eibet ben 3i()Iec t>om 9lenner* 
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3»eitet Äbf(^nitt. 



^ 



ober bcn SBcgrif «»b We Sencnnitnöen ber ?)otenjen* 
. • . §• 39- 

Unter ^otenj t^tfle^t man «m^tobuft/ »e((&e$ au§ 
lauter ^Ux^tn Saf toren tefle^t/ i* S9« 36 =3 6 « 6 ; Ö4 = 4 . 4 « 4 ; 

81 =» 3 - 3 ♦ 3 * 3» * 

§» 40* 
(SrflSruhg* 

. Syie 3al^( / ttxld^e/ uxA \^\t ^oten^ (^en^orjuirinsen/ mehrere 
{TOal mit ftc^ felb{i muUiptiitrt xo\x\>, ^eipt tie S^ucjel ber 

^otenj* 

' §* 41* 

Crfldruttg* 

^an unterfdbeibet ben®rabber Motens nac^ ber Xn^a^t 
' ber c^i^^m Safteten / hxi m berfelben Dorfornmen* (Sine ^Owen j^ 
n>elti)e 2/3^4 ${eici^e Saftoren zni^hii, ^etpt eine;9oten;^t>oiQ 
^weiten/ britten/ liierten @rabe / ober fut}: btesn>^fte/ briete^ 
Dierce ^otenj ber SSur^eL Um biefen ®rab an^uteigen/ fegt matt 
teci)td &ber bie äSurget eine fteine Ziffer tinb nenttt biefe bcit 
Opponenten ber-^otenj/ ^8B* 3^ == 6*; 64 = 4^^ 
8r c= 9** STOan lieft bieö 36 ijl gUid) 6 in ber jweiten ^fotenj, 
64 ifi glei^ 4 in ber btitten ^oten^/ 81 iß gUic^ 3 in ber t>ierteit 
9oten}> ^oxi erfpart b^tcb biefe 83ejeic^nung bad tnebrmaUge 
•^infcbreiben ber ^ur^eL @&en fb bei 99uc^flaben» Statt aaa 
fegt man a^ j flatt pppp fegt mxi p*. ' ' 

§♦ 43» 

6 t f t i r u tl d* . 

Um an^u$eige4t / top eine ^k\\)1 bie SBnr^et einer gegeBeneit 
9)oteni fei f f^teibt v^w^ y>ix bie ^otenj ba^ ä^id^eto ^/ unb 






wn lU U^ixnmtn, von mli^ dj^abt bft ^cutii Me SBurjel 
angezeigt »etten foU / fcf)cei6t man Aber bie J&ffnuBg bed .SSut^ek 

idd^tn^ btn Opponenten/ S* 93» / 64 = 4/ ^etft: ÜSan fe^e 
64 aU bie bntte^o(ens irgenb emet 3al^( an unb fuc^e btefe; fit. 
1^4/ benn 4 * 4 ♦ 4 £=> 64/ ai\o tfi 4'bie SBurjet bft britten 

^otenj Don 64* . €6en fo wirb ^^2 =5 2 ober 2 =i= ^33 
gcUfen : 2 ifi gUtd^ bet SBursef bei: fähften ^otena t)on 32 / miC 
32 ;= 2 « 2 « 2 « 2 « 2 if}/ €0 werben benn auc^ bte Tlviitt&dit 

p ;= ^aj a = v^a^5 b = y^b* unb bergL tjerjiänbßd^ fein» 

' §* 43*. 

3 u f a 8. 

S)ü {mite $oten) einer 3a^C nennt man oudSi 'tluabrat 
unh i{)re S3ur$e(£lu abrät murret/ »obet in merCen ifl/ bap 
man Aber ber £)ffnung M S!Sur$et§etc^en& ben Spponentm 2 
toegtdSt/ 4 =s: ^16 ^et$t: 4 ifl bie Sluabratwurjet ton 16. 

2>ie britte ^oten^ einer ^ai^i ^eißt^aud^ ^nbui^ unb tl^re 
SBSnrgel Aubif »urjel 3' = 27 ^eigt alfo: 3 in ber dritten 
f)oteng ift gleid^ 27/ ober ber Stniu^ bon 3 ifl gteic^ 27« Sben 

fo V 27 = 3 ^eJft:' bie SBur^ef ber britten f>otetti bon 27 ober 
bie Snbifxont^l i9on 27 iß == 3. 

5* 44« 
3 tt f a !• 

2)te er|{e^9otens einer ^a^l tfi bie 3al()t felbft; benn fte mnf, 
eh| 9ro.buf t fein / ba9 bie ^a^i nur einmal aiß S^^^tf r enteilt/ 
a(fo ein $robuft/ beffen ^aftoren i unb bie 3abl fe(bfi; ftnb. S^ 
ifi }• ^« 6 ;?= 6 . 1/ alfo 6 bie erfle ^otenj t)on 6 =f? 6^ 
^an I&ft fnbeffen ben Opponenten i getoSf^nlidj^ toeg/ ti^enn man 
md^t Sifinbe ^^t / il^n befonberd su bemerfem 



/ 



* 

'^ 



/ 



N. 



- \ 



» • _ ' 
SJott bet 9ted[>nun3 mit gjötenjcm 

' 8 e M f « 6» 

. - ©af ba« 2Cbbiren uttb.Subtral^irett iefrffft/ fo tjl 
'|u bettierfett/ ba^ beibed tn allen ben Sollen tinr ange5dgt tverbeit 
Canh / tvettn äSur^et ober Opponent bec 9oten$ t^etfd^ieben fthb ; 
ifl ^bec beibe^ einerlei t fo fann mm notrf lieb obbtr^n unb 
fubtrat)iren/ tnbemmanfotvolbiefed/ aU fenee» mit ben 5(oefft$tentm 
ttrricbtet unb neben Wz @umme ober 2>i|feren5 beifeiben bie gcf 
ineinf(^aftlicöe ^otenj fc^reibt» ^ . 

?S t f y i f t e: 

a' abbtrtjua^Äa^iJ-a^^ j — p^ abbirtSttq* = q* — p*j 
a* abbirtju b' i^sa^ + b^i r* abgejogen oon r' =,r' — -r^; 
•-nq^ abgezogen ^Don p' =p''-f'9^5 «»' abgezogen m — q* 

c== — q^ — m ' . ' 

, Aber a* -^a* 3=1 2 a* j 3a' — 28^ =« a? ; 5q^+3q^ 
S2= 8q*> «nb öon sa^ abgezogen a^ ;=t 2a^; uon i^%} abge« 
jogen «^aa' = 7a'5 ; t)on — p^ abgezogen — 3p*,!== +2p*$ 



von 



— aq' abgejogen +2q? = — 5q 



♦ 



S)tu(tipIifation tec fJotenjen^ 

5*46* ' . 

, 2k9 3Su(tip{ii|Uen b^r ^otenjen mirb aud^ entkoebier brog 
angezeigt/ t>ber n>irf lieb (iu^%^fh}^xU 2)a^ Srftere gefd)tel)t^ tt)eni& 
bie SS^ür^etn t>erfcl[^ieben ßnb; man fd&reibt al^bann bie Saftoren 
blof neben einanber/ j« !S* a* ♦ p* ;= a' p^ j b^ ♦ — q^ =s 
4— b» q^5 j — m^ • "^ q^ =^ -|- "^^ q** ®<^^ Keltere abet ifl' 
ber Sali/ wenn 6ie SBurjeln einerlei ftnb/ bie Opponenten m6gett' 
gleit^ ober t^erfd^ieben fein« üDie SD^uUiplifation gefcbte()t bann 
tiad) folgenbec Siegel: Wtan abbire bie ^ot^n^eppos 
stenten ber Saftoren unb fc^reibe bie @umme bei:« 
felben aU Opponent red^t^ aber bie genveinfc^äf t» 






. V 






Ii*e ®ttr5tt/i*S5; a' * a» =ä a'+* «= a». e^fn«=s4^ 
^ i^ a' ^'a* p=: 4^ * 4* = 4* =» ^4 ♦ i6 .;?=. 1024* 
ebenfoijl — a^ . a* = -^aSj — p^ ♦— P* = -f-^** 
j5 , 3^' = 3? =5 243 • 9 = 2187* ' • 

,2>ie 8ii*ti8feit ber Slega frVttft^fo: €« tjl a' = «aa 
jnb a* »= aaf olf^ a.^. ♦ a^ =. aaa ».aa a^ aaaaa ; b* ^» tut 
^cobufte f ommt hU ÖSurjet a fQ t)tcima( t)Oi; / al« in Reiben 
iaftotcn gufammengenommcn / - folglich, ifl' bte« SJrobuft eine 
$«tenj becSÖurjel^ beren Opponent gUidS^ tfl ber ©umroe b« 
Iwoneutm ber Saltoren. 

SDbljfon oft i>oltttüe«r. ' 

SDa^ lDit)ibiren nntb aud^ blo^ an^miU totnn bie 9Sur$e( be( 
Sbibmbu^ t)on ber be^ Sit^iford )?erf(^ieben ift/. ^S5* a^ btmbirt > 

iut(iSl b* HtiXi nid[)t anbet« auögebrfidft werben , M -g^* 6inb 

ober bte 9Bur$etn im Si)?tbenbu^ unb 2>imfot einertet/ fo fann bte 
Biwltpn wirf lic^ boUsogen werben, liac^j ber StigtU 3» a n | i e ^ e 
benSpponentenbed iDivifor« bom Opponenten bed 
)Dit)iäenbu< ab/ nnb fcl)r*eibe btn Stefi a(d Spponent 
re<^t0 fiber bie geroeinfdS^aftUcöe 2Burjei/ j.aS» 

il =: a^'"^ 5=3 a* unb m aalten ^ = 2' = 8 5==« ^; 

^ = 6'-* ^ 6' s=a ^* 2)je gKdS^trgJeit erJfetUt bara»«^ 

'. bof a* = aaaaa »nb a^ x;=== aaa , aifo -j^ = ^^^ ■ tft/ 

»0 benn offenfccy: im JDimbenbu« ftd^ fo viel ^gattoren auf^eben# 
«W ber ©it)ifpr ^at tinb jum Öuotienten aa ==q a* tommt» , 

§• 48* ; 
3 tt f « n* . * 

Sd fann ber goß fein/ bag ber e>:ponent bee2)imfor« hm 
be«»it>ibenbu^ölei(f> ijl/ S*85* »««n a^ burt^ a^ bibibirt weisen 
foHj bann foramt na^ ber Stegef a'-' 5= a° |um auttienten 
ieratt«. Sragt man, m« Wefer 2fu«bru* bebeuten fclje/ fo^ 

iberlege mon> baf auf flewibn^i*^ 2trt biiiWrt -^ === i ifl/ fo 

twe ieb^ 3«^l f *ttt^ f?<^ f^J*P Wwbirt / {um ÖttotWmett i äibt* 



I 

\ 






44 @t{iec S^KtC 3ni«tt» V&fd^mtt StoetteS Jto^Uet 

* > 

- Zii^ rft ao ^ h. 1^. jeN 3ä^t / fte mag $rof obtc H»ttt ^ eine gani 
obet ein SBcuc^ fein/ fobatb fte in ber oten $ofenf} gebacf^t tvicb 

*-!. • . ' ^ ■ 

^ §v 49» 
@6 fann a(et aid^ bec Satt fem/ baß bec @);pönent be^ 
2)btfocd atSfet ifl/ al6 betr be^ 2)ti>tbenbu^ ; bann (ommt bet 

Cpponent be« jEluotienten negatt»/ g, JB. ^ = a'"^^ = a" 

SBa« fott liefet TluWtucf tebeuten ? (S« ijl -4- = -^^^* SRott 

1)tiz btefen SSrud^ mit bem ^if^ln, fo befommt man im Ml)Ut 
ben £Iuo)rienten i unb im ^tnmt ben £luotienten aa ober a^«. 

gclalid^ ijl -V = -4- = 21"* / ^* ^* i<^« ^otenj mit, einem 

negatioen ßnponenten ijl glctdS^ einem fBrud&e, beffen 3&&ler = i/" 
ber 9l)ennet aber eine Motens bec SSutseC t^, ^h benfVlben Opponenten 
pofttit) f)at , bec in bec anbecn Socm negatio tfl. 2((fO' t^ fibec« . 

I^aupt a-^*" = -i- unb in Sa^Un 2-' = It^ "^ i* 

3 — 3^ ^ 

2 e 1^ c f d J* 

Um ein ^tobnf t auf exm ^oten^ ju' erleben / mad^t m()n 
i»on iebem Sattoc bie t)ec(angte ^oten^ unb multip(i|ict biefe mit 
einanber. 2)a$ 2Cn$eigen bteferJDperation gefd^ie^^t fo / ba^ man 
bte Saftocen in eine Alämmet' fd!)liegt unb ben Opponenten bec 
^oten^ cec^t^ batfibec an bu 2(uf enfeife bec Jtfammec fe|t. @^ 
ijl alfo (ab)' = a^b' ; benn (ab)' = ab ♦ ab ♦ ab === aaabbb 
s= a'b', 0berin3a^(en (6»8)* = 6* ♦8* = 36 ♦64== 2304* 
SSoUte man beim 2(njeigen bie JtCammec weglasen , fo n&rbe bet 
Opponent {tc^ btof auf ben U^ttn Saftoc be^ie^en; ab' ^eiftblof/ 
a fott mit bec bcitten ^oten) bon b muUipU|ict toecben» 

e e M f « 6» ' 

Umgefel^ct toicb eine SBucgel aud einem $cobu!te gebogen/ 
wenn man aud jtbim Saftoc bie Declangte SSur^et )ie()t unb bte 
gefunbenen ^ucjeln mit einanbec multiplt5trt» ^enn von (ab)^ 
e=: a' • b' ij! bie ÄuMf würget = ab , aber biefe galtocen a unb 
b tbevben gefunben/ »enn man bon a' unb t)on b' bieXubifwurief 






SSm tkt Sted^nung mit ftoimjau 45 

mmmt / olfo ip v (ab)' == ^a' ♦ ^b' = ab, fofgrfd^ avti) 
im Tfagemetnen /"ab == y a ♦ yT) itnb y^pq = ^p • ^q 

3 u f a if* - ^ 

iStn Quotient ^ober S9ni<!^ »irb auf eine ^otenj ecf^o6ett, ' 
»etin man {eben Saftet auf bte t>eclan$te $oten§ eil^ebt r mtb bie 
tpoteii^ bed iDit)(beiibud obet 3&I^Tecö burc^ bie $oten$ beö S^biford 
obet 92ennerd ttt^ibtrt« . fSetm Tfnsetgett kpirb »iiberum bec 

auotient obet Stu^ in eine Älammec ä«f4)'offen, i*85»Y-^V 

fOSolite mantctm ^ttietgien bie Atammec »tglaffen/ fo mfirb« 
%<Si b(c 6p))otKnt 6(o$\Auf ben 2>it>tb(nbH<' obet ^titiivc bejte^m 

•^ w&tb( Reifen: bte britte ^otenj von a butd^ b biotbiten» 

§* 53* . 
3 u f -a 6* 

Utngerel^rt tvitb aud einem £lui>tienten obet SStUd^e eine 
^vxyti dejogen / wenn man fowol ou^ bem )Dtt)ibenbu6 ^Ü^Ux), 
ald au^ bem Z>it)ffot (9{enner) bie oetlangte SButfet iie^t unb 

etjiece but4) bie (efetete bitjibitt Senn fo tpie T-rJ !== rr^P/ 

fo ifl umgef e^tt 4- == \^* 3fud bem , (efiteten 3Ctt«bf ucf e 
«ottb o^t offenbat a unb b gefunben, »enn man att$ a'. itnb ali$ 



s 

3 



b^ bie Äufiilwjtttiel jie^t /' alfo 4- ?= 4^ / folgficb au<^ 

V^b* 

,§♦'54* 

2eMfö6* 

€ioa eine ^oten} auf einen neuen ®^ab et^oben metben# fo 
toitb ^et alte Gpf onent mit beni neuen multipUitrt unb ba< ^Pifobtif t 



* 



-< 



46 (Srfter ^f^i^ Brotitet Tafdfnitt. ^fiMM Stapitü 

aU QfpQntnt xti)ti fibec bie ^nt^i gef((^ric6en» SSetm TCnjetseti j 
toitb bie 9Bur2e( mit bem aittn Sjrponenten in trine JClammec ^t* 
fc^loffeit , §. 5B. (a^)* c=: a 3 • * ;= a^- »etin (a ')» = a ^ . a». 
«:=: a3+3 s:^,|3 »a cjaaS utibinäa^leii (4^)' «=»4^ =3 131073-. 

§• 55» 

Vimgdti)tt, foU au9 einn ^oteni bte ^Sucjel (im6 demiffen 
@rabei^ dejog^n merben, fo btoibict nrnn ben Srl^onenteii bec 
potent bur^ ben S):|)onenUn ber SBurtcl unb f^ceibt ben £ltrt>ttenteii 
M Cpponenten {ihn bie 93ur$eL JDenn Dön (a^)* =: a^ ifl tU 
£luabiratn>ur{e( ^=3 a ^ unb fo mie ber Girponent 6 au^ ber SßiUlts 
9>ti6atii)n ber drponenten 3 unb 2 entflanb/ fo entfielt ber 
. fi^p|N>nent 3 aud ber Sibifton bed Opponenten' 6 bucd^ 2 # b. $» 

biuMl^ Im Opponenten ber £luabrattour|et , atfo ifl y'a^ s= as 

c= a^» @o au4 V *^ = *^* V ^* == *'* V^*^ = *^' ^^^' 
as=33a' ip; ^a = a?; ^ä = a'^ u. f. »• 

, ®o (telS)t man (^(fo/ baf man jebeimat fiatt berSBur^efir 
leic^en SSrfic^e Q(d Opponenten anfe(jen f«nnf baf alfo 9Sur$eln 
ciuc^ iiic^t6 anbn^ j!nb , al9 ^oten^en , unb baf man beliebig 
fEBur^eln iit ^oten^en unb ^otenjen in SBur^etn Derwanbeln fann.i 

4 X X ^ ' 

.©0 wie s» S* y/a. =.a'/ fo iji aud^ a* ==3 ^a unb alfo 
af cr^ y^a'* ' • 

B u f a (f/ 

SRlan fann ftd^ auä) bie gebrodt^enen Opponenten negatit) 
fccnfen ^ i. SB, a""^ Siefer 2(u6brutf ifl noc^ §; 49. = -5. ixnb 



4 



a 



ba air =3 ^a^ / fo ifl a*"? 



V^a 



= 4- = a-f. 

a* 



a? 






Umgefe^rt ifl 



a' 



Ufa 



STtfe Sagten unfern Sa^tenfpflem« raffen |t(ft. ati 9>robufte 
au^ hm erflen 9 Siffern in irgenb eine ^otenj ber 10 t>orfleUen, 
beren Opponent enttoeber poflti v ober 9tutt/ ober nigat\t> ifl. (£^ , 
fei }«!&. bie ^alfl '68794^5336 gegeben f fo |tnb bie äBert^ ^r 



fBon btt S^ed^nung mit Vottnum, A7 

im^tlttftt Ziffern / Sei b«r (infen ^anb angefangeti # folgende; Sf 
$ die gfgebem ßa(H :±= 6 « ippoo 4" ^ * i<>®o 4" 7 * ^^o 

^•rff§^^* wanijliocx)o=io*; iooo=io^i ioo=io*; 
io== lo'j I = lo^j i- = -1. = io~' 5 — = -L 

- lO 10* 100 lO* 

*^ ' lOOO "^ lO^ """ ^ lOOOO lO* 



Jolglid^ ijl bie gegebene 3a()l 68794^5326 := 6 ♦ lo* + 
8 . 10' ■+- 7 ♦ 10* + 9 ♦ la* 4" 4 ♦ ^ö° + 5 * ^^o""* 

SBenn man bie (Opponenten biefer ^otenjen t)On lö ^ womit 
jebe ^Jffec multiplijlct ijt, ^erabe aber bie giffer (nic()t elwaij tedjtp) 
fireibt / fo nennt man fte D r b n u ng (J'e p p n e n t e n» Obige 
äa^C f ann a(fo mit i(^ren £)rbnunglepponenten and) fo bargefielft 

twrbejt: €« i|l 68794/5336= 6 + 8+7 + 9 + 4 + 5 + 3 

+ a+ 6. Ser Djrbnung«f pponetif jeigt alfo immer an^ mit »eldbec 
^otenj x>9n 10 bie3iff<r multipti$irt gebac^ tverben muß. ginbe 

i(^ |. ©♦ 8^ fo «p bie« :i= 8 ♦ lo'^ 5=3' 8 ♦ tooqoooo , «nb 3 
= 3 ♦ 10"* = 3 /T^.gTy= 0/0003» Se^jeigt alfo aucfc 
bec Drbnungdepponent jeDe6mal an gi) wenn er pofTtio ijt^ wie 
dM 9tu((en aaber rechten @eite ber differ^ itnb 2) wenn ec 
negdtit) tfl / wie met 9?utlen an ber linfen ®ette ber ßiffer gebac^t 
tverben m&ffen* 

5. 58* 
3 tt f a J» 

3(ae £)rbnung«epponenten / wel^^e 9tuK fiSerfleigen # nennt 
man ^h^tte. SOSenn nun eine Siffer in einer bi^ern Srbnung 
•of irgenb eine $eten$ erhoben werben foU/ fo l^at man attemat 
ein ^röbuft ju poteniiren unb ba« Srf^eben gefd[)iebt naij §«50* 

e« ifl alfo s* 85, (D* s= (8 . lo^)* =i= 8^ ♦ lo^** = 8'* ♦ 10»* 

== 8^ # b« b* man muf er|!(icf^ bie 3ab( 8 an unb fftr ft^ auf bte 
vierte §)oten5 erbeben unD biefe $öten) Dann mit 10' auf bi^ 
tierte ^Jotenj erbobeu/ ober mit 10'* muWplijireni 1^ fomuit 



IZ 



4096000000000000 = 4096. ' Z)ataud fiteit benn bie Steget ^ 
Benn eine 3«2bl in einer b^ern Srbnung auf irgenb eine ^ten| 
erhoben werben foU, fo maii)z man erfi wn ber ä^bi feiiji/ ai€ 
Ciner betrautet/ bie s^erlangte ^oteni unb gebe biefer^ b. b* ib^^^ 



r 



> 



t 



' I 



48 etjlet %U. SweUet ^bfd^mtt. Bwdta StapiUt . 

% 
\ 

legten >3tffety bie Drbnung / »eld&e ba« ^robuf t ou« bem Ort* 
tiungSeFponenteu bec ^urjel unb bem Sr^onintcn >bec 9)ounj' 
anzeigt* 9{ennt man ttgenb eine 3ab( &becb^upt a unb t^ren 
©cOnurigdepponenten m / bie ?>oten| obet / weiche bat)«n gemacht 

werben fott/ bie .nte, fo ijl v. a >/ i= a" ^ b» ft» = a in bec 
nU^ ^otenj^ ecb^^^^n auf bie mnte Scbnung» I>(i bte Tiniaifi 
tet Butten mit bem' £)rbnungderponenten &beretnfitmmt , f» 
finUt man aucb bie ^otenj einer $ai)i , beren Drbnung burc^ bei» 
gefegte 9luUen audgebr&cft ifi / n^enn man an bie $oten$ ber 3ab( 
fo melmai me^r ^Ruüen ^dngt^ mt bei ber SBur^el flanben/ ^C« 
i)er Opponent ber ^otenj Sinbeiten bat. @efe6t/ bie SSurjeC = ^ 
jj^at m 9luüen unb fie foU auf bie nte ^otenj erbeben »erben, 

fo mthen an <i^ no(b mn SluUen gebangt. 6^ fei q = 6, 
m s=^ 3; n = 4 / fo ijl 6000* =* 1296000000000000* 

3^ ber Srbnung^epponent negatio/ fo gilt gang biefelbe 
üvegei; nur baf / wenn ec burd) 9lu(Un au^gebr&cf t iß, bie Sauden " 

an ber linfen ©eite ju fie(^en fommen/ j.fB* Cs 3* = 0/003* 



— la 



3* = 0/O00000000081. Sie merte ^otenj* t)on 3 ifl 
Ifier nicbt eine einfache 3ifT^i^/ fonbern sufammengefegt; be6n>egeh 
flebm nur 11 9luUen/. »eil bie iwbifu 9!uU burcb bie 8 erfe|t 
wirb, benn nur bte it^U 3iff^r i M ^robuft6 81 {ie()t in tfir 
— i3ten Orbnung; aber bie 8 in ber — iiten* - 

' • . 3 tt f a 6 . 

' @oU aud einer 3abt in einer J[^8^ern £)rbnung bie SBur^eC 
eine§ gewiffen ®rabe§ gebogen werben, fo f)at man ebenfalls bie 
SKurjel au^ einem ^robu!te ju jiebrn unb man muf nacb §• 51/ 

3' S 3 8 3^ 

uerfa^rem 6« ijl affo y^8 = /'(S ♦ 10^) = ^8 ♦ ^10^ 



6 

^"9 



= 3 V^io^ s= 2 . 10^ == 2 ♦ 10* == 2 , b. ^. man Jiebe' 
erfind) au^ ber ^af)i felbjl/ afd 6tner betcacbtet, bie verlangte 
SBurjet (bier bie ÄubifwUrjel) nnt> gebe bann biefer 9Burjel eine 
jDrbnung, beren ©vponent gefunben wirb, wenn man (nacb §♦ 55.) 
bie Srbnung ber gegebenen 3abt burcb btn Opponenten ber. ^iöurieC , 
bit)ibirt. .S>iefe 2)it7ifton mu^ aufgeb^vU,^ wenn bie 9Bur$e( ftc||^ 
wirfiicb t)0Üjlänb(^ fott barjleHen (äffen. 3fi bie SrDnung burc^ 1 
9l\xUm au^gebtäif t , fo frnbet man bie Uniatji ber 92uUen in becfi 
SBttr^(^ ivenn man hifTlnia^l ber ^Mtn in ber ^ren^ burc^l 






§ion htt 0ti^nttng mit^otengen; 
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Im ß]:ponentm in SBurjcC Vm\)ixu % IDb\iU' S9eifpte( / a. tfi 

Ä ^gpOOOOO = 200» : * 

3 u f a 6. ; 

3(ul btef^n SSf tra(|tttn|eit fibet bfe 9latur bec Orbhung«« 
in^onentcn f rgebfn ftd|^ auc^ fetgi nbe ©dge / worauf bie 9lrge(it 
^r bte SRuItiplif ation unb )Di9ifton janjec 3<^()Un ünb Dejimafs 
iittC^e berufen» ' 

i) SSentt }ioei ^af)Un mit einanber muUt>1{itct tvaben/ fa 
ftt(^e man erfl t^t ^i^obitf t M (Simt tinb gtbe bann Uiftm 
^^ntu, b.b- r<in>i^ Uitm^ifftt, rintS>tt>^vinp} Htm (ii:p9nfni 
fi(ei<^ ifl ber @ttmme bec &rbnttng^eic]»onenlen iiec $af to)?en. Qi 

tftaffo 8*4 SS 8.'4 5=5 33^5 benii 8*4r= 8#ia3»4*io*. 



= 8 »^4 ^ 10' t 10* =33 33 ♦10'*^ =^=.32 .10* = 32^ 
it»b wvm fiatt b(c £)];bmma^fP))onenten 9iu(fen fleben / fo ifl ^ , 

2 • 4 se:=:^ 8CKX) ♦ 4CK) =» 3aooooow 

3 " ' ;, , 

. 9^met ifl 8 « 4 = 8 • 10^ * 4 • 10^ =: 8 ♦ 4 . 10' • ro® 

= 8.4vio . sa=,^;4.id' =5=: 32.10' 2=32«= 32000/ 
b.b* toenn bet fine'^aftoc ein tliner tfly fo ifl bir birDnang oeS 
f)robuft6 g(eid(^ bec jOrbnung be6 anb^cn ^b^tn S^^tor^. 

Setncr 8 • 4 =^ 8 * 10' « 4 * 10":* ?= 8 ♦ 4 ♦ 10' * lo** 

f=3 $ « 4 « ip'""* =? 8 • 4 • 10' = 32 ♦ 10' = 32* ob« 

tOOQ • O/O4 =s=s 320. 2)cif jDcbrtung^eF|)onent t>e< 'Pro^uft« 

»ir^ Ä(fo um fo w«t ffdne^^ dW bet mgä'tiw iDtbnuttgöj'ppptifÄft' . 

WS 2)eiima(bru(^$ Sinbeiten ^<xt, xoixi 3 unb — 2^ aObir^^ ^-^ 

lirl t(i # al^ 2 t>on 3 abgezogen* 

■9—5- ' 

^ C6<n fo ifl 8 * 4 =5 8 • 10^ > 4 ♦ lo*^ :=a 8 * 4 ♦10' ^soT? 



— a 



»= 8.4. 10^"^ = 32 »lo*"* = 3^^ ober 8000 » 0/QD004 

Cnbfid^iflS ♦ 4=8^ lo*' ♦4» io**=8. 4* lo*' ♦ 10** 

« 8 ♦ 4 . lo-'"'* te 32 ♦ 10-* s= 3;ia Ober OfOo8« 0^04 
«= 0,00032» 

•^terou^ laffen flc^ ade 9legt(n f&c baS SRultipti^iren bec 
|(m|en äob^^ unb 2>e$tmatbr&c^e in Se^ie^ung >auf bte iDconutj^ 
lec 3iffetn U% ^cobuf tf ooUflänbrg ^etteit^n« 

4 



•s » 



2) SBenti s^Pki 3of)feh burd^eman^cf btt>tbitt n>«rben^ f( 
fu(!)e man ctjl if)ren Cluotienten c^(^ (Sinn unb $ebe bann bieffni 
b* I). feinet (e|ten Siffer^ eine Dtbnung^ beren Opponent geftinbei 
»irb # »enn man b>n Opponenten Ui 2)ioifocd t)om Opponenten 
be6 2>imfor« objie^t. Od tfi atfot 



»—3 

8 



•6* 



5-3 

= 2 



a 5 3 

3i bena 8 :4 -=» 8 ♦ 10^ 14 ♦ 10' 

= 2 obet 800000 : 4000 



5 3 
8-4 

=c= — . — T= 2*IO^^ = 2.IÖ* 

8S=S 200« 



^Z 



getner 



^, 4«XO* 4 10* 

8000 : 400000 =3s 0/02. 



2^ 10 



r-J 



10 



.— I 



2 / obetp 8000 : 400000 

Semer"'! : 4 ^'^^^ = ^ . w^'-» 
-f, ^ 4.10* .4 

» 2 / ober 0/008 • 400 == O/O0002« • * • 

gernet"» 71 = |^g- = ^ • 10-3+* == a • 

t 2 / o^er O/O08 : 0/04 = 0/2. 

en»«*"8 7i = It—t = j* lö-'+l = 2 * 10* = 2, 

ober o#cA>8 *• O/O0004 == 200* 

^ 3(ttf biefen &ä(^en betu^n benn ouA oVe Ütegeln ffit bie 
jDimflottber ganzen ^af^Un unb jDe}imalbr&(l^ in Sejie^uns öuf 
bie iDcbnuttB M £luotinitem 

§♦ 6i» 

. . ' . ' ... 

IDte t>erfd|)tebenen Vrten oon Opponent^^n/ i^oetc^e mir f enneit 
ffUmt haUn , geben noc^ fotgenj^e Sbeifpieie jur SKttUipUfatioii 
mb J)iMfi09 ber .^otenjem, , v - 



!Ku(ttp(ifa(tom 



aaa 



a3. ^ ä""* =; a'-« ,= a' / benn a^ • a^* == aaa ♦ — ?=5 

A =2 Ä» aa^ , aa 



r' . a*^ == a-3+a = a-Jf , benn a-^ , a^ 



•«a 



• aa 



aa 
aaa 



a-'* 



a""^ ♦ a"^ = a""5'"*= a'*''/ benn a"*' ♦ a*"* 



«aa aaa» 



aaaaaaa 



/, 



a 



,4! 



aV SS /a'*. 



•/ 



' 8^0n Ut 9te(^ntttt0 mit' ^oten^tu 

al.ai.rrs alH = ,»* =s ^3,*f, ' 



si 



'«.i 



«s 



/' 



i' . a-l = aS-f =3 *♦» i=a aV == ^a»». 
r* . a-* === a-^-i == a-4> ?= a"»'^ = 4 



\ 



19 



4 ♦ 

' 19 



r? , a^ = a * » =? a^2 =3 — ^-7- 

, ^ aw 

= a^ ==S yfBp 



^f^' 



1». 



5 -« -5-* 

|7 . a ' = a<: * 



/•* 



a< . a tf 



,d 



—' 

^ 



a 24 



^a' ,'a«= al ♦ a* s= a*4 na aV ss= /"a»». 
/a> , ^a» =: at , a* = a?*! =s a*? === /"a'». 

/a' . i == a» : r » = «^-^ = «-'' =^ ä-* = i = 
' ii* ' . a* 



/ 



a' 



at ♦ i= a» ♦ « * ;= a» äT 
at 



V^a» 
a^ c=s a*, 



/a* /a^ 



— ' ' — a-t a--| 

ai a^ 



a 



•IS C=2 — STS 
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aTi 



/a3* 



i':a* 



a5. 



•jD f t) t f i m 



|4 • ft-3 



a*.2- 

♦ I 



ji4 ► a*-3 



.4.JL 



a« 



a^ ♦ a* 



a'. 



1-» :»a^ =2 a""*'"5 == eT*^ = -^i ei ijl ndmfi^ a«c$ a-* : a* 



— i. . a* 



a*Vä* 



—7 



,-j . 3-4 =: a-^**('-4) s== a 



~ == a 



a ; e6 tf{ n4mß($ 
i^i . i 52 Jil r 

P V* »•♦ ""^ a' * I a* * * 

i-J : a-3 =r a-J-c-a^-s a-^+^ = a** ^.^l e«{^näm«(^ 



att<l^ a-5 : a""* 



Ottc^ a** : ä'*5 






•^:a' 



z a 

4 



3' 



«•7 






a-». 



i3-l 5=^ a^l c=s a« = /a». 



tf:a*=i*a^* 
•I : «t « .1-1 



aS-« 



a» 



•*-SJ 



4 /• I 

at , 

i «^ 

sss a^^ SS Y A» 



f.^ 



/ 



I 



j,s... a— I _. aS~(—5) = a*+i as= aV = ^a»«, 

a-J : a-3 = aT^-i-^) = a-3+I --, .-sl = »-i = 4 



a""* : at 5=3 a '^ * = a X5 =• --• ss= -^ — ^^ x - 

a""2 : a^* so a""5~'^"^^> c=» a^ä+l c=i aJ =3 a* =5 JÜ 

S)ied 83etf|)tel fdim geigen/ toxi man Sfter«, butc^ bergtetc^e^ 
gtebuftianen auf einen bequemern unb Untern 2(u6bt:u(t f ommenr 

tarn* fia\nhmii^ ari =j -i. = -^ «n^ a— J s=s -i 

' . . a? V ^ Ä«* 

= T^— ipA fo lE)eigt b« Äu^brutf a"*^: a^^fo met/ aW: 

:. ' ban foU ben ^mä) -y- (i bbtbirt burc^ bie £luabtatn)ucie( bon.«) 

bttrfbtten but(^ eine da()( / mldl^e m(m finbct ^ toen^i f tyut(ft,.b{t 
SBuCjiel ber fedj^fien Petent au^ a auf bie ftofte $otep$ «t()o^«i* 
V bf^otbirt nucb« Siefe .StedS^nung f jSnnte / »renn bie 3a^t a get(^ 
nic()t fel^c g&nflig gegeben ijl / leidS^t • eine Arbeit üon mebcerü 
Gtunben fein / wogegen bet bamit i)an$ gleiche unb buccft obigj 

♦atebottiott gefunbenc ÄuWru* /^a in einer unjfeid^ fftrjertt 3fM 
bere^mt tperben f dnn. ' ' 
' at : a-t = at-C~|) ^ at+? « a« = '/a"^ 

' ^9i^ : ^a« c=; a» : a? a=3 a^ ^ sä a'^f^"^ =* a^x? == -^ 
I aÄ 



/a« 



/ai : ^ =^ a« : 4: ^ ai : ^--1 « at-rC-D ;=« at+1 
>/a* - at 

-i- : a^ = JL :- a' Ä a^J : a^ «= a^i-^ = a*-^* 

yf'^ . a^ . .. 

= a « == Y a'7, - ^ 

/a* V^/ at^ al . 1 

a B'^'l SÄ a •+<? «Bat a^ ;a« / a, - 



I 



SJon Der dte^nuxt^ mit ^otttiim. 53 

Kfifpf«le jur Ctf^eNnj «ruf 9>otenien u«ib,)um 

SBBurjetau^liej^em « 

6r^e8ung mif^ot^iQen; 
(,-» j5 =a.'=!ascs:.~.= 

(ist lo ^%* # 4I<* 

at)5 — aTl = ^a'o. ^ 



/ 



a*" 



7="* 



7(ud^ bie< iji ein mit ffirjetec 2Cu<bru(f ol^ bec urfp,t&ng0 
5(^; beütt ta a""t p£= JL es --i— ijl/ fo müfu mm 



ai 






tcji(t(^ t)Ott a bol £litabrat machen ^ batou^ bte Aubittouqrf 
iit^n unb mit tiefer 3a^l in i bit)ibitem ^al nun ba ^rau6$ 
lime / fottte auf (ie | ^otenj erhoben tberben , b. ^* nian m&fte 
frn (trmi^gef ontmenen £luottmtetr auf ^ie britte ^otenj ergeben 
tisb and berfe(6(nv ble 2Sur)(( bet t)tecten ^tenj {tebm. Statt 
üefttganipt ni&^et)oi((n 3(rbeit ^at man nun ))etmSge bt^ 3(ud« 

tat(!d —- ni<l^ n)dter ju tl^un/ aU au^ a bte jQuäbrativurift 
fi jieben un> bamtt in x {tt bitnbirtn* 
fflucjet au«'ite^«n: 

V^a^'^ ai ^ ■ 



■^ , 



1 



/«* =: aA s=3 a' = ^a» 
/a-^S = aTÄ = 



/''' 



6 

aT2 



^T^ 



yv 



V- 



^•1. 



h 2(o«bwd / in tWnfaU« mit fftttn iß/ . aU itt ititittit^ 



JL 



X 

3 



L 9Ran (ife fof^tnbt ^Kiflbrfide ouf : 
i) ^» = } 2) 86* = 5 3) 40» = 
5) 97°^ i 6)(|)°s=: ; 7) qo = 



9 



4) (i)\ =. I 
8) 8-' = i 

-» — • 10) q-'?»= j it) 8* = J la) ia*= 



9) II~» F=« 5 



tfl 



i 



13) i6^s = } 14) a-5 = J , 15) -2^ = 

9—3 

IL sSatt inu(#ttiire: 



3) p-» 
8) P'' 

5)P-' 



mit 



p» = 

p-4 = 



--6 _ 



.« 






* 

« 



9 



a 



-3 



l) a^ -fcttrd^ a^ 5= 

i) a* . 

3) a-* ^ 

4) a"^ • 

5) »^' » 



-3 



a 



a-3 5=5 



9 

« 

« 



i 

a^ 



♦ 



,^« 



7) a~' 
«) •-* 

9)«*- 



10 



* 

s 



a' === 

. B 

a 't=3 



9 



8)q» 

9) q"\ 

10) q~» 

II) <!* 

12) ^m' 

13) - 



mit qf 

.1 



J 



y lö; 



'S 

s 




4« = 












14)- 



I > 



/m» 



3 



11) a"* 

12) a^ 

13) a'' 

14) a"""» 

Z. 

15) a^ 



butdf^ 



«5 = 



a^f 



a 
*a 



^ _ 



« 






» 






litt 



16) « 

17) a 

m 

^8) / 



n 



a 



7 



N 



a 






* 






a 



20) 



a 



/ 






a< 



S$on bev SRed^nttng mit ^otenjen. 

9i) T^^^ ^'* -r- =5 33) f «^ k«t<ft I «^ 
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22) 8a 



— a 



2a 



lY. Wian iSfe fot^rnbe Adnrnnem auf: 

5)©- = ; 6y(^y 



4) (9«)* = 



S«V-» 



1) {.*)»=$ 2)(ai)»=>j 3)(a-4)»=; 4) («»)-' =t; 
|5)(,!)l='i 6)(a3)-l=} 7)(a<)-l=} 8;(.-i)-»=. 

TL !D?an teftde folgcnbe Siutitln but(|> ge6ro(((ne 
Sj:pontntea ou< : 

1) ^a =s ; 9) Jr»h =3 5 3) y^-E- = j 4) /'«k» =a» ; 

5) /-.»b» = ; 6) v'«-n»* = j ' 7) -r- =« } 
8) -TT— «= i 9) -4T-: =■ J ' 10) -r^ 



*-* 



/a-* /ai /a 

' Vir. aSon jte^f f^genbt SBurteta: 
4) V^^ == » 5) V^8p « 5 6) ^8»-7. 2s6 .i6ss: ', 
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56 etjlet S^etC 3»ett« Äbfd^nite. 2)titt«8 Äapitel. . 

' ' ' • ' , ■ • 

I ' » 

s 

6ine iuu<ibtattt)ut:jel ijl «infadf)/ »enn fle.nut du« ^iner 
Stff^t befielt/ iQfamttiengefegt} toenn mehrere giffern neben 
einanber jl«l)ett» 3u ben einfadben SBurjctti 9«{j^5rett bie «cfle» 
9 Biferit/ ibre £li^abrqte ^etgt fotgtttbe^ Sifetc^en. ^ 
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3cbe^ £luabrat b^t alfo eiite einfadb^ SBurjct, n>enn:eS ^in$ 

au^ biefcm SSfeldben tfi/ im ®egcntbet( ijl bie SÜuQel sufammem 

defegt/ §« S3^ bie £luabtatn)ut&er t)on 49 ift^7, alfo einfa($# 

^bagegen bie Cluabrativut^el t)on 42 mdte }ufamniengefe|t//tentt 

fte mup iwifcben 6 unb' 7 fallen^ 

> , • .• • • 
§♦ 65» 

3 u f a I . 

2Cu(lb ro(dS)e 9Bur$etn (ann man al^ «tnfad^ anfeb^n/ bie 
((og aud @iner 3iffer in einet i)if)etn ^rbnung bejieben* -Da^ 
Cluabrat b^rfelben ftnbet man ebenfaUd im obigen £afe(c^en # nur. 
bag'ed auf eine boppeit f9 groge £)rbnung erhoben tve^ben/ obec 
boppielt fo t)ie( Statten bekommen mup / a(d bie, SBurjet f)atu, 

«acft §. 58» 6« i|l alfo C4}* ober 4000* = 16 =s 16000000 

nnb \.6J^ ober O/O06* = 36 c» o,oopo36» 



§. 66* / 

SSon jebcm Öuabrafe einer einfadben 3a^t finbet mck Vit 
8Bttt&el gteid(^ unmittelbai; au$ bem 2:dfeicben* S)ied ifi audb bec 
S»tt/ n>enn bae £luabrat im Ziftl^m in einet l^i^ern £)rbnung 
jlebt* Die SSuqel ^ine^ folc^en ifi bann nadb §* 59^ d^^t^ ^^c 
im 2;afe(c^en fie^^enben ^urjet / erhoben auf mt Crbnung / bie 
bem IQuotienten gleid^ iji^ n>e(c^e( ent jie^t^ n)enn man best 
£)cbnung^e)^)önenten M £luabi:atis burc^ 2 bimbict* IDamit ift . 
benn auc^ einerlei / wenn man bec 3Bur$c( ^o^b fo t)/ie( 92u8ett 
ixbi,' aiö bad Öuabcat IS^atte* 3*S5* /16 == 4^ «^fö c«k^ i 



Boffi JfuSjfe^ öer j&uabcatmutjeL ÜJ 



16 =s ^160000= 4 == 400 Unb \^l6 ;=r ^0/00l4 
-a' 
4 = O/O4* . 

^^i^i bagegen eine£luabcatiaf)i mbcr an unb fftr flc^^ nodS) \% 
linec ^5f)f rti iDrbQttng tm obigen Xifelc^en / fo ifi bte SSuqrt 5» 
[ammmdefett* lOJiebiifegefiinbenmeibe/ (e^renbtefolgenbm.^ite» 

' §• 68. 

3i&e sttfAmmensefcdte 3al()t fanti man ote in)eit^eiCt$ 
knffl|)itt« @($ fei &bec()aupt bei: erfie Sl^eil = ai bet gn)ctte 
= b/ alfo bie ganje 3ai)r =3 a + b/ fo wirb il^c Guobra^ 
lefiinben/ wenn man a^^-b mit pc^ felbft muUtplittrt/ 

a 4. b 

a -4- b 



+ 



ab 

«b -f. 1>» 

.2 



a* -|- sab -f- b 

t« d« in SSorten : ä)ad £luabcat einer {weit^eiitgen 6ctße befielet 
.au6 bem £luat>tate be^ etßcn Sl^eil^/ (a^) oud bem boi^peltm 
9robufte bed eiflen 2l[)et(e in ben i»etten (aab) unb äu6 bem 
£Uiabrate ^e^ petten X^eUd (b^)* 
Sd fei bie gegebene SBur}e( 
b = 7 , olfa 

a» = 60* 

2ab = a*6o«7 

b^*g=: 7* 

Iflfo a»4-2ab4-b» ss'^ 



67/ fo ijl a =3<5o tinfc 

c=; 3600 
=s, 840 
= 49 



67* Ä= 4489.' 
§.69* 

3 tt f a «^ 

«.« iji in btefem 99eifpie(e a tax 3<^net.unfr b ein Gin^r* 
Stun iß bad jQuabrat oon 6 3e(iner =; 36 ^unbecte 9 folglich 
fingt i^ffelbe mit becjDtbnung bec«&unbert an unb get)t Md in bie 
Soafenbe/ albet ni^t ()5^9; benn ba« jQuobcat bed ^&c^ßen3e^tt{t;^ 
o^er 90* ijf «= 8100 unb etrei^t alfa bie ßebntaufenbe nic^t* 

2>a6 Doppelprobub i ab f^n^tmit >et GteUe bec 3e^et: an 
tinb.fann {)id^{ien^ bi^ in bie Saufenbe gel()en; benn fegt man fäc 
a onb .1% ben iJ(ftpen Seiner unb tjiner / fo iji 2 ab =? 2 ♦ 90 • 9 
SS 1620 / beffen ^d(i{le Siffn a(fo ni^t bie Xanfenbe &6e(tlei$t« 



/ 
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58 erftetS^ett. Bmittt lSbfä)liitt iititta Stapittl 

jDa« £;iudbrat M ßineti fingt mit ben Stnetti an nnti %tf^ 
f)&äy^tn^ bid in bie 3e(^nec / b«nn fegt man fbx b ben grif te; 
6'trier/ ober 9/ fo ift b^ s=s 9* =: 81 / mld^ifi bic ^unberi 
tiid(^t etreic^^t« 

' 3 li f « I* 

3ebe £luabrat$a^( l^ot boppett fo Dtet Siffecn ali bieSBurjetj 
0b)ft bo|>|)elt fo t>ie(/ «»enigec i^ atfo eine ^ui^tl t)on 3/ 41 

5 Ziffern t)at $um iCluabrate eine 3a^t ton 6 ober 5 ^ g ober 7/ 
jo ober 9 3iff^t:tt. , • 

Dted ergibt ftc^ aM einer (eidbten S^ergtetd^ung* jDtn 
£luabcate b^r ein^ifferic^t^n SBur^vIn (i M 9) ge^en t)on r bt6 8t 
atno ^abcn alfo i ober 2 Sifferh; bie jQ.uabrate ber $i9ei$tffert<^rett 
fEBur^etn (10 6i^ 99) ge^n üon 100 bid 9801 unb f)obtn atfo 3. 
h\^ 4 Ziffern; bie Xluabrate ber brei^ifferid^^ten SBur$e(n (100' 
bits 999) ge^en t7b|t loooo b'\^ 998001 unb bobon alfo 5 bi^ 

6 Ziffern. @i» gef)t oie$ tramer fort mh alfo »trb ber ®a6 
tur<^ alle miglic(|e SSeifpiele beriefen* 

3 u f a I* 

. Zi)txit man alfo eine £luabratsal[)l t)on ber Stec^tten^nr l^fnfm 
in Alaffen jebe t^on 2 Siffern (bo<^ fann bi^ erfie JtCaffe (inCer 
Jl>anb aud^ nur^ine Bifftt Reiben/ »enn nimlidb bie £l«iabrat$al^( 
nur bopj^elt fo mel ätffern weniger ein« , aU tiz SBurset l^at) / fo 
l^at bi^ äiiur^a gerobe fo t^iel Ziffern al0 hai £luabrat Xlafftn ^au 

3 tt f a 6» 

3n bn f)ld^^m Jtlaffe mn^ not^menbfg ba« jQuabrat ber 
^id^ten 3iffer ber SBüttel^ in ben 2 ^ic^ßen Alaffen ba« jQuabrat 
ber beiben ^Sc^jlen dtrfecn/ in ben 3 ^i(bflen itlajTen ba^ 
Sluabrat ber 3 ]^6dftflen 3tffem ber SBur^el fieden n*f*t». 3ft 
f. 93. 3224422656 ba« Jtluabrat t>on 56784 unb t^eilt man Wii 
£luabrat burc^ ©triebe in itlaffiU/ ndmltc^ fo^ 32|24|42{26|56# 
fo ittit in 'ber |)4(l)jlen Jttafff 32 <i=s 3200^000000} ^a$ 
Clnabrat t)on 5 (=* 50000)/ tn bm 2 l^i^flen Jtlaffen 3944 
{j= 3224^000000 ) bß$ Sluabrat öon 56 (= 56000)/ i» 
ben 3 l)&c^flen ftlaffrn 322442 i= 3224420000) ba6 £luabrat 
tön 567 (= 56700)/ tn ben 4 ^>MJIm itlaffin 32^^44226 
(9e= 3,224422600) ba« iCluabrat bon 5678 (= 5^780) «»f^i«; 



,2Jom Äu8jte|>eti bei: tlUabraftDUtjeL 59 

3 tt f a (* 

Su tU^ettgen SSittacgtungen ttirben bte 9tige(tt gedtt/ 
«rie man tine {ufornmengefeite £luctbratn>urie( finden tinnt* 
9^ir tDoOm bie$ an emeih Sctfpiete geigen* Qp fei bii iQuabrat« 
ia^it 7569 gegeben. @ie Ifi i» Älaffen* get^beiU =« 75[69|# 
alfo bte SSutiet jmei|ifferM)t> foCgtic^ äbecf^aupt s=: a-f-b unb 
^taber bte Öuabratjabl fitbfl = a* -f" 2ab -f- b*» 3n bec 
ftflen Xiaff^ Imfec ^anb flecft alfo ba^ £luabrat.t>on a^ b^ ^« ba< 
ätuabcat etned^e^ner«/ in bem Übrigen ixi^ ^robuft 2 ab unb b^« 
lltttt i|l bte {Ked^nung fC: 



\' 1 



«* + *'^ 4" *•* = 75I69 • 



9L' 



12ft 



16) 



X 

» 

1169 == 2ab -^ b* 
112 :±= 2ab 

4^= t* 



' ^i<^9 == sab + b* 

0000 

1} SVan fudbe au^ bem £lnabrättdfel(l(^en ein £luabt4t / bal 
bet ^5^flen Jtlaffe am nHl^^it f ommt. ^ Die f^id^^^ Xlafft tfl 
75 (=3 7500) nnb bdd ndc^fie Sluabrat 3» 64 , nimliti) 6400/ 
ba ti ba« Sluabrat eine^ 3e^mt9 rfi nnb biefed iM.it bet l6rbnung 
bec «^unbecte anfingt. 

2) SDtan fd)reibe, Jbie< ti&dl^fte Sluabrat 64 tmter bie ^S^jle 
JtCafTe/ mi^ bte e9 üon eineriti £lcbnung if}# unb ^iebe e^ ab, 
fo ift alfo t)on bec ganjen £luabratia^l bet Z^^ii a^ toeggenommen^ ' 
itnb e* bleibt »on betfelben npd^ übrig jjab -|- b* = 1169. 

3) fDtott §ie^e alfo ju bem gebliebenen Olefte 11 bie {loeite 
Jtlaffe (69) herunter* Da beibe^ ;urammen s=£ 2 ab -{- b^ ifl 
ttnb ba« jDoppelprobuf t 2 ab thit ^et £)rbnung ber ^tf^mt anfingt, 
fo i^ biefit 2 ab m btm Stefle ix nnb' ber erffen Siffec ber ^mettett 
Stlafft obj^c in iiöo enthalten. 2>iefe da^l ht^tf)t au«, bem 
Softot 2« nnb bem S<rftbr b$ man ftnbet (^0 b, »enn m<ui 
tmt 2 a in 11 60 bit^ibirtt & i(i abef 2 a ss 16 Seiner obe( 
160 , aifo b = 7» 

4) 9lun «multtpUjire man mit bem.ge^tnbenen b c=s fUn 
2>tt>ifor 2 a === 16 Seiner nnb fc^reibe ba« f>robutt 112 ^ebnec 
fo unter / * baf bi? 2 Seiner unter bie erfh älffer bec jtoeiten 
Xteffe/ »fit Mefe mdj ein 3e|)ner ift, iwpjfm fornme. S>«mi 
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Ui 



L»J..^i_ 
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ntac^e man iai Siuahtat be$ |U>eitett S^eU« 7 = 4p nnb f(^t«t6« 
cd fo unter \>a^ T>onge ^coDuft r taS feine Ie|te Biff^c untec bta 
' legten bec lionun Jt(affe {(S'mtt nnut Qmt) ju fle^ fommt^ 
«totre nun btf ^robufte a ab unb b^ jurammen tinb litf^e Die 
Gurnm« t)pn bem gebtiebenen 9iefie bec Sluabcatja^I ab. S3Uibt 
ttidbtd äittg« n)u ^iet/ \ji f^at man tit t^oUtt^nbige SSur^el 
jefttttben* . . ' 

3 u f a |. , 

9la4 eben ben 9fegetn/ tpie eine {»et^f endete Sßurjel au^^ 
gebogen tpirb^ ivetben ouc^ .nie^iffertc()te gefuftDem 2>a^ tbm 
befd^nebene S3erfal(^ren n^itb immer n)teberl()olt/ xcit fblgenW^ 
SSeifpiet jeigt 



a* ==5 36 



46I70I35I56 



a^' 



a' 

"ablb 
683 4 



b^' 



/ 1070 = 2ab-j^b^ 
2^ ^^ 12) 96 =3 2 ab 

64 aes b* 



1024 = gab»^«bj^ 



aaf 



2 a/' 



4635 = 2a'b'-f.b'* 
ri6) 408 = 3a'V 

' 9 g= b>* 

4089 = arf^b^^f'b ^* 
54656 =5 2 a^'b" -^ b''* 
1366) 5464 == 2a''b'^ 

16 =P b'^* 



\ 



■ j ' . ^ 



54656 = 2a"b'>4-b"* 

-— • I I ■ ■ I II I I * H WI 



.pooo 

^ie SSered^ttung ber tmi etftm Biffern ber SBurjel tfi ^dm 
tote §.22* &ia6 nun t^&n ben.jipei erßenXUffen &brig bleibt 
(46; neb^ ber britten klaffe cntlE^äU n^ieberum^nboppelte^^buft 
dab unh^* , wenn/nimlid^ iegt uni^r a ber fc^n gefundene 
S^eti ber SSIur^el 68 unb ttnter b ber britte 2^ei( b^r ^\itid 
t>erjlanben mirb; SBSir fegen ha\)n tegt bie swei erfhn Zueile bec 
©urjel ober 68 ,=» a' unb ben brltten Z^til ber SBurjet = b^ 

Um b^ }u finben / ne^me man a^ = 68 / {toetmat , atfo 
sa^ ^.136/ /bimbire bamit in 463/ b« i). in ben SU(i 46, unb 



I 



kte etfre Siffec bet britten Jirafff / fo iff Nr «Quotient 3 = b' =; 
Ina hxituit Ztfäl hex WinvltU 92un multlplijfite man 3 a'mit b<^ 
fp er^^Ct man aa^b^ unO ma^e not|) b'^/ tpetc^e btlht ^xobuttt, 
w\t ^a« (Spcmpel itigt, untetgefd^rtcben werben« S^te Summe 
»irb von 4635 a6ge$ogen. Bec Stefl 546 / nc6|l b^ vierten - 
Siiaff€ , enthalt »iebec im Z^oppefpcobuf t 2 ab unb ein b^./ aber 
|e|t tfl a =3 ber @umme aOet btei ftbon ge^nbenen Steife bet 
ffittr^el = 683 unb toix l^aben e« be0)»egen mit 9^*' bejetctnet/ 
h aber ijl ber Dterte Zi)t\i unb t)on un^ burc^ b'^ au^g^brfitft 
»orben. Xlfo ijl 54656 i±= 2a''b" -ftb^'*v 2Ban mac^e atfo 
»lebet/ um b''ftt|[nben> ba« ^rpbuft 2^^«" = 2* 683 ==1366 
snb bioibire bamit in 5465/ fo ifl >" = 4, aCfo 2 a"b*^= 5464 
ui^ b"* = 165 bie @umne 2a''b" 4* ^^* =* 54656 unb 
ba beim Xb^te^en ntdbte- Ablrtg bleibt / fo ifi t^it «ottjlänbt^ 
Quabratmur^el gefunbem 

föd aUm f)robttf teh Me IDrbnungen ber 3tff<rn burd^ bei« 
gifette Sttttten au^gebr&dt/ j}e|^t ba6 6i;em9e( fo: ^ 



46170135156 

36 00 QO 00 



10^3556 

12000) ^ 9600000 

64OQOÖ 

10340000 



6000 

Soo 
30 



^ 463556 
J3600) 408000 

000 * 

^ I M II ■ ^ > . I l 

4989 00 

54656 
13660) 54640 

16 



/ 



S4656 
0000 



' ' i> 75-' 

3 u f a 6. 

2)ft V6f fttjung loegen tonn man ba^ iOi)(|{uI{M:0bttft 2 ab 
mit b^ gteid^ in eine 3ei(e sufammeniie^e»/ inbem «ian ben 
gefunbemn Sl^ett b ft(^ redK^ neben bem , 2)it)ifor gefc^riebeti 
benft unb nun. gtet(^ beibe^ mit b maUipfi^irt* )Da# obige 
Sfiff te( fielet nun p: 



iWV. r»»«' 



46i7o|35l56 | 683^ 
36 



1070 
idt) 1034 



4635 
1363) 4089 



54656' 
13664) 54656 

öoooo ^ 

JDii bei bm J)imf»wn gef(^tie6eneti, lltinm Siffem ftiij ik. 
gffuti&fnen h, h*, b'' unb nun tfi 128 mU 8» 1363 mit 31 
13664 mit 4 mttitiptijtrt tvocbett« J^ 

% 76. '• : ■ 

Dft iflt eine QtgAene 3a^rw'ne t^ottflinU^e« .ÖiKibTaf, boim/ 
bleibt , nad)bem au« bec le|ten Älaffe bec le^te S^eil Der SButjef 
gefunben »orben i|l , liod^ Hm$ übttq. Tin biefen 9tejl pflegt 
man eine neue Älaffe . twn swei Wutteh jit fejen unb »te \>ox\^n 
foctsurecönen , babutc^ pnbet man einen. Deji malbtucj^ nnb fäbrt 
man mit bem ^{»(^dngen bec Älaffen »bn SluUen fort / fo erbdit 
man fo mel ©estmäliletten ^ a($ Älaffen angebangt nwrbe n ftna. 
SBit jebet neuen Dcjimalfleae {ommr man ber m^ten SBäurwC 
gebnmal ndlf^er, ober nie ip biefelbe DOltfpmmeh ^ti erreic^ieJi, ba 
bie 3te<&nung niemaU aufgeben f ann* Sotgehbe« »eifpiof wigt 
ein folc^ed SSuT^elau^^ie^ett Ourc^ ^tdberung. ' 

87I56I43 I 93^/?58 

^_ I 
656 

J83) 549 , 

10743 
,' 1865) 9325 

1418^00 
18707) 130949 ^ 

;o85ioo 
I?7I40 935725 ' 
15137500 
187150«) 149 72064 V 

16543Ö ' 
tt* f. »♦ * 



Kl toaste fdttt %m\d^m 935/758 unD 935>759/ fo M «tfo i^er 
MiUt nod) fein gati$e^ Xaufenbtt^fil 6elragt. 9Ian nennt ber« 
$ui(tKtt £luabtat»uri<ln / tie nt<^t t»il||dnbtg gefunden tnt^m 
ttnifn/ Strattanalja^Um . C , ' > 

. . ^ ■ .' ■ ' 

.§♦77*' , ^ 

3 tt f a (f. 

C!ol man aut einem SSrtu^e eine 0uabratn»ir$e( {ir^en ^ ff» 
littb folgende S&Ue migiic^: i) ^itAft tnb Senner te«1E)rnctt$ 
fwi i)oflf ommne Sluabrate ; bann sie^ft man fo tooi aui bem 
äi^lec aU aud bf m Slenner bie Sßurjel iinb bioibirt ecjlece bur<^ , 

a) jDer Ütennet J{( ein «oUfornmne« £Utabtotf «(ec td^t 
Ut iU^kti bann jie^t man aii^ bem 'ia\)Ut bie ffiur^C 
lüuft §» 24* unb bioibiTt biefe burtf^ bie 9Bur$el bef StennetS/ {* -^* 

fB>rrec^nung ber SSurjel bon 8: 

8 I 218284935 
4 



4) 



40a 
384 



1600 
1124 



»fo iH /i 



66) 

47606 

564) 45184 

. 241600 
5656) 226256 

1534400 
56568) 1131364 
"^ 20303600 
565684) 16970529 

333307100 
5656846) 28284^3^5' 

50464775 
» 0/9428078« 



I ' 



2/8284239 



.^ 



'64 fk^etS^txl a^y^tVbfifynitL 1^xitt(6 S^apiiel , 

ober bo<^ tD«Ti:gflen^ nnt {fer 3^Ur/ fo t^emanbU man ben'S5rtt(|[.| 
ttt etmn S>c^tnu[6cud) unb gie^e au^ btmfelben bie SBur^eL JDo«^ 
ft^i tfl iu hmnUn^ bog mart bem S)e$tmatbru(|^e / tii n>el4^en bei^ 
gegebene r)et:ioanbc(t^n)trb / eine gerabe Tlnia^l von S>estma(ßettett^ 
(2 / 4 # 6 f 8 u. f. n)./ d<^6^n m&ffe. ®tf)t atfo beim äJeimanbeCtf 
bie iDtuifion auf/ o^ne baf boc^ eine gerabe 3Cn$af)( @teüeii' 
iDmmen/ fo mug matt an ter teerten €eite nod) eine 9^uU on< 
lindem @el^t abec bte Dioifton ni(^ auf^ fo fe|t moa fU aHu 
Haal M {u einer geraben Zn^af^l &U\lni fort* 

» e « f r«'« (. 

Sndn sielte au« | bte jCluabratwurjeL S« ifi | , in einen 
'Se^imalbruct^ r)ertoanbeIt/ == O/635 unb t>a bte« nur brei SteKeH 
ftnb/ fo iief^e mannte SBurjeX au« 0,6250. Hi\o fo; 



O/62I50 

1350 
14) 1341 



O/ 790569 



158). 

1580) 


900 

DOO 

90000 
79025 


I58IO) 


1097500 
948636 



14886400 ' 
' 158II2) I4230I6I 

^56339 ' . ^ 
^ ' u. f* w* 

\ 3 u f a j* 

toit @runb f toarum bie Tiniaf^i ber Desimalfleffen getabt 
ftin muf/ ip folgenber: C« ifl i = 0,625 = ^^, alfo 

/l == /o,625 = V^r^ = T^^- 3fter ber SUen. 

ntr 1000 ifi fein t)OÜ!ommne« £luabtat ^ alfo feine 9B'ur^el tint 
Srrattonal^a^U SRit brefer mfifte man nun noc^ bje äBurjeC bc0 
3i{)ter« bimbiceu/ um \>W oertangtettSurjel $u ^aben. 2(ber ^toü 
Sl^c^nungen^ nimix^ bä«:Vuiiie^en ber SBurgel ou« bem 9l#niier 



iQb ha^ lOi^ibitm ber SBurjet be< 3&^Ur4 bntd) bte Surjet be^ 
Senners fann man nfpaxtUf wenn man bi;rc^ Xngdnaun^ einer 
SuU bie }(n$a()l bec Se^tmaCfletten getabe mac^t So tfl nämUd^ 
0,625 = 0,6250 «= ^^% / alfo y/^oMs === /'o/625b 

= y i552. = y.^ ^ uhb ba 10000 im 't)oUfommne* 
* xocx)o y^iopoo ..^ ^ 

£lttabwt imb bie SEBur^et bauon = 100 ijpt/ ' fo ijl V^?^, 
=5 JL?*^, gjlatt ^at alfo nur «itl^ig , , au« btm 3döUt bie^ 

SSurjel $ts ^te^en «nb bte Sioifton mit bem ^Renner bleibt au<$ 
»ig/ tPfil {te fc&on baburc^ 'geird)e^n ifi/ baf man bie Surfet 
aue 6250 ald £e}imalbrtt(^ / b«^* a(« 3e^nte( ttitb *^unberte( 
anfe^t. 






§•79 
, 3 tt f a |[. 

3u 6emerFen tj!, baf jebe ShtabvatMurjet fcml p f i t iD af« 
segatit) fein fann; beiiin t>on 4~ ^ <f^ ^^ £luabrat s=: ^a^ 
unb i}on -«— a au(^ =» 4^a^ / alfo um$efel[iict bie tlBucgel t>on a^ 
fotool — a, al$ •4" a* ®obalb m £luabcat negatio xft, tft bie , 
SBttfiel beffelben eine unmögliche 3a^(/ »ie {.SS/y^ — aS 1 

» 
§♦ 80; . , - 

9Kan lU^z bie £luabtativiic|eln attd folgenben $af)Un unb 
90 {nlett ttod) ein 9te{l bleibt / berechne man ^ SestmaljieUen* 
i) 5625* 7) 14408161156* 

^) 177341* 8) io66i5i242ix6» 

3) 339889» 9) '^^* 

4) 748225* ' io)^56* 

' 5) 3286969* II) 855» . 
6) I04734756f 12) 467» 



\ 
I 






/ 



\l 



§• gl. 

6 r ( ( & t tt n 9* 

6me Jtttbiftoutiel tfi einfad^/ n)cnn fte nur auf Sinn 
Siffirc 6ej!e^(f sufammeitgefeitf mn» fie ^urc^ in^^ten 
Siffent neben einanOec oudgebt&dt »icb. Su ben einfachen 
^SSur^Hn ge^Sren bte ecjlen ^^iijfnn,, welche nebji ifycm Subui 
folgmbed Sdfele^en angibt.. 

^nrictm | i| 2| 3l 4l 5l 6 | Tl 



8T 



itubu^v I I I 8 I 27 I 64 [ 125" I 2^6 I 343 n;i2 | 729 



Sebec Jtubud al\o, ber in biefem S4fe(d|)en gefanben-rnivb/ 
^at etm nnfad^e !Q3ur$et/ nlimild) bu^ tvHc^e gerabe barfibec 
^e^t; jebe3a^t aber/ bte {%db nxä^t unlecNn JCubud be< Z&fild^eni 
finUt , dar eine {ufammengefette iftubif rnuctet / {* SB* 72 , becen 
ffi^rjel gcifec aU 4 unb (leinet aU 5 fein inuf» 

$•82« 

3 tt f a «• 

3n ben ftnfa(f)en ^ubiftourjeln fatin man aud^ aSe btt 
Sollten rechnen ^ »e(d|^e eine t)on ben e rßen 9 Siffevn in j^i^ectti 

Srbnungen auMrfitfen/ obet;9luSen bei ftd^J^aben^ j.S« 8 ober 

8000; 4 ober 0/04» SRan ftnbet ji^ten Aubu^/ wejin man ben 
Jtubu^ ber einfachen 3i|fec im £dfe{c()en quf eine iOrbnung ergebt/ 
bereit Opponent bmma( fo grof i{}/ aU ber jDrbnnng^eirponent 
ber ^vxyti , cbet btefEm 3tubud btetmat fo mei 9iu0en gibt/ 

al5 bie SBurjertiat (§.580/ §•85- C4)* == 64 ober 40000' 

s=» 64000000000000 > C 5 J ' = 1 25/ ober O/05 ' = 0/OOori25» 
£>af im (enteren ^(iXiz 2 vlixüm burc^ 3iffern eifert roerben / tfl 
f4)pn oben bemerft* (§* 58«) 

§. 83. > 

3 tt f' a 6* 

Sjt eine Aubifiabt gege^n^ hu im obigen Xäfelc^en fle^t^; 
fo ffnbet man aue bemfeiben att(^ gUi^^ unmittelbar i|re SBurief, 



9&om Zvi$ik^m ber Äubifwbjrf. 
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inb bie^ ifi aud^ ber SoK/ no^ntt ttn fotc^er Jtu6u9 in mn hibnn 
£)tbiiung ffc^ b^pftnbrt. SDenit iire £)c6nung ber äSur^el if? at^oann 
5ic£luotinit^ meldl^rnitflebt/ ,n>enn majtt ben£)ri>nuttf)^f;;ponetitm 
M Subüi burdb 3 blDtbict. (§. 59«) iDamtt tfi emer(ei / tve niti 
man ter SSurgei bretmal n>eritgei: 9luIIen gibt^ ol6 bcr^SuBu^ 

Y 216000 5= 6 s= 6p; Y 216 ober Y 216000000000000 
zss 6 = 60000; Y 216 ober y O1OO000216 =3 6 ss O/O06«. 

X 

■• ' 

§• 84* 
3 u f a >♦ 

Sdbütb nun etn^ Aubifjo^l totbec dn^itnb ffijp ftd^/ n^d^ 
mi(^ in ^%t:et iDibnung in jenem Xäfetcbcn fle^t/ fo ifi*tt)(e 
18ur{e( nt(^t einfach / fonbern iufammen^efe|t^ unb mie eine folc^i 
ge^nben mcbe / Ulkten foigenbe Sä^e* 

§. 85. 

« » M f « «• 

Sebe infammengefeete 3(t()t ^f ^tin man M j » e 1 1 ^ e I r t g 
«nfffiem 6d fei a(fo fiberl)au|)t i()t: ecjiec 2;()et{ ===: a unb 
ber s»eite s= b/ atfo bie gange 3a^)t =ra + b; fo wirb 
bte Alfgemeine Sorm ffic bin Jtubu^ jeber stöeit^eiiigen 3af)( 
Sefnnben / menn man oon ^ Hh ^ ^^^ Aubud faiadl^t« 

+ b 

4-b : 



1 ' 



^ 



a 

a 



-^ ab 

ab 4-b* 



a' 



4" 2 ab 4- b^ 
a 4-b 



a^ 4" 2a^b 

«2b 



4- ab* 
_^„ ^ Jr 2ab^ 4:. by ^ 

03 ^ 2 a*b *ep 3 ^^^ «4* '^^ ' 
Diefe SormeM!)ei|t in Sorten ou^gebrMt:' ^ef Stvthu^ 
ilOet s^mett^etU^en daf)( Mjie^t 1) au« bem Aubu« 
ke« erfien äl^ettd. (a^ ), 2) au« bem breifac^en' 
9tö&tt(te t)om £luabratt bed erflen S^etU in ben 
l^imeiten Sfteil (3a*b)^ 3) au« »bem breifac^jen 
1)rol>ttfti be» elften Sbeilö in ba« Auiibcat be« 



68 erJlerJr^ciL 3»citet Äßfc^nftt. fBierte« Äopitet^ 

jweiten 5K^eiU (jab*), uti^ 4) au« bew Äubti* 

e« fei We gegebene fButjet s=: 87 / To tjl a «= go^ b 
ölfo : 



7# 



= 8o- 



c=: 512000 



3a^b = 3. 80** 7 == 134400 
•3 ab* = 3.80.7* s=* I1760, 

b' =3 7' == , 343 



WfdÄ3+3a*b-|-3ab*+b3 = 87' = 658503- 

* 

I . §. 86^ 

SSenn bec nfle S^ett bev S!utae( / nimlid) a / ein äe^net 
unb bec stoette S^eit b eitt €mer ifl / fo mU^ bec £ubu4 be« 
3e(^net6 aOemat mit bec £)rbnung bec Saufenbe anfangen unb tmn 
f^hkftzni ^ nuc bi< in bie SDcbnung bec «^unbecttaufenbe se^en. 
£enn jebec Se^nec ifl ein ^cobuft aue einem Stnec unb io# 
j. 0. 6 3e^nec obec 60 = 6 » lO/ alfo- 60' == &^ . 10' 
=7 216. 1000^ foi^tiö:^ ifl bie lalte Biffec be^ Jtu6u< ein 
Zaurenbec. 2)af abec ein fotd^ec Jtubud bit «^unbecttaurenbe 
ntd)t &becfleigen lann^ ec^eUet^ kpenn man ben Stnb\ki t^om 
b&t^flen 3ei)nec madjit / n&mtidb t>on 9 3e^nec obec 90^ 2>tef<c 
ifl =^ 729000 > ecceic^t alfo ni(t;t bie Wliilionf fptatic^ um fo 
wenigec bie ((einecn Se^nec. 

. 2>a$ bceifad^e.^robufe 3 , a^b fingt mit bec Stelle bec 
•^unbecte an unb gc^t l)5^flen^ aui^ b'\$ in bje «^unbetttaufenbc* 
2)cnn wenn man füc a unb b bie ^icf)flen 3e^ec.unb.6tnecv 90 
unb 9 nimmt> fo ifl 3 . a*b =: 3 , 9p» ,9 = 3,9*. 10* . 9 
= 3 * 9* ♦ 9 • 10* t= 3 . 9* • 9« loo/ alfo bad 3tffecnj)tobuft 
3* 9** 9 ein «^unbertec^unb ba^ ganje ^cobuft = 218700^ 
alfo bie t^unbecttaufenbe nid)t fibecfleigenb / folglich um fo 
toenigec^ wenn man fleinece 3e()nec unb 6inec nimmt» 

^ai ^cobuft 3 ab* fingt mit ben Sel^necn an unb Qt^t 
^i(^flen^ bi^ in bie 3e()(ttaufenbe. 2)enn nimmt man wiebec bie 
^5d)flen 3e&nec unb ßinec / fo ifl 3 ab* = 3 */ 90 ♦ 9* 
= 3 . 9 ♦ 10 . 9* =?= 3 . 9 . 9* . lo/ alfo bad 3iffecn|ytobuft 
3 . 9 ♦ 9* ein 3e(^nec unb ba« gait|e ^robuft ==; 21870 / folglich 
bie 3e^ntaufenbe nid^t äbecfieigenb/ alfo and) nid^t, ibenn f leinere 
3e^nec unb Sinec genommen wecben» 

Z)ec Aubud be« Sinec^ fdhgt mit ben Tineen an unb ^t^t 
f)h^\lm^ bi^ in bie'@tette bec «^unbecte/ benn bec ^Sc^fte Cinec 9 
l^at ium Jtubue 729/ eccetc^t alfo noe^ nic^t bie Saufepbe» 



\. 



S3om 3Cug$te^n bet fiubtfburjel 69 

S^be XuSifga^r^at enttoebit breimat fo r>Ul Siffern M bie 
Sutjel/ obec btetmat fo oie( mni^er i/ ober br^tmal fo ml 

^nti alfo eine SSurjel 6 Ziffern l^at / fo ^at ber Au6u^ 
entioeber 18/ ober 17 , ober 16 Ziffern/ uidS^t me^r unb nic^t 
»entger. , 

2)ie Sti^^tigfett er^eSet auf i^ttUä^t Vit , toie bet \itn 
SUiabrateti» ^ie ^\ibx bet emtifferic^ten SBur^edt (i bi^ 9) ge|)eR 
ton I bU 739 / ^aben atfo 3/ ober 2 t ober i Siffer; bie Aitbt 
ber jtoet^iffed^ten (t)on 10 bt« 99) ge^en t)on 1000 bid 970299/ 
boben alfo 6/ ober 5/^ ober 4 ^^zxn\ bie Jtubi bec brel§tffertc^ten 
iBur^eln (100 bt^ 999) ge^en t)on loooooo bis 997002999 
unb bctben atfo enttoeber 9/ ober 8^ ober 7 Siffcrm Z)lefe 
@cbtfi(fe fann man fo immer toeiter fortfegen unb immer n)irb 
man befiitigt ftnbeu/ bag ber Au6u6 breimaC fo wU ober bcetmat 
fo me( »eniger 1 1 ober breimal fo viel toeniger 2 Siff^rn alS bie 
Surjel ^at. 

3 u f, a 



%\^k\{\ man atfo t^on ber Siedeten jur Sinfen eine gegebene 
5tabt!$a^( m AlaffeU/ jebe t>oti 3 3tff etn (bie ^Sc^jle A(affe (infer 
«^onb fann aber auc^ nur 2 ober i 3iffer \iaUn4 »enn namltc^ 
bie JtubtFia()l nur bramol fo t)ie[ n)eniger i / ober breimat fo wi 
weniger 2 Siffetn M bie ^urjeC \)0X) , fo mug bie SBur^et fo oiel 
Ziffern l^aben / M bie JRutitsa^t klaffen -^at unb in jeber klaffe 
muf ber itubuö einer Siffer ber SSur^el fletfen^ nAmticij^ t>on ber 
Sinf en ' 5ur Slecbten ber Aubud ber erften ober bic^f^^n Siffer ber 
9Bur jel in ber erjlen ober f)5cl(iflen Jtlaffe / ber JTubuS ber 2 ecjlen 
äiffem in ben 2 erf!m 5t(affcn / ber ^ubuS ber 3 er jien Ziffern 
in ben 3 er|}en Älaffcn u. f* w. 6« fei s* 83. bie Äubifja^C 
671392950462144 gegeben unb i^re ©urjeC = 87564; I>ett 
tubvi^ In Äiaffen gct^eiU^ gibt 67i|392|950J462|x44/ alfo 
gerabf fo Diel klaffen/ aU bie ^x^zi SBurjeln f)at. 3n ber 
' W^jlen Älaffe 671 (eigentlich 671000000000000) jietft ber 
StvAui bon 8 (eigentlid)t>on 80000)/ in bei| 2 eirflen Jtlnffen 
671392 (eigentlich 671392000000000)' ber Jtubud t)on 87 
(eigemlid^ 87000)/ in ben 3 er^ XIaffen 671392950 



» 



v' 



70 @c{lecS^ei(. BtotitttTCbf^nitt fßietUi Siapitel , 

(e^entüci^ 671392950000000) few Äubu« »Ott 875 («S*«tH(^|" 
87500) «♦(♦»♦ . ' 



s 



^ 89< 
3 tt f a « 

de 6i6l^n{ge9 Betrachtungen foKten bten^n / um bie Se^gehi 
tetfldnMtd) nu machen / u)e(d)e fftc bk Su^^e^uns jufammenge^^ 
fester AublNur^eln gegeben n^erbeo.; (Stn Seifpiel tvirb biefej 
fRe^ein unb i^ce %änbe am beutUc^ften setgen. 

/ @d fei alfo bU Jtubifid^C 373248 gegeben« !Dhin t{)et(e fteE 
ton ber 9ted)ten }ut Sinfen in ^(affen / fo ereilt ma|i 2 A(affen/-J 
r alfo bat bie 9Sur^e( 2' 3iffern # bie eine einSebnet/ bie anbete.! 
(in (iimx* 9Iennen tpir ben Seiner a unb ben Sine): b/ fo ifi bie J 
gaiije 5Burjel =: a 4-b unb fö(g(idi> ber Äubu^ t>on a -j- b bec/ 
^gegebenen, 3a W gW(J^ 6« ifl (a-^-b)' =' a' + 3 a»b ; 
+ 3 ab* ^ b' =3 373248* SRan rauf alfo bie Äubif wurdet 
ftnbeo/ n)enn man nacf) unb na$ bie X^tÜi beö ^ubu6 ton a-^b 
in 2(ii)Un iefiiromt , unb barau« tkt X^eÜe bec S3ur|[e( bere^inet* 
fOU^ gefc^^ie^t nun auf fotgenbi Titt: 

ab 

7« 



• 



3 



3731248, 



3a* ^ 147) 



3034a 

«9+ 

84 
« 


11 IH 


3 a*b 
3«*b 


+ 


3ab> 
3«b» 


+ b3 
" b» 


30548 


=^ 


3«>b 


+ 


3 ab» 


+ b» 



0000 

a 

2>a nad^ §* 87. in bet erflen Jtlaffe be^ Jtubu^ aud^ itt 
^ Jlti^bu« ber l^yic^ilen Siffer ber SBuriel jlechn muf , fo iß in 373 
(eigentdcb 373000) a^ enthalten» ^an fud^e atfo in bem 
Äubift4fe((^?n ben nS(^)jien Äubu« |ur erjien Älaffe, biefec ifl 
343 eigentlich) 343000) unb fd^reibe bie äBurjel 7 (eigentUd^ 70) 
an i^renDrt/ ^nb fege ben AuM unter bi| erft«^(ajte/ um 
ifin abiuiJel()en. 

aSa$ nm bon ber Xubif^a^t tiob ftirig Wfa, muf enthärten 
3a»b -^ 3ab» + b^ SRan )iei;»« alfo ju bem SHtp 30, bie 
jipeU? ÄUffe herunter ^ fo Hl 30248 c=: 3a»b -|- 3 ab* -4« b' 

unb imt muß 3 a*b, weit el mit ber JDrbnung «^unbest anf&ngo 
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m %nn Stefl unb ber jerfliil 3tf^ itt {Weiten Jtlaffe/ in 303 
(ct^enttic^ 30200) entsaften fem* 

Denfe i(fe.mw: aifo 303 != sa^by fo finbe id^ offenfcat b, 
»rnn t^^ mit 3 a^ in . 3p2 bimbire; Wtan mad^t alfo ha^ 
Üüabrnt t>om er^en Z\)üh i^f ne^me biefe^ bteimat unb f^^ceibe 
lad fjröbuft 147 an bte &n?e ©eitir; 

9Rit biefent £imfor bit)ibire man in 302 ' ( eisentlid) mit 
14700 in 30200)/ fo ifl ber£lu^tient 2 Ux ^meite S^ett ber 
Sttqet / n&mücb b« Wtit JDiefer 2 multif^Ujice man ben Stt^ifor 
ttnb f^tetbe bad $robuft 294 ]b unter/ baf b'U (egte ätffer 4 
ontci: bte erfle bet ^metten ftfaffe fommt / tonl bicfe Ziffer eitt 
^nbettec ,ifi / unb alfo bad ^robuft. eig^ntUcI^ 29400 ^eift. 
Z)aburct) ^at mt^n 3a^b gefunbem ^ 

92unina4e man t)on 2 bod £Utabrat> mnltiplitice e6 mit 
htm erflen Zi)t\l 7 unb ne^me bied $robttft bVeimaC / fo erl)dlt 
man 84 = 3ab** ©iefe« ^rob«ft'»irb fo untergefdi^rieben/. 
ba^ feine legte Siffee 4 a($ Seltner unter ^bie §n)eite ber {weiten 
Jt(a(fe (ontmt^ benn ei^ntUd^ ifl | ab^ :^ 840. 

(Snbüd) macl(^e;^man t)on a ben^Rubu^ unb fd^reibe btefen/ 
nSrnfic^ 8 / fo unter / td^ feine legte Ziffer mttt bU U^H^ Ut 
{Weiten Jtlaffe tommt / tctU biefer Jtubu^ mit ben €inej:n 
anfängt. 

Wun obbire ifianbit 3 9)robufte 294 s=5 3a*b, 84';== 3ab* 
unb 8 = b3 {ufammen unb {ie()e bie ®umme loibn bem 9iefte 
bfT {Wetten Jtlaff]e a6. 2)a ni(^t$ fibrig bleibt ^ fo ifi 72 ^au 
bie Äubtifwurjet t>on 373248», 



s - §• 90* , 

- ^ tt f a !• 

^adf tUn ben Siegeln #. nße bie {wei{ifferi4te !lBur{el ge^ 
fnnben wirb/ wirb aud^ bie mebr{ifl^eridbie gefunben^ man 
brauet jene Siegeln nur immer {u wieber^olen. SBir {eigen 
Ut$ wieber c^n einem SSeifpiele. . 

C« fei ber Äubu« 214212155505704 gegeben.. SnÄläffen 
%ttf)t\iti et^&lt man 5 unb alfo ()at aud) bie 9Bur{e( «T Ziffern* 
SStr iDoOen / wie beim Tiix^iti^tn ber £luabratwur{el / bie erjit 
ober ^id^fle Siff^t ber Surjel butö^ a / bie {Weite burc^ b au«« 
' libitn / pohn biefe beiben al^ (Sine Ziffer anfe^en unb {ufammen 
a' / bie britte alfo b^ nennen # biefe brei {ufarhmen wieber =3 a'^ 
unb bie werte s= W' ; biefe wer {ufammen s=» a'" unb bie fünfte 
=s b'// fegen/ f> wirb bad ^u^jie^en ber'9Bur{e( fo gefd^e()en : 



' / 72 exftttZl^l 3n>ettet 2Ebf(i^nitt. SierteS AoyiteL 



Si4|l»ii55|5o5l704 



Mi 



M 






b"' 



59 8 9 4 



$9212 = 3**b + 3»1>* + b* 
8»* = 75) Ö75 = 3»*b 

X2i5 = 3«b* 

b« 



7«9 = 



8Q379 = 3at*b + Sab* + b» 

$833155 = 3*'*b' + 3»^* + b'* 
Sa'* = 10443) 83544 = 3*(*b' 

' II328 = 3*'b'* 

51« = V' 



3t"* SS X072812) 



846819a = 3a^^b^ + 3>^b** + b^' \ 
364963505 = 3*"*b" + 3*"b"* + Ji'^^ 



3218436 = 3Ä"*b" 
Z6X46 = 

27 =« 



3t"b"* 



b"' 



312005087 = 3*"*b'' + 3*"b"* + bf * 

429584Ä8704 = 3Ä'"*b'" + 3«'"b'"*+b'"* 
3ä"'* = 107388867) 4^9555468 == 3a'"*b'" 

287184 = 3»'"b"'5 

< 64 = b'"' 

ii . \ 

42958418704 = 3Ä'"*b'" + 3»'"b'"^ + b"'* 
ooooocooooo 

S>ie SBtred^nung b^r erften Uibm 3t{fern ber SBuc$f ( ift gan$ 
tote §.88» 2)rr fKefi 8833 unb bie f)9tunUv%^0Qcnt btitte 
itUjfe 155 mfiffen nuti/ n>enn man bie fc^on gefunbemn betbm 
3iffeti( ber äBuc^( / n&m(ic|^ 59 , M Sine anfie{)t unb fte bucc^ 
a' A>c$eicl)net unb a(fo bie folgenbe bcitte bntd) h' , tDiebecum 
ent^aUen 3a'*b' -|- 3a'b'* + ^'* ""^ i^^^ ^^^^ »teber 3a'*b' 
in t^em Slefle ütib ber erften Ziffer bec bcitten itlajfe # ober in 
88331 fleifen. SItan mac^e alfo ba^ £luabrat t)On 59 un^ 
tiet)nie e^ DreimaC/ fo ztf^hU man ben iDtoifot 10443 = 3^'* 
unb bamit 88331 bioibirt/ wirb ^ec £luottent ^ = h* , alfo bie 
britte Siffer ber ^ut^et. fRun muUipltiice man 10443 mit 8# 
^alfo 3 a'* mit b'JJ fo erjdit man 83544 == 3a'*b' unb bicfcf 
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f tobttf t t»trb / n^e (et bet {weiiiffeti(^Un9Bat:}((/ fo unterge^ 
i^nfbtn, baf feine U|te3iff«c unter bie ecfle ber ^runtecge^ogeneti 
itajfe tommt* * 

.!Rntt mac^e man ba^ £luabtat t>on 8 = b^^ unb muftu 
j^Hjire e« mit 59 unb mit 3 , fo nWt man 11^28 =f 3 a'b'*^ 
»el4)e^ aui^ , toie bei ber sweisiffecic^ten SButiel untettgefcl^tiebm 
ttitb* . », 

6itb(td^ ma(^e man ben .5tu6n6 t»on 8/ fo er^SU man 
512 = b''' «ttb fd)reibe aud> biefe« ^cobuft toie hz\ ber jttei« 
iiffetit^ten SBur^et unter. Segt abbire man bte brei ^rcbufte 
83544 = 3a'*b'., 11328 c=5 sa'b'* unb 512 =r)b'* unb 
|ie^e bie ®umme 8468192 ))on bem CKcße unb ber brttten 
klaffe ab # fo fyai man bie 3 erfleo Stffem b'ec SQSucaeC gefunben* 
3ttm Stefte ne^me man bie merte Xtaffe herunter ^ fo mfiffett 
beibe jufammen ent^^alten 3»''*b'' 4- 3«"^"* + ^''^ ^ tomxt 
man bie brei gefunbenen 3iffern =3 a'' unb bie folgenbe \>itiXt 
äiffep = b« fegt. 

!B}an mac^e alfo t>on 598 = »'' ba« £luabr(it unb ne^me 
c« breimal, fo tx^iXt man Den Siwfor 10728^12 = 3 a''** 
!8tit blefem in ben Siefi unb bi^ erfte Ziffer bec vierten ^(affe\ 
ober i^ 3649635 bimbirt , {ommt ber t)terte S^^eit ber SBur^et 
ober b'' = 3. Samit 3 a''* multiylijirt / ej^dtt man 
3218436 = 3a"*K'. ^ 

^nn mad)e man von b^' s:^ 3 bad £luabrat unb muftt^: 
ifiiixu eö mit 598 =^ ^" unb mit 3/ fo ergibt \\^ 16146 
"=3 3a''b"*. • 

Snb(i(!^ madj^ man b^^^ =3 27 unb fdfireibe biefe bret 
9robtt(te/ tote im oorigen unter # fo er^&Ct man burcft t^re 

Xbbitiott bie©umme 322005087 = 3a"*^" + 3*"^"*4"^"' 
unb biefe 00m 0le{le unb ber oterten Jt(a(fe abgejogeu/ bleibe 

4295841^» 

Bu biefem Sle{!e jbie fünfte ACaffe genommen/ muf biefe 

gan^e 3a$l entiböUen 3a'''*b'" + 3a'"b"'* +>'*''/ wenn 

nimti(i^ a'^^ aUe fd^on gefunbenen Sf)eiie ber äBurjel uiib b''^ 

ben no(6 fu finbenben neuen X^eit bebeutet* 

SRan mac^K alfo nweber 3 a"'* = 107388867 unb bioibire 
bamit itt 429584187 / fo «^^0'*^ P<& ^'^' — 4 unb bamit 3 a^«» 
mu(tt)»Ustrt / lommt 429555468 = 3 a'^'*b''^ 

Sflunmadbemanbie^robufte sa'^'b'''* unb V" unbfc^reib« 
fie^ »te eben/ unter/ fo ifi i^re @nmme 42958418704 
ars 2a'"*V -^ 3a^''b'''* 4-^'"* ^^^ ^^ ^*^^ Summe Der 
oben^f^enben da^t ganj gUicl) ift/ fo ()at mm alle Steile bec 



•< 



/ • 



gegebenen Xvibilia^VvlUx^ nfS^bpftutilb fo bte t^oUfÜinbtge fBttt|i| 
gefunben* ' • • 1 

iOaf bie SRrcbnimg nun immer fo fott^tht / tpenn bie StuUw^ 
|a(( nod) me^r klaffen l^at , tfi Don feCbfi ftar« . ' 

SJenn man b>t oUtn £()etUn be« Aubu« unb bec ÜButgeC bte 
Srbnungen ber äiffem bnr^^ betgefe^te iRuQen au^bi&d t $ fe flc^ 
obigeö Gjrempel fo : 

2i4|2i2!i55|505|704 
135000000000000 



89212000000000 
7506000000) 67500000000000 

12150000000000 
72 9000000000 



N 



803790 00000000 
8833^5000000 

io443ioooooo) 8354400000000 

II 3280000000 
512000000 

8468192000000 

3649Ö35O5OOO 
IO728I2OOQO) 32I8436OOOOO 

16,1460060 
27000 



322005087000 



429534^8704 
10738886700) 429555468OO 

287^840 

. 64 

42958418704 

00000000000 



50000 
9000 

800 

30^ 



3 tt f « (f. 

9Benn am 6nbe ber gte<ftnung no<^ ett9a« t»on bet Att6tf}d9t 
fiftrig bleibt / fo ijl bte SBuriei ni(i)t t^Ufiinbig gefunben 
(im Saß man nimlid^ ni^t fa(f<^ getecf)net ^at) # fonbem btcfe 
fiUt ixpifc^en bie gefunben? 3a^t unb bte xAAfjitf b*^* um r 
grif ere , mup d(fo eine gan^e ^^%i unb ein 95tud^ fein« @kfe<^» ' 
bie gefunbeni SBttr}e( fei 638 # fo f&Ut bii ^<x%xi / toenn nad^ ber 



\ 



»• ^ 



SSom 5Cu8$ie|f n beu Äubüiwrie^. 



75 



«f*ttiitig'tt(>* ein giejl lUiit, j»tf(|im 638 «nb .639' ^« 

Ji^Ur beträgt a(fo feine ganje em()eit / fonöern nur eine« JE^eil 
htfflbeti* 3n biefe^ götte larni bie ffiurjel auf feine Ätt t>oU* 
Wttbig gefunbe» »erben unb man nennt ba^r au(ft bergUi^m 
Buraeln 3rtation<xliaH««* -Tfber nd^ecn fann man ficfr 
Hwm «>al)ren ©«ttt^e/ fo »eit man »iU, inbenrman an be» 
gebliebenen Äefl eine Ätaffe rjon 3 SiuUen ^&ngt> bie iRe(|mung^ 
«le t)Ot^>et / fortfejt unb ju jebem -neuen Slefle wiebec eine Sti^fft 
wtt 3 giut(en ffigt. gfir Jebe Äkifff ^wn «»uUep erJ&SU ftian iii 
tee aautjf t eine neue Biffer , bie, ^bf c nun ©eiimalbrud) ijl / f«> 
bof man mit iebec neuen jDe^imaMieae bei wahren SBurseP {td^ 
|t^«raai Tii^ett/ ^m fie boci) je &u erreichen/ >eU wegen ber 
SlttOen bie CRe^nung nie aufgeben fonn. golgenbrt Jöeifpiet 
I Mene §ur erlÄutecung* * 

SÄan iie()e au« -340736 bie ÄttbifwurjeU 

240I736 1 62/2081 

-.347^6 
io8) 216 

'- 7» 
8 



* ♦ » «^ 



a^i^^B 



2408000 

II532) 23064 

744 
8 



94152000 
1160652) 00000000 



94152000000 

1x6065200) 92852160P 

I 194240. 

5^^ 

Q28641029I2 



I 28789 7088000 

I160950S793) n6095P579* 

186624 



116095244544: 



12694464255^9 



* 



^ ^ 



Z' 



6< l{l alfo bte Jtubif tvur)e( 'qu< bet segebenen 3al 
c= 6;2/2o8t«*«* 2)er ^(b^er betragt noc^ fein ganje^ 3e^rt4 
taurenbtbeit ; bcmt l^&tte man bte legte äiffec nur lum i gttfet 
genommen/ fo »ire bie ab^uste^enbe ®umme b>r ^robufte ^C 
9t0ß geformtem X)ur(^ »eitere Stec^nung aber b^tte man bemf 
toa^ren SBert^e ft(^ immer me^r nSb^rn iSnnen» 

3n biefem SeifpieU trat Vr Satt etil/ baf man bei SSer 
.red^nung ber merten Stette o mal nehmen mußte» S>a babu^di^ 
4ße ^robttfte (3a*b -^ 3«b*-{-b3) oud^ = o »erben/ fo 
^t man in einem \^\^Xi *'3atte nid^td su t^un / ald |u ^ bem 
gfbltebenen Slefle eine neue Aläffe l^erunter gu Rieben (im SSefs 
fl>iele no(l(^mal<) 3 ^tixS^z^ angufegen) unb bem 2)it)tfor 2 !Ru((eii 
ouittfbgin # bann aber / »ie getvi^nüc^ / tpeiter ju rechnen* 



§* 92» 
Aufgabe. 



'\ 



2. 

4 



Ti\x% einem SSrud^e bie J(ubtf»itr)e{ (u \\t\itXL. 

Xuflifung* 

i) SBenn ^^n unb 9lenner DodFommne Jtubtftal^lett 
fthb/ fo ^ie^e man atkd tebem bcrfelben bie SBurgel unb btmbire 
bie Aubiftwurjel bed. 3i()ler< bur(^ bie beö Stenner^ ^ ). SS» 

2) 3{t b(o? ber 9^eni^er eine t^oOfommne JtuBtf ja^t / fo 
fann man au« bem Sinter bie jtu&ifmurjel burc^ M^erung 
liefen unb btefe burc^ bie Xubif^ur^el bed 9{enner6 bimbtreu/ 3: SB«. 

V^X = ^'= -i^^ = i^smEi = 0,956465«. 

3) 3Fn allen anbern SMfen t)ertoanble man ben gegebenett 
Crud!^ in eitlen 2)e^imalbru(^ unb jie^e au6 biefem bie Jtubtf« 
toursel/ »oiet' aber jir bemerken tji/ baß bie TCn^a^l bet 
£eitma(fle(len immer breifacb fein mftffe / »e^egen man ^ toenn 
ber gefunbene S^e^imalbrud!) feine bretfac^e tviyx%\ Stellen hat/ 
tto(ft fo t)tet 9tttUen anhängen muß/ V\% biefe« ber SaU ifL 
3. »♦ SRan jiej^e au« \ bie Äubiftpurgel. 6« iil | = 0/75^ 
alfo muß man btefen SSrud^ in O/ 750 bertoanbetn unb barau5 
bie SSurjel {ie^en* 



0om Unii/i^n &er Attl^tfwttrjel. 
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91 'e (|f n u. n 9* 

o^l75o>j O/9085 
729 I 



♦ » 



343) 

34300) 



21000 



21000000 
194400 
17280 

51g 
19613312 



3473393) 



1^36688000. 
12366960 
68100 

2^7377135 



I49310875 «•(*»♦ 

9SSre icr gegebene Sco(() -^z alfo ber £e(ima(6ru(( 04375 
getoefen / fo ^itu man 2 9lu(Ien Anfangen uit^ a(fo bie Aubif« 
tpur^d aug O/43V500 sieben mfifTen* , 

2>er ®runb btefer Kegel tfl becfelbe^ toie oben in §. 77*^ Sg 

i|l| = o,75 -^, alfo /^J ^'V^^ = -^^ 

a(fo mfifte mott e<;{i(t(!b aug bem S^btec unb jweiteng aug Vem 
fRcnnet bie Jtubifmur}el jteben unb bann bie erf!ere tnt^ bie (egtf ce 
btm'bicen. 9lun tfl 100 fein DoUFommner Aubug, bie SJuiijet 
bapon alfo irrotionat ; folgtidb ^^^t^ ^^^ V^^^ m&bjanie SBur|eU 
}tfbungen unb bann nocb eine aucft ni(i)t bequeme £it)ifton ju bets 
rillten/ n^il ber 2>i)^ifor \>Ulii^m(^t wäre« 9lun ftnb aber 1000^ 
loooooo/ looooooooo u*t*n>* t)oUfommhe Aubif^a^Un unb 
tbre 9Sut$etn 10 / 109/ 1000 u. f« »* JBertpanbeU man ba^ec 
ben Srudb fO/ ^(^$ ber (Renner 1000 / ober loppooo u.f.m» 
toitb/ fo ift bie 2(ugiiel^ung ber JtubiCn^urjeC qni bem 9limn 
termieben/ benn biefe iß aug §. 8i*' unb 82. fog(el(ft betanat^ 
eben fo au(ib bie jDioifton mit bem 9lenner # weli bte iDejimalfleUen 
ber ^nr^et aug bem ^fL})let fdbon ben £luotienten angeben* Z)iefeti 
Sortbeil erlangt man nun eben/ wenn man bem gefttn|)eneh 
Sejimalbrucbe eine breifacbe 2(n}abl t^on ©teilen gibtf benn fg tfl 
0^75 = -Ähs — Ä*Ä = 0,750 unb 0,437$ M Tj^^ 

= 1^5^^-= 0,437500.. , ^ - 



V 
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/ 



I HM I I « II ■. * 

Übet bie ©egriffe: JBet^ttnifl^ ujib ycoportiom^ 

§• 93* 

HBenn man 2 ®4:iptn ne6en (tnanber fteUt ^ um fte mtt I 
dnaiibet iu t^ergUtc^rn / fo ^eigt bie r« 9lc6enemanber{!ettutig ein ^ 
93 f r ^ a U n t p unb bie ®r6^en fe(|)fi ® | i e b e r be« SSet^dttmffe^^ 
bte ^xh%i auf bet Im! en @eite^ba6 e c fl e obec üor()erge^en^r" 
unb bie auf bee teerten bad {weite obec fotgenbe @(iel^«. 

9 t C ( d c u n 9« 

2)te Sergle^uud ^anti auf st9eter.(et 3frt gefc^e^en: i) Unter« 
fttc^tmon/ um tpte t)ie( 2^ei{eba«f0(9enbe@(iebgti§^cfeU aM 
ba« oor^ecge^enbe^ fo %%\%i ^^% 93ec^d(tnig rin a r i t (^ m e t i f (^ e 6* 
d) Unterfuc^t man ^\izit wie 9 te (mal ba« folgcnbe @tieb 
gtiget fei ^ aU bad t)Oi:l()ecge()ntbe / fo ^et$t ba& SSerb&Unif ein 
gto.mettifd^e^. SBenn i(^ 3 unb 6 mit einanbet t^crgUtc^e 
. unb ftnbe # baß 6 um 3 3^ei(e g«if «c ifi a(d § / fo iji ba6 J&tu 
^i(tnif itoifd^en 3 unb 6 v», ant()metif(c^ed ; ^Un fo ba^93erfod(tntf 
7 unb 5/ wenn ic{> f{nbe?_ baf 5 um *— 2 grSgir, b/^. 5 um -f- 2 
Ileiner ijl / a(^ 7» 9Benn ttft aber 3 unb 6 fo oergUtc^e ^ x>a% 
id> frage : wie melmal ifi 6 gr6ger M ^ ? fo ifi \i^% S3fr()d(tntf . 
iwtf(f)en 3 unb 6 geometrifc^ / unb bie 3(ntwort tfl , 6 i^l 2 pnaC 
grifer ä(6 3; eben fb^ wenn ic^ frage/ wie wXxx^^i ifi 4 gciSer 
M 8/ ^^nn bie Vntwott ifi ^ma(/ obi^r 4 {weimal ((einer aU 8* 

§• 95* 

€ r M 4 r u n g. 

2)a« artt^mettfd^e 93er()dUnif wirb burcfy Gubtraftion 6e« 
fSmmt/. tnbem man.bai t>or()ergebenbe ®(teb t>om foIgetiDen 
obiie^t* £)atum ifi bad 3eid)en beffelben ein £luerftri(^ jwifcf^en 
bem erfien unb iweiten ©liebe ^ §. SB» 8 — 5 unb 5 — 8 f?nl> 
fBeieid^nungen arit(^metif(^er JBer^dltniffe^ 



ittbem man hai folgende ®(ieb burc^ ba« icfle bit)ibirt/ bena 
tttbem u^ fud)e^ tvU Dieltnal ba$ erfle im fetten ®{iebe ent^aUen 
$, ftnbe id)/ tpii Dtelmat ba6 jtoeite @Ueb gc5§;c tß^ al$ ba< 
trfle« 2)aciiin ifl bfe S9(^et4}nung biefe« SSer^äitnifTe« ein Aolon 
{oifd^cn betben @(iebetn/ ). SB* 6 : 3 unb 3 : 6 |tnb Sejetc^tfungen 
gtometrif^et aSerWltni(|'e* 

JSeibe äetd^en / foiooC ber £lunfictc(^ a(d ba^ Jtolon / toerben 
geUftn: t)er^'ilt ft^b |u, oberblof: ju^ j.^. 8 — 5; 3:6 
(8 bec^&U f[(^ SU 5 ober 8 {u 5 ünb 3 betritt ft(^ ju 6 Pbec 3 ^u ^}. 

Gt((irung. 

• • 

tM ^^\f ttm tDte t>ie( %\t\U \i<i% fblgenbe 9(ieb grfgec 

\%t a(d ba^ looc^erge^enbe / jS)ei|t beim arit^metifdben 93er()dfmifTe 

ber ttirtetJ4^teb/ bie Sifferen$/ unb ift eittweber poftttt» 

'ober negatit) 9 je nad^bem bo^ fotgenbe @Iieb gr&f er ober (Uiiier 

i(t# aU bad borl^erget)enbe / j* 93. : 

er{lei$9i^ 3»ett*®(. 2>tfferen{* 
. 3 — r c=3 4. 

-» — 4 = — 3- 
2>ie 3a^( / t9el(!()e beim geometrifd)en SSerl^Uniffe Wi\t\%x, 

tote Wtmat ba€ foCgenbje ®(teb gtifer tfl o(^ bad t)orl^ergebeni^, 

letft ber 6p))onent bei SSer^&ttntfff« ober berSSer« 

( & 1 1 n i f s e4 g e r unb tfi enhoeber eine gange Sa^C ; toenn ba6 

loeite Oüeb ar6$er tfi M ba< erfle unb bie'' 2)it>itton bee gleiten 

@liebe$ burcQ baf erfle gerabe aufgebt/ ober eine gan^e 3a^( 

unb ein ^11x^9 b, ^. ein uneigentlic^er S3r~u^/ menn 

|toar aud^ bad'5»eite ®(ieb grSfer ifi ald ^a^ erfle/ ' aber bie 

Simfton nid^t aufgebt/ ober ein unetgentrid)er SSruc^^ 

oenn ba^ fotgenbe ®tieb Keiner ifl/ aU bad oor^erge^enbe/ j; S3. : 

6rfle«®(* 3»eit®L (Exponent. ^ 

9 : 24 = 2f«f 
J3 : 4 B» !• 

3 tt f « 6. 

3fi ein« ber beiben ®{ieber be6 geometrifii^en Serl^i(tni^e# 
irraiional / fo ijl au(^ ber 6^))onent irrational / ^ S* in 3 ; yf^ 



/ 



y 



/ 



1 

/ 



80 QtftäiS^^, ^Mttit Tib\^nitt ft^ti StwpiUU 



ifl ber Spponent 



_ /l 



unb in ^3 ; 2 ber Opponent 



3 ' ^^ V^^ 

@mb ob^c bdbe ®(tebcr ittationat , fo f ann in Um %a{lt t>et 
Sppon^nt ratibnaC n^erbm^ n^enn gUtc^e Säur^etn (tu6 Qiex(i)m^ 
©rigen gejog^i »erben fotten / j* S. t>on ^'3 : ^3^ tfl bec 
Opponent =15 \>on 3^3 : 2^0/^3 ifl bec Opponent = 






t>oa 



3/5 : 9/^5 ijl ber ßppomnt = 3. ' 

3 « f a t|. 

Sa im Qrit^metifdE^en 83erl^ä(tniffe bad erfle (SKfb bom 
)n>eiten obgelegen »irb , um bie £)tff(v<n) |u ftnben / fo ^ntftel^^t 
ttmgefe()rt bad $n)eiu a\xi htm erfien ^ menn man )u Unterem hit 
Siffeten} abbttt (§.8/ , ®cunbfag 2qO @^ fei ba6 erfie ®it«l> 
i3= a > bad jmeitc = b / ine 2)ifferenj = d. 3jl nun b grofet 
oid a / fo ifi bie £)iffeten^ == -f- d ^ i^nb tfi « grögec a(d b , fo 
fjl bie SDIffeceng = — ^d, im ecjlen S«Öe alfo b = a-j-d^ 
im imiun = a — d* überhaupt alfo f ann. man M ^weitt 
®(teb. (utc^ bie Sotniet a^F^' ^"^ jebeö artt^mettfd|^en ^er« 
i)&(tniffed but(^ bie Sormel a — (a 4I d) audbr&cfen* 

• 3 u f a |. 

Sm geometcifc^en ^nt}altn\fft wirb bec Opponent gcfanbcti/ 
wenn man bad fo(genbe butd) ba^ t}0rf)ergef)enbe timoirt/ a(fo 
wirb mdfy §* 8* ©runbfa^ 23* ba^ folgenbe ®Ueb au^ Dem t}Drl^ers 
gej^ehben gefunben/ wenn man ba^ Segtere mit bem Opponenten 
multipli§ict* 6d fei a ba^ erfle/ b ba6 sweite @lteb/ e Der 
Opponent / fo t|l aUuiiiai h = ae vin\> atfo bie oVgemeine Sormel 
f&r jebe^ geometrifc^ SSerbdltniß =3 a : ae/ 

SBemt ba6 erfle unb jweite ®(ieb emertei 3ei(6tn ^aben / fo 
ifl ber 6p|)onent allemal pofttiti / unb fann ni^ / wie beim 
atitf)metifc^en 93er()dUniffe / negativ werben , a unb b, mfigen 
&brigen^ befc^affen fein/ wie fte m\lm^ : , 

6 t,f t S tu tt g» 

3Benn {wel S^er^dCtniffe ei'nanber gUic^ gefegt werben/ fo 
entfielt eine Proportion/ unb ^wac eine atit^metifc^e^ 
wenn bie SSerlidItmffe artt^meti'fd^f / unb eine g^eometrifc^e, 

wenn 






wnn Int ©«r^äUtiiffe gwmrtrif^ fin^» Sali 3f idfe^n be r^ropoetlon 
^\^aibtfamLtt&leiö^H$^e\<i)^n, mldl^ei ^in: toit ft(^ \>ets 
|4U/ oder fur§: tote/ gelefen toirb. @d ftnb aber SSert^aUniffe 
iomhtt gieicb/ »eitn t^re Sifererijen ober @p^nentetf einanber 
irttfb flnb. ®o Ift s*^» &«* arit^mctif^e Ber^dltnif 3 — 5 
|ltid) bem Ser^^Ä^tmffe 7 — q, »eil beiber ©ifferenj = 2 t(l/ 
lifo lif t ft(^ 4u6 biejirn 4 ®r6^en bie 9ropoi;ttott bitben : 

3 — 5 =^ 7 — 9'' 
»((4k nimi liefet: 3 t>er()ä(t jtc^ §u 5 trie 7 fu 9« 6ben fo tf{ 

Att^ ba9 geometrlfd^e Skfb&(tnt$ 6 : 12 bem äSer(^AUmffe 4: 8 

gleich , t9eU bnbei ^PI^onHtt c= 2 if!/ alfo fann man bit ^co« 

lottion btiben: 6 : 12 = 4 : 8/ 

ttf Id^e man liefet : 6 t)erf^ilt ftc^ iu 1 2 rote 4 p 8* 

£)ie erßere f)co^ortton tfl arit^metifc^/ bie le|tere geometrifdi« 

(bne aifgemetne Sormel ffir jebe aritl^metifc^e ^rsponion ijl: 
a — (a -{- d) s= c -— (c 4^ d)^ 
«»6 pir jeb« Igeometrif^e : 

a : a0 =sa c : ce« 



e 



§» XOI. 

r ( l i t u n 9* 



3n feber Proportion nennt man baft erfle unb trierte bie 
{«gern, ^t $xoette unt britte bie m i 1 1 1 e r n ® lieber» £)a^ 
ttjle tinb britte Olieb aber ftnb bie oor^ergel^enben/ ba^ 
pDeite unb oterte bie f 1 g e n D e n ® lieber. Snbltcf^ nennt man 
oud) ba< erffejinb britte/ fotote ba^ ^toeite unb vierte gletc^» 
liegende Oiteber« 

' T - 

§. 102» « 

' C ? f l 4 t u n ä» 

®n,®err)dftnif ift ein f a (K>v wenn i»ei ®r5gen unmittettat 
vtit änanber öergli(l)en werben ^ }. S3» 3t^lr. mit 6t()lr.; $us 
fammengefelt aber^ toenn jwei ®r6|en oermittelil einet 
Wrten oergficfeen werben, ^an finbet nSmli«^ bu« SBerWitnif 
Wr betben ®rigen ^ wenn man bie erfie mit ber btitten unb bann 
»ie jwette au* mit ber britten oergreid)t/ fo t>ai atfo t)a^ öecs 
liltnif bec betben ®rifen ^afammengefe^t tH aüe bem a3er()d(tn:{fe 
^^erllen }ue britten unb ber britten sur ^weiten* Sie 3ufammen« 
frtung Wieb burcl^ ba^^it^en + angebentet unb bie ^lieber iibi^ 



] 



Ttb^nitt, 



aSir^Utntffe« werben in eine Jtlamn^c .gefc^loffen* Motten §. 
iEbaUt unt 9>fenntge t>ergtt(6en werben, fo oergletc^t man erfl S^a 
mit Orofd^n unb bann ®ror(t>en ntit Pfennigen/ alfo ifl b 
Ser^iCtnif ber Spater $u ben Pfennigen ittfammengefe^t aud ben|i 
aSer^iitnilff ber S^aler ^u ®rofd)en nnb bem SSeri^iitniffe M 
®rof(^rn ju Pfennigen. 3- 93* wie t)er^a(ten fic^ 3 t^(r* ^u 3 |>f.| 
Antwort : 3 t^Ir« oer^aUen 0(^ gu 3 gr. wie i t^r. (u 24 gr«^ 
tinb 3 gr. in 3 pf. wie i gr* {u 12 pf. iJTlfo 3 t^lr* : 3 gr» 

= (I i^lt. : 248'^-) + (I Ö^» : I2pf.) , 

3(iu^ artt()metircbe SerbaltyfTe iaffen ft^ sttrAntmengefeH 
benf en ; i^re 93etrac{)tttng i{l aber x>en feiner befc^nbem SBic^tigf eft# 
holtet wir pe überge^n* 

§♦ -I03* 
Scflariittg* 

9Benn in eintr ^tepottion ha$ zweite ®lith mit bem britten 
^innlei ijl/ fo ^etft biefelbe eine^etige/ i.SB* 3 — 5 = 5 — 7 
ober 3:6 = 6:12 «nb allgemein a — (a-p<l} = («+^) 
— (a^-2cl) ober a : ae =a ae : ae^* 2)ad &iith f welc^^ 
iweimat gefe|t wirb^ ^ti^t ^a^ mittlere/ unb ba$ merte 
@lieb ba$ britte. 

§. 104. 
® r u tt b f d 6 e. 

1) SSenn jwei äSerl^iUniffe einerlei brittem glei^ finb / fo 
finb {{e einanber felbfl gUidS^* 

SBenn . a — b = p — q SBenn a : b ?= p : q 

«nb c — e = p — q ttnb c : d = p : q 

fo ijl « — b = c — e. fo ijt a : b = c : d«. 

3n 3a^lem 

SSenn 3 — 5 = 7 — 9 SDBenn 2:3 == 4:6 

"^^ 6 — 8 == 7 — 9 unb 10 : 15 =s 4:6 

fo ijl 3 — 5 = 6 — 8* fo ijl 2 : 3 = jTo : 15* 

2) SBmn imi ©r&ßen )u einerlei britten ®rSf e bajfelbe 93er$ 
^dltnig ^abenv fo ftnb btefe beiben @r6ßen einanber gleid^; 3'S5» 

SSet^n p — e = a — b SBenn r : a =3 b : c 
ttnb q — e = a — b unb m : a = b : c 

fo ijl p s= q fo ijl r :» nü 



\ 



ober bte ajeött'jfe; SSeri;äftnjf unb |)W|)orftOtt» 83 

Renn 8 — 5 = i — 4 5Bettn 6:3^ 4:^ 

an^ (64-2)— 5 = J — 4 ««^ 3^2:3 = 4 : 2 

foiff 8 = 6+2. . faifl"-'' T^'^.ir^ 









aSon aritl^metif(^en IBev|[)äItni|fen unb ^Proportionen* 

2 e ^ t f a J. 

Sn jeber arit^mitifc^m ^oporttott ifl tte @umme ter 
iftfern ©liebeir g(ei0 ber ©umme ber ntittlecn» . 

C« fti bU' ?)ro|>oction a — b s=3 c — f, alfo f0U »-|-f 
» b-f-^c [««♦ ^« ijl ndraltc^ b s= aSI^d unb f «=r c + d^ 
i-|-f =i: a4"C+<l ttrtb b + c = äIjpd-{-c, meidj^e SBSf rt^e 

offtnbftCftnanbecgUic^jtttb» SnäalfiUn. 5aäentt(i^— 4= 7 5, 

(oiil6 + 5 =,7 + 4* 

' S u f a $ * 

;Sn btt fletfs^n 9ro|>ottton ifl bte 0umme bn inftm ttrübec 
dteicl^ bem bopp^rlt« n tntttPttn @li^be^ UBenn %m ber ^roportiott 
a— b = b — f hk Summe a + f = b-[-b ijl, fo tjl auc^ 
«+f=:2b* 3n3al[>len4 — 6=6 — 8^ a(f0 44-8s=5 2>6f 

V, - 5* 107» 

S tt f a (!• 

Sn K^P actt^metifc^en Proportion {äffen ftc^ bte ® lieber 
temec()feln unb fo ntm Proportionen bilben.: 

i) Sie mittlem ©lieber» Äu« a— b =3 c-r^f folgt 
t — c =i b — f , benn e* iji in btefer / wie in ber erflen^ 

a-f.f =i: b + c; 

2) Z)te ^lieber t)on eiiteclet aSer^Sltntfi. SBentt 
•— b = c — S, fo ijl.au(^> b— a = f— c^ benn inbeioen 
1)topöttionen ifl a-f.f (=3 b + c. 

6* 



t ' 






« I 



\ 

# 

] 



84 erfter )E^I SDrittet Äbfc^tiitt ^rnita StapiteU ^ 

Itttf bteft Tfrt raffen fTd^ au« jrbef ^opottlon 4 anbete bitten ^ 
trnb wenn man notft mÄnWag bringen »W/ baß bie aSer^dftntfe 
ouf bet teerten ©eJte «uf bie tinfe unb umgefe^irr gefegt »erbeu^ 
fJnnen/ fo ergeben fid^ 8 SSerinberunsen / ndmiitb folgenbe: 
Stt SBud&^aben* 2)ifferen5- 3n 3al)Ien. '.©iffecen^ 

3- ' 



t—b = c— f 


b — a. 




8 — 5 9 — 6 


•a_c = b— f 


k — «. ^ 




8 — 9 =» 5 — 6 


!,_, =3 f_c 


a — b. 




5—8 = 6 — 9 


-b— f s= • — c 


f— b. 




5 — 6 =i 8 — 9 


c— f = a^b 


f— e. 




9—6 = 8 — 5 


e— a = f— b 


a — c. 




9 — 8 = 6 — 5 


f — c ==s b — a 


c-^f. 




6 — 9 ;= 5 — 8 


{•i—h = c— • 


b-^f. 




. 6 — 5 3= 9 — 8 


« 


S- 


1 

I08» 


( 


3 tt 


f 


/ a. 1 * 



— 3- 

!♦ 

+ 3* 



^itm bie @ttmme }»etet d^cäfitn bec 6umme {toetet anbecn 

Sa^Cen ^UÜf iflf fo iafie» (td^ biefe 4 Saluten in eine arit^iiietifd>e 

Proportion orbnen / inbem man bie 3a^en bet einen &»mmt ^ 

ben &uf een # bie Sofien bec onbern ^nrnmir ju ben taitttem 

@ßebern »ad^t« 

SBenn •4-bs=:c+f SBenn 6 4» 3 äs 4 -f. 5 

foi# a — csÄ.f — b fpift 6 — 4===5 — 3* 

ober c — «STsb — f ^ ober 4 — p =; 3—^5 

f 109* 

« ■ 

V u f 9 a b r* 

3tt brei äa^Un bie vierte aritl^metifc^e^roportionalia^C ja 
finben. - 

39 bie Xrt bejfimmt ^ n>cr bie 3a^len {t4 d^gm einanbey 
i»erl^aiten foUen / fo abbire man bie betben mittlem ®Ueber unD 
^e^ bae erfle i»or ber Summe ab i ber Slefl ijl ba« t^ierte Stieb, 

9^ feien bie Sio^^Un m, q, r gegeben unb ba< gefuc^te t>iett« . 
ttiieb lieife x« €$oS ftdb nun \>ttf^(ilun m — q =s r-r-x, foifi 
»+x = <t+f (§' 105»)^ aifo X =a q+r---m. 

CoU ßd^ »eriitaUen q — m =3 r — x, fo ijl x = m-f-r-— q 
wölb fott P^ verhaften r-^m ä q — x, fö ijl x = m-J- q^ — r^ 

• iBeifpiele in 3a^Un ftnb leidl^t fe(bjl |u ftnbenr 



N 



r 



H ii f i a i t. 

3n )wet 3cr(|(m Mt mitthxt aritl^metif^ 9ropoctu>nA(ial^( 

1« finbm« 

^an abbtre bi« (etben 3a^(en utib tiej^me t>on ber 0umiiie 
Me |>i(fte. . Sd feien bie 3a^Uti a isnb> gegeben unbx ^eipe ba$ 
gefuc^tf mittlere ®lieb , fo tef l^itt fi(||L 

a »— X . = X r- » 
al\o a 4- b B=3 2x 

3ttifcl|en 8 unb 14 iH bie mittlere 9)roporttoniir{al^t :?s ^4^ 
=s i^ = II, tti» e< \)fr|4u |i(^ 8 — HC = 11—14* 

S tt f a t . 

Vuf fbett bif Xn (Sft ff^ imi^n mel^reren fSüfm m 
iaktlnti ^ropbrttonargCUb finben. Wlan abbttl nimlid^ iißt 
gegebene ®r8tm )ttrammen unb h'mhkt bie Summe ^ur^ bie 
Ttn^a^t ber ®r5fen. . 6« »erbe {«fB^ ein *^au9 to^irt : 

t9on beul einen ja 1500 t^(r. 
s < anbern $ 1280 < - 
s « britten « 1600 • ' 

■9 Dterten « 1620 » ^ 

s fönften « 1340 « 
s fedi^jlen s 1460 g 



K « 



6) 



8800 



e< t^ alfo^X466f tlHv> b«« wa^tr(^in{i#e SBrrt^ »t« «^fi«. 



liMMtl 



86 CrjlerJEijdl 2)ri(fec Äbfc^nitt; ^ümStapiUl 
SSon .9'cometrif(i(>.en SB e r ^ ä t ( n i f f e n 

§• 112. 

. 6 r'f ( a r u n a. 

Stt jcber öcottietrif^en ^topottion tfl hck^ 
^robuft bcr dufern ©Uebcc gleicl) bcm 9>raDufce 
ber ntitt(erit ©lieben 

e^ fei bie Proportion a : b = c : f , fo foCI af = hc feim 
6« ifl nam(ict> (§. $9) b == ae (wenn e ben" Opponenten ter 
ftleid^en aSer^drtnijfe bebeutet) unb f = ce, 

a(fo af (=: ace 
r ViiXt> bc '= aec v Seifpiel in ^^oi^Üxt. 

aber ace = aec 8 • 12 =* 2:3 

aifoauc^ af = bc; alfo 8» 3 =, 12*2^ 

3 u f a §♦ 

3fl bie Proportion fietig, fo tjl ba« ^robuft bec Äugcrit 
©fieber ^U'xd^ bem £luabrate be« mitttern ©üebcS. SDBen» 
>a:b=.b:c, fo ijl nad^ §. Ii2- ac = bb, alfo ac = b^. 
SÜenn 6 : 12 ;= 12 : 24, fo i(l 6 . 24 = 12^. 

§• 1I4» 

2 e ^ c f a !♦ 

3n jebet gcontetrifd&en Proportion fann man bie mittlem 

©lieber m\i au* bie ©lieber t)on einerlei ajer^ltni? t>er»ed;felii/ 

o()ne M^ oie Proportionalität ber ©lieber ac änbert wirb» 

e« fei a : b = c : d , fo uer^ält^fic^ 

i) a : c == b : d ^ benn \n ber geijebenen Proportion t(l 

ad = bc unb fo aud^ in ber neuen immec noc^ ad = «jK 

^enn ft* m>Ait 6 : 8 = 3 : 4/ f<> t)er^Ält fid^ au* 6 : 3 = 8 : 4. 

2) au* b : a c=: d : 0, benn e« ifl wieberutn bc = ad* 

• 5Bad in öer gegebenen Proportion bie äußern ©lieber tparen^ ffn» 

je6t bie mittlem ^eworOen, unb umgef e^rt, wobur* in be« ®Ui*^«it 



' \ 



in f)robttfte nic^tl ge^nbert tvicb* JEBenn 5:9=^ 15 : 27^ 
jb ijl au(^ 9 : 5 = 27 : T5» 

jDmd^ btcfe 2 93erme(^^(und<ai;ten erl^Slt man aU6 lebte 
^upettton 4 mm unb »enn man noi(^ In 3(nf(l()(ag bringen toiK^ 
la$ \>on UUt ^a^ Uitt ä}er]()ältntp luerji unb ba^ ecfie {ulegt 
%t\iit tDerben f ann / fo ereilt man anf^ jebec Proportion 8 SSer» 
»fd^ilungeir/ n>ie S^tgenbed jeigt. 



3n 


Su 


(^jlaien. ' 




3n 


3<t^Um 






9(Pportionen* (^p^onent. 

a : b = c : d — ♦ 

- a 


Proportionen» 6f| 
6: 8 :=s 12 : 16 


»otunt. 




a : c 


— 


b : d 


• C 

a * 


6 : 12 


« 


8;i6 


2» 




b : a 


N 


d : c 


b* 


8: 6 


5=; 


16 : 12 


|. . 




b : d 
e : d 


, 


a : c 
a : b 


d 
b* 
d^ 
c * 


8: r6 
12 : 16 


. 


6 : 12 
6* 8 


2. 

X 




c : a 


= 


d : b 


c 
a * 


12 : 6 


=;= 


16: 8 


h 


> 


d : c 


5= 


b : a 


c 
d* 


16: 13 

a 


ujrs 


8:6 


i' .• 




d : b 




c : ä 


b 
d* 


16: 8 




12: 6 


i. 


' 


» 
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2 e ^ 


115» 
t f a |. 
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SBenn ein aud 2 Saftoren beftel^enbe^ ^robuft einem, anbern 
|)robufte au6 2 Safteten gleite iflz fo (&ft ft(^ aud biefm 
4 3a(toreh eine gtometrifc^e Proportion bUben/ thbem man bie 
Saf toten beö einest ^irobuft^ ju ben äufetn^ bie Saf toten be0 
anbetn su ben mittlem @(iebern mad^t. 

Q^ fei ab sb> cd , fp üerbiU ji* a : c = d : b obet 
c : a == b : d» 3n beiben Proportionen ijl ab = cd / loie e« 
iw(^ bet Angabe fein fott. (So fei 3 • 8 =s 4 . 6 / fo \jerj)d(t fid^ 
3 : 4 == 6 : 8. unb 4 : 8 == 3 : 6» 

sjBHan fc^iiept in biefen Proportionen fo : ^er erfle Saftot 
M itfien ^tobuftl \>ttf)Mt ftc^ jum erflen Saftor xbe^ anbern^ 
tDie bet zweite Saf tor be6 ant)ern jum itoeiten Saftor bei^ erflen* 



/ 

> 



88 eriler Si)ül ^titttt %bjä)nitt. It^tittii Stapitth 

(Sine '^folcfte' S^0pMm , tot mwx t^imt 6r|t«n auf ba9 
3n)eite unb )>om äronten auf täö Srfte ^ut&cf fd)lieSt^/ i^eißt «"itie 
rectpcofe/ unb Srogett/ bie nnm fofchen ®d>(u8 tH»fl<I!en# 
i)et§en einanber vecif^rof. Xifo finb bie 3 Saftocctt {tteier 
SUic^en ^obuite einanbec' mi|>i:o(* 



§. ii6* ' 

TCufgabe*, 

portionalgt&fe sü finben* , 

©^ feien bie 3 ®rigen p^ ni; q/ bie t>!erte unbefannte = x» 

.SJ^an be|ll(nine/ iiac^ weiset £)rbnüng bU gegebemn ®r&^e4 

emanber proportional fein foUen / muUipU$tre bann bie htxhtxt 

mtttlern m^ bioibtre bra^ ^rotuft bur4) bie ecfle/' fo i^ ^cr 

Quotient bit gefuc^te mette ^roportionalgcipe. 

. @0 feien bie gegebenen @rifeti in fotgenber Stbnung 
proportionai : 

m : p =: ^ : X ^ 

fb ijl tiad^ S*ii2* BIX s= pq ' -«- 

aJfo X t=s £SL^ 

in 

SB&re bie iDrbnung gemefen p : m = q : x/ 

fo Mme " x' =s= im. 

. P 
3(uf biefer Aufgabe httu^H bte gan|e fogenahnte SReget be tru 

fßenn man fragt : 9Ba$ (oflen 8 ^Uen ^ wenn 3 Stten 5 xfyix. 
f oßen / fo \}t\^t ^a^ : 3 6Uen foUen ftc^ $u 8 Stten eben fo tfers ' 
l[^Uen / »je 5 t{)(r» $u bem noc^ unbef anitt A greife Dec 8 SHeti/ 

^^^^ * V 3 eil* : 8 Ca. = 5 t^tr. : x t^)It. 

£)ber / ba man bie mittlem (Sliebec «eraed^fetn (ann t f^ Canti 
man auc^ auffegen: 

3 eu* : 5 i^Xu -= S ea. : X tl^lr* 

SSSte bie ^ra^e: n>ie mel @tten er^&lt man ffic lotbfr« r toeittt 
3 Qüm 4 t1()lc« foßen? fo toin btt Srbnung ber 9(0|K)rtioii ; 

4t^lr. : lot^tt. = 26«. ^ x€lt 

ober megen SSirtved^^Utng bec mittlem bliebet/ 

4 t^lT, : a Sil = 10 t^(r. : x SS» , 



3 > f ü 1. 

:^1>terin SfifpiXfii tjl attemat Ui Dierte ®(teb fo trtelmaf 
grifec a(6 ba« brkte^ fo «utmal ba« |»ette QiUeb gtifer ift al^ 
^ etfte* S« gibt aber (xa^ Satte/ tvo ba« mnte @liebfo me(« 
^ nat turnet tfi # a(6 bad bcUte / fo ttetmal ba« )meUe gtif er ifl 
di ba« evfie. 2>ataud entjie^t bie fogendtinte t>erfe(^rte 
Kegel be tri/ meU man bie S3er(^d(tiitj|e umfebreit miif/ 
um ben ri^ltigen IBetrag |u . erbatten. 3* 99« S3oo | C^tteti^ 
breitem Xrx&ft braucht man 4 SUeti $um Jtteibi / tote oiei ooq 
fCtten breitem, «f^ier fann't^ nietet fd)iiefen: fe breitet ba$ 
Ziu^/ beflo me^t SUen gebiren sum Jtleibe/ fotibern umgefebrt/ 
be#o toeniget SUen. ^(fo lann i4 au^) bie 9toj>ortion SAä^t fo 
bitten: ^g^^ . ^ig^^ ^ ^g^ . ^g^^ 

fottbetn nmgefebrt: 

I ea. : j 6tt* «= 4 eu. : x eu. 

2>ie SRengen bet @tteii oerbalten ftd) umgefebrt / toie bie Stetteir 
be^ZttcftO. 

SRedtere SSeif^ielr toerben totr in ber Gpemi^elfammlang 
geben. 

§• 118*^ 
3 tt f a"|. 

SBeim bof erfte unb zweite / ober bo< erfle unb britte @Keb' 
in ber @ri0e ni ^t fe(^r ton einanbet unterf^ieben f!nb / fo (dnn 
»an ft(^ einen bebeutenben Sort^eit im 9te<4nen jHften/ toemi 
man mit bad fuc^t / toa6 jum britten Stiebe abbirt ober baoon 
obgeiogett to/tben muf / um baO Witt Stieb {u er()a(ten. 

d^ fei bie 9t^0|>ortion : • : b s= c : d unb b fei oon a um 
bte ®tif e f unterfdl^iebett / atfo b ;= a-|-f oOer a-wf ^ eben fo 
d Don c um bie Srife g/ aifb d 2= c-f*g ober c— -g/ fo ^eifit 
obige ?)roiK)rtion fo; _ ' _ 

, a : aj-f s= c :jc-j.g. __ 

Xtfoifl'acqZag es afc^-cf/ foCglid^ + ag =j +cft »enn man 
ba^ gleid^ ac auf beiben Seiten tpegnimmt^ Guc^t man «tfo g, 

^ -4-cf - 

fo ^dt man ou« +ag srs ^.cf / g === -7^ «Ifo g enttoeber 
_ + ^ ober r-~ »inb fblgtic^ ba« t^iirte Stieb d ==* c + 4l 
ober c •— -TT* 






90 ®e^tt S^il ^titttt ^fi^tiitt, ■Dritte« Äojjif et. 

©rfle« aSeifpiit, tpo f ober g^ofittt) fornrnt. 
70 St«; 80 ^fb* föjleit 8094 tf)tu 16 qu, tode f offen 
7oZtn. 9i?)fb*? 2)ce ?)ro|)oction ijl: 
7o3tm 80 ^fo- : 7o3tm 91 ^fö. == 8094 t^tr- 16 gr. : xt^fc* 
2flfo • = 7o3tn- 8o9)fo*/ b = a+f = 7o3tm 91 ^fb.^ 

folglich f = II ?>fi)* ©a^ec X = q.+ g URb g i= -2L 

70 3tn. 80 «Pfb. ' 778o<brb."' ^^ "^i^^ysö^ 

T.^rfi^^ ^itf)^f- •^'/dr* = iit^fri 10 gr. 8^^pf. 
Sorglich X = c + g = 8094t^lc. lögr. + iir^ic* loar* 
^T^Pf* =?= 8io6tl^lr. 2gr. 8tV/tI>^ 

Die genoi^nlidS^e JRcrf^nung »dre unflceitig mfil^famec: 
7o3ttt. go^b. : 7o3tn. 9i?>fb* = 8094t&(r. lögr, 
IIP HO . ' 24 

7780 7791 32392 

. 16188 



194972 

7791 



194272 
1748448 
. 1359904 

1359994 »4 

7 780 11513573152^94546 



7780 

73557 

7Q02Q 

35373' 
3020 

42531 
389QO 

36315 
3II2O- 

5 * $52 
4Ö680 



Sioöt^lr* 2gc. 



5272 
12 

7780163264! 8 Pf. 
62240 '^ 



1024 



7780 



256 . 

Pf- 



1945 



74^fpL 18 ©dS^fl» foffm 3498 tf^it. 18 $rv tt)ft«»foflett 
74 SBSfpC. 9 ® *fl* ? ©le Proportion ijt ; 
749B* i8S4)fi. : 7458J. 9@d)fl. = 3498t()lt* i8gr« : xtf)tv. 
Älfo a == r42Bfi>l- I8®,cf)tl., b ==:a— f = 74 3BfpC. 9®cl[)fl , 

fbtglic^ f = — 9» ®of)er x c= o — g unb g == — 

SMefei; 9Bert{) t)on g n>trb nun/ nodj er neijatii; i{!/ ton c 
«bet üon 3498tf)(n 18 gn ab^fjogen^ fo fommt x = 2^Siti)ix^ 
4 8t. 8111 Pf* 

3 u f (i 1/ 

S)a man bie milttern ®(tebec ^txmd^ün f ann / fo ifi bie ^ 
Siegel aud> üntoenbbar / n^enn ba^ bcitte ®tieb / nae^bem aUt$ ^ 
unUt €ine ©in^eit gebracht »ot^ben/ uon bem erffen »eiiig untere 
f<Meben i|i,' j.-Sß. 35 3tm 87^fö* fojlen 3985 t&Ir./ »a« fbpen 
Ji2 3tn« 85^fbt? 2)ie Proportion i|l eigentlic^j: 

SSStn* 87^P>* : 112 3tn. 58 W* *=■ 3985 t^It. : xf^ltr* ^ 
Aber ba ssB^n* 87 ^fb» = ä9379^f^* f?»^^/ f^ f^"« "»^n awi) 
ttöffe^en: • 

3937^- : sgdsmt* ~ ii23tm 58^fb. : xtf)(r. 

miD man ^at f = 48, nifo g = ~- = — ' — 1^ 

^dfo x = c4-g=:i2378 + i5ot^ln 2isr. io|f|fpf* 

== 12528 t^lc* aigr. lofs^fpf» 

^^ 
§♦ 120*' 

3C u f 0: a b e.' 

3»if(%en 3 Orofen bie mittlere geometrifdf)e 
9>coporttona($a^( ^u finbem 

€^ feien a tinb b bie gegebenen @rSpen unb x; bie gefachte 
mittlere/ fo fott pd; »erhalten: V 

a : X = X : b 
Olfo x^"= ab 
tinb X c= ^ab 
b. ^» mm multipUsire V\t beiben ®r6fen unb jie^e au« \itm 
^wbufte bi* auabrativutjeU 3» S3» 2Ran fu^e eine 3at)l/ 






V • 



92 9x^ttS^l T»itttt Tibfi^m. S>ma StapiUL 



{tt bet f!(^ 81 tUn fo w^iltß teil jene Sft^C }tt^ 144. d 
foS olf» fein 81 : x =s x : 144/ 

' atfo X Sirs ^81 • 144 j 

s=* V 8r . V^i44 =0 9 • I3 *=> ^^ ! 

"^ 81 : 108 2» 108 : 144» 



tt 



5* i«Jt* 

Vu# ieber ^^portion (offen ßdS» but^^ ^fbbttion mtb €Sttk 
(tottion gewiffer (Sltebec neue 9ro)>orHonen btiben: 

i) äSan fana bte glei^^ltegenben @(teber abbtcen ober 
von etnanber objtr^en; i^re Summen ober Uitterfdbiebe Derbalten 
ftc^ itt etnanber^ »ie bie ®Uebec t>on einerlei Ser^^iUnip. 

a) SBenn ff^ t>erbd(C a : b == c : d, 
fo foll ft((^ auidb verbauen n^o: b-f-d =s m:b =i c : i. 
IDie 9li4ttgtett erlS^eUet aui ber (B(ei(^^ie ber C^pponemem 3r 

b d 

ber gegebenen f)roportion l|l ber Cpponent •—==:—, 3n ber 
neuen t#, ber 6q>ottent \^ f »e((^r es -^ {Hn^ foO» SRon 
bringe Seibe JBrfi(^ —7 — unb — auf cinttltt ^ttmtt. S><t«ti 



bte iBr&<^e 



— 4- — unb — 

»a + ftc 



•b + ad 



unb 



ab4-bc 



+■= ♦ 

ao 

r — •'- — ,^- gUitlpr Wenner; beibe werfteit 

Alfo etnanber gCetdb fein^ mnn oui^ t^re Bib^er f!^ g(ei(( 
finb. Sg tfi aber ab = ab unb ad ss bc Decmige ber erfltii 
Proportion/ alfo att(b ab -f- ad =s ab -f- bc/ nnb folglich aud^ 

ab4-<»d ab + bc . . b + d b „^,, ^.ft, ^„ j. _ d 

i' ■ ' 5= — 1 / 9* a» \ — =a — unb OlfO aUw i=s — ■• 

aa*t-ao aa + a^ a + c a ' ^ e 

b) Senn ftdb t^erbdU a : b s=3 c : d^ 

fo foB ft(^ au(^ t>er^aiten a>— c : b — d s^s a : b s: c : d. 
tkc S9et»eig tfl gan) tpie ber t)ortge/ man bärf nur 4" ^^^ "*«- 
vertaufcben* 

c) Uni be^ 9^t»|»rttonen in a unb b fo(gt eine britte# 
trotn man |!e unter etnanber fd^reibt* 

Senn nimlidb A*f*^ • b4-d S3S a : b 

unb a-^-c ! l»— d ;=s a : b 

fb M^to ffdl^aud^ a-]-K; : b-j-^d s a— c ; b^^0S*^O4« Smnbf^i») 



JBbn gcpmetrifc^en ^tt^itfäfüen unh^xopotüoneru 9^ 

i^ m Kbft gfomftrif^en ^x^poxtitn tftxfyalttn (!c6 bie Gnmmtti 

liefft ®lieber. 

2) 9)tan f ann bl« 0tieb«r uon mtxUi S3erbi(ttii| abbiriiif 
[ ibf t t>on ctnanbec ab(ic()?n ; i^re Summen ober i>tfferen|en uu 
^Itfii fic^ ^u einanbet/ tote bie gfeicbllegenben ®(ieber« 

a) ÜBenn |t(() HtxHU a : b s= c : d# 
fo foU fit& t^et^aften a+b : c+d =js a : c s=s b : d 

unb a — b ; c— -d s= a : c s=s b : d« 

STie SUdjftigfiU beibet Proportionen erf^ed^t / weil man ßatt 

. a : b s= c : d >aud) fogen fanti a : c s=s b : d / too olfo a itnb 

b , (b tpte c dnb d bie g(eic(|Ilegenben @iUh$x »erben / f&i »eli^e 

^ribf ^roporttone» (c^^n betoi^fen ftnb« 

b) SBenn ftc^ irer^itt a-^b : e^i s isi : c 

unb a — b : c — ds=a : c 

fo Wt^Üt ft^ Ottd^ a + b : c-}-d = a — ^^b : c — d 

b. ii btf Gurnmen ber @liiber xion einerlei tOerbiltnif t»er^a)tiii 
li(b itt einanbfr/ »ie }iH Stfferen|en eben biefer QUitUt p^ 
wr{)aium 

' SSeifpiele in Saufen {u obigenJBerinbtrnnSftit 

SBcmt 6:4 BS3 3:2/ fo tßaucf^ 6-f'3:4-fi2 = 6:4 s^ 3:2 

ober 9 :6 =36:4=^3:2 

idib aud^ 6 — 3:4—2 == 6:4 = 3:2 

ober 3 2 =6:4 = 3:2 

2)e^et(|^ 6*f^3:4-ft2 = 6 — 3:4 — 2 ober 9:6;= 3:2 

SBenn 

24: 18 s= 12 : 9/ fb iff t)U(^ 24-f-i8 : 134*9 '=^^4* ^^'^^^ ^^ * 9 

^ ober 42 : 21 ss24:i2==si8:9 

tmb att4 24^-18: 12-^930324: i2s=:j8 : 9 

ober 6:3 SS 24: 12=318:9 

tk$gU 24-f-i8.'X2-fl^9BH~-~i8:i2^<-^9 ober 42:21 a 6:3« 

.5* 122* 
« t M f M» 

SBemi ntati in line r Vroportteti alU flKMtt/ ober bie OKtber 
ton etnerUt Sittf^iltn^, 9bn bU gCetcblttgenben @i(itbeo mit einertei 
8a^( multipliitrr pber babur^ bioibirt^ fo bUiben bie entjtanbenen 
«lUftt ÜM^bn mttt fc^ in ^^o^ortion. 



f^^ , 



94 erjler Srf^eiL ^xitttt Ttbf^nitt. SDritte§ Äapif eC ; 

i) ®«ttt a : b = c : d, fo foll fein roa : mb = mc : md^ 
Dit nme 9)ro|)ortion jjl richtig ^ toenn ~ = ~ iH; btes ift' 

afeer ber ?ott, wri( in ber erjlen Proportion ~ = A ijj „j^j^ 
©Icid^eS mit ©leic^em roultiprijirt / gleiche ^robufte gibt» 



2) SGSennaib == c:d; fo fott oudS; fein 

m jn 



bemi e< iß wieberum — — = 



bm 



b 






c 
m 



m 



Ober 

c Hl 



"^ t d jn 

, n m * c ' 

ni in . 

/ ^*^^ -r = t" ^ wel^ii J »erraäge ber ge» 



ma cm ' ' a 

gebenen ^ropoction richtig i{t* 

3) SEBenn a:b=p=:c:d, fo fott aud} fein ain:bm = cq:dq, 
benn e« i|l ^"^ ' 

ber erjten 9)ro})ortion» 






©a man q = i fe|«i fann , fo i^ aud^ am : bm =s c : d 
tt«b m i= I gfff|t / iP a ; b =s C(j : dq. 



htm e$ i^ 



4) 5B<nn a:b ==: c:d/ fofottaut^feln^-: ±- = £- . A. 

m 

^ c_ . m a , q c 

in 



b d' ^ 

^ = ~ , tverc^e« nac^ ber rtjlen ^topottm rid&tig ijl. 



IT; ^. 



2>a man q aut^ = r 'fc$eu fatm, fo i^^u^ 
»nb fegt man m ;= 



a 
m 



b * 



= c:d 



= 1, forjla:b==-l24 
5) SBenn a : b = c; d, fo foU mi) ftin am :bq = cm : dq^ 



benn e$ ifl 



i3L, , treil ^ = i. unb -1 

am cm ' • a c m 



m 



^fl- 



2)a man q =a ^i fegen fann , fo ifl auc^ am : b 
of>er wenn m = i gefügt wirb , fo i|l ou* a ; bq : 



cm :d 
c : ^q» 

6) 2B#nn a:b = cid/ fofoBattc^fe.in ~ : i- = -1. : ±^ 



m 



SSmt Qzomettif^m f&et^cHtni^tn mt> ^v^ot^nm. 95 



Unn ii ifi 



m 



a 
m 



c . q a 






m 
c 



obec 



m 



bm 
1* 



r 

,' weil — c=: — unb = — 

qc A < c q q 



©fjt man q s= i, fo 



mair m :=: i^ fö tp^a : -- 



— : b 

m 

d 

c : — ♦ 



xn 



• : d unb fe|t 



S3eifpii(e in Salglen! 

ÜBerttt ,. 3:4=6:8 

1) 3*6 : 4.6 = 6.6, : 8*6 obec 18 
^ £= I : I ober -| 

4*5 = 6t3 : 8-3 <^« I5 

3Cuc^ 15 



I 



3) 

3) 3*5 



4) i 



4 



6 

— T 



5) 3*4 • 4*7 — 6*4 



6) f 



9 



= f 



,oöer 3 

f obec i 

obes 3 

S* 7 ober 12 

?Cu(^ 12 

ober 3 

I ober I- 



3fu* 
ober 



34 =» 36 
2=3 

20 =3 18 

20 = 6 

4= 18 
1=2 
1=6 

4 ^ 2- 
28 = 24 

4 = 24 
28 = 6 

4= i 
9 



48* 
4* 

24* 
8/ 

24* 

S. 

2f* 
56* 

8f 
56* 

f 
8» 

I* 



§* 123* 

3 tt f a |. 

ÜRdtt ffe^t / n^ie a»f biefen &iitn baf 3(uflS)e6ett bet Ofiebet 
m bet Steget bevtct Ut\xi)U, bap man nimUdf) ba$ erfle unb 
}»eite A ober ba^ ec(ie unb bitttt gegen einanber aufgeben f ann^ 

nic^t aUt ^^i itoeite unb britte* 

/ ... 

§. 124» 

£ e ^ c f a 6^ 

SBenn man jw^i geometttfd^e ^t^poxtxomn unter einanber 
f[^ret6t unb bie unter einanber fte{;enben ©lieber mit einanber 
mutti))ii$irt / fo bilben bie ^robuftt auc^ eine fleometrifc^e 
^Ofortion* 



/ • 



96 tb^tt ^il 2)ntter Xbfc^nitt IitiUt6 Stapitd. 



aSenn 
unb 

fo fofi fein 



b = c 
r_=:* P 



d 



am 



— nnb in bet {tvHteti 



r 
in 



br 



= ~1# übet 



: br == cp : dq. 
3n bet erfien f>ro|>ortion tfl — 

p .'am c ■ p am cp 

tiefe g(ei^n Duotienten ftnb bie Crponenten bcr Proportion bet 
9robtt!tf , unO folglk^ bUfe Proportion ricl^tis« Zui) er(^eUet# 
baf bet Opponent bcr Utfitm Proportion \>ai 9robnft aud bm 
C)(ponentm ber gegebenen fei. 

SSetfpiet in 3a^lem 
Senn 5 : id =3 xo 
nnb 6 : 10 = 9 

foijl 






30 



120 = 90 



24 
36o» 



$♦ 125. 
3 tt f « 



b 



Co finnen aud) brei nnb me^r Proportionen unter cinonbet 
gefc^tieben nnb bie unter einanber fle^enben ®(ieber mit einanoer 
nmltipliiirt wecbcn ; Die ^i^obufte bilDen immer toteber eim ^co« 
portton* IDenn bat man aui 2 Proportionen bie f>robuf te g^funben^ 
fo fann man barunter tpieber bie dritte Proportion fcbreiben unb 
muUip(i}iren / batunter wtebet bie »iette unb fo immer nnitfr* 
3. »• 



2 


: 3 


= 


4 


: 6 


5 


: 4 


•S=3 


10 


: 8 


6 


• 9 




8 


: 12 


4 


♦ 3 


5—3 


12 


• 9 


7 


: II 


=*= 


21 


: 33 



2*5»6*4«7 : 344.9.3*11 =3 4.10.8*12.21 : 6.8*12,9.33 
ober i68o : 3564 = 8064p : 171072. 

Tbknn aui 2 : 3 s= 4:6 
un b 5:4 =^ 10 : 8 

fotgt 



10 



fd|ireibt*man nun baruntet 6 

fo folgt 60 : 
unb febt man baruntet 4 : 



12 = 40 
9 == 8 



48 
12 



108 5=^ 320 : 576 
3 — la : 9 



fo folgt 240 : 324 = 3840 • 518+ 
tnblid^ IS)ieruntet 7 : n = 31 : 33 



fo fommt i68o : 3564 



80640 



iDtr 



1 

I 






tn <Srj)onent be.c Uaun 9>topottfon tfl aucft ^tet ein ^robuft 
tt^ hm Sppomnten (^Utr gede6enen 9to|)ortionen , ndmltc^ 

§♦ 126* 

.. 3 tt f a !• 

7(uc^ ttenn man MeSüeberpeüt uhtecemanbergerc^mbeneti 
Proportionen burc^ einanOec bfoibirt/ fo bilben bte £luotUnten 
fcnc 9rO)>or(iott* 

SDBenn a : b 5= c : d 

nnb p : q s= mir 

, . 'ix a b od 

• ' p q m r 

ober au^ ^ • -?- "* ' 



« * b c * d* • 

|Denn bie Disponenten ber neuen Proportion ttnb emanber gletd^^ 
b d 



nimm JL = -i. ober -t.J!-=i.,i2. ober -^=^ 

• c q a r c s qt i 



m 
p - m 

fber ^^»-^ = -r--T"^v wif(^e ^robufte flteid^ fttn.mftffen, 
k »te S^totm a(<i(6 ffnb / ndm(t(j^ - == -i unb •£- = JS.. 

* • ' a c q r 

i\%tntliii) t{l in ber (toetten gegebenen Proportion ^ = -iL, 
'tber ,ba man aud ber {»eiten aud;^ macl^en fann q : p =ä r': ai, 
jjo tfi au4» •£- = — . eben |b ifl btr Setoeiö ffir bie Proportion 

^ q X , 

i. . iL — JSL': I-, 

a ' b o d 

fBeifptel in Sal^tem 
SBenn 12 : 18 = ,16 : 24 
unt) 9 : 15 = 3 ' S 
fo ijl aM<l(>, I ; I =? if : 3tfi, 

Der Opponent ber neuen Proportion if| ber Quotient au^ 
ker 2)ioi{!on <ber (Opponenten bet gegebenen Proportionen/ ndmlidj^: 

i«i.^.i; be'nniä.~l.i = ^«^=l:A. 
^ ^ V iL q*.q*^ »q *p 

7 



ea ^t^et Z^iU S)ttttec 2CI>f(^nttt tt>titta Sta^O, 

I 

3 tt f a 6* 

' tvii^ tteon man aflfe 4 @(tebn einer 9topottfen «uf ^inerCei 
^oten^ er^bt^ ooer and aUen bte 9Su7ie[ Don einecUt @cab jie^t/ 
fp bleiben Me ®(tebet in ^roptrtton* 

, Denn in a : b =^ cid tft ad ;=: bc / a(fo audS^ 

(ad)'»^^;: (bc^ ober a"»d»'=b"«c'», falglit^ a»": b'»==c"*:"d'». 

f}i m mm mm 

^hiVk fo »enn ad c= bc ijl ^ad= ^bc ober y^a^d = yfhyfcp 



ni 



m 



in 



m 



\ 



'§• I28» 

2 e M f ö 

SBenn in b«n gmei unter einanber gefdf^riebenen 9<^o)>ottion;ii 
gtetd^e @licber Dorf omnten, fo fann man bieft tDegfiretdb^n unb 
bann au6 ben äbttgen eine Proportion bilbeft. 66 ftnben fotgenbe 
Sitte ©tiUt : ^ , 

i) S)ie imiUn @[ieber ber tl}erl(^iUniffe in bet erften 
Proportion f innen ben erflen ®(iebern in ber stpeiten g(etd) fein; 
bani) ftnb bie erften @lieber ber erjlen ^^oportion ben ^weiten ber 
albern proportional 



SSenn 


a : b = c : d 


ünb 


b : f = d : ff 


foiH 


ab : bf =; cd ; dg 


alfo ani) 


ab bf cd dfi /- «> \ 

b • b — d • T- (6* "2* ^^* 40# 


b. 5. 


a : f — c : g». 


e« jei^ 


10 : 15 — 4:6 


unb 


15 : 30 — 6 : la 


.foijl 


10 : 30 — 4 : 12. 



2) iDie mittleren ©lieber ber erjlen Proportion ftnb etner(et 
mit hm äufern ©iiebern ber jmeiten^ bann jleiien \i\t .&uferit 
©lieber ber erjlen mit htn mittlem ber sn^eiten in rectj^roten 
(§• 115O aSer^dltnif|>k 

3n 3a^l<<t» 

^<nn $: 12 =i 20 
un,b 12 : 9 = 26 

fo ijl ,8 :, 9^-^= 26f ; 30» 



SBenn 
unb 



a 
b 



b 
f = 



c 



d 
c 



fo ijl ab : bf 
ab bf 

a : f 



alfo auc^ 
b* fe. 



cg : de 
c * c 

er* A 



30 
30 



3) 3)te imitm ®lteiet b<r ^erl(^äftnrff^ ITnb in Betbeti 
fropotttonen fttmab^r gUt(^| l^ann jlnb bie erjlm iSüebec in 
Mbeit rinoiibec :|^roporttona(* 

SBertn a r b ä?s c : d 

= c : a 



unb f : b 



fo fott fein a : f c=v c : g» 

Z)enn Jttan tann in ber (e|ren ^copottion bie ®(ifbft 
Mrioec^felii ttttb f((en : 

a : b t=s c : A > ^ 

r b : f =i = d : g 

fo fjl na<l^ 9?M* a : f =3 c : g* 

iBeifpiel |n ^a^iin. 

®enn - 6 : 8 = 9 : la, ' 

unb^ 4 : 8 s= 6 : la 

fo ifl 6 : 4 s=3 9 ; 6- 

4y ^if niitttcrn ®(ieber in bciben Proportionen (Snnen 
einattber d^^^c^ f^tn> ^^^^ f^^^^^ ^^^ iufern @(ieber in beibm 
in reciprofe« {§.115-) S<tl;ÄUmf|;cn. - 

SSmn a : b =3 c : d 
unb f : 1> 5= o: g 
fo foU fein a ; f =s |; : d* 
Senn tnan fann in bet legten Proportion bie ©lieber »on 
tiaerlfi Serlj^iitnif K^ern>ed^fe(n unb fegen: 

a : b s c : d 
b : f =g g : c 

fo i^m^ 9lr*^. a r b ;=i g : d* 

SSeifpiet in ^a1)liti. 

©enn 12 : 15 == 24 : 30 
unb 10 : 15 = 24 : 36_ 



12 


• 
• 


10 


« 


36 : 


30 


B 


U 


I 
f 


29. 

a 


«• 


- 



aSenn bie beiben unter einonber fle^enbett ^roportromn 
einerlei epponeaten ^^aben / fo fann mm \^tt 6}üeb^ri fo wie 
fft unter etuÄttber Men, abbiren ober fttbtra«)iren 5 bie ®ummen 
^r Unterfci^iebe 6i(ben nsieber eifie ^rppOrtioh. 

■ . 7* 






y 



100 etiler SE^L Stifter TSbf^mtt 3)ntteS SUopiUU 



9Btnn a : b = c : d 
tinb f : g = h : k 

«nb in beiben ^ro^^ortionrn bet Crponent = e iß , fo f anti 
man f&r beibe feien: 



nnb 
atfo foK fein 



ae 
fe 



= h 



ce 
be 



a-|-f : ae-|-fe = c-^h : ce-^-he. 

5m soetten unb biecten SUebe t^ ein gemeinfc^aftUd^r Saftor e, 
ben man allein feften uttb bie ungleichen in eine ÄUmniec bantben 
f^ceiben fann (§. 24)/ alfo ^etft bie lebte Proportion fo- 
a + ^ : (a-f Oe = c4-h : (c-f h)e. 

3n biefer lebtem 9i^o]K>rtton ifl ber 6|:ponent »teber =3 e 
unb biefelSe alfo richtig. 

Z>af ber €a| auc^ ffir bfe @ubtraf tion gilt / er^rflet \>$n 
felbß/ benn man barf nur hai 4" ^^^ — )>ertauf(^eii» 



»eijpiei 


( in 


1 3« 


fiten. 




®enn 
unb 


12 : 
6 : 


8 
4 


^ 


15 : 

24 : 


10 

t6 


JoiP 
obtr 


18 : 
6 : 


12 

4 


: 


39 : 
—9 : 


26 
—6, 




7i tt 


1: 

f 9 


30. 

a 6 


« 

e< 





Cine So^lfo in 2 Zueile ju t()ei(en, baß bie (eiben Steile 
f(^ wie in>ei gegebene ^aljUn ju einanbcr veralten» 

6d feien p unb q bie gegebenen SSer^altnipja^len/ a bieBa^^^ 
loel^e getl^etlt toerben fotl unb x uub 7 i^re beiben 2(^eUe f fo 
fott ftd^ t>erl>alten: 

p : q =: X : y 

alfo nad^ §. 121»/ a) p+q : p = x-f-y : x 
unbba x^-y = ^ ift/ fö ^<tnn i^an fegen: 

p4-q : p =^ a : X. 

XtfO X 



Sben fo tfi aud^ 

ober 



= — ■£- 
P+q. 

p4-q : q = x-f y 
P + q : q = a 

»1 



7 



3Clfo y 



P+4*. 



9{<(n ftnitt alfo (ie bdbtn S£^(t(f , nenn man bie gegeienen S3«c« 
^iitnif ja^Un abbitt unb itoei ^pempel na<^ lerSteget be tri aufftit : 



I ■ 

Songeotitetnfcf>enSSerl^äItntffenunb9)ro)9ortion 101 

V 

\ 

i) Z)ie ®umme 5ec ^tt^iltnx^v^f)Un (p^^q) \)ttJ)&lt (td^ 
iu bet erfien SSert^iltmßja^f (p)/ »te bie ganie in t^tiitnht Bol)l 
(a) jum ecflen Zi)tiU (x). 

2) ©ie ©urnmc bec SSerJ^ältnifeal^ren (p + q) t)erl$3jt fid^ 
itt b€t sn>^ten 9^er()dltttif ja^l ( q ) / mt bie ganje gu t^tiUnbt 
3a$( (a) gum feiten Sprite (y). 

85 e i f p t e r. 

SBon foU 80 fo in 2 SlS^eiCe t^eilm / baf ' ffd^ biefi(if ti 
oie 4 tthb 6 {u ciiiänber \>ixf)aiun. Zi\o: 

4 + 6 f. 4 == 80 : ?t tmb/ 4 + 6 : 6 == 80 : y 
obec 10 : 4 = 80 : x unb 10 : 6 == 80 : y 

X = 32 • y = 48* 



} 



. 3 u f a j> 

7(nf gfeuj^e 2(rt lAßt ftd^ au^E^ eine 3al^t in mtl)utt S^ei(e 
tl^ciUti/' bie ftcb wie eben fo me( gegebene äSer^&Uniß}a^(ea gu 
tinanbet t^er^alten. - , 

6< werbe j. 83.*a in'brei S^eite {x, y, z) get^eitt^ bie 
{t<j^ kvie p/ q/ r p einanbec m^ciiUn. 
3tterfl i)at man: 

p : q = X : y 
alfo p + q : q =a x+y : y 

aber (lixö) q : r =3 y : g 



o(fo nad(l §. I28v 92r. r. f-|-q : r 



-f-y : a» 



So(g{t^na(^§.i2i./ a), p + q+r : x4-y-[-B =2 r : « >cbec 
and^ = p:x = q:y unb ba x-f-y-f** ==^ a tjl/ fo f an« 
man fe^en: 

Doiirau^ ergibt ftc^ n>ieber bie Sieget: ^an fege^bret (Spempel 
nac^ ber Siegel be tri auf/ inbem man bte Proportionen mad^t: 

i) Die Summe ber SSerljältniJja^len (p4'q+') ^^^W^ 
fid) 5U bec gangen gtt t^tilenbm 3a^t (a)^ »ie bie erjle SSerl^dttnips 
V^^^ (p) Jttm erjlen. 2&ei(e (x)* 

2) £)ie @umme ber a»er^drtnifia^(en vergalt ffd^ gu bec 
gangen gn tt)eilenben 3a^( / wie bit gweile Ser^&ftntf ga^( (q) g^m 
i»eiten S|)eiU (y)* 

3; 2)ie Summe Ut ä}er^lttni|tga^len mf)hit fii) gu ber 
, gangen gu t^^etlenben 3ai)( ; wie 4)te britce S3er^&(tnifga^( (r) gum 
Uitten ai^eile (z). • n 



\ 



4 



/ 



1Q2 Alfter 2:^1 dritter »^ft^nitt S>nttf6ita|»t^ 

€o «rcf&^ aiaii bnm oadk Bei 4 nnb miftc S£^ril 
SNraicr atotrt mim alle Scrbaltnt^al^Cni nnb ma<6r ffroj^ctiot] ., 
oiU Differ 0umme, bet ganira {a t^Unbm 3«i|^(# mib ie\>ti 

3 v f a t« 

Vttf Wffm «N^i^tigm 6a| beratet m bet imiltifd^ 9te<f^it# 
fmifl bte 9efcllf(9aft^ ^ unb Seniitfd^nngirr<baung. Sftfpiete 
tverben unten ryotl^mmttu iin nur etn^ |ar (^cfiuterung. 

S^ nehmen 49^onen ein tot^ ot ber 2«tterie gemeinfcboft« 
(i<(. A gibt |ttm toofe 5 t^Ic. / B gibt 7 tbir« , C gibt 4 tf)lt., 
D ober 9t^(r* 2>et <Betoimi bettagt 8ooot(lr.# tvte iKe( bes 
ftmmt irt)er in Ser^tntp }it fetner Sinfage i 

J^tn iß a £^ 8000 r|^t./ p =3 5t^r.# . q = 7t^rr.# 
r 3=3 4t^(r./ ft =: gtf^lt., olfo p+q+'+* = 2St^U\/ 
uab bie 9te4^nuttg folgende: 



25 • 8000 =s 5 : w 


25 : 8000 = 7 : X 


Xlfo w =s 1600 t^(r. 1 K(fo X — 2240 t^tc 


. 25 • 8000 _ 4 : y 


25 : 8000 — 9 : « 


7((fo 7 ;=? i28otb(r. 


Vtfo s =::; 2880 t^(r» 


(^6 ifl w s=: i6oo t^lr- 


X =s 2240» 


y = 1280 « 


z = 2880 s 



5Hfa w^x-}-*y+» = a = 8ooot^lr. 

V * 

B. Son lufammengefc^ten S^er^fiftniffen und Proportionen« 

$• 133- 
(^ r ( ( S ( n n g. 

9iai lufsrnmengefebte Ser^iltniffe pnb # ^aben mir §. 102. 
ttflitU i&i tann aber ein 93er()äUnif nid^t b(of au< )ioet anbern^ 
fonbem üudf ^n^ breten unb me(^rern gufommengefebt fein* Siill 
man j. S. ätntner unb £lttent4)en mit einander oergletc^en # fb 
mu( man luerfl Sentner mit $funb # bann ^ftinb mit 2otbf 
enb(t(^ {ot^ mit Quentchen oergCeic^en/ aifo xft bad aSect>&Unif 
hU Rentner« ^um jQuent^en ^ufammengefett au^ beih Setl^iltniffe 
M Zentner« jum ^funbe/ bed ^nbe« |um iot^, M Sot^e« 
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|am £Iuentd^en# unb bte ^tO|»iM:ftofi ffl : i Sentnec : i £luentdl^m 
= (i lo : i) -f- (32 : i) + (4 : i). SBiewn folcf)e |ufammeiu 
gffegtt aSer^altniff« fidj be^aHbedi unb auf «infame reb.ujiren 
{lajfm/ U^itn bU folgenben $aragt:ap()eQ* 

« e M f « i* 

jDa« Setl&Utnif giveter ^tobufte ifi au€ ^en 
!Set()&ltntffen ir^rec ^aftoren 5ttfammendefe(i^t# 
[:b. fi. 'iwe{ ^robufte t^nf^aiUn {td^ {u einanber / xou bet erfle 
ISaftoc bei erfttn ^tobuftjS ^um erflen Softer M anbetn unb 
tvie ber {»ette ^aftor M erflen ^um imitfn 0af toc be$ anbern* 
. (Si frien bie ^robufte ab unb cd/ fo foU ftd^ t>erl^aUen 
ab : cd = (s^ : c) -^ (b : d). 

Um btei jü hemifm / t>ern)anb(e, man ba6 SJetl^dUntS b : d 
in ein anbetet / beffen ecffe^ ®(teb c t|ir b«^. man fuc^e |u b/ 
d unb c bie met^e ^toppxt\omiiaf)i , alfo: 

. b : d =;f c : :^ ., 



* , 



' unb 

fofgHc^ b 



£d 
b 



d s=: 



cd 



cd 
b 



nnb ba$ IBet^&Uhiß c:-^ ijt a(fo einecUi mjt bem S3ic^iltnij|e 



cd 



h : d* "2Ban fe^e ber Äörje »egen j- 

9iutt ijl offenbar 

a : 

b : 



= £/ fo ifl b:d = c:£. 



unb 



c 

d 



a 
c 



c 
f 



;d ==: a r f • 



folgüd^ mi) §.121« unb 128« ab ; 

iSi tvfcben atfo fykt bie &xi$m~a tmb^f mit einanbec t)eirg(t4)en 
itnb iwx fo, ba( man juerfl a mit c unb bann c mit f bevgtetdi^t/ 
alfo ifl bai 9kr^i(tntg a : F ^ufammengefegt aui ben 9$ecl^a(tni{fen 
a : c unb c : f ^ folglich) au(!b bae SBec^&itniß ab : cd / mil t$ bem 
SJetl^ältniffe a:f gleich« ift, sufammengefegt au« ben äJer^ÄUc 
ntffm a : c unb : f ; aber flatt c : f (ann man auc^ bai gtet<^e 
b : d fegen / folglich ifl bai Sinf)iitni^ ab : cd lufammengefigt 
üv;$ (en Ser^iUniffen a : c unb b :d, h.f^., baf 83er()^(tnif {weier 
9robn(te tfi aui ben 9}ert)i(tniffen i^rer Saftoren )ufammenges 
ffjt* 83eifpie(: 

24 so 3 * B unb 36 = 4 ♦ 9^ alfo 24 : 36 s=s (3 :4)4*(8 : 9)* 



^ 



f. 



»ÄW»*., » , \. 



i04 Qt^tti.^\Lttmn^bf^n\ttI>xiHaSUipiUl 

§• 135* 
3 «' f a <i; 

Umgefe^rt»/ wenn ab : cd = (a : c7-|-{^ • ^/ f^Tff ttu<!fi 
(a : c) ^ (b : d) = ab : cd , b. ^« ein pfammengefegte^ SSe n 
ifiUnt§ tttrb in m mfaö^t^ t)er»anbelt/ wenn man biegleic^i, 
liegmt^en ®ltebec mit einanbet mutttpüiirt SBrnn atfo grgebeitj 
ifi A:B == (p:q) + (r:«)/ fo folgt .barau^ A:B = pr: qs^ 

§♦ .I36» 
3 u f a tv 

.S)a« !Berl()S(tm$ t)on ^cobüften aud bret unb mt^ntn 
Saftoren ifl mtd fo wl SSer^ättntffen pfammengefegt / al9 
Saf toten ba finb / alfo : 

abcd : efgh = (a : e) + (b : +.(^ * B) + (^ • **)- 
^enn e? iji 1) ab: ef == (a : e)'^{b:f). vlnn fef^ man 
ab tinb ef / jebe« alt ßinen gaJtor onV fo ip 

2) abc: efg =(ab: ef)-f- (c :g)/ aber. ab : ^f =3 (a : e) 
4. (b : f) , alfo abc : efg = (a : c) + (b : f) + (c : g). 

Stun fe()e man n>iebec abc unb efg / jebei aU Sinen Sa! toc 
on, fo ifl 

3) abcd : cfgb = (abc : efg) -j- (d : b) / aber abc : efg 
s=: (a:e)4. (b:f)4.(c:g)^ alfo: 

abcd : efgh = .(a : e) -j- (b : f) -|- (c : g) -J- (d : h) 
v^f.w» aui) bei me^rem Schoten. 

£)er Si^ponent be« {ufammengefegten SSetl^SUntffed ift gletd^ 
bem ^robuf te ciu€ ben Opponenten bn eittfad)en 3}eri)i(tntffe/ 
tooraud jene6 beliebt. )Denn n^enn ab : cd = (a : c) 4- (b : d), 

fo ijl offenbar -jg- ä -^ . ^^ 2)a« 3ei<l^n -j- iwifcften ^en 

einfad^en ^er|[)Attniffen jetgt ba^er f einedtpegeö eine 2(bbttion artf 
fonbecn nur ben SSegriffber 3ufamme^nfe|ung» 

3 u f a Jf. 

3ufammengefette SBer^^iUniffe f ommen in ber ptattifi)m 
diecl[^enf untl fef)c i)iuftg t>or. ®d^on in ber gemeinen Steget be tri 
muß man TIntocnbting bat)on mad)en / wenn bie 93erb&(tnt$glteber 
nid^t in einerlei Sin^eit gegeben . {Inb* «^at man {«SS* \>a$ 



\ * 
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' Sv^mptl: a£lt (ofim 9Pf«/ wa^ f offen 83tn«/ fo iftba^ SSer« 
^Unt$ betr £luentd}en i\x ben Scntnertt/ fo tvie ha^ ber ^fenm'de ju 
bcn ^ecaudf ommenben kl)(iUxn {ufammengefetit unb bie Proportion : 

(onn fo aufgelifl n)erben : ' ■ \ 

i) 6d vergalten fic^ 
2£it* :83tm = (2:8) + (i*iio) + (1*32) + (1:4) 

= 2*1 : 8* HO« 32* 4 ober 2 : 8^110« 32« 4; 
a) 9 Pf» : X t^lr« == (9 :x) U{^ (i : 12) -J- (i : 24) 

= 9*1 : X» 12 «24« 
7((ro ßatt bed SBer^aitniffcS 2£lt« : 83tm fegt' man ba( 
©Wdf)e (2:8)+(i:iio)-4-(i-32) + (^-4)Pi>«3-8*iio«32»4 
ainb jlatt 9pf« : xt^lc. H$ ©(ei(fee (9rx) + (i : 12) + (i ^24) 
ober 9 : X* 12 * 24» .So(g(td(^ i)i\$t nun bte Proportion: 

2 : 8*110*32.4 =2 9 : X« 12*24. 
SHnmit man nun bte ^robufte ber Rufern unb mittUrn &litUt, 
' foijl 2.X.12.24 == 9 .8* iio..32«4 
unbfo(9li(^ x = ^.i^^j^^i^az^^ 

S>artn liegt <i(fo ber @runb / waxw man in fold^eti 
Cpempeln bur4^ !9?uttipltfatton mit iio/ 32/ 4 bte 3e|ttner ^it 
Ciuentd^en ttnb nad)l^er / »enm man ba^ ^robuf t bet mittlnn 
®lieber burcl() ba^ erf!e btt>tbtrt l^at, nod) ben gefutibenen 
£luottenten htxxtfy bte ^t)if!on mit 12 unb 24 ju Zi}aUxn 
ina<^en mufu . 

3 u f a $* 

Tbtferbem al&er f o^mmen ^ufammengefegte SSer^attniffe in allen 
^en Cj^empeltt t>or/ bie nac^ ber fogenannten Regula Quirnjue,- 
nac^ ber Keefffc^en unb Kettenregel gered)net »erben. 

SBSenn n&mftc^ burd^ irgenb eine.UrfacSie eine SBirfung erzeugt 
»irb / fo ^ingt biefe (egtere ab , t^eild Mon ber @r6pe ber Urfac()ei 
tfyiU bon ber 2dnge ber 3eit / in ber bte Urfa4)e mviu ®o 
f)hiQt bie SKenge be« 9Sa(fer6 / weldE>e f»im* Siegen herunterfallt, 
t%tii^ bon ber SRenge unb ®r5§e ber Stegentropfen/ tf)üli- t)on 
b€r Sänge ber Seit, ab/ in ber el regnet. ®o ()ingen aud) Stufen 
ab tH)n ber ®rif e ber Kapitale unb t>on ber Singe ber Seit / in: 
htt ftt an^p^tn. fSeietd^net man nun s^veierlei SBirfungen 
fibet^aupt bur^ E unb e, i^re Urfac^en burdf^ C unb c unb bie 
Seiten / mlc^e gebraucht werben/ burc^ T unb t, fo berl)£lt fielt): 

E : e = (G ; c) + (T : t) . 
= CT ; et 



L** f* i. 



\ 
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b^^* bie ^ttfuttgen tytf^aittn ffd^ p ctnanber^ wie bte ^robufu 
ou^ ben Utfad)en in bie 3ttten ; Sinfen aifo g« ^. wie bte $robuf te 
<tu^ ben ita)nta(en in bie Stiten ; £dngen ber SBege / bie ^^toet 
itirpei: burc^iaufen/ wie bte ^robufte and ben ®(f(^wiubigfeiteii 
in bie Seiten/ welche bte Xixpn brauchen ; bie ^icf imgeu/ welc^ 
ixüti abgefc^offene Jtugeln auf einen ©egenßfinb auduftcn, mt 
bie ^obufte ani ben @ewt4)ten ber JtugKn in i^te ®(fc^n>inbi^9« 
fetten ; bie Htbtittn , welche mn ^erfonen \n gewijfen Beireu 
t)erriei>tet werben # wie bte $robu!te au^ ber ÜSenge ber ^erfoncxt 
in bie Beiti welche fte hianiitxi'i bte Si^ac^tpretfe mt \i\t ^robufte 
au« brm 0ewi(ftt ber Saji \n bie Singe be^ SBege« u. f. w. 3» 
allen biefen ^dUen .werben alfo^ jttfantmengefe|te 9$er^dltnifre 
anjewenbet. 

§* 140* 
3 tt f . a g. 

9Benn ntfin in ber $ro|»ortton 

E : e = CT : et 
bie Dor^erge^enbett ®lteber bur(^ T unb bie fofgenben burd^ t 
btüibirt/ woburc^ bie ^ropoitionnac^ §*i22t9lr*6. ntc^t t)ers 
dnberl wirb// fo fontrat 

E , e_ CT .et 

T * t "^ T * t 

ober -I- : -5- =s C : c 
T t 

h*^* W Urfadj^en ber()arten ftc^/ wie bte SBtrfungen burd^ bte 
Betten bit)ibtrt / a(fo ^« S3. itapttaie / wie bte Sinfen burc^ bte 
^Uti btmbtrt $ Xcbetfer / wie bie %ihnun p werd>e fte ooUenben/ 
burcl^ bie Beiten bt'oibtrt; ®e/d)winbig!eiren7 xoit bte Sangen bet 
SBege bitrc^ Me Betten bimbtrt; @efcl)wtnbigfetten abgefc^offener 
Jtugeln r Wie i^tt SSJtrfungen burc^ bie ^ewic^te ber itugeln 
bioibirt» 

B u f a !• 

^ibibirt man in ber Proportion 

E 4 e « CT : cl 
bie bor^ergel^enben @iteber burc^ C unb bte fotgenben bur4> c / fo 
ix1)Üt man e « 

b* f). bte Bitten berl^alten fid^, wie bte SirTungen burcf^ bte Ucfad^en 
bibibirt. Zl\Q in ber Bindrec^ut^ bie Betten / we((^e Kapitale 



/^ 
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auffielen / tvtc hk Sinfen bur^ bie Xap'AaU bWtbitW Sortier bte 
Settm/ |ii^((()e itoet bftvegtt Jtiri^rc brati^in-y note bie Kftngm 
brr 993e||t hurd) hk &t\d)to\tM^Ui49n hmbxxt] bie 3etUn / wel(i^e 
7(rbetter braud^en ^ tvie bie 3(tbeiten / bie fte-toUenben/ bur^^ bie 
Wttn^t Uc Tfrbeitef bhjibitt m. f» ». 

I '. 

©pt ifl ed bfc gatt; baf bie ®Ö«bet E, c, T, t fclbft 
mtber {ufammengefeite 93et{)ittniffe enti)altcn^ in \At fte aufgelSft 
tverb^n mäffen. SSebeuten %. S3. E unb e CSIauertt / n>e(d)e' auf» 
gcf&IS^ct/ ©rabett/. »eldbe gejogen wTecben follen/ fo »erben beibe , 
SStrfungen bUFC^ bie Singe/ SSrette unb ^6l)e ober S^iefe beflimmt» 
61 bebeute E eine SWauer »on 6'»^o^e/ 2'®itfe unb 100' Sänge ' 
iinb e efnr anbere tjon 8' ^it)e / 3^ 2)irfe unb 80' Sänge/ 
fo m((4lt fiel p : e == (6 t 8) + (3 : 3) + (100 : 80) 
= 6* 2» 100 : '8*3.30 unö man fann ölfo biefe« U|tere %zu 
\fiXXx(\% flatt E : b fegen* SBenn an einem SSaue ober berglei^eli 
gearbeitet wirb / fo' ijl bie 3eit ber 2(r6eiter jufommerigefegt au^ 
ber SJfenge ber £äge t n)e(d)e fte brau(![)en unb au^ ber 3af)( bec 
Sügedfiunben / bie fte arbeitm/ alfo röerben X unb t jafammen« 
gefegte SSerl^^dltniffe entbalten* ©efegt, anginem SSaue E »firbe - 
60 Sage (ang^ t&gUc^ 8 @tuttben unb an einem anbern e 100 Sage 
lang / täglid^ ib @tunben- gearbeitet / fo tiert)ielte ftd) T : t 
== (60: joo) + (8 : 10) = 60 . 8 ; 100 . 10 / unb man fohn 
a{fo fiatt T : t bte^ Untere 9Ser|)i(tnip 60 « 8 : 100 * 10 fe^en, 

§* 143^ 
3 u f a J , 

. ^u^ btifen 83etracl^tungen n)irb frd^ erf j&ten > tvarum in 
ber Sindre^nuttg/ fiber{)aupt in ber äteeftfc^en Sieget^ gemiffe 
®itebec mit einanbec multipliiirt ober burdb einanber bit^ibirt, 
flber^aupt/ tparum bie Muffige fo unb nidbt anber^ gemacht 
»erben m£ffen/ SSir tpoUen iuerfi . Sßeiff ie(e aul ber 3in^ 
rec^nun^ t»il)(en. 

©n Äa^ital ton Soootfiirn» ifl auf 3|3a^i? SU 4i?>tajent . 
ver(te()en/ »ie t?ie( ginfen trägr ed? ^ "^ 

2)er 7(tifbrttf $u ^\ ^x^itni ()ei$t : eiti jta])ita( bon lop t^trn* 
trigt m X 3a^te 4^ tl)(r. äinfen* SRan fe|e nun bie jabclic^en 
Sinferi von lioot^tm* ;=b E^ bie gefudllten Sinfen «lon 8000 t^(rn«> 



'^. 






100 etjler Z1}til ©rittet TCbfcl^nitt JDtUte« Stapxtd.. 



SBenn a : b = c : d 

ttnb f : g == h : k 

«nb in betbtn 9ro)»ottionen Ut (Svpontnt s=: e ifl , fo f attti 
man f&c beibe fegen: 



unb 



a 
f 



ae 



=r= ■ C 



ce 

be 



alfb fott fein a-|-f : ae-}-fe = c-^h : ce-^hc. 
Sm ^weiten unb btecten ®ttebe tfi ein gemetnfc^^aftltc^et Saftor e^ 
ben man aUein fej^en unb bie ungUtd^en in eine Jtlanimer banfben 
f^ceiben fann (§. 24.)/ «^fö ()etft bie (egte ^ropwrti(^n fo: 

N 3n btefer legtern ^co^)crtion ijl ber 6j:ponent »rebec c=s t 
unb biefe(6e atfo richtig* 

2)af ber ®a(' auc^ f&c bie @u6traftion gilt/ er^fttet t^tn 
felbfl/ benrt man batf nur bad + mit — vertaufd^^en/ 



SBeiJpiet in 3a6(em 



SBenn 
unb 

.foifi 

obec 



13* 

6 



8 

4 



^ 15 
= 24 



10 
16 



18 : 12 = 39 : 26 
6 : 4 == — 9 : — 6, 



§♦ 130* 
3t tt f 9 a b e« 

Sine SalS^l'fo in 2 S^eiCe 5U t()eiren^ baß, bie leiben SE^etCe 
f (^ tote in>ei gegebene 3a^(en ^u einanber t^er^atten» 

G^ feien p unb q bie gegebenen 93ett)aUmp$a^(en/ a bte3a^t/ 
»el($e gett^eiit merben fott unb x unb y t^re beiben Sl^etle^ f» 
foU [xi) »ermatten: 

p : q =» X : y 

dtfe nadS> §, i2i,/ a) p+a • P = x+y • x , 
unb ba x+y = a ifl, fb fann t^an feften: 

p-f-q : p =^ a : X. 

2(rfo X 



p+q. 

ffben fo ijl aud^ p4-q : q =» x-f-y 
ober p-ri • Sl == ^ 



y 
y* 



2(lfo y, 



p+hV 



9)Ip ftnbet alfo hit beiben Steile ^ menn man bte gegebenen Situ- 
^äUnif iahten abbirt unb imi Stempel nat^ bec9lege( be tti auffegt : 



I 
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i) JMe Summe 5er SJerl^Äftmfljal^rea f p+q) m^lt ftd^ 
|u Ui^tftm fßttt)iltni^^afyl (p)/ wie bie gante su t^etünbe Bo^t 
(a) jum etflen Sl^eÜe (x). 

3) Die ©umme bec ajerlf)äItm*fealE)feii (p + q) »erlJ^JJt ftd^ 
|u bec ^loeiteit 3^er()d(tmSia^( (q)/ »ie bie gan^e ju tfieitenbe 
Sa^t (a) jttm ^weiten ; Steile (y)* 

85 e i f p i e r. 

SXan foU do fo in 2 Sl^eite t^eilen / baf ' jptd^ biefe((eti 
oie 4 tttib 6 |u einanber oer^^atten. Zl\o: 

4 + 6 ;.4 = 80 : x tmb/ 4 + 6 : 6= 80 : y 
obet 10 : 4 = 80 : X uttb 10 : 6 = 80 : y 

X = 32 y = 48* 

7(nf gletcl^e Tttt Idft ft((^ au<|^ eine Sal^t in meistere 3^ei(e 
t^fileii/' bie ftd) »ie eben fo wi gegebene SSer^iltnißia^Un |tt 
' «inanbet tjer^oltcn» • . 

6^ werbe 5. SB.^a inbrei S^eite (x/ y^ s) ^Hf^tiltf bie 
|tc^ wie p / q # r ^u eimmbec \)tx1)aiUn. 

Suerfl ^at man: 

p : q = X : y 
alfo p + q : q =n x + y : y 

aber aüd^ q : r =* Y * ^ 



flifo nad^ §. 128*/ 5?r. r. p + q : r = x+y : z\ 
%oi^lid)nai) §.121./ a), p + q+r : x + y + » = r : s «ber 
aü0) = p:x =3 q:y unb ba x+y + « == «*^P/ fo '^nn 
man fe^en: 

p+q+r : a = r : » == p : X =3= q : y, , 
£)oi,rau^ ergibt ftc^ wieber bie {Regel: ^an fe^^e^brei @pempe( 
nac^ ber Sieget be tci auf/ inbem man bie Proportionen mad^t: 

i) Die ©umme ber SSer^ältnifea^Ien (p+q+r) wr^lt 
fid} gu bn ganzen §tL t^ei(enben 3a^l (a)/ wie bie erfle 93er1^d(tnif » 
}a^( (p) sunt erflen. 2;^ei(e (x)* 

2) Die eumme ber a»er^>UtQifsa^(en mVait ftd^ ju ber 
ganjen gu t^eilenben 3a^l ^ wie bie {weiH 93er^&(tntf ja^t (q) yurn 
iweiten S^eiU (y)* 

3; Die @umme ber S^er^dCtnifja^ten ber^&lt ftd^^ i\x ber 
ganzen {u t^yeilenben 3a()( , wie >bie britte äSerl^&UnifsA^l (0 vxm 
dritten S^eUe (z)» - > 



10? ©rflet %})til dritter 7a>f6)nltt J)rifteS Stapitel 

&o verf&firt man benn attti^ (et 4 unb trittst S^citei 
Smntec abbtrt man oUe S3er^d(tntp$a^Un unb mad)t ^roporeiomi 
aud biefer @umme/ ber ganten {u t^eiUnbm 3a^( ^ unb i^bej 
einjelnen Ser^iltnif ja^tt 

3 tt f a |. 

TCuf biefen n»t<^%en @a(f beruhet in bet prafti[(^en f!ltt6)tn$ 
funfi bie ©efeUfdJaftd ^ unb SSermifc^unggrecbnung. SSdfpleU 
t^etben unten t>ocfommen. J^xn nur cind jur ßrtiuterung. 

6^ nef)men 4 ^erfön« n ein Sood in bet Setterie gemeinfc^o^^ 
Üi^, A gibt pm Soofe 5 tl)(r« / B gibt 7 t()(t« , C gt>t 4 t^Ir*, 
D aber 9 t^(r« ^ec, (gewinn, beträgt 8000 tf^lr^ , nue t>ie( bes 
fommt jeber in SJ^r^äUntp jti ferner Sintage? 

»^ier iji a ==: Booot^x*^ p =s 5t{>(nf - q = ftl^fr.^ 
r a=a 4t]()(r./ s =» 9tölr./ atfo p+q+r+« = 25t^(r./ 
unb bie Stedj^nung folgenbe: ' 

25 : 8000 =3 5 : w as : 8000 = 7 : x 
3C(fo w =5=5 1600 t^Ir. I 2((fo X = 2240 t^tr. 

. 25 : 8000 :^ 4 : y 25 : 8000 = 9:2 



\ 



3(|fO y 5=; i2Botf)it^ 



2tlfö 



(^^ ifl w e=: x6oot^(r* 

X C=5 2240» 

y Ä=5 1280 « 

^ 2 = 2880 s 

3(IfO Wi^x-f^yrf-a =5 a == 8ooot()lr. 



2880 t^ir» 



/ 



B« S^on {ufammengefc^ten SJerj^fikniffcn un( iproportioncm 

« 

0^ V ( ( i ( u n 9. . ' 

SBa^ gufammengefe|te aSer^Sltniffe ftnb/ l^aBen nric §. lod.. 
^ etflirt« 6^ !ann aber ein -23er()ättni^ nic^t b(ofi au^ )oet anberni 
' fonbern üuc^ au^ breien unb mt\)tnn |ufamm«ngefe|t fein« SBitt 
man j. S. Zentner unb £luentc^en mit einanber t)erg(etd)en / fb 
muf man luerfl Sentner mit $funb / bann $funb mir Sot^r 
enblid^ iotf) mit Quentchen t>erg(eic^en^ a(fo ifl ba^ 9Ser|>&Unii 
be« 3entnerl jum £luent(^en iufommengefe(t au^ bem Seti^iUtntffe 
M Zentner« jum ^funbe/ bed $funbe$ jum iotl}^, be« Sot^e« 



,/ 



pxm £luent^f n/ unb bie $ro)»(>rftofi ifi : 1 3enttter : t £luentd^en 
= (iio : i) + (32 ' i) + (4 * i)i SBiewn folcfje jufammeru 
gffe|tt SSerfjattniffe ftd) ht^avipün unb auf ^ «infac^e reb,u5icen 
laffeiv/ tel^wn bu folgenben ^Äri|ärap()e«», ^ 

' * e M f a |. : 

jDa« fBec^Ctntff s»eter ^tobuf te t{{ au6 ^en 
Set^dltniffen vt)rir Saftoten {Ufammengefc^t^ 
^. fi. '(wel ^robufte, per^atUn {t(j^ {u etnonber ^ U)U bec erfie 
Saftoir be^ etfltn ^tobulf^ num erften Safitot: M anbem unb 
tcie ber ^tveite Saftoc bef erfien ^um $n)eitfn ^aftoc be^ dtibern* 
, 6« feun hii ^vo^ixfu ab unb cd/ fo foU ftc& t)erl^aUcn 
ab : cd :^= (s^: c) -f^ (b : d)» 

Um bie^ 5Ü ben^eifi^tt / t^ethoanble, man ba^ SSerl^dUntf b : d 
in tin anbere^z be(fen ecffe^ ®(ieb c i|l^ b«l[)* man fuc^c {u h, 
d unb c bu t>iettc ^cop.orttionalia^t / a(fo: 

* .t:d=:F c:3^ , 

cd 

b 

cd s 

b 



unb 



fofgti(fy b : d 2== c 



unb ba$ fBetl>\Uniß 



£d 

b 



i 



b : d* "2Ban fege ber Äürje »egen ^^ 

9iun ijl affenbac 

a : c 

«nb b :: d 



ift a(fo einicUi mit bem ^itl^iitm^ 

cd 



= f/ fo ifi b:d = c:£» 



Cm3B 



a 
c 



c 
f 



folgüd^ ttö(^§.i2i.ttnb I28« ab : cd =5= a r f ♦ 
iSi »etben atfo (>t«r bte ®cSßen-a tmb^f mit einanbet t)erg{kl(^en 
unb i»af fo# baf man guerfl a mit c unb bann c mit f t?et;g(fid(^tr 
alfo if! bad äki^^ftnig a : f ^ufammengefegt aul ben SJec^ättniffen 
« : c -imb c : f / forglidS) au4 ba« ©et^dUniß ab : cd , weit e« bem 
, »etlj^Ältnilfe a:f gleic^.ijl/ jufammengefegt au« ben SSetl^Ältc 
»ilfen a : c unb G : f ; äbec flatt c : f (cinn man auc^ ba^ gleiche 
b : d fegen / fo(glid> iß bad Ber^ittniß ab : cd {ufammf ngefegt 
^uB tm Ser^&Uniffen a : c unb b : d, b.^*, ba^ 83erf)i(tnif {»eier 
9robn(te Ijl a\xi \>tn Set^&ttniffen ,üS)m Safteten )ufammengcs 
fe|t* »eifpiel : ' " 

24 =a 3*8 unb 3Ö ='4i9; atfo 2*4: 86==« (3 14) +(8* 9)* 



^ 



/ , 



, » 



i04 @r{ier^^iL dritter ^i)fd^ttttt. ^ntU^ 



matt 



' 3 tt' f a (f; 

Umgefel()rt;/ ttjehtt ab : cd = (a : cj'\'{b : 8), fo ijl aw 
(a : c) -f- (b : d) = ab : cd , b. f)* m sufammengefegteS S^en 
^dUntf tticb in ein einfad^eö t)etn)attbe(t / toenn man hit glecc^in 
liegenbsn ®tteber mit etnanb^ imiUipU^irt* SBenn a(fo ^egcbenri 
ifl A:B = (p:q) + (f-')' fo fotjt .barau^ A : B = pr : qs J 

§* . 136* 

3 u f a 1; 

■»5 ' ■ 

.S)ad tBerlE)S(tm{l t)Ott ^cobtiften au0. bret unb ntel[)recn 

Saftocen ifl and fo t)iet SB^r^&Uniffen sufamnKngefe^t / a(d| 

Saf toten ba (tnb / alfo : 

abcd : efgh = (a : e) + (b : f) 4- (c * g) + (d : h)* 

2)enn Cj5 ijl i) ab.: ef = (a : e) 4:{}> Vp* vlixti ft^t 

, ab linb ef / jebe« otj ßinen S^'^or onV fo ijl 1 

2) abc : efg = (ab : ef) -j- (c : g)/ aber.abi^f =s (a : c)'j 

-f*(b:f), alfo abc:efg s=(a:e)-]^ (b:f) 4- («'?)♦ 

9tun fe^c man triebet abc unb efg / jebel aU Sinen Saftet 
on, fo ijl 

3) abcd : cfgb = (abc : efg) -j- (d : b) / aber abc ; efj 
c=3 (a:e)-f. (b:f)4-(c:g)^ alfo: 

abcd : efgh = (a : e) -j- (b : f) -|- (c : g) -{- (d : U) 
it«f. t9» aud^ bti me^rern %attoun* 

25er 6)jppnent be« sufammengefe^ten 2Se!r]S)Jltnijfe« ifl glei^ 
bem ^robufte aud ben Opponenten ber einfad}en 3}er()ä(tntffe, 
tt>orau6 jene« 6ejleJ)t» iDenn n^enn ab : cd = (a : c) 4- (b : d), 

fo ijl offenbar ~ = -^.^^ 2>a« 3ei(IN + jtt)if<||ett ben 

einfadden SJerfiittniffen lügt ba^ec (einedtpegeS. eine 2Cbbition artf 
' fonbecn nur ben Segriff ber 3ufamme,nfe|ung* 

§» 138. 
3 u f a Jf. 

3ufammengefe^te 93erl(|i(tmjfe foromen in ber i^raftifd^eti 
Sled^enf unjl febr biuftg Dor. ®d^on in ber gemeinen Sieget be tri 
mu$ man 2Cnn)cnbitng bavon maö^m, raenn bie SSerbi^Unifglieber 
iiid^t in einerlei Sin^eit gegeben . flnb* «^at man {.SS* hai 
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tJon gcomettifi^ctt gScr](>attttiflfett unb ^t^pctüonm, 105 

Sptmpti: 2 Sit foi!m 9Pf«/ toai foflen 83tn«/ fo ifl 6ad SJm 
^Itnip bec £luent(f}en ju ben 3^ntnern/ fo wie bad ber Pfennige jit 
ben ^ecatt^f ommenben X^olern {ufammengefegt unb bte ^roportipn : 

fonn fo aufgelifl tDerbcti: ' ; 

i) 66 )}er^a(ten ftc^ 
2 an : 8 3tn- = (2 : 8) + (i : I lo) + (i : 33) 4. (i :4) 

^ 2*1 :8.iio*32*4 ober 2: 8iHo,32»4; 
2) 9 Pf. : X tfiilr. = (9 :x) -f. (i : 12) + (i • 24) 

= 9.1 : X* 124 24* 
Zi\o fiatt brd SSer^auniffcS 2£lt. : 83tm fegt' man t>a$ 

[ ®Wd)e(2:8)-|-(i:iio) + (i:32) + (i-4)o^«2-8aio»32*4 
«nb flau 9p^ : xtj^lt. ba« @(ei(J)e (9:x) -f- (i : 12} -{- (i :24) 
obn 9 : x» 12 * 24. ,$ol^lii) l()eift nun bie Proportion: 

2 : 8« HO «32* 4 =3 9 : X. 12* 24. 
9Iftmnt man nun bte ^robufte bcr Rufern unb mittittn @(teber/ 
foijl 2»x.i2.24 = 9 ♦8* iio.32»4 
«nbfa(g«dS) x = ^-t-^^^^^ja^i-^^ 

2)örin liegt «(fo, ber ®runb , nxtrum man in foid^eit 
Spempeln burdi^ 2Ruttipltfation mit iio/ 32/4 bie Seltner ^U 
£Üienrcl^en unb nac^^er/ »enn^man ba6 ^robuCt bet mittiern 
@Ueber burc^ b,a6 erfte biDibirt IS)at/ noc^ ttn gefuiibenett 
£luottenten burd^ bie ^t^iffon mit 12 unb 24 ju 2^()a(ertt 
ma<^en mufu 

3 tt f a <f. 

Xufetbem al&er {ammen )ufammengefegte93erl^a(tmffe inaikn 
Uti C)rempeln t>ot, bie naö) ber fogenannten Regula Quittque,* 
aa(^ ber 9tee{tf(l()en unb Xettenregel gered)net werben*. 

SBienn n^mft<^ bur^ irgenb etne,Urfac{)e eine tBiirCung erzeugt 
»trb / fo ^dngt biefe iegtere ab , t()ei(d t^on ber @r&^e ber Urfac^e^ 
tfy'M bon bec Sdnge ber 3<it/ in ber bie Urfad[)e wirft. @o 
^&ngt btt Sßenge bed SBajfer^ / mOjt Wm Siegen ]()erunterfaat^ 
t^eitö oon ber SRenge unb ®r5fe ber Stegentropfen/ tf)üli \>on 
ber S&nge ber Seit ab^ in ber e^ regnet* ®o f)ingen aud^ äinfen 
ab Don ber ®rif e ber £apitaU unb t>on ber Singe ber Seit / in,: 
^r fte att^fle^en. fBejeid^net man nun zweierlei SBirfungen 
ftBet^aupt burd^ £ unb e, i^re Urfad^en burd^ C unb c unb bie 
Seiten/ welche gebraudi)t werben/ burc^-T unb t; fo )>er^&U ftc^: 
^ E:e=s (G:c) + (T:t) ,. 
=== CT : et 



■Hu. 



i 
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b» ^. bie ^irfungen t)eir^Qltm {!d^ ^u t inanber / »te bte ^robuf tft 
ou^ ben Ütfud)en in bte Seiten ; Sinfin alfo s* ®« n>re bt« ^robu^tei 
<tu^ ben itapttaUn in bte Betten; Sdngen ber SBcge/ bie gn>di 
ASrpei: bur(^iaufen/ n>ie bte ^robufte anö ben ©efc^mitibigFettei 
in bie Beitenr xodd^t bte JtSrpec brauchen; bie SBicfimgen^ xoeid^i 
iWH abgffc^offene Jtugetn auf einen ©egenflAnb ausüben, ivU 
bte ^robufte au^ ben ®en>id)ten bec JtttgKn itt t^re ®efc^tpinbig: 
feiten; bie TitbtiUn, tt>e(d)e ,ipDrt ^ecfonen in getDijfen Beitett 
t)errid)tet n)erben / toie bie ^cobufte aud ber SSenge ber ^erfotteit 
in bie Bett/ toelc^e fte braudb^n ; bie Srac^tpreife n)te hit ^robuf te 
mt^ bem &mi(bt ber ia^ in bie Singe M 9Bege^ u. f. n?. 3tt 
allen biefen $iüm .n^erben a(f(/ {ufammengefe^te S3er^dUn?ffe 
angewenbet* 

B u f a g. 

ÜBenn mftn in ber Proportion 

E : e == CT : et 
bte borl^erge^enbett (Blieber burc^ T unb bie fofgenben burc^ t 
biuibirt/ tooWtd) bte Proportion nacl[) §*i32* !Rr»6. nic^ t)ers 
&nbert iDirb>/ fo fontmt 

^ • £. CT c£ 

T • t "^ T • t 

Ober A : -1 = C : c 
T t 

b<^l^t hit Urfac^en t>txl)alten f!cft/ tpie bte SBtrfungen burd> bte 
Betten bit)ibirt / alfo 2« 93* Äapitaie / tvie bie Binfen burc^ bte 
Reiten bioibirts Arbeiter ^ n)ie bte Ttrbfitenr n>e(ä)e fte voUenben, 
bnrdS^ bie Betten btuibirt; ®e/c^winbigf eiten > n>i« bie Bangen ber 
Siege burd^ bie Seiten bimbirt ; . @efc{)totnbigf eiten abgefc^offenec 
Kugeln / tpie iiire SBirfungen bur^^ bte @en»ic^te bir itugetn 
bioibirt» 

3 u f a !• 

ä^ibtbirt man in ber Proportion 

E ; e «=s CT : et 
bie bor(»ergel^enben ®(ieber burcd C unb bie folgenben burc^ c , fo 
erlitt man ^ ^ • 

b* i. bte Betten ber^alten fji^, wie bte SBirTungen burcff bte Uirfad^en 
bibibtrt. Vtfo in ber Biti^rec^ung bie Btiten ^ »et(^ Kapitale 



^ 
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mt64te&<n / wU Ut äinfen bur^ bie Xct^^aU hivMtW Sortier bte 
8ett«tt / m(df)« )n)et bewegte Jtirpec \>ta\xd)tn-, xoxt bie üfängen 
ber 9Se^ bttr(() bie @efd)n[)itibig!et4en bimbtttj bie Seiten / xoei^t 
Vcbf ttec 6rau(Jben , aofe bie }(rbeifen / bie fte^t)oKenben / bucc^ bie 
SDItitge bec Jfrberter bitjibitt «. f» ». 

3 u f a 6. . 

£>ft ip ed bet SaU , bag bie Sftebet E , e , T , t fclbft 
toiiber §ufainmengefe|te S$erl)ä(tnfffe enthalten, in bie fte oufgelift 
loctbfn mfiffen« SSebeuten 5*S3. E unb e SRauetn / mld^^anfn 
^9fbl)xt, @raben#. n^eld^e gebogen »erben \o\itti, fo werben beibe , 
SBIrfungen burc^ hk Hn^tf ©reite unb ^h\)t ober Siefe bejiimmt» 
Sl bebeute E eine flauer »on 6^^il)tt 3'©itf« unb ioo'85nge 
«nb e eine cmbere Don 8' ^i^^ / 3^ SDicfe unb 80' 2Ange/ 
fo üerl)4lt fi(| E ; c ?= (6 : 8) + (2 : 3) + {100 : 80) 
= 6*z*ioo : '8* 3. 30 unö man fann q([o biefe^ Untere fticu 
If^altnif flatt E : b fegen. 3Benn an einem SSatie ober berglei^eii 
gearbtitet irirb / fo' ijl bie Seit ber 2(r6eiter ^ufammengefegt au« 
^r S)7enge ber 2)äge / n)e(d()e {te braud)en unb au^ ber 3a|)( ber 
SagedPunben/ bie f!e arbeiten/ al[o tperben 't unb t iufammeti« 
5efe|te SSer^dltniffe entbalten* ®efe§t, anginem 85aue E würbe • 
60 Sage (ang/ t&gUc^ 8 ©tunben unb an einem anbern e 100 Sage 
lang/ täglid^ 10 ©tunben gearbeitet/ fo berf)ieUe ffcö T:t 
= (60: joo) + (8 : 10) = 6q . 8 : 100 . 10 / unb man imn 
alfo flatt T : t bie« (entere SJer^ättnip 60 ♦ 8 : 100 ♦ lo fegen. . 

§^ 143- 
3 u f a i. 

TivL^ btifen S3etrad[^tungen wirb ftd^ erf (Sren / warum in 
bn Sin^rec^nung / fibetl^aupt in ber Steeftfc^en Sieget; gewiffe 
@iteber mit einanber muttipüiirt ober burd) einander bioibirt/ 
ftbcr^aupt/ warum bie TCuff^gt fo unb nidbt ^nber« gemac{)t 
werben muffen/ SBir wollen suerfl . SSeifpie^ ((U^ ber 3in^ 
rcdl^nun) w&l)(em 

ein ÄaiJital t^on 8oootl&Crn. ijl auf 3|3a^i? jtr ^i^t^itnt 
vnliil^mf wie t?tel 3infenträg^ ed? ^ "* . 

^er Xtt^rutf $u 4^ ^rojent l)eipt : ein jtapital bon lop t^trn* 
tcigt in I 3a^r« 4i tl)(r. 3infen. ^an fe|e nun bie jdbrlic^en 
^Rfen m ijcx)t^(rn* s=» £/ bi^gefuc^tenSinfentj^on sooot^lrn» 
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tn 3i3o|^r«n == e , ba< Sta^itai loot^tr» =: C , Me Seit \yOn 
X Sa^re = 1*/ ^6 Jtapital 8ooot^(r« :=: c unb bie 3«U t>on 
3i Sauren =^ t / fo tann man naöi) bc c ^to^ttwn ce^iwii 

E : e = CT : et 
unb btefe ^ropoctton \o ocbnm/ baf.a ta^ U^U @(ieb toirb/ atf^ 
CT : et = E : e^ b* ^» in 3a^Un: 

loo w I : 8ooo . 3|: =3 4^ : c, 
unb ballet bie JRegei / ba^ bei ber ßtn6re(^nung ^opitat unb Seit 
ttinltipUiitt toerbm m&ffem 

. @e^ man nad^^orm bec Jtettenteget auf/ fo m&fen XoprtaC 
unb ^tit unter etnanbec auf Stner @eite fteb^n / md bad / x»a4 
auf Sinei: @eite jle^ /mit cinanbet multtpltgirt kvtrb* X(fo : 

t^tr.ämf. 3i Sauren 



I Sa^re 



4^ t^It. S'mf* 



S« b« Proportion CT : et = E : e biftcn et; unb E bad 
^robuft ber mittlem ©lieber ^ be^wegen fommen fte auf Stne/ 
auf bie red)te ^ütt, mil fte ben S>it)lbenbud au^mac^en; bie 
©lieber CT unb e bilben ba$ ^robuft der äußern ©Ueber ttnl> 
fomn(en t>a^n auf bie Itnfe @ette. @d ent^dlt aber bie^ ^robuCt 
Un £)imfor (loot^lr. Jtapital unb i^a^c) unb ben £luotienten 
[ba$ Srageglieb ( ? t^lr. Binfen ) ] / barum mirb mit bem ^robuf te 
ber @(teber auf ber linden Seite in bai ^robuft ber ©lieber auf 
ber rechten bimbirt unb »atJ ()errtu«fommt, ifl ber gefu(?)te Quotient* 

5Run fann man auc^ nacft Äapital / - äeit unb ^rojenten 
fragen; bied gibt folgenbe 2(uffÄ|e: 

I. n. 

? t^lr.Aap* 
3|: Sauren 

4i tf)lx. 3inf» 



i35ot^lr.3inf- 8oootl)lr.Äap, 

loo f^lr. Aap. 4^tl)lr3inr. 
1 3al)re* tz c- i 

Ilt 

100 tblr. Jtap» 
I Sa^re 



thlr.ita». i35orttc3tnf. 



loot^lr.Aap* 
I Sa^te*. 



? t^lr«3inf. 



i35ot!)lr.3inf. 



Sooot^lr. itap* 
.♦ -3-|:3ö()ccn 

25er JCuffaft in I. grunbet \ii) auf bie Proportion E : e 
CT : ct. Die mittlem ©lieber biefer Proportion finb, e unh 
CT/ barum mfiffen biefe ©lieber auf bie redete @eite tommeii ; 
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)u fSttfWr ^ unb et 6i(btn ba4 9r^uft ber Rufern ®(tVbtr unb 
femmen baruhi auf bte linle @eite* ^on btefen tjl c bö$ ^rage« 
(tteb ( ? tf^tr« Aa|KtaO unb xteii c mit t ntultipli^irt n>irb/ fo 
muf t (3| 3af)re) unter bcm gragegliebe jlf ^en» E unb t bilbm 
wm ben Simfot utib bec £luotiettt tjl hai gefudf)te c* 

©<r 3(uffaj in IT. grünbet fifdS^ auf bte nArolid^e ,^r(>i>ortioii 
E : e =2 CT : er. ;ee förnmen alfo auf bie te(i)te ©eite bie 
niinU^eii®(teber^^ auf bec lm!en aber iftberllnterfc^ieb/ baf/ toeU 
Kit t ba^ SragegUeb iji / baS Aa|Htal c mbfi E ben Bit^ifoc btlbet. 

J)ec.3(ttffa| in TU. grfinbet fii) ouf bie ^xopettion et : CT 
== e : E/ mit tU Sinfen (E) t)on bem Xapitalt C (lOQt^Ir.) 
in ber 3eit T (i 3a()c) gefuc^t »»erben. Tiuf bie recf)te @eite 
fcmmen a(fo bte ©lieber e unb CT unb auf bie (infe bie ©lieber 
£ unb et, t>on benen et ber Sioifiqr unb E ber gefuc^te £luotient 
<ba^ grageglieb) ijl. 

§* 144; 

' 8 u f a 6» 

Solgenbeö Stempel au« ber ateef!fc(^en Sieget enteilt me()rere 
Itifammengefelte aSeri)aItni|fe : 

9Bie (ang ifl f ine SKauer ton 10' ^i^e unb 4^ 2>t(f e, i^enn 
fie t)on 50 Arbeitern in soXagen,/ tagiidb io@tunben/ oollenbet 
toitb ; man »eif/ baS 6 Ttrbeiter in 8 Sagen/ tdglic^ 8 @tunben/ eine 
JD^auer t»on loo^Singe^ 9^«^S^e unb s'iDicfe verfertigen fSnnen. 

£ uub e ftnb f^in bie»beiben Stauern / C unb e bie Zvbeiut, 
T unb t bie 3<iten # n)e(4)e {te brauchen ; E unb e aber , fo »ie 
T utib t, ftnb ^ufammengefegt* 6d wirb t>on E bie 2änge/ »elc^ toir 
X nennen »oüett/ gefud^t^ alfo ijl bie Proportion et: CT = e;iS. 

9lun »erhalt ff* t : T = (8 S. : ao^O + (8 6t. : 10 ©t.) 
= 8 ♦ 8 : 30 . 10; ferner c : E = (100' : x') + (9' : 10') 
+ (3' : 4O == roo' . 9' ♦ 3' : x' . 10' • 4'^ ©nblic^ ij(l C == 50/ 
c = 6 Arbeiter* Tfifo ^eißt bie Proportion : 

. V, .. . et : CT = e : E 

m Sagten fo: 

6«8*8 : 50*30.10 = 100.9.3 : x«io,.4/ 
toonad^ f(d^ ber 2(uffa| nac^ ber Steefif^en Siegel beurt^etUn t&f t» 

? 2£nge ber 2Rauer 50 Arbeiter 



10' ^J^e 
4'£)ic!e 
6 2(rbeiter 
8 2age ' 

8 ©tunben 



30 Sagen 
loStuntün 
100' Singe 
9'-pi&e 

3'©itf^ . ^ 



< 
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2>te ®(ieber/ ttSmlic^ 50 * 30 . 10 unb 100 • 9 * 3^ 6Hb<n bai 
9robu(t bet miniem @Iiebcr unb tommen nlfo auf bie u^u 
®txu ; auc^ p^fjt mm , loarum 2(cbHter / Sag« ^ Xoge^flunben^ 
fo tvie S&nge / ^6()e unb 2)i(f e bec SRauet atö |ufammengef>ich 
|U betrad)ten ftnb. Sie ®U^bf t x . io% 4 unb 6.8*8 bilben b( 
$cobuft ber dugern @lifbet unb fommen o(fo auf bie (iifle @ette 
bec Saftet X bi(Det b^d ^ragegUeb unb ifl ber gefiuct^te £luotient^ 
bie &bcig>n @liebec machen ben Dioifor # fo »ie aKe Sliebt c ber^ 
teerten @eite ben iOtt)ibenbud au^. 



u 
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6$ fann icbe^ ®lteb bet Tlufgabe jum %u%t^l\tU gemac^t^ 
ober oXi unbekannt angefe^en tvecben , barau^ bilben ftcb tzxixi fo 
t>ie(e t)etfc^iebene 2fufga6en unb2(uffi|e/ M ®tteber Doc^anben 
ftnb. 2)o(^ %\\>t e$ in Un 2(uffä|en nur üiet «^auptüerfcbieben« 
|)eiten/ ie nac^benrn&mli^.ba^ unbefannte ®lieb ju CT ooec ju 
et/ ober ju Ejobet e gebiet. 

SSic moUen jeiit bie 2(ttffA6e t)on iiffen mSglid^en S^ßen bitben. 

i) Srage nac^ ber Singe ber Stauer E. 
? 9finge ber Stauer 5o2(rbeitec 



10' ^5^e 
4' Dicfe 
6 3(rbeiter 
8 Sage 



30 Siige 
10 @tunben 
100' 22nge 
9' ^l^t 



8 ©tuttben I ' 3' Sicf e. 
6^ f ommt bittd!) bie 9led>nung x =: ^636!! $uf« 

3) S^age nad) ber «0S^e ber Üßauer £. 
? *^b« ber fWauer 5o2frb^eiter 



30 Sage 

10 @tunbeii 
100' E&nge 
9' «^S^e 
3' 2)icJe* 



a636f^' Jfänge 
4' i)i(fe 
6 2(rbeiter 
8 Sage 
8 Stunben 

%) %K9i%t XLcA^ bec iDitfe ber !9?auec £« 
? SidebetSBauer 5o2(rbeiter 
363614^ Singe 

6 SCcbeitet 
8 Sage 
8®tunbfn 



30 Sage 
10 ©tunben 
100' S&nge 
9^»&4{k 
y 2)icfe» 



Bon ^ecmetxif^m S$irl^ttnif|en mh ^ia>pottvotm. 111 

£iefe bret 3(uffi^e ftVibutd^rt toefmtiicb t)on ecnanbet Der« 
fißthejx f ha bat Srage^Iteb x immei; unter ben i|$e|limmungeii 
KR £ liegt unb bte fibcigen $robuf te et / CT unb e an i^ten 
Gtetten bleibet!« 

-4) S^ci^t m^ ben ZxUittxn C. 

? Arbeiter «äoäü/ 



30 3:«9e 

10 ®tuttb(n 
100^ Singe 
9' *&J(^e 
3'©itft 



^26361 1' ?5nfle 

10' 4>% 

. 4'2)t(fe 

6 2f rbetter 

8 Sage 

8 Stunbem 



2)er ZvLffa% i|J nadj) bet ^ro|>ottion e : E ==' et : CT ge^ 
bUbtt/ barum fommen bie ®ltebet E unb et auf bte r^c^te unb 
hii @litUt e. unb CT aiif bte Unff &iitt ; bat Unbekannte ifl C 
feliji / unb folgli^ bilben bte SSeßimmungen t)on e unb T bte 
2)tt9iforen. 

5) Stage na^ ber Seit / wtli^ bh TTrbeitei; C braucfiem . 

? Sage 2636!^' Singe 



50 Arbeiter 
io Stunben 
100' Singe 

3' 2)i(fe 



10' ^^e 
4')Dt(fe 
6 2frbetter 
8 Sage 
8 ®tunbeit« 



6) Srage nai) ben jStunben , totU^e bte C Tfrbetter tigttt^ 
arbeiten* 



? ®tttnben 
30 Sage 
50 Htbtxtn 
joo' Singe 
9' ^i^t 
3')Dicle 



2636I4' '^inge 
10' ^ibe 

V 2)i*« 
6 Arbeiter 
8 Sage 
8 €5tunben» 



; 



Siefe bret Vttffige ftnb lieber im 9$}efentli<^en einerlei , ba 
M Sragegtteb x unter ben IBefItmmungett be6 $robuf td CT 
bleibt unb bte übrigen Slieber alfo t^re &uUt tri(f|t i>e«inbern» 

7) %^^^ ttö<6 ber Singe bet SÄauer e» 
? Singe ber SRauer 6tKrbeitet 



3' 2)i(fe 
|o 2(rbetter 
30 Sage 

10 @tunben 



3 Sage 
8 ®tunben 
3636f|' Singe 

4^ iDicfe. 



N 



1 12 erjlfr 2^ ^btitta Ttbf^mtt J)ritfe8 StapiteU 

Z>et üuffafi iß nai) bn 9coporttoit CT : et = C : e ^s 
ma^t, batnm fommen bte ® lieber, »e(c6e gu «t unb £ ge^&ceit/ 
auf bte rechte unb bte $u CT ttnb e ge^rlgett ©lieber auf bte 
If nf e @ette* 2)a^ unbef atinte @tteb liegt unter btn SSeßimmungett '. 
Don e» 

8) Srage nad^ ber «^^e bcr SSauer e. 



? ^i^eberJD^auer 
loo' Sfcinge 

50 TCrbeiter 
30 Sage 



6 Arbeiter 
8 Sage 
8 @tunben 
263614^ gange 
10' ^it^e 
4' 5>icf e. 



10 @tttnben 

9) Stage nad) ber Sicfe ber flauer e* 
? 2)tcf e ber SSauer 6 Arbeiter 



100' 2dnge 
9' ^^ä^e 
50 2frbeiter 
30 Sage 
10 ®tunben 



8 Sage 
8 Stunben 
2636!!:' 84nge 
10' .^^e 
4' 2)i(f e. 



2>iefe brei }(uffa|e ffnb »ieberum ttic^t toefentltc^ t>erfc^ieben, 
ha hai uttbefannte ®lieb x immer unter ben fiSeßimmungen rym 
e bleibt* 

i r 

10) Srage nad^ Un Arbeitern c, mldjt bte ÜRauer e DoSenben. 

« Arbeiter loo'gdnge 

9' ^il)t 
3' ©itfe 
50 TixbtiUt 
30 Sage 
10 @tunbem 



B Sage 
8 @tunben 
2636f|' gange 



4' 2)itfe 



Der 5ruffa6 i(l nad^ ber Proportion E : e = CT : et 
gemacht , batnm f ommen bie ju e unb CT ge()irtgen ©lieber auf 
bie rechte , bie ju E unb et gei^Jrigen auf bie linfe ©eite» 2>a« 
Srageglieb x ijl c felbjl. 

II) gcage nad)bn Seit in Sagen (t), ml^tbk c TitUiUx 
trauten. ^ 3.^^, 

10 ©tuhben 



6 2(rbeiter 
2636!!' gange 
10' Jpif)t 
4' £i(fe 



100' gänge 

9' »^Sfee 

3' 2)irf e 

50 Strbeitec 

30 Sage 

' 10 6tttnben; 



12) Srage 



y 



»D» gcomefrifd^en 2Jetf)ättniflfen itnb ^w^xntionen* 1 1 3 



8 Sa^e 
6 Arbeiter 
2636fi'. Sänge 



Tfudf) Wefe legten brei 3fuffä6e ftnb nic^t »efentKd^ von eini. 
Unber )siecf(^ieb(n f xmi ^^f^* ^rcigegdeb x in allen breun unter bm 
1 8f flimmnnflen t)on et bleibt* 

\, , / §. T46. 

3(u^ (et ber ©efeUfd^aft^ced^nung fommen iufanimen$efe|te 
.SerbiUniffi: por/ mnn namEic^ auf bte Seit/ tvte (ange btt 
J(a{>ttiile bemi^t werben/ 9iu(fftc()t genommen tvicb* 

S6 fei folgen^ei Stempel gegeben: 

2)rei ^erfonen. legen 5U rjerfc^febenen ^ÄUn ®f(b jufammm 
jtt-eine «^anblung. A juerjl 2ooott)lr. /. B öSKonate fpdtec 
1500 t^(c*f C 4000 tli^r. ix\i^x 8 SPtonate fpatet noc^ al$ fi. @te 
getpinnen pfamhien 300otl!)lr. / nac()bem feit bec erflen Einlage 
31 %^%it oerfloffen ftnb« . S3ie Dtel befommr iebec ju feinem 
Ätttt)erte?v 

\ l)ie 2(nt^eile ber brei ^etfonen Der^alten ftc^ i'egt %yx tvgLKv^rt 
\ ni^t me^c blöf n)te bie Einlagen $ fcnbertt »ie bte Einlagen unO 
I bte Seiten/ b.L n)te bte ^robuPte aud ben Einlagen in \l\t '^nun^ 
i 9(att beßtmmr bat)er juerjl bte 3eit/ n)te lange jebe Sinlbge in ber 
' ^anbl^ttng gewefen, \% 2)te Einlage \)on A i^(x% bic ganjen 
I siSoi^re == 3 3al)re 92Ronate = 45 2)?onate gefhmben/ bie 
Einlage t>on B 63Ronate tventgetT/ alfo 39äKonate/ unb bte Sin« 
läge oon C no(^ 8 9)?onate n^entger/ alfo 31 S[Ron,ate* ®o ergibt 
|t(^ benn folgenber 3(uffa|> 

^ ^Drobufte au6 ber Situ • ^ . 

A, 2000 t^lr* 452Äonate 90000 , 

3. 1500 » 39 . « 58500 . 3oootl(^lr* 

C/4000 « 31 s. - 124000 



®iimmcber.^rob4|fte =3 ^12^00^ 



• r 



12) Sragt xi^i^ bfn Sttmbe^/ tvelc^e bie c Arbeiter tdglic^ 

^»enben* ' \ 

? ©tunben 100' 8änge l 

'9' »&6l)e ^ i 

3' ©icfe 'I 

5o5(cbeiter ' ' \ 

30 Sage \ 

10 ©tt^nbem ' 



8 






272500 : S8S0O = 3000 : T 

372500 : 124000 = 3000 : z 
% = 1365^1^1- 

CSftt AKOi aVfnpcta te Cab^r vta A = p» Mc von 
3 = q, bu vea C =: r, mift »ü Scttra, «cföe k^ Söu 
fi§e ytaadni M/ «aiA=:s, MaB=E=rt, MaC=ii# 

p • p» 

q t qt m ^ 

r n TU 



ChnnnR bcT 9r«taffe = ps+qt+ro- 
3Uft ps+qt+r« : ps = m 

mps 

p*+qt+"« 

p«-^ql-{-ni : qt =r m 
__ mqt 

^ F» + 4* + >^a 

ps-{«qt-^ra : ru = oi 

mra 



Cl (alfni ft<^ MtrSfi so(^ oetf^ie^nc TCufgobcii bcnfra/ je na^s 
htm man ttc Sinlagm^ obec Ut inttn, obtr bm Gentim aii unbe« 
fonitt anficht. 2)er letztere »icb offenbar gefunden/ tvtnn man 
bif ctnirtiini ®e»rane abOif t , Utm 

mpi 



7 = 



p» + qt + ¥U 
mqt 

mra 



^\^ -T/T P« + qt+ru ps + qt + ra 

S&f Me ftbrigen %illU mtbtn toir traten* SeifpieU anfu^rm. 



« 



SBon Qtotmtidf^en SBerl^aft«ifferi mh ^topQXtionttu 1 15 

3 u • f a 6* 

Die fogeitannte Aettcntrdel ift aud^ mdjt^ anbete / al^ eine 
äuffimmenfleUung mehrerer ^ufammmgefcgten SSec^ättniffe , un^ 
Üer 92ame fiammt t)on ter 6efont>ern 2(ct/ tote bte einzelnen SSer« 
(altntßgUebec tntt emanbec oerbunben tperben^ 9Bit molien biefej^ 
an eiötgen S5eif|)ielcn erftäcen. ' 

' §iJ fauft jcmanb loStm ffir 3ootF^lr. unb gewinnt beim 
SSetfaufe 32^ro$enti; wie tf^euec t>ertaiift et ba« 8ot^? JDec 
ge»i^nU4ie ^ufpi^ na^^ ber. Statt ift fol^enber : ' 

' ? |)f* Sinn. . I 8t(). 
32 2t^.' i^fb. 

HO W* I 3tn. 

lo 3t«. 300 t()lr» 5Cut5g» 



ick)t^(c. 3(u^g. 
itbtr.Sinn; 



I32t^lr. Sinm 
24 gr. €inn* 
I gr. ftinn. 1 12 pf» 6ina«. 

3Da« S8etf|)iet iji eigentttdS) ein reine« Siegel s ^ « tri «jBpcmpet^ 
wenn man bie 2fnga6e be6 ®etpinne6 weg(d$t; man w&rbir 
n&m(i(^ auffegen: 

jo3tm : litf), ae= 3optft(r. : x|)f. 
*^et |te^t man g(ei(i^/ ba$ ^ufammengefe^te ^er^Sttmffe ®tatt^ 
finben/ ttdmlicJb ba« SBer^ittnif io3tn. : i üt^. ift ^ufammens 
gefefetflu^ (loStm t i3tn0 + (i*o^f^- • iWbO+(328t?)- nift^.)^ 
== 10 ♦ 1 10 . 32 M / ttttb ba< aSerl)äUni§ uon. 300 t()(rn. : x |)f. 
xft 2ufammengefe|t ani (soot^lr* : it^tr») 4" (24 gr.: igr.) 
4- {i2pf. : x|)f.) c= 300*24.12 : i# Älfo ^eift jegt bec 
3luffaj: 

io«iio»32 : i2t^. = 300.24.12 : xpf* 

Tfffft « — I ♦ 300»a4» 12 
«l|Q X ^o.iiö'i^ * 

Der SSett^ t)on x wdre je|t bie ^u^gabe f&r i Sot^. Di^fe 
Xu^gobe w&rbe man jur Sinna^me mad)eh burd!^ ben ^uffag : 

loot^ir^X : i32t()(r,«. == 4o^f44T.|pf,5f. : xpf.e. 

^iet Pub Mt 3«^ten: 100 / lo, 110, 32 Simfprett/ tarum 
fommen ft^ in ber <^ette auf bh tinfej@hte/ bie 3a^Un:/ 132^' 
300^ 24^ 12 bKben btir£^ i^r ^üobuft ben Dimbenbu^z barum 
fonimen ffe auf b'u re^te @eite^ Diefe rici)tige ©tettung bes 
@Cieber et^ilt mm nun itMmai, mnn man mit bem Srctgeg^ebe 
oben auf ber linfen ®^ite anfängt/ bad/ DM^burd!) biefe« ^xagu 



•^ > 



]J6 QrfbrSl^riL Srittxr V^fii^dtL ^titlc&iCai^ftvL 



[nr f» titcl oU layf«. 



_ MwiCtuC^iV fcjlianrt ttM (^ &• tat ^i^'^ tacd^ &tf Sdocc/ 
lu Soore &«c^ bcis $rec6) ttf lir cc^ Scctr ft^coute: ft^ 
mio mm aof Itr (mf a dZeipcd i^iBf gemxm wmt Itr Vct ms Seife 
«ie^t oa^c&t^ mt der wum xsf licr re^tira §<fs:^ Mtf # f» 
i£$ (0^ U^tir 9üi^ Asf dir m^tA €<ite «ce^^vm wgtt ^an 
%ta%/NfAi^ osf fetr Imf 23 ^eite graoi fttons^avatt. S^t^ 

Sit «cK 9^Riiit^ Sccsofroie (ft. 6. letn S$^tt^) fi^rt 
if4., Vftm 32St&. if f 9f^* süD iio^r^. if i Büi. oo^ 
io3(8« Wim (tsfaufe fjpia 3ootMr. lo^o^e, csft lootblr. 
Xstg^f» iTClC ftab aI5 132 l|£r. Cmsöbinr, so^ i tf^Cr. 
fi toi Ol* 24^« SirnKbiiie uo^ 1 §r. ~ 
Smaa^me c^ 

f* 148- 
3 11 f a t- 

SoCgniM 8nf|ffr( if icfiimmaigcfctlcc: 
!^e Mfi f)fcmn9e tn ^^o^ Ccoront fsfin 2|^£liifiit4«B 
Mm SerfoBfir ^ ivcnn jo^entiur Wön Sinfiiafc mit Soofl^Sni» 
•^omt. Sonf bt^lt snD 20 ^M^int gciMmira ipfc^o I SKoii 
ivftj/ &af «^omb. Sanfe 44f>ro$nit bfffet i|l ol^ Sac^f. mib 
€ac^f« s^^o^At Wffcr tfl ol^ ^rfcf. (§curant# b. |u lootl^lr. * 
^omb. Sanfo find === i^t^it. Cacftf. unb 100 ^&c* @JU^. 
= I05tl[>ic* 9rnt§. Sonront. Skt Xuffa| i|l mm folgenbet: 

2^ £luciU4Kn 



? pf. ^inf* eottr. 6imi. 
4 tlarat^en 
' 32 tötfj 

30 Saliner 

100 t(Mr* «^m&* SSottf Xttlg» 
100 t^Ir, @ä<^r* 2ra9g. 
joo t^(r« 9i^euf . (5ouc. 7(alg. 
1 l^(t. ^<^^f • ^our. 6ina* 
I g(« $reuf . 6our. ^vxn. 



I ^ct^ 
I ^Pfunb 
I Rentner 
800 t^Ir. «.^amb.SftiifoTCaig. 
144 t^Ir. €ä<bf. Xu^g« 
105 t^(r» ^reuf. 6ouc. Vu^g^ 
1 20 t^tr. ^(^f • (^0ur* Simi. 
24 gr. 9renf . (Eour..Smn. 
1 2 pf . S^renf. 6our. Siniu 



TÜii !ßcbfnt)ert)iUtn[|fe ber Selbfortm unb br^ @etDtiuiei 
Ui ßtiu gefm / tß da^ rHne Stege! r be < tri « C):empe( fblgenbed : 

3o3tm : 2|iCU. = 800 t^{r» ^amb» !B. : xpf.«^amb*S}» 
tber mit ben i(ufammen$rfe|trn Serf^iltaiffen 
(aoStn. : i3tn.) + (iio^fb. : i^.j + fssJt^.: i8e^.) 
4- (4Gt. : 2^ an; = (800 tftlr» : i t^lc; + (24gt. : i gr.) 
+ (i2}f/:xpf.j 

•r ^^^^'^ _ 30. 110. 33,4 : 2I = 800« 24» 12 : X,. 



' 30.110.32.4 ^r tf' 1 . 

!Run fann man bie aSjrwanbtorig bet fOtfintrott^n unb bcn 
Setrag bei Okminne^ burc^ folgenbe emieltte d^emptl fuibeo:, 

3((fo X = X44.c»|,8oo.>4.»^ ^^^^^^^ ; 

' 100.30. 110.3a. 4 ' . 

l I 



' 100 . 100 . 30 . HO . 3a . 4 ^' '^ ,\ ^ 

. • ■> 

2)ief^ (egtern pf. ftnb noc^ Immer 12(u6ga6e , ahn butÜ) .bett 
gegebenen ®e»mn mtben fte in ßtnna^jTie üemonbelt/ ii^inn^ 
man auffejt : . ■ ' , . ß ■ ' 

'^ , 100 . 100 . 30 . HO .32.4^' 

' \ 100.100.100.30,110.32.4 

2öre ©Hebet, bte ben ©bifo^ Mtbin, jle^n nebff .bem 
gwgegliebe nuf ber finfen / unb aUe ®Ciebet / bie ben ©bibenbu« 
au^niad)en/ cmf ber tedP/^en @ette im \Rettenfage. ^0^^ fte^( 
' man Kit ein / warum bie ©tiebet ouf ber rechten unb ünf en 
SexU gegen etnanber gef)oben mttitn f innen / toetl ber Sluotie^t 
unt>eiinbert bUibf/ mm S)it)tfoc unb 2>ii)ibenbud nnit ei^ftle« 
3a^tbimbirt/ b* ()V gehoben »erben» ; «'^ 

' ' 3 u- f a ' 6 ♦ 

3(n f5rgenT>em nod^ pfammengefegtewn SSeifpiefe wollen »it 
ffiglUid) fdr aUe etnie(ue bc^t^n entladene fragen hiz 2(uff&|e m^ 
Iti Äettenregel burd^nel^men^ 

Sie met iWr. i&amb» Sd^lo f oflen 40 3tn. Srutto .^ömb; 
©e»id>t beim Stnfaufe/ wenn 3f öt. Slrito Berliner ®e»«d>t 
ffir 8 Pf* ^reuß* ßoucant »erfauft unb 45i^W5«nt gewonnen 
»erben? üRan.welf/ .baß. ^amb. ©fwid)t 9«f)rös^nt beffer tfl at« 
»erlinet/ ^ömb. Sanf 44 ^rojent beffer aU @4c^f/ unb ©äc^f» 
5 ^rp^ent baffer ifi M 9>rtnp. (Sonrant; urji> H^ 9^roientSl()ara 
geregnet werben. < * ' 

JBefanntUd^ Gebeutet Brutto bie SSaare mit bem ©ep&de 
«Kbbentlnreintgfeiten/ Stetto aber bie reiiie SSaare, unb 9^coient 



V 



118 et^ S:^ ^btmnTOföjmä. ^böt^ 



/" 



^aia ft^tft: um StfCto'yt UHmmin , mf man mt le^tnt loo 

Vnffa^ iiadl^ berJtf tte: 



Tcx> 3tn: Snitto ^aai6. 9i». 
ioo3tn. 9lmo S^^vc^. @eiv. 

1 3tm 9}etto Srcl. @em» . 

I 9)fD* «elto aSerf. ©«»• 

1 i^rb* !Retto S3ecL ®e9. 

3f at 5Retto Serf . ®e»- 

1 05 tf^lr. ^teuf . (Soor; Shttt* 
I44t^lr.ea*f,&ttn. 
I45^t^(r.*^amb.f5aiif d^tnn. 



91 3tB» !R<tto.<^^aiii&. Seo* 

109 3tn. 9letto SecC. (Seo. 

1 10 9f^. Sett» fBcfL @ed». 
32 ¥t^. 9)etto Seri. Se». 
-4at.9lrtt0»«ri.©e»» 

8 pf* 9r<u|« Souf . Stniu 

I gr. ^cea^. Souc Gntn«. 

I t(^(r. ^ruf . Seat« Sinit» 

leo t^(r. @a(^r. Kttii. 

100 t^tc. ^mb* Sanf e Cten» 

100 t^(r« «^aiiib* Sauf TCn^«. 



XOe @mid^t5$ nnD 6e(brxcfcbie^iil^iteii/ fo oU aii(| bm 
@emmn bei Seite gefegt ^ tpare ba^ reine Sieget 5 bes tri sS|:enipef 

3f Gf. : 4o3tii. = 8pf- : xtWt. 

Hub btirfe )tifanmiengefe|teii Ser^tntffe in i^re einfach onfgeliß, 
fäme ' ^ 

(340t : 4£U*) + (ift^ : 32?*^) + (i W- iip?>fbO 

4- (i3tn. : 4o3tm) = (8pf. : 12 pf-) + (igr. : 24gt^) 

+ (it^^tr* :xi^^Cr.), 
ober 3f *r«i«i : 4*32* 110*40 = 8*i«i : I2*34«x^ 
ober 3f : 4.32.iio.40 ==: 8 : I2«24.x* 

3(Ifo 3f » 12 * 24 . X = 4 • 32 * 1 10 * 40 » 8* 

gotgli* x= ♦>3« "°''0 8 

Ser l^erau^gefommene duottent ftnb Z(S^a(er 9(euf* Sottrant. 
2)a ober ber iStnf auf in «^amb, SSanfo %t\^^f fo niu§ bad 9>reuf » 
#r|} in €&dS^f./ biefe« in *^(mib. Sanfo t^enoanbelt »erben» 2>ie< 
gibt bie Proportionen : 

105 x%%^. : 100 t^i-6. = ^;lV'r'^?'^ ^»t*y>g> ' xt^t-®^ 



Secner: 



3f 14.24 

-^ 4*3«» lyp» 40. 8- 100 

3f«i2.24«io5 



144 t^L®. : loot^t^^.S« =: 



,4>32>ilo.40«8,ioo 



Zl\0 



3| . I» . 24 « 105 



: X t^L^^tO* 



100 



3f«jUi«S4«^ZQ5«X44 
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Slun ntitf aber aud^ nocb ouf ®ewmn 9l&(f |i(|it genommen« 
aifo @inna^me in Zui^i^ i^exwanMt xon^m.' 2)ie^ gibt bie 
9)ro^Drtü)n : 

3Ciro ictb(r>^.aS>2t; c=: 4^3;>y^o>4o>8. 100,100,100 

Xbec biefe 2(u<gabe ffl nur rtcbtig/ toenn beim Sin« ttnb 
^ Serfaufe einerUt @ewici)t ber SSsaare angenompien toicb* 2)a 
aber bie SBaore beim Q'tntauU 93rtttto u|ib «Hamburger ©erntest, 
Uim SSecfaufe aber fjtetto unb SSerliner ®et9lc^( ifl/ fo. imuf 
att^ Srpere^ no^ in Segtere^ Dermanbett werben, . 

Sa bai 9}etto unb SSerliner @en)i(f)t.im ^^itrifor (nimUd^ 
3| Cit !Ref^o S9er(. @en>.) |te{)t/ bai» SSrutto onb ^amburger 
v6en>ictKaber (himücb 4o3tn. {Brutto ^amb.@en).) imSimbenbu«/ 
fo muf man ha^ SSerbaltnip mit !Retto unb SBerliner ®eU9i(^t 
anfangen/ atfo: 

9Jetto 85. ®, : a5rutto!B.®/=' 91 : 100 
un b aSrutto 8S« @. :?8rutto^.®, = 109 : 100 , 

folglTlRettTsT®, : SBrutto «f), ®, = (91: ioq) + (109 : 100) 

s=!^ 91,109 : 100*100, 
©ofier benn ' 

91 . 109 93rutto «^amb. ®et9« (=3 100 « 100 Q^etto S3ecl, ®e», 

b. b* ^ Simbenbu^f »0 bie 4o3tn, SScutto «Hamburger ®en)iclbt 
ffnb./ m&ffen noci) bie S^^^toren 91 unb 100 unb im Siuifor.noc^ 
bie S^i^tocen 100 unb 160 ^u flehen tommm^ ?vlfo: 

«ci ft ctt <v 4 • 3-2 * HO . 40 . 8 . xoo „100 . 100 .,91 . X09 

xt^lr,^.»,7t, = 31^x2, 24, 105. 144*1451, too. 100 * 

Tfud btefer Aufgabe nun f innen fo t>ie( anbere 3(ufgaben gc^ 
I bilbet werben , aU ©lieber bä ffnb, 

I i) 2)urd(^ SSerec^nung bed obigen @i;empe(< ftnbet man 

1925!^ t^(r, «^amb, SSanfo 2(u«gabe, 7li\o ia§t \i^ Uit bie 

I Aufgabe bitbtn : SBie t>ie( 3entner fBrutto Hamburger ®en)i<^t 

^ lauft man f&r 1925!^ t^tr, JQmf>4 fSanfO/ wenn u,f. m, 2>er 

1 ^ÄuffaS tt^^ ^^^ Ä^tt^ iff »ww- ' . 



\ 



^ 






420 es^nZ^eil Stttter ?Cbf(^«{tt. •Dritt^ ÄojnteC 



^jT 



1 ^txt.fßtntto^amh®itq. 
joothiu^amh.^antoTi* 
loot^lc. @44)f.X 

I gr, ^reuf . 6our^ &♦ 
4 at. g^tto aStfrL @ett>. 

I lo^fb. 9?etto Serl* (3ttö. 

9i3tn-?»ettoa5nL@ew. 

109 ätiu Scutto 58erL ©ew» 



i925|4t&fr. ^^amS: Sonfo 2f. 
i44t^lr.@ad)f.X - 
105 t^ln ^wuj. ©)itr, X 
I45t t^lr» ^eu§. ßüun €. 
24 gr. ^ceug. dour. 9. 
i2pf»^tcttp. 6our. 6. 
3f£lt.9lettoa5crf.@j?». 
I it\). (Retto Secl. ®etp. 
I ^fb. dlnto fönU ®m. 
i3tn. 9lrtto »cd. ®ctt). 
ioo3tn.S5rutto5Berl @«b» 
100 3tn* 93cutta «^anA* ®ev9. 



2)u @cunb5>Toportion i(l: 

2) SD^an fann 2!^ai;a o(^ unbekannt dnfe^en unb fe bie 
Sfufgobe bilbcn : ' 

ÜU'te wl ^rojcnt S()ara »erben getec()net ,^ b. ^. n^tt )stet 
!Retto geben» 100 S3ruttO/ tpenn 4o3ttt* SSruUo Hamburger @e« 
tt>id)ii föc 192^^1^ tl)(n •J)öm6urger ^anf eingefauft unb 3f £ln 
Sletto SSerlinec ©eroidjt föt 8 pf» $ccup. 6oun t)trfauft mecbrni^ 
ulf*». DecStuffaJ ijl; 



? 5Retto 
40 3tn. SSrutto ^amb. @em.. 
^.100 tblr. »^amb. Sanfo 2C 
100 tbir. @5il^f. X 
lootblc. ^reuf. 6o«r.X 
I ti)iu ^ceuf . dour. S. 
i^.^reuß 6our«6» 
• 8 pf. ^teuf . 6eut. S» 
4 at. gietto Serl. ®m. 
32 8t^. 9letto SeiL ®en). 
1 10 ^f0* 9?etto aSerL ®e»* 
109 3tn. 9JettD SerL ®en>* 



lOoSScutto 
1 92577 t^(r. ^amh. S3anf X 
i44tbrc.'@4c^f-X 
lostWr.^ceug. ßour.X 
145J. tb^r. ^wuff. (Sour* (J* 
24 ^r. ^reug.Cour. 6. 
' 12 |)f. ^reuf 1 (Sour» 6» 
. 3f an 5»etU SScrl. ®ett)* 
I i«t!). dhtto S^rl» ®ew^ 
I ^fb. ?Retto 85erl. ®ew. 
1 3tn. 9ietto aSerl. ®ett>» 



100 3tn. 9^etto ^amh. ®ew* 

^ie ©cunbproportion ijl bie borige* 

2)a^ SrageglWt) ijl: 3Bie tjiel 9?etto ^Am 100 SSrutto. 
2)iefed 9}etto unb SSrutto fanp aid «Hamburger ober SScrHner 
®etvic6t/ a(^3entner/ $funb/ Sot() ober £luentc^en angefe^en' 
mrben: ba^ mac^t feinen Unterrcf)ieb» 3Cm bequemjlen ifl t$ 
inbejfen/ betbel/ n)ie im obigen 2(uffage^ aU Bentner «Hamburger 
@en)id)t $u betrachten/ unb alfo wfirbe ba^ S<^ageg(i.eb t>o(ljlanbig 
|)ei§en: SBie.t)ie( Bcntner 9^etto «Hamburger ®en>tc^t geben 
100 3tn. brutto «Hamburger @micr)ts benn ftUbann fann mi^n 



^Ut^ mit 40 ^tn. aSrutto ^ambut^n &miäit ättf ber iitittn 
6«ite ipteber önfangm. 

gtec^net man bH Gpempel^ fo fommt 91 ^tn. ^ttto «^am« 
lutget @pn)id)t> birfed ^ie^t man t>im 100 ab, fo t)at man ba$ 
mUmgte S^aca« 

3) SÄon fann bai äJer^aCtnig >e« ^reup. jurn @Hf- @«^b^ 
ate unbekannt anfe!^?« m\> fva^m.: wie »iet $wj«nt ifl ba* 
^ceug. f4|iec^tct aW ba« ®dd?f. ', b.^. wie mel tjlr.^reüptßout^ 
Ibefommt man f&t löo t^lr; @dcl^f. ? 

? t^lr. ^reuj. douc 100 t^tr. ©ad)f* 
144 f ^(r. ®a*f. Ä< 
i925ff t^lc» »^amb. SSaufo 2f . 
100 3tn. SStuf to ^am6.®en). 
100 3tn. 9?ettii:«^arab. ®m. 
i3tn»gJettoScrl. ®m. 
I ^fb. gictte aSecL ®m. 
1 8tt)* 9?mo ^crL ®em» 
3fat.?»etto58iCi;®en)» 

24 gr. ^rcuf . ßoitn ©♦ 
145 j- t^lr. ^reug. ßour. §♦ 
^te ®run^pc9^orticn t{i : 
3f £lt. : 4o3tn. 



100 ti)[x. ^amb* SSanf X 
4o3tn. SBcutto »t>Ä«n^ ®«W* 
' 91 3tn. 5Retto ^arab» ®m» 
109 3tn» 9ietto 58? rU @e»» 
iio^f^5»ettoaJiM:U®m. 
32 2t()*9letto85ecL®etD* 
4 £lt. ?Retto S5ec(. ®«ro» 
8 Pf. ^teug. GouiJ^ ©. 
I gt. ^reug. 6ouc* ©♦ ^ 
I tl)lr* ^reug. ßoui:. ©♦ 
100 t^U. f>r<up» 6our» 21. 

8pf. : i925§yt^^r. 



So« untefannte ®(ieb x «igt in ben giebcnbejiimmungcn bei 
U|ten ©Kcbcl*. 3D««. ^grageglieb iSieift t)o0(i5«bi3 «u^acbc&tft: 
SBU wl ti)lt. |)wuj* iSour. Jfuggabe geben 1.00 t\)lt. @^*f* 
Xttögiabe* äOalSadt fommt io5# bat)on loö abgezogen/ jeigt bec 
«ejlS/ l^of bii«q>teug.6our- 5 5J)tö5ent f*(edbtfr ift al« ba«@4cf>f. 
4) ÜÄan fann bai SSer^ÄUnif bed »Hamburger SSanEO jum 
©44f. ®elbe fuc^^etl; X>tt Äufftig ifl bem vorigen ä&n«(^/ nac^ 
bf rfe(ben^®rnn^|Hroportion« 



? tljir. ®4d)f- 
192514 t(>lc. *^ömb. Sanfo 2(. 
100 3ttt* Stutto *&amb,@ew.' 
100 3tn* 9letto «^amb. ®ed9* 
1 3tn, 9lettö aScrU ®ew. 
i^fb.5Retto85erL@ew. 
I it^. 9letto?BerL ®ett)» 
3fat*9tettpa5^i:t.®e»* 
I2|>f, ^reup. 60UC. 6. 
34 d^* ^ceui« 60UV. 6. 
105 tbit* 9teu$. 6oit€. @v 
345ft^lr»@a<i^f,et 



1 



iootl)(r.*&amb*58aneo 
40 3tn. JÖTütto 'iQamb. @em. 
91 3tn. $Retto ^amb. ®m. 

109 3tm Slctto SSerL ®ea). 

1 10 ^fb. 9?<tto 83erL ©ew. 
32 2t^.?RettoSB€tU®eÄ> 

4at-!Rettof8erl.®e»v 

8 Pf. ?)retrf ♦ 6ouc* ©♦ 
igr^^ceuf.ßour e* 

ZOO tljj^i^ ®Äd^f» 3t», 



/ t 



, / 
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122 6rfl(tS^tL dritter TCbfc^nüt fM*M 



5) Wlan fannna^b bem Semtn» in |>roieiiten fraget!/ I>*^* 
nai) htm S^ec^iltnif bec Srnna^me ^ttt 3(tt9gabe* 



I925f^t^rr. «^arftb. Sanfi) 7(. 
icx> 3tn. Srutto «^amb. @eio« 
100 Stil. !Rette <^m&. ®no. 
i3tiu9rettoa5erL@e». 
I ^ft. 5Retto »erl. ÖM». 
^ I «tö. 5lctto »ert. ®eip. 
3f£lt,9?ettoSBerL®e». 
1 2 pf. ?)reuf . 6our. €♦ 
24 9t. 9)wttf • 6out. C * 
105 t^U» ^reuf. (Sottt. 9* 



loot^lr. 1(. 

40 ätn. Statte ^ami. ®ear« 
9 1 3tn. 9letto ^arob. @€t9» 
1 09 3tn« 9}me ^e cL (Sem» 
I iof>fo. 9tetto Setl. @^eio« 
3a ?tl). ««tco »etl. ®f »♦ 
4at9}<tto«8erl.®ew* 
8pf«$reu$. ßour.S* 
I gr. ^ceuf . 60 uc. S. 
I tl^tr. f>veu$. 6our. (S^^ 
root^tr.@äd»f.S* 
100 tl^ic. «^mb. SanEo (^« 



S>a« Sragegltc6 to&rbe iH)(Ifl&nbtg f)(x^n: ttte 'trtel t^(r* 
«^amb« Sanfo iSinna^me geben ioot()It« «j^amb. Sanfo 3(u%abe. 
2)a^ SiUtt gibt 145^/ baDon 100 obgelegen/ bleibt 45I alt t>it 
t^erlangten ^tojente» 

6) Wlan frage nad!^ bem greife ber 3f £lt. 9lHto SSerltner 
®et9i(^t beim SSerfaufe/ ttac^ ber @runbpropoctton: 

4o3tn« : I935f|t^(r. a= 3f£lt. : xpf* 

a Pf. ^retif . 6our* 6. 3f £lt.9lettoS9erl.®ew. 



' 4 at. 5letto 58«r. ©?»♦ 

32?t(>,9letto»erC.®ew; 
110 ^fb. 9tctfo5BerL ®ew. 

9 1 3tn. ?Rettp SSerl. ®« w. 
109 3tn. Srutto Seci. ®e»/ 

40 3tn» {Brutto «^amb. @et9* 
100 ci)lr. «^amb. $^nf X 
ioot^lr.@i*f,3C» 
100 tf)it. ^reuf . CEour. 2(^ 
I t^ir» ^reu§. 6our« & 
I gr* $reuf . 6our. S* 



i8t^.9l?tto8SerU.®en>.: 
I ^ft>. !Retto »ert. ®ew» .. 
1 3tn. 9letto 85ett. (Sm* 
100 3tn. Srutto SScrL @em^ 
loo 3tn. förurto »^amb. ®tto* 

192514 ^'S>^''* *^^"^^* Sanfo 7C. 
144 t^lr. ©Äc^f. Ä* 
105 tbir. 9)reai. ßflur. %. 
j 45|. tl[>lr. f)reu§. 6our. €. - 
24 gr. $renf . (Sour.@» 
12 pf. f>reuf . 6ottr« & 



4 

7) IRdn fra^e luvcb bett£lueiit<|Kn/>i< man ffir 8]9f.9r«u{f. 
tr* t>et(auft/ nact) bee ®runi>proportio9; 



12 pf» ^rcuf . (Sour. 6» 
24 gr. ^ceuf« 6our.,&* 
lostfeCr. ^fuf.,6our* €♦ 
144 t^ix. ®i(bf. <l* 
i454t^Ic«-^amb. S3an(o 6« 
192514^ tlS^Cr. «gKimb* S3anf 3(. 
100 3tn. SStutto ^amb.@e4v« 
100 ^tit. 9letto «f^amb. @et9. 

i3tn. 9lettD SerL @«n>. 
, I ^fb. 9»«tto aSerl» ®e»» ^ 



8 Pf. ^miR Couu. 5» 
I gr, ^reug. 6oun ©• 
I t^tr. $reug, 6our» g* 
iootb(r.©4*f.€* 
io^tl)tr«4>anib.S3aii!o& . 
1 00 tj^r. ^amb. S3an!o 2C. ' 
40 3t»* SSrutto^amb: @ew» 
9i.3ttt« 9^etto ^amb. ®etv» 
109 3tn. 9}etto SetX. ®em.. 

;32Stb*9!elloS3er(«®en>^ 
4£lt.9lfttQS9ecL@en>. 



8) 99tan fann nac^ bem Stet^ittniffe be^ «Hamburger ®fs 
wic^« gum Soertinet ©emc^tt fwgen/^ ' \ 



? 85etL®«tp- ' 
40 3tn* fBtutto «^mb. ® etv. 
100 t^Ir» «^amb. ^anfo V* 
100 tf)lr. ®i4>f. H. 
100 tlitt $reu$. 6our. %. 
I t^tc. 9renf « Sour. 6* 
I gr. ^rcttf . (SoM^* 6* 
8 Pf. ^reai €our. 6» 
4£lt!RettoS9etl.@ew. 
32 et(». (Rmo SBert* @en). 
iio^f^« 9l(tto S3er(. ®em* 
91 3tn. 9}ftto a9en. ®eio. 



100 «pamb. ®en)* 
1 92514 t()^i^' ^amb. SSaniFo 7(. 
i44t^Cr.©Äd(>f.2fi 
105 tbtT. $eeu|« Sour. %4 
145I t()(c. ^reug. 6oun @/ 
24 gr« 9r>ug« (Sour« 6* 
' 1 2 pf. ^ceug. 6out. @« 
3f £It. 9}etto S3er(. ®et9; 
I &^.iRetto S3er(. ®m. 
I |>fb* Sletto »ert, ®er»\ 
v^i |tm 5Retto SBerC. ©cw* 
100 3ttt» S3cutto SSerU ®em» 



2>Ql Scageglifb tofirbe t>ott{IAiibig |)<igen r tote ml 3tn. SSnitto 
SSnltiter @en>id^t gej^^en <iuf loo^tsi' fSrutto Hamburger ®enoi4)t# 
nnb barum fS^rt man benn and) auf bn linf^n ©ettemit 4o3tn» 
Srutto «^ambttcgec ®emi(^t fort 2)(^ ® runbpcoportion i|l:. 

4o3tn. : 3f jQt*: =a r925§4tbrn : 8pf. 

Z)a^ Srageglieb i{l eine 9}ebenbe{iimmung be6 legten ©lieber» 

« ■ ' 

§♦ 150» 
Xnmetfnng» 

SRan f Snnte aut^ nod) 2(uffige madben / um ju fragen , »fe 
me( 9)fennt9e auf ben ®rofc^en/ ober ®rofcll^en auf ben 2f)aUr/ 



V f 



124 et^ttZi)til^^et7a>fäfmtt^nUaStapiteL ' 

ober &uent(^ auf» ict^ ^n iotf^ «ufd 9M^ ^ ^^^ ^funbe 
auf ttn Sentnec gel^* 9Bir ^abcit fte ai$ unbebtuttaD fiber^ 
gangen, dbtn fo (innte m(m bie Stagen in 2/ 3^4/ 5/ 8 

ttmfe^cen/ »ac^ei no^ folgenbe 7(uffa|e g46e. 

Umfe^rung t)on 2* 



24gc*^reu8. ßour. €♦ 
J05 tl)(r. ^euf . ßour» €. . 

i44twneö(^if.e. 

145^ tl^tr, .f>amb. Banfo 6* 
1 925I4 t^Cc- »^omb. föanf X 
looätn.^ctitto «^amb«@ft9. 
1 3ttt* »tutto aSerL ®ett>. 
I ^fö. aSrutto aSerl. @ew* 
1 let^* SBrut^o aSecL (9f n). 



91 5»ctto 

igr.^teu« 6out*6. 

I thlr. ^reuj. 6ouc. 6» 
roo ttjlr. ©Äd)f. 6» 
100 tbit. ^mb. Santo S» 
lootblc. «f^amb. SSanf 2(* 
4o3t!t. 58tutto4>antb. ®ctt>* 

109 3tn. Snttto SSerL ®em. 

1 10 ?)fö. Scutto aSerl* ®e». 
32 2tf). Srutto S3(rL @et^. 

4 £It. S3rutto Seri. ®eto* 



Sa^Sadt ifi 100 f b«^* auf-^i 9?etto ge^m loofSrutto tmb 
a(fo X{)ara = 9« 2>a^ Sragegü'eb ^i|t t)0U|Unbig :' SBie bieC 
£lt. IStuUo Seciinec @en>ic^t ge^cn auf 91 £iu fRetto SSer%ec 

®et9i(^^ 

Umfe^ruiig t)0«\3. 



8 pft ^reuf . (Sortr- 
4 Gt. 9lcUo Bert. Sett)^ 
32 8tb. 9?etto aSett. ®cw* 
I lo^fb, gietto 83erU ®m. 
' 91 3tn. Stetto fbitU ®ctt>- 
I09 3tn. Brutto Berl. @en>. 
40 3tm Brutto ^amh. ®em. 
100 tf)(r/^amb* Banf Z. . 
100 t^(c* ©dd^f. Z. 

1 gr* €d*f. e. 



105 ^rfu§. 
3f Öl. 9lVtto Bett. ®e»* 
I £t(). 9}etto BerU ©ew* 
I ^fb- Wctto B«rL @en>4 ^ 
r3tn.gimoBfrL®c»* 
100 3tn. Brutto Bert* ®ed. 
100 3tn. Brutto «^amb. ®et9.. 
1 925!^ t^If . «^amb. Banf %» 
. i44t()Lt,^dcl)f.X 

I45^tl)^r.®dd)r»e* 
24 gc. @dd)f. S» 

i2pf«©dc^r.e* 



©a« gacit ifl 100 / b.l^. auf 105 ?>r<uf» gclf^m 100 ©dd&f* 
ober ba6 ®d(^f. ift 5 ^rojent beffer a(d ba« ^reufl. S>äd Srage^ 
glieb ^eijt t)oU|idnbig : ®te mel pf. ©dd^t» Ginna^^me ge^en auf , 
105 )>f* $ceuf » 6our* 6mna()tne. 






Jb<a Sactt i|i loo «^amb. S^anfo auf 144 ®ic^f. ^ b. t). ^ami^ 
Snnfo ifl 44$rp$cnt bejfer a(d @&c^f.- 2)al t)oilfiditbige Sro^e« 
gUel) tft: SQSie vU( ])f# «^amb» SSanFo 6inna()me geben 100 pf» 



ttmff^cuns t>on 

-? »l^amb.SSanft 
100 |)f.'6dcbf,-6. 
8 pf. ^reap. 6o«r, 6* 
4 £lt. 9lettD SSerL ®ft?» 

1 10 »Pfb. 9*W0 ajerl. @ew. 

91 3tti. 9lrtto SSerL @etp. 

X09 BttK SSrutto 99er(. (Setv. 

40 3tn* Srutto «^atnbi @eko. 

iootWr.*&an»b-Sön!o7f* » 

I t^lr.^amb, ©anfo®. 

igc«^mb.93an(o&. 



144 ©Ädbf* 

105 Pf* $HU§. Sour. S. 
3f £lt. gietto SBerl. ®ettu 
1 8t().»g?ctto aSert. ®c»* 
I ^fD* gietto aSrcl. ®ew, 
1 3tn. 9}etto föni. ®eni* 
100 3tn. Srutto 99ec(* ®en)* 
100 3tn. ^Brutto <^amb. Sem« 
193514^ t{)(r. «^amb. $8an!o 2(« 
' 145'f' tWr. »^amb* 85an!o S, 
24 gc- -^amb» 83anf 6. 
1 2 pf* «^amb. S3a»f @* 



Itäife^rung tN)n 5. 



? Aufgabe 
8 pf . 9)reu$. 6our* S* 
4 jQt. 5»#tto *et(- ®ewu 
32 itl). 5Rf tto «erl. ®e». 
1 10 ^fb, 9?etto QSerL ®€». 
91 3tn. 9i<tt0 96ecl. ®ew. 
109 3tn- brutto %erU @ew» 
40 3tn. ^tutto ^amb,®en)* 
100 tbtr. t^omb« 9^anf o 2(» 
100 tl)lr. ^Sc^f. 2t» 
I t^lr* ^reuf . ßour. X 
I gt. ^reuf . 6our« X 



I45j.6ihrröl^me 
. 3|at,gicttöQ5et^®e»* 
I Ift^). gjetro 5?»erU ®tio. ' 
I Wo. IRetro ^«cL ®e»/ 
1 3tn. 9letto ^ecU 0e»; ^ 
100 3tn. brutto %ec(. ®et9* 
100 3tn. brutto »^amb» @ew; 
192514 tb^i^- «^amb^ S&anfo 71* 
144 t^lc. ©dcl^f, 2C. 
105 t^(r. $reug* 6out. X 
24 gr« 9veuf » 6onr. 2(* 
i2pf.^ceui(§oui:« X» 



Z)a^ S(t€tt tfl loa/ b. 6. auf 145 j. Smna^me ^at man 100 
^(ufqabe uiit> alfo ifi^btr ®e»inn 45^ ^togent. SJoUtidtibig ^eift 
bo« gragegUeb : SBie Diel pf. ^reuf . ßour. Aufgabe gelten auf 



\ 



f " 



126 Qt^et a^eit. bittet %bf^itt* fßiitta Stapfttl 

Umfe^tung t>on 8» 



24gc. ^wug. 6ouc. 6. 
105 ti)lt. ^reug. 6our. 6» 

I45f tblr. »f)amb.l8anfo 8* 

100 3tn. aSrutto ^amb.®««ö. 
1 3tn« 9ietto ^amb. ©«»• 
i ^fb. gtetto ^amb, Setio» 
1 8tb. 9letto »&amb. ©e». 



I0999[ec(.®em. 
8 pf^ ^rcuf. ßour. S» 
I gr. ^rtuft. 6our. @. 

100 tl^Ir. @(id>f. e. 
100 tbtn »&amb» fBanfd S* 
100 ti)(r. »i^amb. SSanf 21 ♦. 
40 .^n. fSrutfo »^amb, ©t»» 

91 3'tti. 5?etto*öamb. ®^n>» 
1 10 ^fb. 5Älto |)amb. @ew» 

32 8t^. 3»etto »^amb« ©e». 
4 jQt. (Brno »^amb. ®en>» 



/ 2)a« gacit ifl 100; b*^* auf 109 ffierüner @em!d)t geljen 100 
«Hamburger ®fn)ic^t ober (e|tere6 tjl 9 ^ro^ent baffer a(t$ baS 
ecflere. 2)a6 S^agegiieb ^etgt ooQflätibig : ^u t)tel £iU Q^etto 
«Hamburger ®en>ic^ ge^en auf 109 £lt. CRetto^ctüner ®«n)tc^t. 

Wtef^tfu SpempeC {ur Äettenregil »erben in ber SSetfpieU 
fainmiung folgern 



äJon |)i:ogtefftottett ober ^ei][)en. 

m 

6 r f ( i r u n g» 

Sme^rogreffion ifl eine Steige «on Sal^Ien^ tt)et(^e 
immer um g(etc^ ut^l ober gCetc^ t)ielma( n)a(i>fen ober 
übmt)min, ^.83. 3, 5, 7, 9, 11 ober 3, 6/ 12/ 24V 48; 
ItedgUic^en 18/ 167 14 # 12/ io ober 8t/ 27^ 9^ 3^ i. 



/ ♦ 



i 152* 

~ 3 u f a j. 

2)te 9togre^on. ifl j{etgenb> n>enn bte ®(teber nad^ bet 
rechten @eite 3a immer grSger »erben ^ fa4Unb/ voenn fte nad) 
eben biefer ®ette §u immer f (einer werben. S3etfpte(e gibt §.151. 
Sebe jietgenbe |)roportion i|l/ umgefe^rt genommen/ eine fattenOe/ 
mti jebe faKenbe/ umgefe^r^ genommen / eine jleigenbe» 



\ 
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I (S r f . t i r u tt 5. 

SBetin bte ®Üetk ber ^togrefft^^ um gletd^ ))te( mad^feti ^ 
«btr abii^li)m«n/ fo J)eift blefelbe eiiic a^it^mt tcf<fte/ §♦ S» 

1/ 3/ 5/^7/9 tt«^ 15' 13' 11/ 9^ 7* ©«e 3a^t., um, 
me Diel jcbe^ felgenbe ®lteb grigec ober (Itimt ift , aii ^a^ iidd){l 
»or^erge^enbe / ^)ci|t ble J^ifferenj ober ber Unter fcfeieb/ 
welcher in jletgenben 9letf)en pofiti» / itt -faUenben negatb ge« , 
aommen »irb/ weit bann in beiben Siffm b«^ fqlgenbe @iie^ 
ratfle^l/ Toenn matt ben Unterfc^ieb ^um nl^fb^ r)or()erge^enbeif 
obbirt. @o i(l in obigen 85wf|>ielett ba^ jtweite ®(ifb 3 =:i*i4^2f 

ba^btitte = 3+^ «♦[•»♦/ unb^inberanbern JRei()e 13 =: 15^^^; 

II = 13-^2. 

S-, 154' , 
6 t ( ( d t tt n g; 

9Benn bte ®lieber ber ^rogreffton 9(eic^ t)ielmar 
i»a<|fen obec ahmf)mm, fo ^eift biefetbe eine geonf et eifere, 
|.58. 1/ 2/ 4/ 8/^ 16/ 32 ober Sx , 27 f 9' 3/ i* 3Öie 
3a^( / uoetct^e anzeigt f. wie t>ielmal hai fotgenbe ®lteb grSf er \fl, ; 
aii ba6 Wtl!)ergef)enb^ / ()eigt bec Opponent; er ifi M Ut 
{ieigenben Stetige eint gan^e äal^t ober ein uneigentCid^er fStüd^ unb 
bei ber fattenben ein eigentlicher S3ru($ / 5^93. in ber Steige 3/ 6, 
12/ 24/ 48 ifl ber Opponent =3 2; in ber 8tei()e i^ f ^ -^^ 
«♦, ^«^ jo^ ijl 5er fipponent = if ober 4 unb in ber 
Steige 64/ 32/ 16/ 8/ 4/ 2, 1 ijl er t 



V 



.> 



h 



§* i55^ 

3 tt f a J. 

% .... 

Sn geontetrifcl(^en Stei^ien entfielt ba^ folgenbe ®Keb aDemat 
fttt^ bem nÄd^fi bor^erge^enben / wenn man biefe^ mit bem 
Crponenten mnUip(i$trt^ alfb in ben fleigetiben fSUif)^ 12 =; 6^2 ; 
1^ = ^* f unb in ber fattenben 16 = 32 ♦ i» 

§• 156* 
(^ r ( ( i r a n g* 

Bar^mmengel^^irtge ®iit\>tt fj(tx$tn tn t^er $ros 
Stejfton fo(4)e/ t9e(d)e gfeiä) weit t)om 'Jtnfange unb Snbe/ abfte^en/ 
|.8. in ber ari!tf)mettfcl)en Stellte 3/ 5/ 7/ 9/ H/ ^3^ ^5/ 
17 Pnb 3 unb 175 5 nnb 15; 7 «nb 13 Utf»»t unb m ber 



/ 
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geommifdöen Sttihe a, 4/ 8;** 16/ 32^ 64 jtnb a Uttb 645 
4 unb 32; 8 unb 16 sufatnmehgel[)$ctge ®treber« 

A. Sott arltjmcrtfc^ett ^cogceflflonett» 

Sn icbet atttf)metifcl(ien ^rogrcffton gt^en äffe @ltebet it» 
gUicben ^ufatnmcn^dngenben üt\tf)ntiti\d}m SBer^attmffen fort 
ober bret auf einanbec folgenbe @itebec 6i(bcn immer eine fletcge 
ttnt(>metif*e ?>ro9cef|ion, 

^e|t man ba$ evfie @ficb einer fotc^en SKet^e ==: a unb bie 
Differenz = d, fo tjl nac^ §»i53* bö« imitt ©lieb = a-f-tl, 
ba0 britte = a + 2 d / ba^ öiecte 5==: a •-{- 3 d li. f. »./ alfo bfc 
, ÖÄnje gleite = 

a, a+d/ a-^2d/ a-f-3d, h-^j^d, a-f-5<J/ a-J-6d, a-f-7d ic,, 
Wdb eö )7er^ält ftc^ ofenbar 

a — (a + d) = (a4^d) — (* + 2d) 
«ttb (a + d) — (a-f*2d) =^(a-|-2d) — (a + sd) 

tinb (a4-2d) — '(a + S^ä) = (*t3^} — («-T-4<i) «-f*»» 
«IfO a — (a4-d) = (a+d) — . (a+2d) = (a+ad) 

- (a + 34) = (a+3d) - (^ + 4^) = (a4-4<i) 

Ober in $<if)Un: 
SBenn bie 9J«f)e ijl == i^ 3, 5, r, q, ii/ 13, 15 u.f. nx^ 

fo mi)hlt fid) V — 3= 3 — 5 s 

3 — 5 = 5 '— f 

'5 -^ 7 == .7 -^ 9 
7-^9 = 9 — I r u* f» », . - 

3(ifo 1—3 = 3—5 = 5—7 = 7—9 = 9-^11 = II— 13 

== 13 — 15 «♦ f «?♦ / 

@e|t man in obiger S^rmel bie S>iff ttmi d negatb/ fo 
toitb bie Steilj^e eine faOienbe/ aber bie S3er()dttniffe bleiben biefelben» 
SDenn e« ijl aud^ 

H— '(a — d) == (a — d) — (a — 2d) == (a — ad) 
— (a— 3d) =s (a — jd) — ^(a — 4d) u» f» »• 

§* 158^ , 

. 3 ' tt f ft |. ^ 

/ SSenn man in einer faUenben %etl^ Immer tbeiter fortgel^t/ 
fo n>erbeo bie ©(i^ber enbUc^ negati))^ .ebe;t fO/ mnn man in \ 

einer 1 



- : 



-. / 



SBon ^rcgteffionen ober dt^m* 
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mt itfi^mUn 9ld^ tft^4rt« imiwr weiter fortgtftt/ ttm 
bann betrachtet 'man fte aii eine faUenbe* 3> S3. bte falleabe 
%etbe 18^ 16/ 14/ 12 # 10/ 8r6/~4/ 2/ gibt »ette( fort« . 
gefegt bie 9{ett)e: 18/ 16/ 14/ 12^10/ 8/ 6/4; 2f o^ 
.^2/ — 4/ — 6f '—8-/ — 10 u. f. XV. unb bie (irigeabt 
«tit)e 1/ 4, 7, 10, 13 tt.f»». gibt cfitft»4ct« foltgefejtöit 
Ktt^e —11/ — 8# — 5> ~3' l> 4/ 7/ lO/ 13« 



/ 



\ 



§♦ 159» ' 

8 e ^ t f a 6» ' 

SiM @lteb einer änt^metirc(^en ^^^poction entfle 6t / »enn 
man bte Stummer be9 QiiUtit^ (b. ^« bte 3a^( / »elc^e anzeigt/ 
ki m wlti e6 tn bec g{ctf)e t)om erfien jSfllebe an t|}, n^enißer 
i mit ber Stffecenj mu(tt|)li)ttt unb bad irfle ®(t(b baju abbtrt* 

e« fei ba$ etfle ®tieb = 3 / bie ©ifferenj = 5 / fo foIT 
|. 58. bö« ^te ®lteb fein = 7 ♦ 5 -|- 3= 38. 

9^ac^ §* 157* ttat bie atfgemtine Socm jebet ant^metifd;en 

?)ro9reffion . , 

%inmerb«r®C. I «3 4 < 6 7 s 

®Ciebei* A/ A+d/ a+2d/ A+Zd, «+4^, a+5d» a+öd, a+7d jc* 

ilfo fff ^iec ba^ erfle ®tieb = a-f-o.d = a+o =■ a , ta^ 
imiu = a -|- 1 . d = a -^ d / H^ btitte = a -|*- 2 d^ ba^ oierte 
= a-^3d u. f. ». 6d wäre alfo überhaupt ba^ nie ©rieb 

= a'J[-.(n — l)d« " . ■ . . . . -' 

^ SSetmige, biefef 6age6 fann man \tUi beliebige 0(!eb einer 
atit^mettfd)en '^rogrfffiott ftnben / b^ne baf man nSt^ig l)at,^ Ht 
öotb«gel)fitoen ©tiebec (^injijfcbceiben* ©d fei §. 89» Die ^tage: 
toti^t9 ift ba^ looite @(teb Uner Steige/ beren ecflee ^ieb := 3, 
bieDifferens = 5 ijl? foi(la = 3/ d = 5, n=ioor/ alfo 
n — I = ipoo unb a-|-(n — l)d cr=: 3-I-1000.5 = 5003» 
,38 d negotii/ fo »irb a-f-fn— i)d in a — (n — i) d mu 

mnhüt unb Im obigen 83etfpte(e ifl bad" looitc @|ie^ 
= 3— 1000.5 =ö —4997» 

^ IX f a 6> 

. 9Bentt man oie tufammenget^irigen ®üebec ( §« 15$.) yjt» 

famme n abbict> fo f?nb bie Gitmmen aUec biefer ^aare einanb^r i^Uic^/ 

nimiid) iebe fo gcof/ aU bie ®umme bed crfUu unb testen ®iiei)e^» 

@o »te t)on bec Stufen ^ut 9ied^ten in jebem fblgenben ®ilebe 

tie iDifferen) um i mal me^r oorf ommt / aU in bem nä<^fl mou 
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^r^r^etibr9f^fo ftitl^Sit fif oud^ jebeii «ürberge^enbe i mo( ment^ery 
oU bad nli6i\l fo(gent)f. i3jl t>at)ec icgctib ein ©lieb tet ^rogreffton 
SS q^ foafl'ba^ n&d)jl .t>or()cc9e^ctibe =^ q — d', ha^ biefem ; 
WMÄge^enbe = q — 2H «. f. w. 6*. fei Alfo* ba« cr|le ©lieb 
ber ^ogreffitn = a , ble.Diferenj =?= d, ba« regte ©lieb = u, 

. (0 i|t btc @utiime bed ecfien mib le|tm ®i\eht6 = a 4- u / bie 
Gumme be« Ritten unb tjotle^tn = a-|^d-|-u — ^d c= a^u^ 
^a -{-d unb — d ftd^ l[)eben; bie €umme be^ bntten r>on Dorn 
tittb bed britten toom 6nbe = a-|-2d-|-u — 2d = ä-|-u 
tt. f. tP. ^ olfo Aberbaupt bie ®umnM beö nten t>on Docn unb be^ ^ 

^ xitcn Dom, Cnle ?=, ß + (n : — ^^l)d-jru, — (n— i)d = a-]-u, 
t^eit 4" (" — 1 ) a «nb — ( n — i) d jTc^ offenbar ^eben. 

«pat bte Steige eine unj^er.abi Ttn^a^l von ©ftebecn; fo gibt e^ 
ein mittlere^ ®lieb/.baö%beh fo mit t)om Tfnfange aU t>om ^nbe 
abflet)t. ©efe|t e^ fe^ barmte t>om anfange'/ To iR e6 auc^ ba^ 
mte tjpm 6nbe. J3m erjletn Saüe ifl e^ == a4-(m — i) d unb 
im lefttern == u — (m — 1) d. 6« ^eiße ^h^ mittlere ©lieb q^ 
fo ijl olfo * ' * ' 

erjllic^ ,q = « + (">— :i}<* 
jroeiten^ q = u— (ra — ijd 

■ I .1..-. ». » ■ 1 ' * ■ I U I» 

folglich 2q == a^-:«.; ♦ • . 

b* ]()• bad Stoppelte bed ratttlern ©tIeDed ifl gleicf>,ber @umme bti 
erflen unb l4ten ©iiebe^ unb alfo ba^ mittlere ©lieb felbfi glei((^ 

ber •&4lfte biefer Summe / q = ^i-^* ' ^ 

SBeifpteL Gi fei bie 9)cogFe|]lon gecieben: 

3^ 7/ 11/ 15' 19/ 23/ 2?; 3ir35/ 39' 43' 
fo ft'nb bie Summen aller ^aare $uf4mmengef)iriger ©lieber =: 46 
ttnb ba0 ^Doppelte M mittlem ©liebet 23 au(f^ == 46. 

♦ • j » ♦ I 

s 

8 e M f ö 6^ 

^ 2)ie Summe jeber arit^metifc^en ^rogrfffton.toirbgefunben/ 
Ivenn man bie Summt M erf!en unb legten ®lUt>e^ mit .ber 
lialben 2tn}a()l ber ©lieber multipli^irt. 

6d fei erjilic^ bie 2(n5a()l ber ©liebelt gerabe ünb biefe 7fn|Q^l 
e=3 D, fo gibt et^.^alb fo ^iel ^aare {ufammenge^^irtgec ©Heber/ 

alfo — ^oace» 3ebe3 ^aar i|l = a-{-u nac^ §♦ 160^ älfo 

btf Summe aller $aare/ b. IJ)* bie Summe be( gauitn ^rogtejfton 



'C. 



I '■' 

3^ hie Ttnjal^I j^ec @(tcber uftgerat^e^ fo gibt ed 



n — I 
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^Aare 



fttfammenfte^orige« ©lieberitnb Uttn ©umme Ifl = , 0(a+a) ^ 
Dm itiuß nun nbcl& ba« mitt(ece ®(reb == ^"*"" abbist »<rben/ 

um bie Summe bet ganzen dieij^egu fünben. SolgUdl^ ifi btefe 
6umme/ bie mir S nennen toolUni 

^ (n — i) (a-f«*) _f Ä+u 
2 » ^Ä 

tn — li (a + u) -f* Ca + u) f 

5=^ % ' "■ ' '♦ 

(Sd fott alfo a-j^u nfHiii) n — i mal unb bnnn nodb imdl 
genommen werben / olfo^at mati 2 ^robufU/ bie ben gemein« 
f(baftU<^ett Söftor a-^u unb bie unäteic^en n t- i unb r 
^aben* Wlan fann ai\o bte Jtlammer ann>enben unb fegen 

S =3 ^ V — -^--^ g= ;> ^ . SorghdS^ mag bie. 

Xnja^l ber ©lieber in ber ^rogrefTion gerabe ober ungerabe fctu/ 

i()re ©umme i(l. immer === --ii^tlli^. b^^. gteid) ber Summe 

bc^ erfien unb (etten Stiebet mit ber l^atben ^fn^a^lbec ®Uebei: 

müUiplijirt» \ ' . 

f&etfpieL €« fei bad erfte (Blieb r=: 4; bie ä^t bet 
Sljeber = 9# ba6 (egte ®lieb =28/ fo tt>are bie ®umme 

= .iJUiML == -2J42- = 144. ©ie Steige i|l ndmlic^: 

4/7, 10, 13^ 16/ 19, 22/ 25/ 28- 

Sft ba< (egte®(ieb ntci)t gegeben/ fonbern ^atf beffen bifi>tffes 
teni/ fo läft ftc^ bie formet fftr bie@t^nme fo.au^br&cfeni &ö ifi 
alÄbann u = a *^ (n — i) d , alfo a -f- u = 2 a -^ (n — i) d 

2 2 - • ^ 2 

g« fei a = 3, n =?= t45 f 4 .= 5 f fo tft 
S == 3.i45 + xdiz^4:LA == 435 + 145*7^-5 

^= 435 + 52^00 = 5^635* 

3jl a = I / d 8=s I / fo ^at man aöe nat&rCid&e 3^bftti 
1/ 2/ 3/ 4/ 5i 6 u* f. n>* ju fummire»/ unb ba r nic^C 

muUiptijirt/ fo i|t bie ©umrne s=^ n -f" " ^^ * 6« fei 

n =; loooo/ fo tft bie. Summe ber etflen loooo Booten 
=10000 +-i^^^%-^^^= 10000+500049999=5= lOOOO 
+49995000 5=Ä 5o6o5ooo, 



I 



.V > - ■ 

Sjl a=r, d = 2; .foijl S=n-f »C^jOi ^ 



2. 



D + n (n — i) = n + n* — n =3 n* ^ b» ^. bie ©umwe aflcc 
ttngeraben 2af)Un oon i on ifl gleich bem jQuabrate ber Tiniaf^l 
aller Sat^ten / bie man abbiren n>itt. 6^ f« n = 100 /- fo ifi tjit \ 
Gumme ber erjlen 100 ungeraben 3al[^im =? 100^ &= loooo» 

§♦ 162. 
3 u f a 6* 

85ei }eber arttj^mctifAen ^Jrogreffton laffcrt fic^ 5 SStfid e Be« 
trö<l&ten : ^bo« evfle ©lieb =^3 a , bie ©ifferenj = d / ba^ (eöte 
@iieb = u/ bie 2Cnja6l ber ©lieber^ n, unb bie Summe öer 
Sleitje ;= S. @tnb t)Oh biefen 5 ©ftirfen brei gegeben/ fo laffe» 
ftd^ tie fibrigen 2 ftnben. £)ar&ber toerben ui^ten 93eifpie(e folgen» ^ 

B. SSott geometrifd&eit Iprogreffioneti» 

§. 163. 

£ e ^ r f a g» 

Sn ieber. geometrlfc^en f)rogref]'iott gejen bie ©lieber in 
gltid&en jafammen^ngeiiben geometrifc^en ^erjdltniffen fort, fo 

baf immer brei auf einanberfolgenbe ©lieber efi(eflettgegeotpetnfd)e 
^rogreffton bilben. 

0e(jt man nämlidb ba« erjle ®lleb=B^ ben !5j:|)onenten= e^ 

fo i(l nac^ §. i54' ba« jweite ®lie^= ae/ ba^. britte== ae^, 

bad merte == a»^ u. f/». / alfo bie Steige 

^> ae, ae*, ae^ , ae*, ae^, ae^, ae'' k«/ 

tmb ed »erl^Slt pd^ offenbar 





a ; ae s=: ae i ae* 


unb 


ae : ae* = ae^- : ae^ 


urib 


ae* : ^e^ ^- ae^ : ae^ 


unb' 


ae^ : ae^ =2 ae* : aö? 



u» f. »• 

Älfo a:ae = ae:ae* = ae^-Tae' =:ae' :ae* = ae*;ae^ lu 
tMi9 toenn in Sft^len bie Steige gegeben ijl: 

1/ 2/ 4^ 8# 16/ 32/ 64/ 128 M^f ^ 



fo t>er^itt p<^ 


I : 


2 =;=a - 2 ; 4 


- 


2 : 


4 =^ 4 : 8 




4 : 


8 =: 8 : 16 


• 


8 : 


16 s= 16 ; 32 




1» 


U^ f* t9. 



JBo» 9)cogre{ftonett ober Stetigen. 

s 16:32 = 



Xifo 1:2 = 2:4 = 4:8 == 8:16 
€0 auc^ in faUcnben Stetl^«n ^ 5* 95. 
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32:64:0. 



9- 3 = 



9/ 3' ^f jr^ T/ TTf/ it/ 3^ 



ICw 



3 : I = I : j. o j. >| == « : ^ K. 



• §. 164. 

6hte Qtmttttfiit ^rogreffton fann niemals nttf o anfangen^ 

I {l(>erf)au|>t fein @Uft) berfelben =^ o fein ^ weil fonfl in bribm 
SiQrn ade @Ueber =: o nxrbcn wfirben. )Denn ha alle foCgenbe 

; @lubec ^rotufte aud bem nfien ttnb irgenb^^tner $oren§ beft /^ 
frponenten ftnb unb jebed ^robuft^ in »efct^em ein S^ittot =: o 
t|t, aud^ = o »itb/ fo muf jebe« folc^enbe ®(ieb bec ^rogreffton 

I c=ofetn# uoenn bad erf}e = oifl'^ Sbmfotoenig fann irgenb ein - 
anbetet Slteb ;=3 fein / »eil fonfi alle t>or()ergt^enbe linb folgenbe. 
a]i((l ac o fein mfif ten« . 9Benn man ba^er eine faUenbe ^ei^e 

^ immec ipettec fortfe^ft^ fo fcmmt man tpol^auf S$f&(^e/ bie immer 

fleinerimb fUinec »erben / aber niemals auf ein ®(ie6 / ba^ = o 

ifi* Sei Sortfegung einn fold^en Steige f ommt )xian aüd) niemals ^ 

tttf negat(t)e 2af)ltn, «penn bie t)or^erge^enoen QHieber pofttit) ftnb^ 

V 6ien fo ifl ei / mnn man in {leigenben 9iei(irn x&iiAktU ge^t 

2 e ^ r f a J. 

Sebe€ ® fteb einer geometrifc^en ^rogreffion entj!e^t / »enn 
man bad erfle@(ieb mit einer ^oteii^ bed Sp^onenten muUtpniirt/ 
Me um einen ®rab niebrtger ifl , M bie 9lumitier beiS ®liebe^. 

Ser ^a^erl)eUet fc^on ä|t6 ber allgemeinen Sormel f&r jebe 
S(oaietcir(^e ^ogreffion in §. 163. 2)aö erfle ®(ieN ifi a, beir ^ 
Sypenent e ; ba« pierte ©lieb ijl j. SB. = ae' / alfo bet ^otehjs 
grab t)on e um i niebrtger # aiS bie stummer M ®liebe$. ®o 
^^ bad ffinfte ©lieb = ae^ / beljgleic^en ba$ }ivette := äe^ 
b; (), = ae» unb bad erjie felbft == a , b* ^. = ae<* / benn e^ 
iji = I unb (Ann alfo weggelaffen »erben. 

e« itl alfo allgemein iebe« nU ©lieb =« ae«-% 

Durct) biefen ®a( l&ft ftcft' iebed ©lif b fmben / ol^ne baf 
man bie t^orbergetfenben ^iniuf<^reiben braucht/ wenn nur ba6 
frjie unb bet 6j;ponent gegeben ftnb. ®d fei a i= 6 unb e = 3, 
n aber = 7/ b, ^. ef foU bad. {tebente ©lieb einer geometrifd^en ' 
Steige gefunben »erben/ bie mit 6 anfingt unb »orin iebe6 
folgenbe ©lieb immer breimat grbfer ift, ald ba« t)orf)erge^enbe. 

6* ijl alfo !^ter ae""' -= 6 . 3^ = 6 . 729 = 4374' - 
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t t ^ z \ a ^. 

3tt lebet gfontetrifcfKn-^rogreffion finb bie 9cobnfte it»ftrr 
{nfftinnietigehiri ^en Site 6ec etnanifec gUid) / alfe fcM berfetten fi» 
grof , al^ ^a6 ^robaft be^ tr^cn imb (e^tcn ®lifbf^. 

€d »te iebcö folgenbe Slteb aui bem Dori^ge^bm ent^c^t, 
mtm man ba« (e|rne mit bem Stpomnttn muüipiifjart , fo 
entfielet j^bt^ t^ar^erge^enbe and bem fblgmbeit # toena mra bttfr^ 
Untere bucdi^ ben i^p^entnun biwbitt* 3ß atfo bad (e^e ®ltfb 

bf r 9r0gtrffion = o ^ fo i^ boi roc(e(te = ^, ua bfitte Dom 

Üttht s= -^ / bal vierte Mm Snbe =3 -^ tmb ba« mte Mim 

6nbe Ä -;^^ Sjl «Ifo ba« erffe SUeb == a , bad le^te = u, 

c 

fo t|t ba6 ^robuft tetbcr = »b / bad f>robaf t be$ itoettm unb 
tortebtrn = ae * ^ = ^^ c= aa , bed bcitten Mm 7(nfaiige 
tmb be« brieten Mm Cnbe = ae^ ♦ -^ = -^-^ =3 aa/ bed 
mten oom Anfange unb be9 mten vom 8nbe = ae"~* . — li— * 

w — I e 

ae a 

=5 an* 



3 tt f a (* 

3f[ bie Sal^t ber 8(ieber nngerabe ^ fo gt6t eö ein mxtttlftth 
t9e(d^e6 eben fo weit Mm 2(nfange# aU Mm 0nbe abße^t. Qi 

l^eige Q nnb fei ba« mte @Hteb Mm anfange , fo ip Q = ae"*— * 5 
ed ift aber anc^ bad mte t>om 6nbe# alfo Q =^ — ^. Solgüd^ 



a 
.m- 



J""^^ m—t 



e e 



Q2, _. 3Q ^ ^^ ^^ ^^^ £luabrat biefed mittelen ®(tebei ift g(ei(tl 
bem. ^robufte M erflen unb U^ttn @liebe«. 

8 e M f tt 1^*' 

3ebe§ ®(teb emer geometrifcf)en Steige mtrb attd^ gefunben« 
tvenn man Die @umme oKer .t)or()ergef)enben mii btm 6):ponentfii 
»entger i mutttpltjict unb hai ecjle @tieb noc^ baju abbirt» 



/ 
/ 



■» V 
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^IBott ^hrogwffionen obet JRet|)ett. 185 

5« fei bie 9lel(flj geaefem: , 

a, b, c/d, f, g/ \i XU ■■ - 
See Opponent fti e> fo iji b =^3 ae, c = be/ d ss ce ti.f«m» 

lifo ijl ' - . ■•-/./• 

i) b = a^* 

Caf&c fütin man aud^ fc^eiben: 

b 1=5 ae T-a -^8/ 

b(nn ae tcitb ntcl[)t Deränbert / mnn i^ a büfott <tvepel()me unb 
bann »ieljet baj« t^ue» 5Cb«ae— a^-a == a (e — i)-f^a/ 

«ifo: ■,.'.. 

b = a (e — !)•{-'«/ '' 

b.f). ba^ ^meite @(ub mtjlebt/ »enn td^ ^e ®umme*bet t^ot^er« 
gt^tnbtnt/ b* I)« )>ad etfte ®(t«b/ mit Dem Opponenten wenistr i 
muitipdjire unb ba^ erjle @(l(eb ba^u gd^U* 

2J c 1= be 

=3 be ■: — b -^b 
1 . ' :i== b (e— -Ij +b* •■ . •• 

6(f)ret(e id; nun flatt be^ legten h ben «ften gefunbenen SBertfi . 
hjfflben/ fo fommt 

c Ä= b (c — i) -j-a (« — ^i)+a. ^ "^ 

$ier babe i* ben gemeinfi^dftli^en gnftor e -^ i , atfo .fann IdJ 
bie ungleitben b unb ä in eine ^I(^mmec unb' jenen aUein fe^n» 
Solglicd iji . •■ 

c = (b4-ä) (e — i)4-a • "' 

= (a-f-b) (e— i)4-a/ '^ 

b. i* bö8 britt« @tieb entfielt /~ wenn icft bfe Summe bet Dotier* 

de|)enben €Uie&er (a unb b) mit bem Opponenten mentgec i multt^ 

f^u unb ba§ etfie @lieb a ba^u abbire. ' ^ 

3J d = ce 

r= ce — c -j-c 

I = c (e — l) -^c ' :■ > ' 

I unb nun f&c, c obigen ^ert^ gefegt/ fommt / 

•d = c (e~i) + (a + b) (e — 1) ^a 
I =5 (c4-a4*b} (e — i)--a , ^ . 

I ofenSat »ieber mit bem 2e(>cfage in iK^eteinjliramung» 6Sen fo 
4) f = de : . 

=i= de "^- d -t- d ^. ' 

SÄ 4 (c — i) 4-d 

;^ d(e— i)4-(a+b + c)(e— i)+a 
== (a + b + c + d)(e— l)4-a 
»• f. ». . 



1 36 ecftct Ä^dt. jDtittet Xbfi^nitt. SBiertcS ÄapUet. 

I 

Tluö) ha^ nfie®Iieb ftl6fl Uft ftcf) fo beftimmen. £)tntti 
bit €umim bec t>or^€r^e^etiben tji o, a(fo • = o (e — i) *}* ^ * 

S9«tfpieL (Sd fei btt Steige gegeben: 

1/ 3' 9/ 37/ 81/ 243^ 739/ 2X87/ 6561 K,^ 
tporin bec Srporient =2 3 4|l/ fo ifl » 

9 = (i4u3).3+.r 

27 == (t 4-3 + 9) • 2+1 

81 = (i4-3--9 + 27}* 2 + 1 ^ 

243 ==== (?4-3--94'a7+8i).i+i 

729 = (i+'3 + 9 + 27+3l + 243) • 2 + 1 
)i» f*» 10» , , 

- §• 169* 

£ e M f ö J* " 

©te @itmnie febec geometrifd^tt ^vo^ttffion wirb gefitnbnt, 
mm mßti ba6 (ette ®Iieb mit bem Spponetiten muttipU^ht, ba$ 
frfle ®(teb bai>on ab^ie^t unb'ben Siefi mit bem ^pponeilteit 
t&eiitger i bimöict. 
' e« fei blrSJer^e ==s 

a# b/. c/ d^ ♦♦.♦♦♦;. u 
unb ber Spponent == e* , ' 

$D2an i^ecec^ne »odS^ ein ®Iie> nai^ htm legten u, fo -i|| 
biefe« = ae, aber eben baffelbe wirb au4» nait) bem't)origen ®a^ 
gefttnben , tpenn i^an bie @umme aller Dor^ergeb^nben ®Iie6er/ 
b. ^. bie ©umme ber ganzen gegebenen [Reibe mit bem Sr^nenten 
tpeniger i muUiplijirt unb ba» er^e @iieb no<ft ha^u abbtrt* 
Slun fei bie 6umme alter @(ieber Don a btd u = S ^ fo ijl ba^ 
®lieb nac^ u ober «e =3 S (e — i)-J-a/' 

Älfo ue — a c=! S (e — i)j , 



ue — a 



folgfi,^ ^ 



== s. 






S = 



ue — a. 
« — I 





0- 


— a 




e — 


z 

* 


c.— 


i^ 


afe"- 


I) 


/ 





« — I 



i ' 
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e'* — I 






M, «lan-fiittbet au* We eumwe bet ^rogref^oti/ wenn man U^ 
ftponenten e auf eine ?)otenj et^ebt / beten &rab bet 3tnja^( ber 
glieDft ber «progtejTion.glei* tfli t)on tiefei: ?>'otenj 1 abjic^^ 
\m 5Rcfl mtt bem erflen ©liebe multiplijitt unb bad ^xohuH burcft 
hm eppouenten mnigec i btDibirt. 3n biefet görmel braucht 
Ai[o nur bo^erlie @Ueb/ bev Sp^onent unb bie Ba^( bec ©lieber 
kfannt ju fem. . , 

S8 e i f p i e l. 6« fei ba« etft e Stieb = 3, ber epponent == 4^ 
«eäaW ber ©lieber =6, fo ifl S = 2^~!2 = 3.:i40|6^ 

= i:|2L .:=: 4P95- 

Die »irflic^e Sflei^e iji=» 3/ i^, 48/ 192^ 768/ 307» 
M 3 4- 12 +48 +19^ + 768'+ 30 72 = 4095* 

3|l a=i; fo til S = 
foif[S== e^ — I.' , 

©er. ßrfinber be« ©c^ad^fpiel« mütt jur {ßclolinung ffir ba4 
nfteSelb beöS^iad^kreteg i SSeiunForn; f&r bad sn>eite 2 Aficner^ , 
{fa ba6 britte 4 u. f. ». fftr jebe« folgenbe gelb boppelt fo viel a(^ 
f&c M t)or^ergel^nbe l)aben. Da nun bae ®c^a4)bret 64 S^Cbet 
H foröac^t bie SBenge^ aller Äirner eine geometrif^e ^rogreffion 
M, bereu erfte« ©lieb == i/ ber ßpponfnt =a= 2 unb (>ie Jfnsa^t 

' ber (Slieber = 64 i|l / alfo ijl S =3 c'*— i == 2^.* — 1, unb e« 
fmtet |t(^ ber SBetrag Don i8'"446744"073 709'55 1615 Äirnem* 

I ^itgtn 7630 Xittitt I 9funb unb rechnet man 64 $funb auf 
einm ©d^effel/ fo mac^t o()ige Summe 37"529996'894754 
S^KfeU Seed)net man bie gänje Slä<^e ter Grbfugel/ ba^ SJ^eei: 
mit eittgefd&loffen / auf 9'382000 Guabratmeilen unb fe|t man 
Ml iinge ber ^tiU ju 24000 guf , fo »firbe bie ganje €rbfräd&t 
5346''432ooo^oQOOoo £luabratfuil betragen # unb folglich 
m&ptemaii t)Otta Ctwabratful 345oÄirner ernten Hnnen, mnn 
mdn jene fÖtenge ©etreibe erzeugen tooUte« SBdre alfb öud) bet 
drtrag l^unbertfdltig / fo mftften bod^ auf einem öuabratfufe 
»enig^en« 34 f>flanien fielen Finnen , welche« ml nid^t m6g(i4^ 
(ein bfirfte* Die gon^e Crbe, alle« SBSaffer mitgergd^nct , mt 
Atfo ni^t grop genug# um bie t>erlangte S3elQ^nung ^erDorjubringen» 

§• 170. - - / 

3 u f a $♦ 

Zvii) m jebet georaetrifd^^en ^rogrejfion laffen (td& 5 ©tftrfe 
i^tra(^ten : bai er jle ©lieb a ^ ber Opponent e / bie liui^l m 
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@(iebet n , bä4 Ir|tf 01teb n unb bte Kamine ber 9ro$cefffoii S/ 
GtnD 3 biefec &tbdt g^gebm^ fo fann man bie ibctgcn 3 finbin* 
2)ie Scicterungen ^o(gea lOfitet unten* 



S* 



i7r 



7( tt f g a S e. 

2)te &vfinme einer unenblicb« b. ^«. immer fort abne^menbea 
geometrifc^ea ^^lügreffion ^u ftnDen» 

TfuflSfung nnb SSemetd. 

!(Benn eine geometrifcfte ^rcqreffion eine abne^menbe xft, fo- 
tfl bfr Opponent ein ei^entiid^er S$rudf>r n>etl nur bann bte ^Igem 
ben @iteber immer f (einer/ (i(d bie »oi^hergeQenben (Derben finnem 
^an mu§ alfo immer ba^ üorberge^nDe @Ueb mit dem Srponenten 
multipli^iren / um bai fofgenbe ju finoem 2>te{e^ fann ba()er 
nie o noerbeu/ n^eit feiji ^robuft^ n>orin ni(f)t mentgfleniS ein 
goftor = o iff/ fetbjl = o fein fann. J)ie ^rogreffion ge^t 
(Hfo ol)ne i^nbe fort. 3- Z- totnn ba^ erfle ®(ieb = i unb ber 
Opponent c= ^ ifl , To ifi bte unetjtbtic^ abnebmenbe f>rogre|{ton 

«= i# f/ i/ i/ tV/ TT/ Ä' tIt' 3fff»-f*w- 3e wertet 
ntan in ber ^rogreffion fDrtge()t / befio fieiner werben bte ®tiebet 
unb ni^ern ftcf) immer me^r ber 9lu(l* Dentt man f^ alfo bie 
9togreffion o^ne 6nbe fortgefe|t , b. b* nimmt man bit 3d^l &r 
@lieber n aH unenblic^ grog an / fo muß bai$ le^te @Utb allere 
btngi fo unmbtic^ Kein werben/ bag e6 M eine t>erf4)wtubenbe 
@t5§e> b.(). a(^ = o betrad)tet werben fann» {Run war bit 
obige Sormel f&r bie ®umme jeber geometrsf^n ^rogreffion 

S =;= islzill,. 3tt tiefet gormel ifl ber epppnent e ein 

ietgentlicfter SSrud^/ bie ^otenjen beffefben werben. a(fo immer 
f leiner/ je gr6$er t()r @rab / b. ^. ie grißer n wirb. 3ji alfo u 

unenblicb gr4)ß/ fo if| e'^ unenblic^ {(ein ober Derfd^wtnbenb/ 

», ^. = o, folgli* wirb in biefem gaffe S = ^£:Zlh = .:::ir 

unb wenn man ade Sbeile M Sa^Ier^ ttnb 9}enn«rd mit ^*- x 
inultiplijirt / woburc^ ber S3ru(^ felbft ntd^t ge&nbert wirb/ fo 

fommt S = -4— f b* f)^ man findet, bit ®umme einer folgen 



I -^ e 



9)rogreffton/ wenn man ben Opponenten r)on i abjie^t unb burdji 
ben SU9 ba^ erfle @(ieb bimbitu . Sfl (. S3. a =:z i unb e = |/ 

fotfl I— e = I— J=5f unbalfobie@wmme-f-= i.f=s=2» 

3 ' 



N 






^ ' SJot! ^rogrcffloncn ober dit\f)m. 1 ^ 

\t 3o|)Ien 1 ß h i' h T^f tz^ Ä' tH' sir' rrs' r^r^f 
.-9 9 4 - o^9V5 u* f« ^' oi!)ne Snbe f^ttgefegt unb ^ufammen ai>birt^ 
)en ^ur ®umnie gerabe 2« SBoUte man in bec ^rogreffton bei 
imD einen^ ®lieb^ auf()&rm unb nun bie @umme fudbcn^ f# 
tcb€ man fretlid^ nic^t 2 befommen; aber b«^r S^^Cer wfitbe boc^ 
imec f (einet unb fUinec werben, \t me^r ®tieber ber $rogre(ftoxi 

I ' I 

man jufammen nS()me. ^ »^irt man |. S, bei -- — = -^ auf^ 

•I - I « I w 1^ _^ I 



3f~i , i--i -^ 



= f2L- , fofglic^ fehlen an 2 San)en nocft — ^ ober -i-^ 

1024 1024. 5x2 " i\ 

Stimme man bie ^rogreffton \i\% — ^ =» ^flt-^ fo »dtt 




ber geMer == — ^ =: --i-r / folglid^ 8 ?tal fteiner / a($ \>üu 

^ 8i9'i 4Ö96 

litt« 60 »trb e6 benn »o^( begreiflich/ n>ie/ bie Steige ber 
9rogreffton unenblid^ gebadbt , \\)u Summe witHxdf =? 2' ge# 
nommeii »erben tann , toeit ier S^^ler Derfc^winbet« 

3 tt. f a I, , 

Sfl ba< erfie ®(teb ein S9rud() unb berlSpponent ber nclmftd^e 
Srud^f fo jinbet man bie ®umme ber unenbli(f)en 9lei6e fogleid^^ 
i»enn man ben 3&^(er Dom 9lenner ab^iel^t unb biirfen 9tcfl in Det 
Summe |um Stennet/ ben ä&^ler be« gegebenen 93ru^1 aber 
Vm 3S^Ier mad)t. 3. SS. 2>ad erfle ® lieb fei = | unb bec 
Opponent audS) = i^ fö iff ^^« Summe = 4 = 3. 

Um tte« {u beweife» / feße man a = -^^ (ndmücfe -£- ein 

eigentlicj^er 85ru(^) unb e auc^ = ^ / fo ip bie ®ümme ber 

M JB. 



Uttenblid^ abnel^menbeii ^rogrefpon 3= -3J = ' ■ * ♦ SBa» 

ti(^te im 92enner bie ^anjen mit bem SSrudSie ein / fo f ommt 

S = i ■ =s i . — 3 — =-s — K— ^ toeldbe formet bie 
^-^P ^ ^-P ~ 4--P , 

obige Siegel angibt» 
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f # f ' ^'/ |f o. f. »• = ^ == 2. 

4/ i' i/ A »• f- »•'= i = I- 

Sil » =* 1^ ^ « = I / f^ if* ^«^ ©ttimiu btt aUei^ 



B tt f a 



t 



3n §. 32. »ar ^n £Iaottentcnrnl^en Me 8Me # ml(^ matt 
ftitbil/ tornn man mit tintt iufammeiigefe(ten ®riBe in eine 
etnfad^e bmbtrt/ |. 99« mit a uttb b in a« 3n §.32. wüt bfr 

it«>f« m* 93art a6er tm ^Renner b negatiD gemefen/ fo ^Stte 
man aJk S^eUe beö jQuottenten po|)tit> gefangen # n&m(ic(^ 

a • I a I a* 1 a' I a* - . 

■jTTg^ = I +-£■ + pr + p- + b^ «• f- »♦/»«« «wa« 
ft(^ Itt(|)t buT(^ bic n>tt((i(^ 2>toij!on fiberjtugm tarn : 

.— b I a j I -J- A + il^^il 

a — b 

/ - 



+ b 

b-^ 

a 




' 


+ T 


1 

b» 


■# 


+ 


b» 

b« b* 






+ ^ 



u* f. »♦ 

Stt SBf^te^ung auf bte 3ei(ftett finnen &6erl^attpt fotgtnbe ; 
gille ©tatt jtaoen. Der ©ioitenbu^ fann"pofi'tit) ober negatb j 
tthb im 2)())iroc (innen betbe Steile entweber pofttio ober beibe ; 
siegatit> / obn ber eine pofitt)) unb l^r anbere negatip fein , a(fo * 



r 



SSoti ?Jrö3reffionctt obet Steifem 



eiittoet)er 

-a — b 



a + b" 



OttC 



obec 

— a — 



^^ Ob« 

obtc — +* 



-f-a > 
a-b 

Ober 



ober 



a — b 
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obn 



a 
a + b 

— a 
n + b 

a 
a-b 

— a 

ITT 

a 

— a-b 

— a 

a. 

- a + b "^ 



^,4 



a» ^ a» 



b^ 
a» 
b« 



b* 



tc< 



K» 



S SiUe. SJIan fiel[)t l(t^t> bat Jburd) SJerinberung bit Stid^tt 
Ue schilt Ui IQuotitnttn frlbß (eint äieränbKuns etUibtn / bttft 

finb immrt i/ -^» ^v/ -p-' "gr «• f> »< » ob«« bü 3(t(i^(n 

tiefet S^tUe UKtben «xrinbnt/ unb {tbar auf folgttebt litt. @t i|l 

I. 

IL 

ffl.' 

IV. 

^V.• 

VI. 

vir. 
vm. 



— A j. iil _ ^ -L. il __ 
b 



— I 






,3 



b^ 

.+ 



b* 



*^% 



tc* 



a a* a' »■' a' 

_- ^ , b b* , b» b* ; b' 

b , b* b» , b* \ b» 

b b* b* b* b» , 

a^ a* »* 



a' 



— a- 



= ^ x-f 



b^^ . b^ , b^ 
a * a* *+* a^ 



^ a* 



I b* 



-f + b 

9)tan ffe^t au9 biefer Xabette/ bap bie iCluottenteit in L unb 
VI., in IL unb V., in IIL tinb YIU., in IV* unb VIL 
einerlei ftnb, toetd^e^ auc^ fo er^eUet: 



6d ijl in i. unb VI* ber Cluottent — iV =* 

a + b . 



— a 



bfnn t»enn man 3A^(er unb 9}enner M SBrnd^e« 



a + b 



-a^b> 

mit — I 



jDti(tt)>(tiirt/ tooburd^ ber SBert^ M fBruc^ei Telbfl ni(4t Derinbert 
»irb / fo f ommt /^ *^^|^ , alfo ber Srud^ in VI» ^erau«* 

€e ijf in IL unb V. "" * =j — —- , benn »enn 

^ a + b^^— -a — b 

man ^&t)Ut unb ^Renner be^ !5cu(^6 j^^ mit — i multiplitirt^ 
fo fommt -—rr^f <^M^ ber SScudi in V^ 

ZM bemfelben @runbe ifi auc^ in III* unb VTIL ber 
»ro* -j-Tb" = — 7+b ^^^ '" IV* uttb VIL ber 85tu(^ 

a — b r-Ä+b* ^ 



V 
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25ie 9let(^n Studie möffen otfo auc^ not^wenMg s(et(( 
Üuoti^tcn gebet!* 

£)ie 8 Salle fonjentriren fid) alfo auf 4 /^ tiamlic^ 

T : ft _ T-a _ b , b» b» , b* b* 



— a — b '4 

Ä b b» b* b* b* 



VI !L_ 

ft — b — a +b 



— I 



a' 



a' 



IC 



2)a«&efe6/ »onad^' bief^ tluotientenrei^en ^ fortgeben / ip 
^inteuc^enb; pe bUbcn fdinrnrüe^ geometrifd^e ^rbgreffionert, in 

tenen ba§ erfle ©lieb ==» i unb. bec Opponent === -^ ift , nut 

inad^en bie tjorgcfeßten Seid&en einige ajeränberungen* ^Jtmmt 

man in aUen JRefben b fteinec ül^ä an, fo tPtrb bec €|;ponent -^ 

ein eigentlidS^et f8cu4) unb bie ©umme ber unenb(id> gefegten 
gSeibe faon na(|y §,i7i* gefunben »erbem Slebmen wir juerjl 
bfe Oiei^e IlL / wo aUe ©lieber pofltiö fmb / fo ip nai^> §. 171,^ 

S 4= ^-.i— . ee i|l ahex a'== i unb c = ~, ölfo S ==— V 



e 



T 

a — 
a 



I 

a 



a 



-b 



■^iiTg-/ b. ^. bie ®untme i(l 



wiebec bec- utfprönglicIS^e Sruc^, ttel*e« all »effittgung ber 
{Regel in §. ifi* bienen (iwim 6« fei a ,s=: 3, b c= 2f 
fP ift T-i.-^ cbet =^4:^ ;p I +^ 4. I + ^ 4. 1^ 

?;?3 3 unb and) =r^|-^ ^ 3. 5Rimmt, man bie JK<i()r IV,, 
»0 aOe. ©lieber negatit» fmb/ fo ifi in ber Formel S =s 



ber gd^lrr a = — i unb e t== -r.^ alfo S 



— I 



I — e 

— 1 



1— r — 

a 



a — 

a 
2/ fo 



SÄ — !♦— rg- T=^ — X* ^^ r"'«-= 3 «n^> b 

tft ^M«'^« -r-^ *^-^-i- 3=3 *»fc- T -t ^ . , 4 - ■ 9- i I 5 3 2. 4rf r M 

3 .' „.^ o ^ 

&5+T — 3» 



/ 



\ 



Sn bet fRn^t I* ffnb 5ie ^fxd^m aimd)\(iv!b. Ibtt Cluotunt 
f|lt olfo Ott« ber pofitix^tn JRci^e 1 4-^ 4. il 4. J^ u. f. »^ 

m Ott« bet mgötipen — ^ — ^r — ^I — K- "• f- *^- Sn 

kibfn JRei^en tjl ber Opponent = — j-'* 3|i »un wtcber b f temec 
aU 8; fo fFnb Ibetbe 9ieif)en unenb(Uf) abne^menb tinb {ebet @timine 
=i. ♦ 3rt ber roptiDen JReibe ifl a =::.i unb e = -r-/ 

3« bir negativen 0tei{)e iß a =» — — unb e = -2-, a!ft 
b ^ b • * 

_ \ 

p , a a ba*^ ' ba* 






=^ — r^lT* 2)ie ©ummen beiber JRei^en nun jufamfwe^tae* 
tecjnet, !ommt' ter ganje iQuotient = T::rb» ä^Tb* 

'• a*— b* (a + b}(a — b) •+»> 

Jaftor f *-- b inr 3i^(er unb 9lenner p(^ aufgebe. 9$ Ummt üi^ 

bfc »a^re'Slttottent • ^.^^. »ieber l^erou«/ ober avid) - ^'~J^ ; y 

^ »ttl tiefer mit -jj-|-g- einerlei i|l- 

€«ffia = 3, l>=^2, fol|ly|T = |/ oberatt*~l.v 
= =| ==1« 1+1+144-//^ u. f. n>.-^ .|-^V-^% 



^tt*f.w. 2tlfo 1 4t |4-i4 «♦[♦»*= -!^ 



9 



mv üuotient = -^r- |i| =' ^^^ = ^ = |. wie u 
feinfolf. ' 

3n ber Wei^e IL jTnb bie Seichen au* abwed^feUib/ aUi 
^ ttegattt>e &lub anfongi^nb« ®ie befl^bt ^^fo <^u^ beit Steigen 

', .^ b» . b* b* r ^K b I i)« . b* , b' 

•• f« »♦ Sn beiben Steiften iß ber Cpponent =» -5- unb iji min 



/ 



} 

■i 

1] 



k ^ •.. . 'Um 



144 Stftet SE^eit. S)trietet 7fi>f(^nUt mitM Sta^til 

toUbti b Keiner a(6 a , fo {tnb UV>t fRzif^h umnUid) abne^ment! 
txnO }ebe« Summe = ♦ 3n bet tiegatiöen fRüf)t i^f 

-.1. b* -fr- o ~ T ■ •!— t 

■ = — I ttttb e = -:r , olfo S =as ——er = 'p^rt«*. 



.» 



I 



l» — b' 






b» 



b c ' b» c 

a a* 

' a* ba» 



b 

a 



3n ber ))ofttit)en CR.et^e tpt 



b^ 



t — 



a' 



b^ 
a 



ba 



1=^1b*" "^ a Ca* — b*) "^ a* — b»* 



2>te Gummen 6etber 



Steigen nun jufammengerec^net ^ fommt ber gan^e £luotietit 

__ _:i.i^ L, ba * — a^ + ba _^ — a (a--b) 

' ■== ? Tlw^ Iv nnb ba fi(ft a — b im Si^Uc nnb Ul^nnet 1 

(n + W(a-b) — a a 

auf^eJen / fo ifi ble Summe = —rir ober au(fy • — r- $ wie , 

- ««feU = 3/ 1^=2. f0ifl-;^ = T^V = — ^z^' 
4-^tt.f.». Xtfo — r ■— I — If «. f. »f =^ip. = 



1 



3=r = — ^•Ä==^?^wnbl'+^+^r «♦[•»• = T!?! 



2 
T 



y 9=4 



2 »'d 



^i7 = lii- Solglidi^ b«c san je 



9-4 3 9—4 5(9. 

Diti^ti^nf — 2-?JL— .» 9_ — a*3 — 9 — 6—9 — . -J. — ^ «^ 3 
X-CUOlIrlK •— g;;^ ^^ 5,^.^4 — — — g-^Tf *~~^ s^T **~ ""s" ""^ ^^ y* 

3fl Aber in allen btefen S^i^en b 4)r5ger (k\% a ^ fo flrib ble 
^rodreffionen tnd Unenblic^e jletgenb wm^ '\%xt richtigen Summen 
f innen nur gefunben mer&en / menn man bte 3a()l ber ©lieber 
irgenbmo auf()6ren XW' nnb ben Srgdnjung^bruc^ ba^u ted)net* 
SBie biefer Grgänjung^brui^ befd^affen fei / (ift ftc^ fo äberfe^en* 

^ielRei^ ber «Quotienten ol[^ne deichen tfl immer t/ -^^ -^/ 

b' b* ' a a* 

S't -57 u. f* »♦ SSeieidj^nen wir nun aud(^ ben urfprfinglicfeert 

a a . ' ♦ ) - . 

2)it)ifor o^ne Slftdftcbt auf deichen bttl;(^ a •-{- b , fo bap ^.« 
3ei(^fin + ie^t nur bie Sufammenfegung anzeigen foQ / fo^ tpare/ 

l»enn mm yi 85. beim britten ©liebe — ^ aufge^Jrt ^dtte ; ber 
3vefl-jr8«&^'«*^»«»^ folglich ber ©rginsung^bruc^ = -^— _-- • 

beim 



SSoR ^cogcejftoiKfn obec Sti'ifym, 
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k3 • "^ K^^ ' 

ti(n mnten ©liebe —r »dre ber 8Jejl==: — -. unb atfo ber <5r?' 



* 



b'^ 



«« -™^ .,. ^,.,. ^^ 



jiniHng^bcud^ = 3 1 In / <^^P^ öber^oupt bei bem ntm ©liebe 

a (a-t-D; - 



_/^— I 



(a + h) 



ier Sbji = — ^— unb ber ßrgdnjung^brudfj = 

a" ' , > • - ^~ , -^. , 

14* bec Zaf)Ut M (Srgdnüundlbradbe^a J^at immer bie ^oten) 
wnb; bereit ^tiponent ber 3abl be^ ©liebet ^ »0 manaufi^ktr 
£lfl(b i|f; .ber iRennec ober befielt au^ 2 SöJtoren^ ber eine ijt 
jec urf|)ttoiö(i^e ©iotfor a-f-b^ ber anbere a a^f «iije ^otenj 
ittioben/ beren Opponent um i niedriger i|i; ai^ bu ^ai)i be^ 
•lieb««/ wp man auf^Jrt» ®efejt,alf0/ man l[)dtte bei bem 

le^ntm ©liebe = -r^ ouf§e^rt / fo tpdre ber 6r94tt|unfl6bru<& 

1,10 A . . , 

SBa0 nutt aber ha^ Setc^en Hefe^ fBrud^e^ betriff/ fo ergibt 
ji4 Solgenbed/' »enn mir bie iDtoifUnen fo umer einanber orbaen/ 
m {u gleiche Quottenten ^iUn* * 



l 



a 



m jz^ 

a+o 



m 



iDit^ijton«^ 

a 

— a 



jD.upticnt. 



» • 

Grgdnjungöbrnd^. 









T^a» 






a : (a+b) 

k r 



a 



— -i — . 






b* 



...+ 



n 



i4 * * -i- 

, \ a"""'(4+.bi). 



-a I b ' b* , bf b* -. b" 



a— b • a ' a* * a. ' a* * ^«r-i 

b , b* 1 b^ , b* 



VI. 



a (a— b; 
_ b» b^ b" 

«WIM ^ «Mim 

a 



Vii J*^*^ ^;k ^ 

a— b "^ a'^ a^ 



♦ «'♦ 



a' 



a ' (a— b) 



^•ni. 



-a+b 






10 
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146 Crfbt2^ 2>iittfrXbfi^mlt SKottf 

SiiStriteLnibn. ff dboS« tai li|Cf SM MCU»tifBt<i 
ftfcci», mam m Mn§ns»€, m^ Mi§aMt mnm m §fra5e iß. 
3$mmmJ^H$ U^ eOc» |w^, (# mf Wc abfl afg«tit 
ftm, wewB n, tafdjr -f-a nH nme Mifeiit, ris ac^otivH Slift 
§ftai fei-; olfe if ^n ScganiugslTBit «(§aii*. 3# ober boi 
lf(fU OffibmgatW/ feamf Wc 9lrf föfftb fctS/ «euer, btmt 
^-a bMliitr eis fepti9ei«tiib geka fei; olfü ijl bec Cr« 

3ti n* t# e^ gerobe umgefelirt» Sfl bo< (4te 8(ieb pefitit^i 
f# tmif bet 9left att4^ )»ofiti« {m, »etl er, dnrcfe — a biiNbirt/ ein 
nrgative^ Slieb geben feil; fo(§li<^ and^ trt Crgfaiung^bniti 
foftm* 3# ober bo« leble 6(teb negativ , fo if ber 9bß au4 
iiegACiv, »etl er^ but4 — abiwbtrt, ein ^cfitipei Slieb geben 
foKy alfo bet Srgin|isng^bnt<lb mi4 negotio* 

3n IIL tinb IV. ift bog lebte e&eb negotto, »enn n 
nngerabe/ itnb poftttti# teenn n gerabe tfl. 3f mm in UL bol 
lebte (BUeb negativ, fe nmf ber Sef pofttiv fein, tveil eti 
burdl^ -f- a bioibirt / ein iwftttve« ®lieb geben fog ; aifo b(C 
SrgfofttngMrod^ anc^ l>ofttiv. 3fi ober ba6 lebte 9lteb pofftivi 
fo muf ber 9lf^ ^^90^^ fein, »eil er, bnnb 4-n biDtbicti 
ein negative^ (Blieb geben foil ; f olgIt(b <bec Crgansung^brotb 
au(b negativ. 3ß ober in IV* bag legte ®lteb negativ, fo iji 
ber 9le9 and|r negativ , »eil er , burcb — a bivibirt , ein pofttivtt 
(Blieb geben fod; ber Srgin^unggbrucb Aif> ^»4^ negativ. 3li 
ober büg legte Slieb poptiv , fo muf e6 ber 9te|l unb ber ^r« 
ginittnglbrucft aucb fein. 

3n V. muf ber 9lefi naSi jebem ®liebe pofitiv fein, toetl 
#r, burc^ -f"* bivibin^ »ieber wx pofttive^ (Blieb geben fofl; 
olfo ber €rg&n|ttng^bru(b aucb* 3n VL tfl bagegen Stefi unb 
Crginjung^bmd) immer negativ, »eil ber 9leß, bur(b — » 
bivibirt , ein |^of!tive< @lieb geben foU. 

3n VII. mu$ nadl) jebem @Uebe Stefliinb 6rgdnsung«bru(t 
negativ fein, »eil fotifi burc^ bie Biviffon mit -{-> '^in negatitiei 
jQuotient entjleben finnte, unb m VIII. immer |>oftttv, »eH 
bie iDiviflon mit. — a fimn negativen iQuotienten geben foK« 

3n I* unb III. ^at a(fo l^er Srgängungdbrutb immer ba( 
tntgegengefebte Stieben t)om legten ©liebe , in 11. unb IV. bd 
fibereinfiimmenbe ; in V. unb VIL ebenfaSe ba6 ftbereinfiimmen^ 
tmb in VI. imb VIIL ^a^ entgegengefegte 3eicben. 

y 3ur Erläuterung mh%tn folgeitbe S9eif))iele btenen. 6i 
fn a =» 3/ b c== 4, fo ifl: 



/ ^ 



: 
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fffir n = 6 • 
= 1 — 2+4 — 8 + 16— 324-f§^ = — .21 
4-J|Ä = ^2I + 2li. = f/ 



ffir n =3 i 



m 
IL1 



m 

in. 



= 1 — 2+4 — 8 + i6r-4|4|. = + rt—¥ 
V = II — lof ==ff 

=i?=5 — I it-t; rT^ — ^^ — Tipi^) 

= 1 — 2 + 4 — 8+16 — 32 — ^°T%^ 

. == -1-21 — i=^=^ — 2I-^(— ^2l|i =^ — 21 

+ 21-3'= yi 

fftt n = 5 
= 1 — 2+4 — 8^i6+tIO|,%==+ii+^ 

^^ = + II — IOf = f/' 

^ Ifuc n = 6 

-3t ■ — .' j 1,4 lg I g4 a^g, I ioa4 4Q9g 

= — 1+2—4+8 — 16+32— fi^ 

= — 21 + 42— i|-a—+ 21 -^2lf = —i/ 

fii: n=^5 ' 



rv. 



V 



a+4 - i a 4 18 lö I j 5(2+4) 

= — 1+2— 4+8^l6+f||^ t=^2I + IO 

V. +^^^ii+^ = --ir+iof=— i, 

'^ ^ für n = 6 

a . ,— T-i-Ä igiL.g4 2.S6 1 .» r>a4 I 409g \ 

= — I + 3-— 4 + 8— 16 + 32 + ^"^^5^ =a 
— 2I+42 + -C^5=3 +21— -2I'f-= -^j-f 

ffir n = 5 

=5 —1 + 2 — 4 + 8 — 16 — ,^^=c— 21 

+ 10— |;f s=:i — u~(-^iof) ==s — ir 

10* ' 



143 Cftfier ir^eü. ^nttet Tibfö^nitt ßkttt^ StapiuU 

~ fftr n z= 6 . 

= 1 + 2+4 + 84-16 + 32 + ^^^^= $3 

+~# = 63 — 64 = — x# 



m 



v^ 
r» 



m 



f&r n = 5 

Z - y--t^4_Lig_Lg4> Ka?S I 1024 

== i + 2 + 4 + 8 + i6+t^^\ = 31 + ^$ 

' ^=31—3-2 = — Ig 

f6t n = 6 

.= 1 + 2+4 + 8+16 + 32^1$^= 63 

64 = I, 

ffir n i== 5 . * 

= 1+2+4+8+16— if^l = 31 _ 32 

-* ffic n = 6 V ~ ~^' 



256 



1 024 __ 4o9g 

"^^ 3 2U-4) 



tn 
VIL 



8 ' iTJ 
= —1—2 — 4—8 — 16 — 32—^^^^^ 
= - 63 -(—64) === — 63 + Ö4 = 1, 

ffirn=5 

-» — T — 4_JL5.— . «_4 2$6 Ti02.4 

^^ ^ a 4 -0 T^ 16(2-4)- 

^ ~i-2-4-8~i6-^o^\ = - 

--(— 3«) = — 31+32 = 
ffic u = 6 



^ 



31 



^ == — T d X€ J&4 25 6 102 4 f 409g 

-2+i* ^ ^ 4*8^ "T^- "52 l 32(- 



= — I — 2 — 4 — 8 — 16 — 32+^S42r 



96 



2+4) 



trt I , - = — 63 + 64 =: 1/ 

^^t i ffir n ^= 5 / 

^. r~.r. T— -Ä J-^ 64,^2J6j«. 1024 

;=_i_,2-4-8«-i6+if^= ^^i 

+ 32 == !♦ 

g»att fleht tJlfo , baHucfe för peigenbc aiei^en ber Äuoticnt 1 
«^*t<0 «ft# «««^ ^af «»an t)iH\ümal Den Sr9an5tttt9«brucl[> beb • 
ffi^m muf unD bie 9tei{)e nic^r unenb«cl|> f^jen Jann* ; 



i 



\ 



.t 



SSon 9)ro9rej|totten ober Steif)m. 
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3{l aud^ bcc )Dit)tb(nbud Dom etfKenXfyeUe be<f Dbiror^ t>er< 
((Rieben /.fo fann bet £luottent bocb auf if)nttd)e 2(rt butc^i eine 
^rogrefftou audgebrficf t toerbm* 66 n>ecbe alfo"^ m burc^ p -)-'q 

WoiJ>irt, fo ifl -^ = i!L-.i!^'+iial_iIial 

+ -^ u- f. w- 

^0 wii im i^ongen (äffen ffc^ in Slficfftdj^r ber Setc^en 
fbenfafld 8 oecfc^iebene giUe benfen/ bte ftc^ wteber in 4 fon« 
lentriren werben^ S>ie 8 S W f!nb : . 

= iE. _ üia. 4. üy* _ ü!a! 4. E9! «. 

P P* P* P* P* 



ii. 

In* 

(HL 

flV. 

*VIII. 



m 



p+q 

— m 



VI 






m 



-p-q, P P" ' P' t>' 

— m m I mq "'q* | mg 

p ' ' p* p* ' p* 



P+q 






p-q 

m 



P 
m 



4- 
P . P* 



p- p 



mg* I mq^ 



3 



+ '-^- + 



m 



p + p» 



* p3 



mg» I roq» 



mg* 

"F 

mq^ 
m 



+=^+ p- 



K, 



K< 



Ki 



2C* 



lt. 



— P+q 

— m ^ m mg mg* nig^ rag* 

p—q /^ P P* "p^ P* T*" 

m m^ mg^ mg* mg* ^q* 

— P+q ~ "p p* ~ T*" P* ~ T* 
3n btefen Steigen/ tocfd^e jegt fo georbnet ftnb^ .tvie fte 

^cinanber DoCüimmen gUtd^ finb^ ift Immen — ba« erjle ©lieb 

unb 'Set Opponent = -^^ @inb nun bte 3ei(()en bei: ®Iie,bec 

einerlei nnb bad ^cobuft mq fUiner a(d p^z fo bilben bte 
£luotienten unenb|tc^ abne^menbe Steigen unb i^re ®ummw 
b. ^. bet ganje £luotient/ mitb tiac^ §* 171. gefunben« 7(lfo tfi 

f&c V* iittb VI. bie ©umme S = — ^ unb ba ä = — unb 

m 

. in p 





£^^ 



p~q 



=s ^ # alfo bet utfpt&ngli(^e £luotient / bet bann aud^ oie 

in VI« butd^ — ^— ^^ . au^gebtftcf t werte» fann. 

•^P + q 
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eitn fo f6c VIL unb vm* i(l S = — !~ unb a = — ^ 

I — e . p 

m m 

itnb e = iL ^(fo s=^ 

. p 

= — ^ / alfo ^it ucfprftngKclie £lttotient in VIT» , »oför 

brnn auc|> / wie in VIU. _ ^, gefc^riebm »etben fanm 

@tnb bte 3ei(^n ber ©lieber ab»e(^felnb , mt tn T« anb IL, 
IlL unO IV. / fo U^tf^t iebet £luottent au^ einer po{tttt>en unb 
einer negdtiven 3teif)t, unb {war beibe unenbUt^ abne^menb^ 
wenn inq fUiner aW p* tjl. Jflfo ijl deibe 



mq* 



m 



mg* ni-* 



\r^t. 



LunblL = -^4.^^:4.^::^ K._ , 
Sn ber poftti»eti JReibe i^ ^ai erjie ©lieb =3 -^ unb ber 
epponent = ^ 5 in ber negativen 9leibe ha^ crjle ®lieb = — iHl 
unb berSrponent auc^ = \. Jtlfo bie ©umme. ber |>o(itit)ett 



P 

in 



in 



«ttde ober S = -^ = — £-T- = -T^!-T- = — . — £!— 

. .. 1 P' . P'- 



"^ pt _: q« «»* *«* ©umme b«t ntgatioen aUei^e cWc 

»g_ mg 

I- IT pItj! p* p*--si* p^=7 



P- 

Solgric^ ber ganje feuotient = '_i?E-. . —JBl 



tnp 

r~" «i "^ 



~Ll"9L _ ni(p— q>. . in • *,• « 

eben fo iU JRei^e 



mp — 
P*^ 



K» 



P P* p» '^*~P^T^ P* ^ r 

Sn ber negatiüen Steige ifi ha$ er(te ®(ieb = •--.— unb ber 
i^Pßomnt =5 Jlj in ber pojftiDen ba« erfte 0ßeb = -29. unb . 
ber eifponent auc^ = ^. 3(ifo bie ©umme ber unettbß<|) ob» 

nel^menben negatit)en dlei^e == 




I - 
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' ^ - T»* ■ „SM 

«bne^menbcn |>o{ttit)(tt ÜHti^t tfl s=3 F = .P 






'= ÜI?pZ,q)r folg«« s = -,=^/=^ = ^•" 



• m 



m 

.(p+q) (p - q) p+T 



ebic audjf = ^z »ie e« fwn mui. 

3ft niq grSg^r at« p^z fo. 0nb 6etbe g{et>n ^tt^tnb. 
SRan mnf eine bejiimtnte Stenge t?on ©icebern nel^men unb (te 
mit ^em ßcgänsuns^btudbe )ufdmmenre(^nen / beffen Siic^en 
cbtn fo / wie oben ^ fär oKe 8 SoUe beflimmt n^erben« ^n bem 
B&^tet be^ SrginiungSbrudS^e^ fie{)t abec q itf einer Motens ^i^ec, 
a(6 in bem legten @(tebe / ober in einet ^oten^ / beren Opponent 
ber 3^1)1 be^ legten ©liebet gleich xf; in eben btefer ^oten$ 
fte^t and) ber Saftot p be^ Srgänjung^brudiied unb, ber onbere 
Saftet tfl^^er ucfprfingltc^e Z)it9ifer« «$)irt nian alfo mit bem 
ntcn ®tiebe auf unb fr gt man wieber ben iDimfor obne £|{fic!ftcbt 
auf Seichen =s p 4- q^ fo bäf -|" ^^^ ^^^ Sufam'menfegung ^on 

p ttub q anjeigt / - fo i|l ber CrgLänjung^bru^ = — ^- 



p"(p+q). 
3n Stfidftc^t ber 3ei(j^en iff alfo ber Srgänjungebruc^ f&r alle 

S S&ttf folgenbir : 

g&r • 

L - IL in. IV. 

n n ' » - ' n 

— mg 1 mg t ■ mg -^ mg 

p"fp+q) - p"(-p-q) ~ p"(p+q) p"(-p-q) 
V. VI. VJI. VIII. 

» n li «««^ 

''™*' »"q mg I ™q 



p" Cp - q) p" (-p+q) p'' (p -^ q) p'' (-p+q) 

3fi n ungerabe, fo gelten td, too boppelte 3ei<^en flehen/ 
bie obetn / ift n gerabe / Oie untern. 

6^ fei nun a = 6/ b. ^. man nelbme "6 ©lieber ber 
9)rogrejfictt lufammen / fo ftnbet man bie Summe berfelben nad^ 



^ 



i5Z etiler S^L SrWer übfi^mtL fßktiti Stapitel 



tn formet 



«afe — i) 



Betroffen »tr mn erft Me «ei^«» 



V. ,^ TL / VII. , \TIL , nocitt bie ©litbtc aOt emrcUi 3«i*ert 
^abta, fo ijt in V. bai «fle @(ttb a =— , btt Crponeirt 

e = -1, flifo S = P^"* ^ == P^~P^>^ 



man 



nun bajtt bm ersinjURgMoH^ = ^p^ , fo »trb b.i 

auf thutUi 9ttüm gebrai^t/ fommt " ^^^ - P*>fp - <?> 
j, » P*(9— p)fp-q) 

, p.<j (,-p) _ n.Cq'-p*) fp-o) + mg* Cq-p) 

^ P* Cp-q) (9-p; p* (9'P) (p-q) ' 

28an nwltiyjijire im Bim aiaiidf, fo fomint 

(niq< — nip*) (p — q)+n,qT_^q<p 

P* (9-p) (p— q) 
«, P*Cq— pXp— q) 

3<6t *ebt ff<^ — mq» tntt -f-'nq'' «nb oiq«p mit — niq«p, 

alfo j ji bet gonie jQuotimt s= "P'^q'— «p^ __ mg — mp 
_. . P'(q-p)(p-q) . (q-p) (p-q) 

__ tu (q— p) — 

Cq-p) (p-q; 

£luotifnt lautet; 

<jn VI. iU ba< frjle @(ieb au^ = ~utib e = ^, olfo 

P P ■' 

wenn n==6 ifi, fo ijl, mit inV./ bieentnmr = '"^''^Z'*'^- 

»er drgäuiungrttu« i|l = -__^a!_, J^, ^^„ /^ 
Quotient = "'<l'-?')_ __^<C ' ' " ' 



p-zrr-/ «Ifo w«e bft HtRufinaÜc^e 



P' (q-p) p*(-p+^) 

p'(q-p) 






P*" Cq - p) 



P^f^-P) * ^X x^ 

~ q — P ~ ^p-j^^^ alfo au(^ »ie bet urfprönälic^eiattotient. 



\ 



{Bon l^gtefftonen cbtv S^ei^eiu 
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—■— / b«t (Sptfonttlt 
P 



3n Vit. iji Da« ««fl« ®(itb a tr 



e= -2-/ alfo S 
P 






1*— p<f 






Vi 
p' 



p. 



3-? . 
P. 

^Q^tt fommt bei; 6rdSn$t^gd6rud^ 



,, P^ P*" ^*qr-p p'^C^i-p) 



mi 



p^(p~q)' 



atfo be( 



ganje auotient = — ■^— ^r" ^/^^ r -> Um nun 

» ö p^(q — p) p«(p — <j) 

beibf S3cfi(^e untec etnerUt 9{enne( ju bringen / ; if! . e^ am 
bequemten/ ben erjlen Scud^ ~ "'f^ 3^) ^''^ 3S^ec unb 

'Slenner ifiit — i ju muUiplIjirenr »oburc^ berfelbe ni4t »ec« 
inbert »irb/' im JR^nnet* aber p — q ftatt q — p fommt. 

€« ijl alfö ber gatije Üuötlent = p/lpl^ — p5 ["pL ^) 

m(q* — p^) ^roq^ 



mq* — mn^ — 



lap' 



p<f (p -^ q) 



niq* ^-^mp* 



pt(p-q) 



— m 



^^-— , alfo »ie ber Öuotient urfjJrftttgUcI^ 1)9\^u 
3« Vm. bUben bie ©Heber ebenfatt« bie ©umme Z2LÜ!=:?!1 
ttttb bajtt f oramt ber ßrgdnjuttgrtrttci^ + < g/^^ j, ) > ^* 

ber ganse duotjent = — m Cq — p j 1 m<} 

3 p*(q~p) ^ p* (— p + q). 

• — -m fq^-^p^) -|-mq^" 

f^ (q — P) 

" -p+q' 



__ — m (q 



mi 



q-p 



p^ (q — p) ^ p^(q— p) 

— inq^ + A>p*^ + mq 

p*(q— p) p<f(q — p; 

tpte ber urfprfingltcJde Quotient Tautet* ^ ~ 

3n ben S&Uen I./ 11»^ IIL/ IV, jTnb bie 3ei(i&en abwecftfeln* 
Itttb id f^mmt barauf an/ ob n gerdbe ober ungerabe fei« 

6« fei rn Ln ungerabe/ §.©. =;§y fo gibt e^ 3 poptiw 
unb 2 negatit^e ©lieber unb ber Srgdnjung^ruc^ ijl negatit)* 



^ 



I 
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+^» dlfo 6a< nftt ®Ü<D = ~, btt Sirponent = SL, 

*te 3a^( b« Sdtbn = 3# «tf» -i-;;;; i = i [ I 



p Vp* V p\ V* J in/-o«-p«^> 




p\ P* y a»-P* 



p' p* 

_ Wi(q'— p') 

2)U ®ttmme btt ntsatiom Stiebn iß = — ü^ _ i?iL, 
dfo a == — 2f 5 e = -3^ unb n = 2, fojglic^ li^^Zlil 

p* p* p* 



' p'V. p* y q*-p» 71q*-p*) ' 
iß bie Summt bec |>oftttt)en utib negativen @iteOfc= " \ ^I ^^ 
"3/ *ir^t% ^^^ ***^^ ^"f ^taetlei 9if nnec gebracht , inbcm 

s= — )ä — rj , y Y/ — -^^-^^ Siimmt man nun batu ben 

„ ^(allZl^J^n^lZllll -£iaL.^. »ringt man 

siun beibe SSrnc^e iintct etnecUi 9l«nnet/ mbem man ttnfd mit p-^q 
imb rec^td mit q^ — p^ 3&6(tc unb 9lennec mnUii^lt^irt/ fo fommt 

lD(q*^p^) (p+q) -^mpq (q^— p^) (p+q> _ niq*(q*--p *> 

p» (q»-p») (p+q) p* (p+q) (q*-p*) 

» (q^~P^) (P+q) -«ipq (q ^-p ^) (p-K) -mq ' (q^-p^) 

p*(q»— p*)(p+q) 

SJlultipliiltt mon nun n)ttfn(i(^ im ^S^lec, fo er^&U man 

(mq^— mp^; (P+q)--(y"pq*+mp*q) (p+q)— mq^+mq^p* 

p' (q*-p*) (p+q) 



* 
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» ^ P^ Cq*~P*J (p+q) 




_ — mp^+mp^ q* inp^q«^-inp^ __ mg*— mp* 

"^ p* (q*-P*Kp+q> ^"^ P'(r--R*)(P+q> (l*-P*) (P+q) 

(q*-p*)(p+q) P + q ■ ff 3 / 

3fl XI getabe, alfo = 6; fo gtkt e« 3 pojttiw unö 3 
ntgatioc ®üebec unb bec Sc^dniuns^iruc^ ifi pofttb. 

2)te eSumme b<r 3 popttt)en ©Heber ijl -^ + ^ + ^•' 

alfo toie obeti = ^^^rp^^ 

©ie ©umnic bec 3 negatbe» ©lieber ip — ^^^3 -^^^ 

_«!aL, alfoa=4— ^, e = ^ Uttb ji = 3 r folg«* 

p* V. p* / q^ — P 

— — p«(q»_p»; : _ 
S)ie Gunune .b(t pofftiom unb tiegatioea ©liebet a(fe 

xnp ( q^— P^j-mcj (q^-pO _ (mp-mq) (q^-pO 

p*(^*-p*)' p*(q*-p*) 

"CpT-iHsi^-p'), jöoju nun ben etginiunäfbrnc^ 

p«(q»_p») 

4- - .. f^f . 9e«c%ttet, fommt bet ganie Üuotient 
• p (p+v ■ . 

• __ .2llEn5><a!.-?!l 4, ""?* > > OCuf eitwtlei «Retmet 

— p»(q»-p»} ^P*(P+qJ ' . 

Ijebta^t/ inbem man Itnf» mit p+q «"<> «*** "»'* <j*— P* 
_^ j°(p'-o')fQ^-P^)+«.q'(q*-p') 

— p*(q»-p») (p+q) 



y 
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!B?u(ti]>(t{trt man im ^hkiUt wal\\^ t fo ^ommt 

p"Cq*~p*) Cp+q) 

. pap^q^ — nip^ ■*-mq^-['"'"q ^P^"f" ''>q^'*""*"q^P* 

p^Cq* — p*} Cp + q) 
unb l^ebt man im 3i^^UC/ »a^ ftc^ Ijjfebtn i&pt/ fo etbatt mau 



mq*p^ — '"P' 



nig 



p'c^»-P»:) Cp+q) ~"Cq*-p*:) Cp+q)"" cq*-p*) Cp+^j) 



p+q 



9 a(fo ben urfpr&ngU4)en £luottenten 



+ p» C^l-q) ^"**"**' 



3fi in IL n ungeiabe / fo iji bec Ccgänsung^brud^ pofttb»« 
£)k Summe ber 3 »afttiüen ©liebet tft »ie in'L = ^ 7 ^ "~ ■ ^»^ 
ttnb bie ®umm^ bcr ^ 2 negativen @lieofc auc^ n>ie in I* 
= "~ T3 \^_7"f ♦ 3t(fo beiber ©ummc/ nac&bem fte unter 

t 

fommt b«t ganje Öuottent = -"Cf -pp-£ s£ 3Ci^ -p*) 
^ — TT^irzrT* jBeibe Sräc^eanf einerlei Sfennec gebracht, inbem 

wanlinfd mit— p — q unb xt^i% mit q* — p* muUiplijict, Eommt 
^(^^'P^X~-p'-q)-'»pq(q^~p^>(-p-q) i, mg^Cq^-y ^) 

p«Cq*-p* j C-p-q), - '~ p*(q*-p*)(-p— q) 

^^ niCq*^— pOC— p— q)T»ppqCq^'-p^)C— p-q;)+mq^(q*— P*j ^ 

p* Cq*-^p*3 (— p— q) 
' SBirb mirflt(() im 3äl)let muUipüjtcc, fo er^&lt man 

Cniq^— mpO C— p—g]) — (mpg*— mp^qX"^P'^q!)'l""'q^~roq^p* 

ps Cq'^--p»;c-p-q) ' I 

— mpq^— mq^ -j-mp^-|"mp^q-}"mp*q^'f-r>^pq^— Jap'^q — nip*q*- j-mq^ — itiq*p? 

^ P^Cq* — p*)C~p — q) '7^ Srt* 

•^ebtmanatte«, »a^fic^^cbenlaft^folomrat — i^—^Ol 



mi 



p'Cq' 



p*)C-E-q) 

2 



(q ^p ) C-p— q> • r I j r 

unb au(fe = — m « — p^ ^ fdlglid) be« te^te IBcuc^ aü4^ 

== r^ *rr^ "w'" V w^^ nimmt man' nun — m al« ae« 

Cq — p ) C"~P "~q^ _ r ^^u «^^ 

meinfc^aftlic^en gahoc, fo \\?cfiXi man 2^ V^^J" V -> 

(q^— p*) C-p — q) -p — T 

,.©e6t man.n qerabe/ 5» 89* «= 6/ fo gibt .^8 3 pofitit^ 

unb 3 negatit)e ®liebec unb beibet ®umme i^/ tole oben/ 
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mg 



rJ:^ > genommen/ fommt bei: gan^e Sluotient 



-. '"Cp-q) (q^-p"^) nfi<f^ 



unb bfibe unter 



^"Cq* — p*) ." p^C— p-q:) 
linedei CRenner gebracht/ er^&U man 

«" Cp — q) <.— 1> — q) (q ^~p^)—TOq^Cq* — p*) 
9)tttUtp(i§trt man im B&^lei; KDirflic^)/ fo lommt^ ta (p — q) ' 

.(-p-,;=,.-pH|.,!^a!^|. ^-f,wc^'-po 



inq'^^inp^-rmq^ _ 



-mp* 



p^C-p-q) 



= — -21- ^ tvie <« fein muf . * ' 

3n IIL unb IV. ftnb bie 3ei(^en audb a6me(bfe{nb/ tiuc 
in fntgegengefe^tec £)rbnung. 3fl nun in III, n ungerabe/ 
). S. =?= 5 , fo gibt ec^ 3 negative un'b 2 fo|lrit)e ®iieb<i; mtb 
6(r firg&niung^brud) ifl pofttit)« 

Die Summe bei: negativen (Stiebet Ifl =» — — — .üil- 
-^ , alfo a c= -ÜL, e = 4 unb S^ -^^^^t^ 

q* ' q^ q'^'^p* 



p' 



'SlnE!^ P^— -7 ra Cq* — -P*) 



p»(q»_p») ♦ 



pk p^ J- q«-p* . . .^ 

I Die Glimme 6»r poptwen ©lieber ifl + -^ -^ -^^ 



= £ 



— t 



X-x 




P* V. p* >/ q*— p' p*Cq*-p ) 

Summe aöer ®{iebec = =>4|— ?? + -^ 5\* - C>^ >n»» 



p-,q- 



— m(q2:-£) , mpq(q^-p^j 



aufeinerW5Rtnner gebraut; fomme=^^^£^ + r^^'^J 



• 
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"^ p'Cp+q:) ""^ ""f *•""'" ^*»"" gebracht, fommt 

. p'(q»-p*) (p + qj 

Sanier unb 9(pner toffen f!c^ burd^gangig buccg 'p-j-q obfc q-f-p 

biwbiren, «K» «ommt illMsfzL^izi™ CqfrP^LtflialCäl^} 

ttiib wenn man nun im 3SlS)Iet wirf lic^ murtip(t§trt / fo ei^iu 
,1,0,1 ynpq'— '"P*q^g ' q^+m p'^ +"»q^— mq*p __ ip p*^— rop^<j 

p»Cq*-p*) P*Cq*-p*) 

m p— mg —m » — p — mg ^ — mQq — p^ — j 



q*-p* 



g*^p» 



p-FT 



Cq"f"P^ (^g— p) 

gteidj) 'bem utrpr&ngli^en' £luot(enten. 

Sjl n gerate , 5. S. = 6 / fo gibt ed 3 negatitje »nb 3 
pofftbe ®liebec unb bec (^rgin^ungdbrud^ tfi negatit>. 

©ie ©ttitime bec 3 negotioen ©liebec tft/ »te oben/ 

— ni (q^ — pO 

~ p'(q*-p*) * , c - 



^^Ccf)'--] ^C-^-Q. 




» i . y — I 



^ _l!_ _ wq Cq^~pO 
>' • q*-p* p^ Ca*-p*; * 



^(fb bie @umnie ber pofttben unb negatben ®tieber {ufammen 

mgCg'^—P ^;) iüCq'^r:?'^^ _ 5Lil9!r:P!2 mKg^-p^) 

p^(q._p*) p'Cq*-p*J~p'Cq*-p*) ~p'^Cq*~p*J 
_^. ""^^^^^Aq^-P ^ , itoramt nun baju ber ergattjung«. 

P"Cq*-p*) 



6ru(|>-— -p^lj—/ foijl bergan jeSluotient 



mg 



^qr^* 85«t>e a5rficl)e auf einerlei «»enmr ^iUa^t, 

„^au man ^C^^p) <^P+q\Cq--p-^ --»i^lCaliiEÜ 
^ P'^Cq*— p*) cp+q) 

p'' Cq*-p*3 (p+g) — .p^Cp+q) 1 



£00^— -ipp *— nig^ 



p^ Cp+g) 



— mp^ — -wi 

p'^Cp+q) ~p + g 



wie eö fein nutf* 
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snb tfl n ^natt, fo ifi er poftdt?. ^ 

6d fei olfo n itngeraöe / tttoa =: 5/ fp gibt e^ 3 m^atm 

8iib 2^ pofitm ©lieber« fSetber Summe ift wie in III» 
mp<iC^"-p l^« iC,^-pO ; Äommt nun basu bec ^ 

Crgdnsunggbru^ ^ > ■" l.^ _^s ^ fö «ff *<*^ 9<^n5« Quotient 

« inpqCq^-^p^)-"»(q^-pO , "q' . Unter 

p*Cq*— p*) p* (— p — q) 

emerUt !Renner gebra^^t/ tommt 

^ C— "ip*q— nipq^)Cq^-p^) +Cm p-fmq;)Cq^— p^)— niq^^-mqy ^^ 

p* Cq*-p*) C-p-qX 

mp*q^ -4^mp^q— mpq*-4""^P*q^'f''^P*l^ — mp^-t-mq^— »ingp^ «— mq^^f-P^q^P* 
; """^ FCq^-p*; C-p-q; 

wip^q* — rnp"^ ' mq^* — mp* 

•— pS(;q2-p») t-.p-q) — Cq*-P*) C-P— q) 

= .^EL^^rilü—. = —I?—, tpie e« fein muf. 
» (q» — p)C — p — q) "*p — q 

3ß h gerabe/ fo tfl ^r (Srgdniungdbüuc^ pofitw* (Sit 
fei n, = 6 / fo gibt H 3 negatioe unb 3 |»oftttoe ©tieber unb 

i^re Summe ijl , wie in IIL/ = ^ ^Tj^al^ ^^ ? ♦ Äommt 
nun bajtt ber €r^5njung«bruc^ + ^r^p^TTT ' ^ ^i^^ ^^^ 

Stinie auotient =4= niCc,-^p) C<i^--P^^ , ^ ^^^"9^ , 
»0, p'^Cq* — p^) • p*^(— p — q> 

P*Cq*-P*)C~p-q:) ^^^" 

muUtpd^tre im Ba^Uf wirflic^ ^ fo fommt 

™(--pq— q^+p^+pq) Cq^ — p^) +'"q^ Cq*-^p*) 

p'^Cq^-p*) C~p-q) 

mC— q*+p*!) (q^— pO+mq^Cq*— p*) 

5Kurtiplijirt man im JfiWer ben ^aftor — -q^-J-pa ^j^ «^j^ 
fo wirb baburct) ber ganJie erfle Zl^til bed 3ä()(er« negatit) / unb e$ 

fommt -"> Cc| ^~P') Cc?^~P9■+Z? 5^Cq--p ^:^ . Sefet 
tomror . p?^q2_p*j (_p_^^ • .je^i 

fann man 34^Ur unb Wenner butd) q^ — p* ftebm unb ma;tt 
^ -P*C— p — q) p^Xr-p— q) 



/ 



/ 



duotinilcti* 

Seifpult m 3aftfett laffm ft<6 Utd^ ftttben, ba^ti »t^ 

fo / »ie Pini ffir hm Claotienten .J^* M**d^ »orten i|L 



%nnfttt Sapitth 
(Sini^c& t)on £omb tnati on eiu 

5* 174* 
S. c.f ( i t « n, 9* 

Set Znttxnd Kombination l)tiit fiber^oupt äSer« 
binbung. 3n bec 9le(^enfunfi vergebt mati baruntec bie 
Seigre ton ber Serbinbung mel^reret @r&fen mit einanbec/ 
®inb nimlte^ imi ober me(|c ®ci§en gegeben/ fo fann bie 
Sirage entfielen/ auf »ie Diel Tlttm fbnnm biefeiben fo mit 
einanber t>erbunben merben / ba§ immer }ebe einen anbern 9>ra( 
einnimmt / j. 83« wie oft (innen 8 ^erfonen i^re $(i(e an einem 
Stfi^e n>e(^fe(n^ e^e tie eeße Srbnung n>teberfe()rt? £)(>ec man 
fann auc^ fragen/ wie metmal f innen imtl, hm ober me^r 
. Singe unter einer getviffen 2(n$a^l Don Singen ^ufammenge^ 
nommen »erben /^ i*f6* n>enn man unter htn 90 Qlumihern 
einer Sa^UnljKterie immer 2 ober 3 ober 4 jufammen uerbrnbet/ 
atfo 3(mben / Sernen / iQuaternen bilbet , »ie oiet folc^r Situ 
binbungen gibt e9? 

§• 175* 

6 r f ( a r u n g» \ ^ 

98enn man fragt / ^ »ie oft unter einer gegebenen TCniaf)i 
twn Singen bie ein^lnen @rS§en it)u @te((e \)zimd^\tln Ünnen^ 
fo baf immer eine anbere Srbnung tntfttf^t, fo ^eißt biefe^ 
fiSerfe^eu/^ermutiren. Sragt man aber/ n>ie melmat 
}»et ober brei ober me()r Singe unter einer gegebenen Tlniaf^ 



*■ 1 



^üfmgeS »ott Äoml^itmti^nen. 
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* 

IttfamtnenSinommett tvecben (innen ^ fo ^eift tte# tm eigene« 
lid)en @inne SSerbtnben ober AomMniirenr unb bringt ' 
man bei biefer legtern 3frt t»on Aombinatiim auc^miit in 'ZTnfc^lag» 
iDte Dft bte 2 obe.r 3 mit einnnber t>erbunbenen iDinge x^tt 
eteßun^en gegen einanbec 4nbem f innen ) fo ^et$t bu0 

3C tt fg a 6 e* 



.( >.. 



SEBIe oft (ann" 'eine getoiffe 5f nj«^ > öotf-. \3Dingett ' berfe^t 
»erben / e(>e bie erjle jDrbnun^ »iebcr, entjle()t?/ ;: 

' -, iKttt^t 8f ung. ;\ \::' .; 

!S{an.fci;icei6e l^ie 9lei|[^e bet tUti^i;(i(f)ni 3<»^(eit t>on rbt« 
{u be( 3ci^l/ »eldJK bef gegebenen ^n|a^( t)onv 2>ingen gieio^' 
ifl ^ in eine Sieit).« .unb roulttpdiite atte biefi^ äa^len mit em^ 
anbec / fo n\^iAt man t>\t Tkv^^ai^i a\^x Q*^li^n äJerfegiingm. 
Scagt man j. 85. »ie oft finalen $ ^Jinge -^t^erfeigt roetoni/ ifo! 
ijl bie 3Cntwort: 8. 7. 6»5f4'♦3♦^♦ i mal :i= 40320 «al^ 
tinb'bann erfl fe^rt bie iirfj^r&ng(ic^e.Pi:bnitng,juc£(f. 

58 e'jio'e i «♦- / . 

.6int> nur^ 2 ©ing«» gegeben ^ 1^85. a «nb:.b , . fo fSnnert 
wir 2 8Serfe.6ttageit ©tatt ftnben> :je .rtaclS)bi>n "^ ob<ir b juetJJ 
pet>t# alfo ab obÄCitba •ttttb' bie Änju^i tfer aSecfeiung^n-Mfl 

fOlgU(^= 2*I = 2* ' ♦ ''-- * '4 

@inb 3 ^inge gegeben/ a^ b/ c, fo fann i) jebe bon 
biefen-®r5gen bie erft^ ®teUe einnehmen/ a(fo ab«/ bac/cat»; 
t9tr moUen bied / je n^t^bem a , ober bV ober c juerfl flef)t., bie 
nfie (abc)^' bie^'^we1te^(t>ac)/ unö bie britte ©rönung (caL) 
nennen* ^ 2) 3n jebet'btefer 3 Orbnungen (innen bie betben anbern' 
SBuc^jlaben unter ffdb i^re^teüe »ecftfeln^ b.^. febe jDcbnung 
foim »ieber auf jtioeiettei 2Crt t^ifrwecbfelt tperben / folglich muf 
bi« Änja^l aüer SBerfegungen == 3, 2 . i s== 6 fein, nämlicl) abc 
Obetacb/ bac'ooerbca^ cab oOer cba, 

. 6>inb 4 Dinge gegeben/ a/ b, c/ d / fo fann n>{eber i) jebe^ 

ttHter biefen bie erfl« ®teUe nnnef)men/ a(fo gibt ed 4 £)cbnunqen: 

jibcd/ becd/ cebd/dabc; 3>^ jeber biefer 4 S^^brtuhgen finnm 

ober bie txn anberii SSnddlJaben unter (tcb fe«;l)ömat tcrfegt wecocn/ 

«Ifo gibt e^ fiber()rtu^t unter* 4 ©ingen 4 . 3 ♦ 2 ♦ 1 ==2 24 SBer» 

. fe^ungen/ m^mM):; j , * 

II 



I 

»' 
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X 9iit«n§. { IL JDitaB^JirL 



|1^- 



»bc4 



acab 
adbc 



l»dc 



bdac 
bdca. 



cdba. 



kffrSifa puif f fl^ lim. 3* jiirr rn— § §hn Hnoi bic 
4 iM§ni OcÜni «atrt fi4 24 »2i = 4.3.2. i mzl »nfctt 

9taa ftfkt irid^, iMf ft Hf 64liffr «dttr fim gc^ 

j2 £)t>wni§m/ »* m ffkf Ciaaffa bit n — i mtkam Soise fo 
iPiftaal Uifttt Mftnir «1^ « — I ZHa§» aktf^tms^ Mifatt»^ 

(n — J) . f» — 4) . (n — 5; . (n — 6> • • . . 3-2.J. 

^M fffniSole MelbnMct 25.34. 23. 32 .31 .30. 19.18 
* 17.16*15* 14.13.12^11.10.9.8- f. 6*5 •4« 3« 3.1 »ib 

im anofni S^d^ 52-51. 50'49-43*47-46*45*44-43-43* 
41.40.39.38 37' 3*- 35- 34- 33- 32. 31 -30- 29. 38. 27. 
96.«35.34.a3.33'3i>30.i9.i8*i7*i6.i5*i4.i3.i2. 
11*10.9.8. 7'6*5*4*3«3.i. äBoa Mt ft^ axa bei 
9t<99^ btr $Qit9tnt, mMft vagc^csif 3^9^ öi ^ «iiflii^ 
9n)bnfli8 ^cMniCoinnifii nftffcn. 

3 tt f a |. 

C# Ht in bcc Mrigra Xiifgabe aagratMaciif bof ole tiaifiiie 
9tHM tmt efnaiiber ücrfdH^bni ftob. Gnb m^mt fiacrifi # f» 
I9tr9 itolfitüit babiic^ bie Xn^aj^t bcr Secfctungm Mombect. 
C^ frim bic 3 Sriicn aab gegeben/ ivonuttrr 3 fiaedct fnb* 
SBiren olU 3 nngUid^/ fo 9^ e< 3. 3. i = 6 8ecfe^ngen# ba 
aber 3 gteicb ftnb, fo moi e# fo otebnat toeaigfc Serfcbond^n 
g/beit / a(& 2 Sud^ßaben ftcb Mrfeben iaffen ^ b. ^ 3 • i mal 
orntger/ alfb fft bte 3^^l bcr Serfe^ngen 90a »ab =s l^^x^ssz 3 
ttnb »trfftÄ foiia on^ b tmr cntiocbcr bic txftfi ober itMitCf 
ober brtttc &UUi mmJ^mtn, alfo otU migli^cs Scrf^^g^ ftnb 
aab, aba/ baa. SBilren4®r>fcngcgebentttibbantQ€cr3cinerUj# 
|. 9. aaab/ fo tpfirbeti fo bteigterfettuigeti ioegfaBcn# aU 3 Srifm 
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= ^ ^?a?i' = 4/ ««mll^ aasb^ aaba, abaa/ baaa, aSdreit 
Me @f^en aabb gegeben ^ fo n^firbe nutetet bie 7Cn$a()l aller möge 
fidjen S<cfe|Ängen === t* 1*111 ptn# benn wegen aa mu9 man 
mit 2.1 nnb meß^n bb auÄ mit 2.1 btt^ibiren» a(fo ble n)tt{» 

'Udjen SSetfelungen «= Ü j tlt j - «=^ 6/ ndmlid) aabb^/abab/ 
abbai> baba^'bbaa/,baab« «^ieraud tofirbe ftd) bie attgemeine 
Siegel ergeben: ^ati fttd)e i) bie Stenge ber Serfegungen ader 
einzelnen gegebenen S)i|ige/ a(^ ob aUe't)erfd;ieb;n wären,; 2) wenn 

, ed nur eine £(affe gleid)er &xbÜn unter ben (gegebenen gibt/ fo 
ftt(!be man / wie oft fii) bief^tben (iebe t)on ber anbern t>erfd)tebett 
genommen) unter ftc^ w&rben Derfegen (äffen unb bit^tOire mjt 
btffer Stenge ber SSerfe^ungen bie SRenge ber SSerfegungen nUts 
Segebencf ibfnget 2>er IQuotient gibt Ui SBeriangte. 3) @inb 
ober mehrere XUQm gteid^er G}t5|en hci, fo fudb^ man bie Zniaf)l 
ber Serfe^ungen in jeber Jttaffe , muttlpti^ire bann bie SOiengf n 

, ber SSerfrgungen in aifen Alaffen mit einanber unb bit^ibtre mit 

^ tiefem ^robufte bie SD?enge aller m6gli^en S3erfe|ungen aliet 
gegebenen @r6|en» 2)er Quotient ^ei^t l>a^ SSerlangte^ 4Sd 
feien )< S9. folgenbe @rißen gegeben 

a^a,a/. b,b, C/C,c, ä;d,d/d, e^c,/ f/F^f/ g/g#g» 
X)ie 2(njabl aller ®rifen tfl 20. SSAren oUe oerfc^teDen f . fo 
fonnten fte 20» 19.18 »17 «16. 15. 14*13. 12. 11* id. 9. 8^ 
7 • 6 . 5 ♦ 4* 3 . 2 . 1 mal untef/einanber )jerfe|t' werben. @d jtnb 
aber 7 Alaff^en t>on gleidben ®rifen barunter. Die erfte ^(.>ffe 
a, B, a ent^^lt 3 @ri§en unb^ finnte alfo 3.2.1 mal mrfe|t 
werben, ^it zweite <ft(affe b/ b leibet 2.1 äSerfegungen ; ^h 

; britte JClaffe c, c, c wteber 3 • 2 . i ; bfe vierte klaffe d^ d, d, d 
terilattet 4.3.2.1; bie f Anfte Xtajfe e, e wieder 2 « i ; bie 

! fe#^ Alaffe f, h f n^ieber 3.2.1; bie ftebente ftlaffe g, g, g aud;^ 
3.2.1 ^rfe^ungen* 2Clf(^ alle 7 Xlnffe;! sufammen 3.2.1. 
2.1.3*2. 1*^4*^.2.1 .2« 1.3*2. 1 .3.2. t/ unbmitbiefem 
^robufte mufi nun bie obige ÜRenge ber SJerfegungen aller einzelnen 
Singe bimbirt werben ^ fo erlitt man bie !D?enge ber'^irfUcl)eit 
Serfeffungen ber gegebenen 2)inge 

*= t9 554575 040000. 

§• 178* 

€ r f l 4 r « n g. 

93ad nun bie eigentlichen Jtombinationen betrifft/ fo fann 
man au^ efnn gegebenen Knid(^€trSfen entweber immer 2/ ober 31^ 

II* 



* ' 



/ 



* 



1. 



164 erilcr2;^ciL Siritf er Äbfc^nift %ünfta Sto^ikl \ 

^b«r 4 u.f.tv« ^ufanimenml^men / unb «ntetfad^fn / tote oft bte$^ 
ni5g(td) iff. SQ^ah p^egt bte Aombtnationm in toeitf&ufttge/ 
nt i 1 1 1 e c e unb fl r e n g e einititf)eUen / unb jebe biefer G^attungm 
(dnn DecfdSitebene Srabe ^aben^ je nad)bem man nur eine f erfler ©tob)' 
ober 3 (stoeitcc ©rab)/- ober 3 (britter ®rab) u.f.tt). immer 0x1^^ 
ber ÜRenge {[^eraudnimmt. ^iefe t)crfd)iebenen ©rabe nennt man 
Unionen/ S3inionen ober 7(mb/n / Xernionen obet^ 
Sternen/ iCluaterntonen ober £luaternen/ £lutnioneti> 
ober D,uinen u. f* to* 

•" ■. '- 

§♦ 179* ^ ^ 

■ • 

6 r f l ä r u n g» 

Sie Kombinationen 'finb n)^itt.ihiftig/f tvppn than jebr 
ber gegebenen ®r6ßen nic^t nur mit ben anbern/ .fonbrrn au<^,mtt- 
ftd) fetbfl )}erbtnben barf / fp baf audb bie Dt^bQung/ fh ber bte 
f ombinicten ®r5pen auf einanber folgen / eine t)erf(()iebene Aom« 
binatron bilbet/ j S. »b unb ba todrenüerfd)iebeneÄömbinationen/ 
n)etl ^te einzelnen @rigen in t)errc^iebener £)rDnung neben einanber 
ftebeu/ obgteid) fie/ a(^ ^robufte betrad}tet/ einerlei ftnb. S< 
feien 5. S5« 3 ®r6f en a/ b/ c gegeben. Die einfachen i^omMnationen 
erbält man/ toenn man jebe biefjer ®rifen einjeln för fi(i& fcftreibt/ 
alfo a / b / c, 3Die SWenge ber einfachen Äombihationen ip alfp 
immer ber Vngnbl ber ®r&fen felbfl gFetcf). (S^ gibt }. SB» unter 
^iXi 90 9lummern bed Sotto 90 einfad)e 2fu^$&ge. 

Segt man ju jeber biefer einzelnen @cif ett jebe ber gegebenen/ 
Qlfo ju ieber a, b unb c/ fo erbaU man 

aa/ ab/ ac 

1)3/ bb/ bc 
X ca / cb / cc^ 

Sied tvären atfb aUe mSg{td)e £ombinatipnet> bom jtoeiten ®rabe» 
©egt man n)teber }u jeber ber $tpetfa(^en ^Kombinationen jebe ^ 

ber gegebenen ®r2$en/ fo eil)j;(t man alle mSgU(^e Dreifadf^e/ ober 

alle Kombinationen Dorn britten ®rabe/ n&mlid): 

aaa / aab/ aac baa/ bba/ bca caa/cba/ cca 
aba/ abb/ abc bab/ bbb/ beb cab/ ebb/ ccb 
aca/ acb/ acc bac^ bbc/ bcc . cac; cbc/ ccc« 

2t u.f g a be. 

Sie üRenge alter tx>ittlaufttgen Aombtnationm t)on jjebem ^ 
®rabe aud emer gegebenen 2(n5a^( t?on Singen {u ftnben» 



einiges t?on Äombtnotioften* 
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Xüftifun^ unb 85e»ei«. » 

. Q€ fewn m 2)inge gegeben/ fo ij!/ wie wie fc^on oSen gefe^m 

l^ftBen / bie Tfn^afjt bft Äombinationen t)om ecflcn ©cobc == m» 

^ Um bie tom imiUnBxabe |u finbm, tvirb ie(»e ^ec m ©cfgeu 

m jebec itombtpation Dom erjflen @rabe gefegt/ a(fo ifl bie 2(nia^t 

dUet mSglicI^en.ajerbinbungen ju jtveien = m ♦m =3 m^, , 

Um bi^ wm bcitten ©rabeju finben^ tpirb jebe betmSripen 
jtt iebec Kombination M imihn @rabed gefe^z a(fo ifi bie 
3(njat)l oller Serbinbung^n vom bcitten ®cab^ = m^ • m = m'» 

@ben fo^if} bie ^enge ali^ec Kombinationen vom t^kcten 

©rabe = m^ unb fb(g(id}, allgemein r>om nun @cabe == m\ 



u 



f a 



« 



2)tefe^ 7(rt Kombinationen ftnb sugterd^ SSatiationen / betin 
2« SS. M^ Kombination abc ifl nur eine ^iebecl()olimg ber ^om« 
binationen acb , bac / cab u« f. ». j al6 ^cobu!te f!nb ade bicfe 
einerlei/ nur bie einzelnen ^afcoren ^aben anbere^@|e(fun^en 
jegen einänber/ alfo )>ariiren fte blo^ in b,er £)rbnung ^ tvie jie 
auf etnanber folgen» \ 

§♦ 182* 

^ r f l 4 r u n g» . 

SÄttt lere Kombinationen pnb fold&e/ bei» benen jebe 
(SrSfe nid)t nur mit jeber änbern /'^ fonDerlt aucb mit fidi) fetbfl 
Derbunben mth, alle bieienigen SSerbinbungen aber kDeggelaffen 
»erben, »el(^e pc^ nur burd) bie Drbnung ber in i\)nm enthaltenen 
®rif en Don ber einen Kombination unterfc^eiben. @^ ftnb alfo 
roettlauftige Kombinationen Q|)ne SSariatiom £)ie @int^eilung in 
@rabe ifl n)ieber bie nämlic^^e. 2)te Dom erflen ®rabe entl)alten 
unr eine/ bU vom jtteiten SSerbinbungen ^t>n 2 @$r&^cn u.f. tp« 
6ö feien i 85. bie 4 ©rSgen a, b/ c> d gegeben / fo |?nb 
bie .SJerbinbungen Dom erpen Stabe c= a / ^ , c , d ^ alfo i^re 
5fn ja^l = m / wenn m ®r5gett gegeben ftnb. 

Sie Serbittbungen tom ^weiten ®rabe erl^Slt man / wenn 
man ju jeber ber vorigen wieber jebe ber gegebenen ©rSfen fegt/ 
aber bie Säerbinbungen wegldgt/ taJeldbe nur bur«l(> bie Orbnung 
ber in i^n^n entl)aUenen ®rifin f!c^ unterfc^eiben. @ie jtftb alfo 

aa./ ab ^ ac ^ ad 
bb/ bc; bd 
cc / cd 
' dd, '' 



\ • 
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@egt man ju jeber bi^fet jweifat^en Jtötnbinattonen »Übet jebe 

ber gegebenen ®t5gen unb Uf t bie n>eg # tseic^e ftc^ nur burc^ bie 

/ £)cbnurig unttcfd)eiben / fo erlitt man atte mSgüc^e bcetfac^e 

^ombinattotitn ^ nämltcl) 



bbb/ bbC| bbd 
bcc/ bcd 
bdd. 



CCLC/ ccd 

cdd 

ddd. 



aaa/ aab, aac/ aad 

abb/ abc/ abd 

acc/ afid 

add» 

SSerbinbet ntan .n^ieber btefe breifad^en Kombinationen mit 
feber bcr gegebenen ®r6^n/ uHb ihit bte SSiebet^etungen u>eg/ 
fo er()aU man alle m5glid>e t)ierfadf)e Kombinationen , namttd) 



aaaa/ aaabi.aaa9/ aaad 
aabb/ aab'c/ aabd 
aacc^ aacd 
aadd. ' 



abbb/ abbc; abl^d 
abcoi abcd 
abdd» 



bbbb,bbbc,bbbd 
bbcc/ bbcd 
bbdd. 



bccc/ bccd 

bcdd 

bddd. 



bccc^bccd 
bcdd» 



«ccc/ accd 

acdd 

addd* 

cccc/ cccd 
ccdd 
cddd ' 
dddd. 



8- ^83* 
3t tt f ä a b e» 

Die 7fnsal()( iiKer mSgKc^en mittUcn Aombmattonen {u ftn^ett# 
bte in einer gegebenen 2(n$a()r®ripen Don iebem®rabe miglicl ftnb. 

3(uft5fung unb S5e»ei«» 

SBenn m bie UnvÄ^l bet @rSpen bebeutet / fo i(l » t9te fii^ptt 

erttÄlE)nt/ bie SKenge bet einfachen ÄomMnationen s= m == -t*» 

Um bie t)om^$meiten ®tabe ja finbeti/ mufl man alfo jebe einfache 
Kombination mit iebet ber gegebenen @rigen unb mit ftc^ ffibfl 
t)erbinben/ alfo wenn bie einfachen K,am6inationett waten a^ h, c,6, 
welche n>it bie 0lei^ Q nennen woUen^ t^nb bie gegebenen ®tipen 
ouc^ a/ b/ c/ d, wel^e mit bie 9{ei()e R nennen tpoden^ fo 
t)etbinbe man ta$ a ber 9lei^e Q mit a # b/ c/ d bet Steige R# 
unb bann bad a bet Steige Q auc^ noc^ mit {!(!^ fetbft/ fo erlitt 
man bie Kombinationen aa/ ab/ ac/ ad/ aa/ alfo oo^ ben 
4 @c&gen 5 Kombinationen p zweien unb fo(gli(^ bei m @ri$en 
xn-^i Kombinationen bet @t5fe a mit jebet anbetn unb mit ft(6 
felbft. (ihm fo Diel Kombinationen gibt nun au(j^ bie ®rife b^ 
nämlic^ bb, ba; ht, bd/ bb/ beögUtc^en bie ®t6ße c unb bie 



em%ed \>on ^omhinationm. 
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6tdfe Ar olfo ttiitift bei t«^r m^i JloihMttationnt # mnn Me 
7(n|a|^( bei* ®r59en s= m iß/ fo(d(i(^ beträgt bie gefammte 
TLn^hi üütx ^wdfad^m Aombinationert Don m ®r6Sm m (m-f-i)« 
}(bec unter Öiefen fojtimt jebe Aontbindtton j(tveima( t>or / noU 
man (et(l}t fibecftebt/ »enn man bie m (m-f-i) Kombinationen 
ton 4 ®jcbpn ^tnfc^reibt / n&müd^: - 

aa f alf/ ac| ad/ aa 

bb / ba / bc / bd / bb 

cc / ca / cb / cd / cc 

, dd / da/ db/ dc/ dd* 

%tl%tii) m\x%. man Mefe m (in*{«i) Kombinationen nodb.^^tcft 2 

biotoiten / wenn man bie gefamihte Hn^alji oder mittlem Xt>mt 

btnatiohen bed {weiten ®rabe6 ^aben Witt* '2)iefe werben a(fo 

ni(m + i) ^K.. ni(m + i) . e.< 
2 



fem 



ober 



' Sjl m =: 4 , fo ijl alfo bit 



Sanje Ansagt = 1^ = ^^ = lo- 

Die jtombinattonen ))om briften ®rabe ergeben ftdb / tvenn 
»an. p jeber be^ §weiten ®rabed jebe ber gegebenen ®ri§en fe|t 
unb bann aui} jebe ber ®rS§en/ weiche bieDorigen Aombtnationen 
felbjl enthalten. S^tan fegt älfo ju aa ^rffHd)/ a, h, c, d unb 
bann lltoc^ p aa bat a Itnft unb^ enb(ic^ aud^ noc^ bat a redS^tiS/ 
fo erbiU man.aaa/ aab/ aac/ apd / aaa / aaa# atfo wenn 
m @r&fen gegeben ftnb in-[-2 itombina'tionen ju breien« @6^ 
fo iUi gibt bie Kombination ab / ndmlic^ aba / abb / abc / ab'^^, 
'aba/ abb (te|tere beibe/ wenn man }u ab er{!(i<{)v>at a (in!t 
no4) mmal unb bann aud) bat b rec^tt noc^ einmal' fegt) / a(f^ 
wieber m-|^2 KomSinationen in bcHen. @erabe fo macl(^e man 
et mit ac nnb ad, unb tm äbrigen Kpmbinationen bet ^weiten 
®rabet» 2)araut ergibt ftc^ bepn eine 0ietb< oon Kombinationen/ 
worin jebe breimal Dorf ommt , nur in t)eränberter IDcbnung bec 
barin entf^attenen ®rif en / wie fo'lgenbe DarßeUung $eigt. ^ 

aaa / aab / aac; / aad ^ aaa ^ aaa 
aba/ abb/ abc/ abd/ ,aba, abb ' 

aca/ acb/ acc^ acd/ aca^ »cc 
add/ adb/ adc/ add/ ada/ add» 
Ctetftnb bie Kombinationen aut ber erflen Sterbe (§. 182*) ber 
wm gweiten ®rabe* 

9tun fotgm bie SSerbinbungen dUt ber {weiten fR^iJ^i bb^ 
bc/ bd/ n&miic^^: 

bba, bbb/ bbc, bbd/ bbb/ bbb 
' bca / beb / bcc / bcd / beb / bcc 
bda> bdb/ bdc/ bdd/ b4b/ bdd«- 



168 @rflecS^ SycmttlSbfäfm, Sänfte« it<i)»teL 
2>ann Me 93ctUnbttii^ (^i ber btitfen Striae cc nab ci, 

cca , ccb t ccc ^ ccd # ccc ^ ccc 
cda, cdb/ cdc/ cdd# cdc/ cdd* 
Cnbüd) btf SSerbinbungen aud btr oierten Steige dd,. n&mßc^: 

dda, ddb/ ddc; ddd/ ddd, ^dd/ 
^^ gibt a(fo iebe Aombtnaüon bc^ ^wetten. ®rabed in-^a SSer^ 

bittbungrn ^u brcten / ff>(g(t(!^ olle *" * ^"^ » '^ Kombinationen bHT 

jtpeitfn @rabe* '^ "^ . (n»+3) Serbinbungen {ü bcrien» 

tDOrtn dber |e^e bretmol t>ocfommt* Wtan mu( alfo btefe ^Tn^o^t 
sio(^ burcb 3 bimbicen / um bte SRengc attec rotttUcn Stom» 
btnationen ju bceien obnc SSiebtr^otung |tt ^ahm, unb bte$ gibt 

Tn,(m + i).(m + a) ^ 3jl ^Ifo m = 4 , f gebm 4 ®Wf « 

^|4<| ;= 20 roittlfte Jtombtnationm ^ breten» 

ßBlan fie^t (ei<b^/ oie biefrScI^luffe immer metter fortgefe^ 
tpcrben ibiinm. 2)enn auö bcn Aombinationen be^ Oritten @raOe^ 
entfielen bie M utccten / »emi man iebe Jiombtnation oeö dritten 
@rabe^ mit ben gegebenen @ro$en unb auc^ mit ben @cS^n / bre 
f e entt)alt/ t>ec&inbet. S>abuc(^ entßebet^aud jeber itombinatton 
hn britten @>ca^ei 10^3 SBerbmbungen |u t>ieren/ unb ai\o au$ 



in,(m4-i) . (in-}-k) 



Secbinbungen be^ britten ®rabed 



• (m-^3) neue Kombinationen gu mercnf 



oKen 

1.2 

I • 12 . 3 

in beren jeber aber jebe Serbinbung btermal mit t>erSnberter 
£)rbnüng ber barin tnt})QlUmn ©tißen t)or!ommt. SBiR man 
<a(fo hh reinen mittlem Kombinationen bed t>ierten ®rabed o^ne 
SBieber^oIung^^abeni fo mvif man obigem ^robuft notb burcb 4 

bimbtrem ^ie^ gibt atfo "^ ' ^'°+'^ ' ( iE+?LJ!!L+Jl^ S,t 

Älfo m = 4, fo ^at man tl V-t'l = 35 wtttlere Kom» 
Ibinatipnen beö merten ®rabe^. 

2)ie 2(n}a^t ber mittlem Kombinationen b^d f&nftm ®eabe^ 
Wirb nuo fein = i" > ('»+0 . (m+2) . (»n+3) . (m4-4) j,,^ 

m . (m+i) . (m+g) « (m+3) « (rt-f-4) . (m-f 5) 

l * 2«'3n»4. 5. ö 

alfo im 2(ilgemeinen be^ nten ®rabe^ 

, -in V Cm+i) ♦ (m-fi> » (m-fs) . (m4-4) . (m+S) > « « » (m+n— l) 

"^l. 2. 3. '4. 5.6 .... n ' 

benn bie 3a^( / bie ieb^^mal ju m abbtrt merben mup / tfl immer 



fecbjlen ®rabed = 



^ .<! 



. J 



/"• 
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m I f ferner at9 tie ^ai^l hH ®x^Mf aifo fftt bett nten @tab 
=:? n— 1/ bie Saftoren im Simfoi: aber fiedelt N^ i^ fetbft* 



* / 



^ e t f l 4 r n tt 9. •" ^ . ^ 

Strenge itombinattonm ftnb ^oldje, . bei benen lebe ge» 
gciene ®rige mc!)t mit ftc^ fc(b|i^ , jonbern nur mit jebet ber 
folgenden ®t6ßen vecbunben werben # ouc^ feine Kombination 
DocfoBimen batf / bie t>on mzt anbern nur butd() hit £)rbnung 
^t(i in t^r enthaltenen ®r5pen t)erf(6ieben iji. Aombitiatioijen ju ^ 
1/ 2>/ 3 u. f. »). ®r6ßen {)eigen aud) Kombinationen be^ erjietty 
\mun / britten ®rabe6 u. f* n). @inb j. S3. bie StSpen a ^ b/ 
€| d gegeben # fo erl)dU man,Oie Aombij^ationen be6 erfien ®rabe$^ 
mm man Jebe einzeln ^infc^reibti a(fo fo Diel/ald Srigen ftnb» 
SSecbin^et man nun jebe biefer J^ombinattotKn mit beti/ 
fblgenben ®rißen / aber nid(}t mit ft^y felbfl , unb ))ermeibet man 
au^ jebe iQ}ieber()o(ung ^ fo erl^&U man «folgenbi Aombtnätioiteti 
Ui imiUn @xaM : 

ab,, ac',^ ad * 

bc / bd 
cd. . 

Seibinbet man nun h>ieber jebe biefer Aombtnattonen mit bett 
folgenben ®rfi§en / aber tttd^t mit benen / bie fte fetbfl 2nti)hltt 
ttnb oermeibet man jebe SBieberJ^otung / fo betommt man folgenbe 
Kombinationen M britten @rabt6': 

abc; abd/ acd 
bcd» « 

Serbhtbet man enb(r(^ aSe Kombinationen be6 britten ®rabed 
unter obigen (Sinfc^rinfungen mit ben foigenben ®ripen / fo 
tMit man au^ 4 ®r6pen \)iß einjige Kombination be6 Vierten 
■ Stabe«: ' abcd» 

§• 185^ 
2t tt f g a 6^e» 

£ie Httia^l atter firengen Kombinationen febe^ @tabe9 <i\t$ 
mx gegebenen TCiHa^t ®rof en p ft'nben» . 

Xttflifu.ng unb !8e»ei6. ♦ 
@inb m®r6fen gegeben^ fo t{i bte2(nial^l alter Kombinationen 
etilen -^ rabeU = io = —/(§; j 34,) 



\ 
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Um. bte 2(nsa6( btt t)om jteetten ®cabe $u finben , \>ttUnbt, 
man jcbe Aombination b«0 erficn @raoe« mit teu ftbcigin ©rof^ii^ 
ober ntc^t mit (14^ fetbfl # fo txi^äU man 
audbecitombinatton a bie Kombinationen ab/ a^c, ,ad u; T« ^* 
I» # rss bff »99^ ba/ bc/ bd ctg 

^ t ■ g f s ^t C s 9 a s i Cdtf cb/ cd & s #^ 

« 9 t c 9 ds 9" i 9 9 ds/ db/ de 9 « c ^ 

. tt. f. t». ^ U» f. »• ^ 

9Ran t>erbtnbet alfo übe bet m ®r8fen.mit jeDer ber in<<— i 
&bngen ®c&§en unb atfo mup bieVn^a^l aUerbiefer Kombinationen 
betroc^en m (m— -i)« Xber unter biefen fommt jebe Kombination 
{weimal 4)0C/ ^. S3. ab unb ba/ ac unb ca u*f*w.; n>itt man 
alfo bte tpabre 2(n$ab( aller firengen Kombitii^ionen nom ^n^eiten 
@rabe IS)aben/ fo muß man obigeö ^robuft no(|^ burc^ 2 btmbirctt/ 

unb fofgli* »irb biefe malzte ^Änja^l fein 5iii2Lt:Ö ;= ÜLiiü^z::!), 
SBerbinbet man nun »ieber lebe biefer ™ ^ C"> ^ i). 

tifiationen bed jtoeiten @tabed nict)t mit ben ®rS6en/ bie jebe 
«ntl)d(t./ fonbern nur mit ben fibrigen m — % (^rifen^ fo er^d{^ 

man "»*(""— O * (m~a; .^y^i^^^j^e Kombinationen^ n&mlid^ 

wx% ber Kombination ab bie Kombinationen abc # abd u« f* m* 

,s »fs« ac«^s^s % acb / acd • s « 

's • s s ^ » ad s 999^9 adb^ ade » « s 

<9 s«sbc«sis*$ bca / bcd 999 

9 9 9 9 9 bd 9 ^ ^ ^ ^ ^ b<)^ / hdc 999 

9 p 9 9 9 ci 9 9 '9 9 9 cda / <;db 9.9 9^ 

tt. f* K0» U* f« to« 

Unter biefen Kombinationen aber muf febe bretmaf/ nur mit 
Der&nberter £)rbnung ber barin enthaltenen ®rSgen / Vorkomme«/ 
}. S3« abc/ acb/ bca; nrftt man alfo bie tva^re 2(n^a()l ber 
^rengen Kombinationen of^ne alle SBteberl(folung ^aben / .p muf 



2 

Konu 



man obige« $robu(t 



ttnb man befommt ttun 



nod^ burc^ 3 bibibiten 



4 — 



SDiefe @4l(iffe laffen ftd^ nun fo immer »eiter fortfegen. 
in . (m^i) . (m>H>) j^^j^^^^^^ Kombinationen, »erbi« 

X « 2 « 3 

ttitbtr/ ivtnn man jefte mit bm m— 3 ^brisen ©tifen owKitbft/ 



4I>{» 



J 



@iniged »Ott Aon^taationen. 
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ititec btmn aUt \tU t>iermal( nur mit t^rrinberter jDrbnuna 
hr bann entl^attema &tiim) t>orf ommt # alfo muf man oKge^ 
9tobaft not^ bttt0 4 btmbtrcn unb man wirb btetoa^re int 
yi^l aOec ^ {Ire »geh Aombtnattomn "^e^ mett«n @v(At$ cr^allm 

_, in . (m~i) . (my-a) « (111*^3) . ^ 

"" I • a . 3 . • 4 * 

6ben fo werben bte bed fftnften ®rabe^ fein 

in (m— I) '. (m— g) 4 (m— 9) * (m— 4) 

.!• JI.3« 4. 5 

nnb folglich attgemein bte be$ nten fficabed 

*i. »*.'3.« 4. . 5 •..*ii * 

im\nt$a^i, bie t)on m im S^Iec abgezogen tt>irb# tfl imnM 
m I timn M bie Ba^( M ViiaM , olfo f&t ben nten @cat^ 
=? n*-<r; bie Safteten im (Renner aber feigen bt6 ju n felb)l. 

Sd feien 8 ®cißen a, b^ c, d, e/ f/ gi |i gegeben; 
alfo m == 8 ^ fo itl bie ^nja^t ber 

<omi* be« erfien @rabee :== ^ =: 8# 
t » itteiten » = 

btttte» * =3 JLiJjL?- SS 56, 



\ V 



> « 



liierten 
f&nften 

fe<^{}en 

fiibenten 

ad^ten 



I • Z ♦ 3 
8*7 ♦ g »5 

X • i •3*4 

8 • 7' ♦ 6 ♦ 5 ♦ 4 

I ♦ 2 ♦. 3 ♦. 4 ♦ 5' 

8*7«g»5»4*3 

{♦2*3*4*$* 6^ 

8*7* g * J • 4 * 3 * ^ - ■— > . «^ 



56/ 
= 28f 



\ i*2*3*4*5*6*7 

:ä3 8*7*g*S*4* 3» » » I . 5=s j - 
X «^^ *3*4'*5*g*7*8 * 

Slo(aIb a(fo bie 3a(|( bed ®vabel bec SRenge bet gegebenen <^c8pea 
gUi(bfommt/ fo iß nut noc^ eine Kombination mSgüc^z unl> 
babuc<|^ ijl benn bad 6nbe aUet mSgUc^en* Kombinationen wA 
Wefrr gegebenen Vn^a^l von Dingen befiimmt« 

3{i n eine gevabe 3a^t/. fo fleigt bie SRenge bet Aombinattonen 

ii$ (u bem ©cabei ber s= ^ i|l unb fiOt toieber n^Kt^^emfetbeiT 

0efe(e ] wie obige« S9eif]rie( {eigt* 3li ^ ungecabe/ fo gibt e« in 



bet 9Rittr {»et einänber gleiche (lieber f n&mlid^ ba« 
ba«i±i 



n - I 



uni^ 



«nb t)om (effttrn. an, faOen bie ®tieber toieber na(^ 



f! 



k.w.. 
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Um^tihta @efe(e, »ie fte Dom erßen an 6ct( 



n — I 



fliegen* Sit 



2*IB. ii==5 9/ fo ftnb bie (Stobt ber niigltt^n itombinationen 
Mgenbe: 9# 36, 84/ 126/ 126, 84^ 3^^ 9/ £/ b. b» e^ 
ftnb 9 üom erfien / 3^ »om stoettm / 84 t)Om Drtttm , 1 26 Don 
tiertcn, 126 t>dm fünften , 84 tiom fec^flcn^ 36 ))om ptdmten^ 
9 bom ac^Un unb i bom neunten @rabe migUcI^« 



3 u 



186* 
f a 6 



.^enn Jbie ^cage t{l / mte me( einfach '^n^i§t # Xm6en, 
Xernen/ £luaternen/ £luinen e6 unter ben 90 Stummern einetf 
£otto gebe/ fo n>trb (te nac^ ben ))ortgen ®a$en beantmoctet* 
jDenn bte %ta%e ^et$t offenbat: SSte oft (äffen* ft(^ 90 oerfc^ttoene 
2>inge ju ßineni/ 3n>eten/ 2>reten, ißtecen/ S^nfen t>erbmben obne 
SBtebec^olttttg mmittelft oec SSanation? (&$ i\t alfo bie 3(n5a(|( 

ber einfachen 2(u0ifige =3 J^ 

ber 2(m6en = 

ber Sernen :=;=: 



ber £Ut(ttemen 
ber Clutnen 



= 90/ 

= 4005, 

= II 7430/ 
= 25551 90/ 
= 43949268. 



= _ 9o • 89 

I ♦ 2 
__. v ^ 9 O ♦ 8 9 • 8 8 . 
"^. 'x * 2, • 3 
=S 90 ♦ S9 ♦ 88 ♦ 87 

1*2*3*4 
_- 90 * 89 ♦ 88 ♦ 87 ♦ 86 
l*2«3*4*5 

fEBenn iö) alfo im Sotto 2 9^timmern mit einanber oerbunben 
l^abe/ fo vexi)alt ^d) bie 9Sa()cfd>€intt(^feit , bai hübe l^cau^s 
f ommen / |u ber , baf fte nid)t gebogen toerben / ,tc'H x : 4005* 
Sei fernen ifl bted S^er(;dUntf tpie i : 11 7430 ^ bei Ouaternen 
tPie I :^2555i90/ bei £luinen gar mz i 1.43949268* 

SBenn id) im Sotto 5 !nummern befege unb biefe ju aOen 

mSgtic^en Unionen , 2(mben / Sernen u* jf. xo mit einanber Dec« 

i^inben otU/ fo geben obige @äge auc^ bie TCnrtöort auf meine 

. Stiige : roie ml Unionen / 2(m6en u. f. to. jt'nb in 5 Slumraecn 

entgolten? 6d ftnb n&mlid^ 

bie Unionen '=:'-/- 

5*4 



bte ~2(mben 
bie Semen 
bie £luatirnen c= 



I ♦ a 

? ♦ 4 ♦ 3 



I ♦ 2 • 3 
y ♦ 4 • 3 * 2L 
I • 2 ♦ 3 ♦ 4 



= 5# 

= lO/ 

= 5/ 



X ♦ 



a • 3 ♦ 4 ♦ 5 



. 



Siniged \>m Sombinationeit. 
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^eim 9B&rfe.(rpie( ifi ebenfalls bte 2ef|re.t)on b^tt itotpbinationeif 
(miveiibbat. . 3ebec 9B{trf«( j^af 6®«it/n/ ^tif benen bie Stummem 
'1/ 2/ 3/ 4i 5/6 |le()en. ©ie v^r.^nbenen SBfirfel xottHn 
{ujammen geworfen^ ee entfielen alfo ÄombinatiDmn bct 3al!)im| 
nomit l^re Reiten ^ejei^ut ftnb / §. Sk j)et s-SSArfeln^ (Snnett 
bie Stummem i, i, i; i, i, a;,. i^ i/ 3;, i, ly f^^ 
1,1/5; ir i/,6; i/ 2/ i? i/ 2/.?;:i/ 2/ 3 Uv,f/fi^ 
aufamtnen {ommem !92an ftf()t ferner/ bap ni4tJ)(op üecfcbiebe^,^ 
fonbern. auc^ biefe(ben Jßummcrn mit einanber ))erbanben rverbeK 
finnett/ bag alfo btec bte SteDe lofx^^m\^llv^^^tn Jtombmationeti 
ijl unb t>a^ alfo bie Srög? nadb .liej; SKenge öerfelbm tn.^. igo* 
fäne fBeantrtortung fühbet; xßd iff ndthliij) bit S^nrgr: ttote jief 
VÜmoneti faan ic^ bei t'irum 2Bftrfel aul ben 6 »erjfd^iebewAi 
Ütummern noerfeiv? mie Viel 2(mben bei 2 ICBärfetn? me ml 
Semen bei 3 ^{irfeln? u* f«.n)» &^ ijl «tf« ^ier 01 = 6 unt> 
f^lglt* bie'äaW W UniOÄen =c: mÄ= 6/ bet 3tmben = m* =36^ 
ber Semen' = 111' ;=t=2r6; bev Cluaterneti =i=iii^ = 1296/ 
ber £luin>n = m ^ = ^776 «♦ f» »» 2>abui^(!^ erfahrt man ai'jpy 



auf »Hf met t)erf4iebene ^tt^n i/ ober 2» ober 3/ ober 4/ obft;5' 
^btfei u. f. tb. i^re Seiten neben einanber legen !&ntun« 

9im anbere Sroge.aber t|l: UHe.eft fanneine beflimmte 
Summe mit einet gegebenen 3(n^l)l äSÜttfel ()erauftaebi;^t 
»erben/ |.9S. »ie Oftifl bet 9Burf 12 mit 3 SBfilfeln. miglic^? 
Dar&bec (äffen ftc^ folgenbe Setrad)tungen anfleUen. 

ÜRit €inem SB&rfel fann man noentgfiend i, ()i4)fbn6 6 toetf^ 
itnb jeber biefer SB&rfe famn nur auf Sine Titt geiporfen merbem 

9Rit 2 9J3urfeln fann m(kn mtnbe|{en.d 2,^ ^6ci)flend 12 toerfeti 
unb e< ftnb 36 llrten bed ^urfd migUc^ 9Bir n>otten bief^ 
torlleßen: 
.Seiten bederflenSSftrfeM 1/2/3/4/5/6 

« s jweiten « i/^ 2/^ 3/ 4/ 5/ 6- 



''' 


1^2 


1,3 1 1/4 I;5ii/0| 1 1 






Aom^ 


-a/i 


2/t a/3f2,4 


a/5h,6| 1 






6tna« 




ä/x 


3/a 


3/3 


3/4 


3/5 


3,6 








Ww^mim'' 


^ 




4/1 


4/2 


4/3 


4/4 


4/5 


4/6 






timen i 




/ 




SjX 


5/2 


5/3 


1/4 


5/5 


5/6 




■ 










6/1 


6,2 


6/3 


6/4 


6/5 


6,6 


Gummen/ ti€ 




















fleworfiinoer* a 


3 


4 


5 


6 


7 8 


9 


10 


-i^ 


XÜ 


tcn epnn^n : 


• 


1 








1 




r 







l' 
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i 

I 

9tan fii^t ^tetau^ 9 baf 3 unb .13 not auf einerlei , 3 
II auf s»eiedet / 4 unb 10 auf bteterlet , 5 unb 9 auf wvitlt\ 
6' unb 8 auf f finferUi / 7 auf fe^fei tei 7f rt geworfen werbei 
(innen, ©i« tnttttem Öftrfe 5/6:7/8/9 Mnnen alfo an 
(ftet^en / bie inf ern am töenigfien t>orf ommen. 93enn a(fo bij 
Ir^ern fbr bie 9ltf ten/ bie (ebtern fbr bie Sreffer befliaim't werbe»/ fl 
tft ^ie f3a^rfd^einU4f eit |n üertteren %thfex , ai^ bte ju gewtnnetd 
" ^ot.man 3 ^ftrfei, fo entflebet^ Semen unb $war fo| 
bdf mit ben vorigen Ttniben iebe ®eite M brttten 93&rfaf 
terbunben iteerben fann. '^' "' -- ^ ~ 
,^6.6 «6' =» 216. 



2)ie 3(n)al!)( bet Semen iß a((b 



r*jl f t l tt n g. 

Sie obigen Vm^en/ mit bcr ®ette i be$ britten SS&rfr^ 
^cbnnben/ gibt fblgenbe Semen: 



X/I/» 



1/2/1 

a/f/i 



X/3/I 
3/I/I 



I/4/I 
2/3/1 



3/2/1 3/3/1 



4/M 



I/5/I 
2/4/1 



4/2/1 
S/l/l 



Gummen; bie « 
g<ti>orf. «>et> 3 
ben tonnen : 

2)ie obigen Vmben / mit bet ®eite 9 b^^ britten SSftrfete 
vllbunben, gibt fotgenbe Semen : 



I/ö/i 












2/5/1 


2,6,1 






■ 




3/4/1 


3/5/1 


3/6/1 




r 




4/3/1 


4/4^ 


4/5/1 


4/6/1 




• 


5(2/1 5/3/1 

6/I/C6/2/I 


5/4/1 


5/5/1 a,6,t 




6/3' 1 


6/4/1 6^5,I 


6/6,t 


8 


9 


10 


II 


12 


13 



1/1/2 



1/2/2 



1/3/2 

»/2/2 
3/1/2 



1/4/2 



•1,3/» 2,4,2 



3/2/2 

4/1/2 



1/5/2 



3/3/2 
4/2/2 
5/1/2 

. l 



1,6/2 
2/5/2 

3/4/2 
4/3/2 
5/2/« 
6/1,2 



2/6/2| 

3/5/2 

4/4/2 

5/3/2 

6/8/2 



3/6/2 
4/5/2 
5/4/2 
6/3,2 



4f6,t 
S/5/t 



5/6/2 



6/4/216/5/2 



6/6/2 



Gummen, bte 

geworf. tt)c«' 45 6 7 8 9 10 li 12 j 13 1 14 
ten ei^nntn : 

)Die obigen HmUn , mit ber 6eite 3 be6 britten SBftrfell 
wtbunben/ gibt fotgenbe Semen: 



II/3 



Cumniert/ bie 
gewocfLwec 5 
^entlnnen: 



1/2/3 
2/1/3 



t/3/3 
2/2/3 
3/1/3 



1/4/3 
2/3/3 
3/2/3 
4/1/3 



1/5/3 
2/4/3 
3/3/3 
4/2/3 
5/1/3 



1/6/3 
2/5/3 
3/4/3 
4/3/3 
5/2/3 
16/1/3 



2/6/3 
3/5/3 



3/6,3 



8 



10 



4/4/»i4/5/3 



5/3/3 
6/2/3J 



II 



5/4/3 



4/6/3 
5/5/3 



6/3/3'6/.4/3 



za 



13 



5/6/3 
6,5/3 



6/6,3 



«4 



li 



'M^t-m 



&mgeS wn Xomhinoticntiu 
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aDte eligen Umpm , mit bet GtHt 4 hti ititttn Sftrfeie 
mbttnten# gibt fol^cnbe Sccnen: 



I/I/4 



■/ 



1/2/4 



a^ji/4 S/Ay4 
3/1/4 



tmmtn, bie 
ken fdnnnt : 



1/3/4 



1/4/4 
2/3/4 
3/2/4 
4/1/4 



1.5/4 1/6/4 
2/5/4 
3/4/4 
4/3/4 
5/t/4 
6/1/4 



4/4/4 
3/3/4 
4/2/4 
5/1/4 



if 



10 



M/4 
3/5/4 
4/4/4 



3/6/4 

4/5/4 



5/3/45/4/4 



g/g/4|6/3/4l6/>4 



4/6/4 
5/5/4 



5/6/4 
6/5^4 



xz 



22 



13 



14 



15 



6/6/4 



li 



Sie obigen Tfmbeh/ mit b» €eiu 5 M britten 9^&vfe($ 
Nrlanbnt/ gibt fbtgenbe Semen: 



I/I/5 



4/2/5 1/3 '511/4/3 
3/1/5 2/l/5hl/3/5 
3/X/5 3/2/5 
4/1/5 



I/5/5/I/6/5 
2/4/512/5/5 



3/3/5 3/4/5 3/5/5 



4,Ä/5l4;3/5 
5/i/5j5/j»/5 



^y6/5 



€timmin/ bU 
«ett)otf. »et» 7 
ten fönnw : ' 



5/3/5 



3.6/5 



4/4/5 4/5/5 



4/6/5 

5/4/5 5/5/5 5/6/5 

6/3/516/4/5 6/5/5 



8 



zo 



zx 



li^ 



13 



14 



15 



6/6,5 



x6 



vr 



Snbtitb tte obigen Zinhen, nfif bet ^eite 6 be6 dritten 
SS&tfei« oerbft.nben/ gibt fotgenbe Semen:. 



x/X/6 



1,2,6 

2/1/6 



r/3/6 
2/2/6 

3/1/6 



1/4/6 
2/3/6 
3/2/6 
4/;i6 



1/5/6 
J>/4/6 
3^3/6 
4/2/6 
5/Z/6 



1/6/6 
2/d/6|a/6/6 
3/4/6 5/5;6 



4/3/6 
5/2/6 
6/Z/6 



4/4/6 
5/3/6 
6/2/6 



3/6/6 
4/5/6 
5/4'6 
6/3/6 



4/6/6 
5/5/6 
6/4/6 



5/4/6 
6/5/ft 



6/6/6 



®Mi«en,b?e j 

9(«orf. vet' 8 19 xo zz Z2 Z3 Z4 z5 z6 Z7 ig 

bin fönnen : ' j 

SBir nK>Sen bie aufgtf&IS^cten 6 Xlaffm oon Znitm ad^ 
^»Ocbnnng ber SBu^ftaben mit. A/ B, C/ D^ £^ F be» 

aninm/ fo ergibt ft(4: 

Sie ®umme 3 fann ntjit ernmat geworfen »erben # ffe 
'ommt nur in ber ÄCaJTe A \>ot 

Sie Summe 4 (<mn in ber Jttoffe A ouf jtteierUi unb 
in bec Xlajfe B nuf eineclei 3(rt geworfen »erben/ in ben 
Hgenben jtlalfen fommt fte aber gar nicbt me^ bor* 2Cifo 
VQb fllr bie ®umme 4 nur 3 9S&rfe m^gltc^v 

. Sie Summe 5 (ann in ber Aiaffe A auf breierlei/ in 
K ouf |»eterUt/ in C auf einerlei ^rt geworfen »erben/ 
^fo iufommen auf fe(lf^fet(ei Vrt. 



/ 
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&te.®anmit 6tn A auf \>it,tttUif in ;B auf bteievUi$ 
in C auf ^toeUrtet/ in D auf einecCei/ atfd ^ufammen auf 
If^nttUi Tku 

.©le ©umme 7 irt A ai'f 5/ in B auf 4^ in C auf 
3/ m D auf 2 , iti E. auf i^ a(fo $ufammen auf 15 
3frtett. 

J>k,®uittme 8 i«' A auf 6/ in B-auf 5^ in C auf 4* 
in D auf i, in E auf 3'/ .in F auf i^ a((o ^ufammen au]f 
21 2(rtem • ^ 

. Die ©umme 9 In A auf 5, in B auf 6/ in C auf 5/ 
in D auf 4/ in E auf 3/ in F auf Ht aife iufammm auf 
35 Jfrtem 

©ie t@umme 10. in. A auf 4 # in B auf 5 ^ in C au/ 6t 
in D auf,$/ in ]^ auf 4 # in F auf 3/ alfo ^ufammen auf 
27 3Jttett- ; : / ; 

JMe ©umme 11 in A auf 3/ in B auf 4/ in C auf 5/ 
in D auf 6 / in E auf 5 / in F auf 4 / a(fo Aufammen öuf 
2r 5trtem ^ . 

©ie Summe 12 in A auf 2^1 in B auf 3, jn Cauf4f 
in D'auf 5> in E auf 6/ in F auf 5/ alfo jufimmen aiif 
25 ^rtem 

SieSuntime 13 in A auf i/ in B auf 2/ in Cauf 3' 
in D auf 4/ in E auf 5/ m F auf 6> a(fa in^avcmm auf 
21 2Ci:ten* -' . . ; 

» • 

iDie ©umme 14 in B auf rV m_C auf 2,. in D auf 
3 '^ in E auf 4 / in F auf 5 / alfo jufammen auf 15 
TtxUn. ' 

©ie.©umm« 15 in C auf i/ in D auf 2/ inEauf J/ , 
in F. auf 4, alfo jufammen auf 10 2fcten* - 

iDtir ©umme 16 in D auf i , in E auf 2 / in F auf 3^ 
alfo {ufammen auf 6 2(cten. ' 

SJie ©umfne i 7 in E auf i unb in F auf 2 , alfo i«* 
fawfnen auf 3 Arten» 

iDie ©umnie 18 6log in F auf i ttU 

. ©ie mittlem ©firfe r>6n 7 6i« 15 Hv.mn alfo to'itUt om , 

Sfterften / bie iufecn «)on 36!^ 6 unb 16 5iö 18 am feUen|im | 

tjorfommen» , ; 

SBlit 4 SEBfttfeln fann man Sluaternen werfen unb if)r*J 
^Cnja^l ijl SÄ 6^ s» i296» Um (le ba^ujlellen., mfiftema»-, 

■ . -' . i 



j 



\ 
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Kiifber jebe €eite be^ \>Uxttn SB&rf^tö ;htt jebet bec oUc^m 

3i6 Xernm t^ecMnOen^ tretc^^e TCcbeit fc^on fe^r toeiildufttg 

^tverben n>ftrbe« f^Joc^ m&^fam^r noire ote 2)atßeUiing bec 

JOuitren ani s, ber ®f):iomn auö 6 SB&rfe(n u. f. to., beten 

ijrnjat^l 6^ =» 7776 unb 6<^ «= 46656 u. f. ». »odre, ©a 

I f^ aber nur barauf KKnf omtnt / $u tolffen / mit off eine ge»iffe 

|€umme mit i/ 2/ 3/ 4/ 5/ 6 u. f. n)« SBSfirfefn g^txooxUn 

loerben fann^ fo l&ft ftc^ t>iei(eicbt ein ©efeg baf&r entbecSen^ 

o^ne baf man nit(){g.^at/ alle mogtic^e Aombtnattonm ^in^ufei^en*^ 

1 
§. 188» 

ä tt f a %. 

SJngleid^e man nimüc^ bte obigen 2)arf!e((ungen mit eim 
an^t^ j\) ergibt ftd): 

L 9Kit Sinem !EB&tfel fann man bte Unionen 1/2/3/ 
4/5/6 »erfvn unb ^toar jebe nur auf Sine Tlvu , 

Surc^ 2 SSiirfel entfielen bte Vmbenwfirfe: 2/3,4,5/ 
6/7/ 8/ 9/ iO/>ii/ 12. 

£)firc^ 3 5lBfirfet bie Sernenwfirfe: 3 a 4r 5/ 6/ 7, 8/ 
9, lO/ 11/ 12/ 13/ 14/ I5> 16/ 17/ x8» > 

SDurd) 4 ^&rfe( bte iQuaternenm&rfe : 4 / 5 / 6 / 7 / 8/ 
9/ 10/ 11/ 12/ 13/^ 14/ 15/ 16/ 17/ 18/ 19/ 20/21/ 

22/ 23/ 24. 

.&uc(l(^ 5 äfifirfer bte;£luinenw{trfe : 5/ 6, 7/8/9/ lO/ 

11/ 12/13/ 14/ 15/ 16/ ^7/ 18/ 19/ 20/ 21/ 22/ 

23/ 24, • 

Surd^ m SSfirfet alfo bie Mionenmfirfe: mv m-f-i/ 
in-|-2 ♦ ♦ ♦ #- • m -|^ m ober 2 m , 2m-^i/ 2in— [-2 , ♦ ♦ » 
2m-j-in ober 31P/ 3m-f"l/ Sm^-^ • ♦♦ ♦ 3ni-f*m ober 
4111/ 4m<^l/ 4m*^^ • • »^ 4m-^m ober 5m/ 5111-^1, 
$111-^2 • . ♦ . 5iii-|-ina ober^6m» 

n* SDieBalf^t/ auf wie t)ieUrCei 2(rt {eber SBurf gemotfen 
totiben fann / lAf t ft<f)i fo ftnbem 

Schreibt man bie Steige'/ welche bte SRenge^ber Unionen 
Atigibt/ fet^dmar unter einanber/ fo bag man bei jeber 9{«>t^e 
tine SteUe nac^ ber rechten «^anb fottvbdt, unb aboirt nun bie' 
tmec einanber jlebenben Siffern/ fo erfxSlt man bie 2ftenge per 
Xmbea/ tDe(d||e anzeigt/ auf tote oielerfei Xrt jeoer SBurf ge« 
f'^t^fH fann* \ r - 

12 
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ttmomn: i/ i/ i/ i# i/ t 

1/ i# 1/ i# 1/ I 
1/ 1/ 1/ if 1/ I 
i/i^ 1/ i^ j, I 
1/ i# i> 1/ i# I 
1/ 1/ 1/ i# i# I 
TinAtn: 



1/ 2/ 3# 4# 5/ 6/ 5/ 4^ 3/ 3/ !♦ 
9Xa(f)t man e« mit biefec ffltU^t üon Tfmben eben fo r tti( mil 
(et 9leifK ^t ttntomn / fo tti^ilt man bie 9tn(}e b^r Xerncn/ auf i 
mt DiderUt Xct ndmltd^ jebe mit 3 ffifirfein mSglic^e Summe : 
gemorfrn oetben fann* 

^mben : 1/ 2, 3, 4/ 5, 6, s» 4# 3/ 2/ i 

1/ 2/ 3/ 4^ 5# 6, 5, ^4/ 3, 2/ I 
I, 2( 3/ 4# 5/ 6/ 5/4/3/2/1 
1/ 2/ 3# 4/ 5, 6, 5, 4/ 3, 2/ I 
1/ 2/ 3/ 4/ 5/ 6/ 5/ 4, 3, 2/ I 
1/ 2/ 3/ 4/ 5# 6^ 5/ 4/ ^^ 2^ I 

. Semen: i/ 3/ 6/iO/r5#2i/25/27/37/25;2ifi5/iO/ .$/ 3# i. . 

SRtt bief^n Sernen e^ ebenfo gemacht/ tvie mit betiXwbeir 
tttib Unionen/ lommt bie SReil^e ber jQttatftnen* 

$<f8en: i, 3/ 6/ 10, 15/21,25/ 27/ 27/ ä5/ 21/ 15/ lOr 6/ 3/ t 

I^ 3/ 6/10,15,2 J, 25/ 27/ 27/ 25/ 21/ 15/ lO/ 6, 3/ I. ! 

1/ 3/ 6,lO/i5/i2i/ 25/ «7/ 27/ 25/ 21/ 15/XO/ 6/3/1 
1/ 3/ 6/10/ 15/ 21/ 25/ 27/ 27, 25/ 2M5/IO/ 6, % l 
] -^ 1/3/ Ä/ 10, 15/ 21/ 25/ 27/ 27, 25^21/15/10/ 6, 3/^ 
- 1/ 3/ g^ ^0/ 15/ ai/ 25/ 27/ 27/25/21/15/lQy 6,iii 

fttuttero« : X/4/ l0>2O/35r56/8O/}O4,i25/X4O/X4ö/X49f l95/iO4/8O/5ö/35/20/i0/4r^ 

GbeH fo wficbe man aud^ mt Ut iXei^e ber SUtatetoen 
bie dtei()» bev £itttnen fmben u. f. »• Um aber biefe« fpejiefie^ 
Untereinanberfc^reiben «nb Sbbiren bet TtmUn f Zeroen u» f. »«^ 
nid^t n6t^id )u ^aben^ &ber(egc man folgenbe«: 

Z>ie'Seftt(a(reiben in ben angegebenen SSeifpiefen beße^en 
immer ieb« n&49fo(gen^e aud ber Dorberge^nben^ fb ha$ ober 
bie fotgenbe eine ®t(tte tiefer §tt ßeben f ommt unb taf&r oben 
bur(b bad ni(t){if0i#n^^ ®^t^^ ber <^ori)oniaIret^e bcv .Unionen/ 
Xmben / Semen vt* f» »* ftd^ ergAn^n fBeße^t. nun bie >>orbei:« 

^ . de^^enbe (Reibe fcfton aud 6 ©(iebern/ fo oerUert hit fO(genbt. 
ba« uttterfe ®(teb berfelben unb trginst flc^ oben atx^ Um 

V ober ben Öiiebern/ bie unmittelbar bem ^icbflen t>ora9ge^en» 

60 i S. in ben fftti^tn ber Vmbeu/ mraud bie Semen ^ 
- inlße(^en/ b^fiej^t bie Ptfrte Sertifalrei^e 4/3/2/1 aud ber, 
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itiftftt IBerttfaltei^e 3 / s # i / Me um dne ®teKe tiefer geritdt 

imben re(^U »on bir 3 fotgenbe 4. ßben fo i|l e« 'mit bec 
flnften tinb fedj^jlen ©ertifa(te()^e» ©ie fwfcentc SSfrtf!a(c€i^e ' 
4(j!e^t aietr (m6 bcr fec^flm/ nac^bem fte bte untnfl^ 3tffer i 
Derlorcn M/ »nb ctgAnjt f!(4 oben ou^ ber ber t)id^flm 3tffec 
6 unmittelbar t)ot^et9el)enben 5» iDie folgenbe <k^xt ^iiixUu 
tei^e b(j{e^t auö ber fiebenten 9 \^^ unten 1 @tefi[en üerCiert 
mb ft<^ ^rx burc^ bte itvet t^orll^erge^enben Eifern 5 unb 4 
irgiti^t. ®o i(l I« auc^ bei ber neunten^, {ernten unlT elften 
SK^i^t. £)ie {tvilfte (KetlS^e \>erltert unten bie .6 ber elften^ 
ergingt ft(^ oben bar(^ 4/ 3/ i^/ i/ unb bü nun feine ©lieber 
mt^ ba fTnb# I9eld()e^ber ,1 Doran^e^en/ fo xayx^ \i(i% oberfte 
Süetfj^len» 3(ui$ Jbettifelben (Brunbe fe^let| bei ber brei$e^ntett 
^^ oben 2 > bef ber bierje^nten 3^ bei ber funfgel^nten 4 
«ob bei ber fe^^S^bnten 5 (Slteber^ womit benn ba« ®ange %u 
ftloffen tft. «^ierau« wirb nun folgenbe Siegel f lor werben^ 
bif xsk an bem; Seifpiele ffir bic £luaternen erliiutern wollen» , 
Keimen »ir s* S« bie :ad)te Sluaterne 104/ fo entfie||t btefe 
«B« ber Abbitten ber3<i^len: 37/ 25/ 21 / i^/ lO/ 6* S« 
biefen ^a^len finb ' oul ber t^orijont^Irei^e ber Sernen bi^ 
®lieW:^ 25 # 21/ 15/ 10 / 6 enthalte«/ e« fe^lt aber ba« 
'Siieb 3 ber t)or^rgef)enben SSertifalteilS^e unb bagegen ifi au« 
bfr ^ortjontolrei^e ber Semen ba« re(^t« t^on 25 f!ebenbe 
6ii<b^27 bajM gefommen*» 2(lfo befielt 104 ^u« 254-21 
+ 15+10+-6 + 3 — 3 + 27/ ober au« %p — S+27*^ 
«ben fo i(l nun and^^ 125 ::» 104 — 6 + 27/ 140 = 125 
■*io+2i* 3m 3(llgemefnen alfo fi'nbet man in ber Slei^^^ 
b(t jQuaterneit jebe« ®lteb / wenn man Dom nic()fl t)orber^ 
S^i)(nben ^^^ fr^^ffe iot()erge()enbe 6flieb ber Xernen abjie^t 
tmb bann bie red^t« ^junAc^fl folgenbe Seme wieber obbirt^ 

IBf rferttgt xam f!<t) nun eine %<x\>%\j^i aller Unionen / ^fmben^ 
fernen u/f»»» f&r jeben mit einer gegebenen 3(nja^l "SBJÄtfft 
«dglic^en SBurf/ fo erl)ilt man eine überfielt/ wie oft ieber 
Surf oorfotnmen (ann* SBir wollen eine fold^e^SEabeUe anfef^en^ 
in ber bie erfle Aolumne^ bie @ummen ent()ilt / bie man mit 
fitter gewiffen Xnja^l SBtJitfel werfen . f ann / bie folgenbei(K 
^Ittutien aber/ mitX/ IL/ I1L u,f«w« bejeic^^net/ bieUnionen^ 
Imbeu/ Semen ü*f*w; au«brficfen/ bie au« ber gegebenen 
Xn^o^l SBfirfel entfielen f innen yxx^ weld^e alfo jeigeu/ wie 
oft biefer ober jener 5S3urf mSglidb ij!/ SSa« oor^in ^orijontaU ^ 
>S%n waren f xa^x^vi jegt t^ertifale* 
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IDiffe XaSeOfe; bte tiiaii * Uixf^t fftr 8r 9 ttnb m«l^t 98&rf«C 
fortfe^en f atin / ifl tia<b ber oben angegebenen ÜRetbobe verfertigt» . 
Sil ber ^oCumne V* ifl s« S9« bad @Cteb 735 entflanben / tnbem 
man bad nicbfi bacäberfle^^enbe berfelben Kolumne / ndmUd^ 651^ 
mit bem ünfd in berfettenSmte fle^enben ®üebe 140 ber Jtotumne 
lY« (ufammen abbitte unb ba€ ®lteb 5^ btefer (e|tern Aölumne/ 
toetl e# üon bem Aber. 140 fie^nben ®iiebe 146 an gerechnet t>a^ 
fedMle aufmdrtd ge^d^lt ift / abgezogen ^at* dUn fö tnt$tf)t in 
ber^olumne VL ba^ @(ieb 756/ tnbem man 456 au9 VL mit 
305 ätt$ y. abbirt unb 5 al6 ba^ fed^fie berfetben Jtolumne / r>on 
205 .an attf»&rtd / t>on ber @umme abjie^t. SBenn beim 2(uf» 
»&tti$d()len fein fed^flef @lieb gefunben wiih, fo ^atman aixiSf 

. m(bt6 absujie^en /, 5. !8* in ber Aolumne VIL ent|lelS)t 84 at|^ ' 
ber 7(bbit(on oon 28 unb 56 unb ed braudbt ntc^td abgezogen ^n 
toerbeu/ wei( in Aolumne VI. ^ai fecftfle @lieb bon 21 an =: o ifi* 
®oU j.SS* etma^ au«gen)&rfeU weirben/ j*6. mit 6SBürf(^n^ 
fo »erben bie SB&rfe t)on 6 bid 10 unb t)on 32 bi^ 36 anr 
fHtenßen^ bie aber t)on 11 bi^ 31 am Sfterßen \>otfommen unb 
^»ar befio ifttt, je me]()r fte in bie 9Ritte ^ttifcben 11 unb 31 
faden. @egt man alfo nur bie-erflern al^ Treffer/ ^'u legterit 
ali 9tktm an , ' fo' f ann man (eic^t bie SSa^fd^inlic|)fcit Oe$ 
@ettittne6 beurt^eiten. 3ft ^ 93« 8 ein Treffer unb 20 eine 
%tu, fo ftnbmit ö.SBfirfeln nur 21 SB&rfe vnbgUd^f Don benen 
jeber 8 fein fann, bagegei« aber 4221 SB&rf^/ t>on benen jeber 20 
fein tarnt; fotgli^) t)erbitt ftcfybie^a^rfc^einlic^Eirit^ 8iun)firfelnf 
ittber, 20 jtt w&rfein/. wie 21 $u 4221 / ober wie i {u 20t. 
Sie 93af^rfcbein(i(^f eit ju t)er(ieren ift alfo 200 ma( griper / a(9 

^ bie (ui getpinnen* 



einiges über figurirte Sattlern 

§* i89» 

€ r f l S r u n g» ■ . 

I • ■ 

I Unter figurirten (figfirlic^en) ^a^Un m\ttf)t man Steigen 

[ 9on ^a^ien ^ t>on benen jebe. fo(genbe buti) Tlobitton ber @tieber 
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ttt vetbtzpfitnitn Stet^ mtfttlit, hu «|b ihn tautet ^hi^ 
^a\}ltn tntt)&It. 3f nni^btm bttft «|ti Steigt aai {outrr i y'obtt 
' Inutn 2 u.f.w. bcfltiit, trgiM ptfi barau« bMnflt. jtteite u.f.tD. 
€i)ßtm btc figutiittn da^[<n. Ctt Tiaibtadl: ^^unctt 3af»ltnr 
(ommt batitt, tvtUficitauibtnSiicbnntnanitKcSiti^n, UMunniav. 
fit burc^ $unFtt'OuebT&(ft, gtomtttif^t %iimta, fonol tbtiic, 
QlÖ f&Tptt[Jdi(, bi(bm (a([tnf j.0. iDmfdtf QuiAratc, Sbnftdt, 
, li)pcaniit)tn u. f. ». , 3Ran blaute bafwi an(^ t>tt KutbcÜcft titU 
ctfidi'tt unb 9o[pgona[jaE)fen. 

golgenbtä ^nb ®cbrmata ffii tintge itlnfftn rutt ff^unttm 
Bitf)ttn, btrtn t<be teitbtt in tinjtlne Sltt^tn obec jOrAnungtii 
4ttfällt> Cie ntr mit L, IL, lll. u. f. tt. bejtk^m acuta, 
iätxna fl(t)t eine Jtolumne/ neli^e bit äo^C tintd ieben @ütbet i», 
lebet' S'tCnuna ongibt. 
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9Bettn man bie «ecf^Hcbenett Saf^lenuil^en in Mafien €pflemen 
torof^tet/ fo ergeben ft(^ fo^enbe^ {Refultatf : 

I) Z)ie 9lei(^e I/ent^&(t in febem @9Jleme (auter g(etd)e 3a^Un» 

2> Z>te 9tet^e IL i{l atfemal eine aritlSimetifd^e ^rogreltion^ 
beten iDtfferen^ bie SSei^e L ifi. 

3) iDie 9ieihe HL ent()&U ©lieber f beren X^ifffrenjen btr 
(BUeber ber Stelle IL finb/ unb fo .ftnb auct^ bei j|e&er fotgenb«! 
Steige bie <S(teber ber nd(f)fi Doc^ergel^enben aUemat bie iDifferenjen», 
^tecbet bemerlen.' n>tr nod) : @ol({)e d^ciben ))on Sagten / bie 
immer gleiche tfnterfcbiebe (laben / »ie %. S9« arit^metifc^e ^x^% 
fitelftonen/ Reifen Sietben ber erjlcti &tbniing und man 
fügt, i^re e.rjie^n Unterfc^icbe fmn bejlanblg* ' ©ol<^e 



1^4 €c|tet SEljrit £)rttt« Xbf^nitt. eed}\ta StapHtl 

Steigen/ bei Itmn ittd^t hU ttftmüntttfi^kbt, fonbern bie 
Urrterjc^iebe' tiefet tlQtrrfcbiebe/ b.^. bte g weiten ttntcrfc^tebe 
beftanbtg, ober immer btefeiben ftnb, Reifen 9leibeti bet | weite n 
£) r bn u ng / tüte i. 99. im erflen ®$fiem< bte Steige III. : i, s^ 
6., 10/ 15; 21/ 28/ 36/ 45 ii»f*n>./ too bte erflen Unter» 
fd^iebe hi^ ditil)t: 1/2/3/4/ 5' 6' f ' 8/9; biefe ober 
ble jtbelten Unt^rfd^tebe : i / i / 1 / | u. f* tv* geben. Qbtn 
fos im ^loeiten @^|leme tfie Steige Ilt : i / 4 , ^ , 16/ 25# 
36/ 49, 64/ 8W^^^4^ ^^^ ^^f^^ Unterfc^tebe bte Steige: i/ 
3^ 5/ 7^ 9r ^^' 13' 15 ' J7 d^^t/ ber^tt bejlänbige Unter» 
fc^tebe ;== 2 ftnb. SReil^en bet britten Srbnung ftnb nun foMe/ 
XV0 bir britten Unterfd^iebe beflanbtg t^erben/ wie $«S3« im mectea 
©pfleme bie 9lei|ie !¥♦ : i^ 7/ 22/ 50 / 95/ 161 / 252/ 37^* 
- 2>ie erflen Unterfct^iebe ftnbn&mUc^: 1/6/15/28/45/66/ 
91/ 120; bte ^weiten Unterfc^iebe/ ober bte Differenzen ber erfies 
Uriter(d)iebeA ftnb : i /< 5 / . 9 / 1 3 / 17/ 21 / 25 / 29 / unb bie 
luritten Unterfc^tebe ober bie 2)tffef etilen 'ber' {tioeiten Untnf^K^^e/ 
bejlanbig =ss 4. 2((fo im ^tilgemeinen^/ Ütei^en/ wo erfi bie 
zitcn UnterfcbieDe (efiänbig werben / (geigen Sie\i)tn bec nten £)tOs 
nung/ unb biefe befianbigen Unterfd^iebe zeigt in jebem ©stieme 
ottemal bie Sletbe L an. . 

4) SSan flede . ft((). bie Sinbeiten eine< ieben ©liebet in bett 

terfcbtebenen 9{etl)eti ber {Spfleme aU fünfte bor / fo (äffen ftc^ 

bie @(ieber Don me()rern biefer Steigen / aber ntd^^t uon allen/ al$ 

/i geometrifc^e Figuren barfleüen/. 5« SS. bie Steige IL im erflen 

^9peme.c^ibt \>k gecabe i'inie: 

©lieber tf 2/ 3/ 4# 5/ 6/ 7 * tt* f. w. 

Siguren ♦ • 

•;:::«♦ f- »• 

N ■ ♦ ♦ ♦ 

Si^ 9tei()e IIL gibt gleicf^feitige Sreietf e : 

©liebet 1/3/ 6# jo^ 15/ 21 u^f.w. 

.gigutin. -, • ♦ ♦ 

«# •* •• ••' «• 

««• ««• «!•« ♦•* 



9Ran itennt baber biefe Sohlen Zrtgon-aU ober Stiangus 
lat^a^len ( S)rete(f ^jall^Un ). ^ 

2)ie Siei^ IV« gibt bte ÜRenge ppramtbenfStmig^ oufge« 
fi6t(|)tetet Xugeln an, nimlic^.in Jorm bretedic^tet gUic^feitiger 
9^ramiben/ baffer fte bteiecf icbte $9tamib^(z<t6^<>' 
(geigen* SBan benf e ftc^ {. 95. ou^ 0iri^e lU. ba« gleic^eitige 



@tntgeß vtUv ^Qutitk ZcdfyUn* 



i8Ä 



f&t TO/ WO ifbe ®efte 4 9unfte ^cA, ani id. Jtugeto 
^hiiUt, Me ftc^ bet&();en; Aber benfeiben^ gt^^n in bfe 3t3Hf(tr^nft 
[ riutne leubet 6 ^ugc(n / ; votKijt \>a^ gleldj^fetttge 2>r(tf<f f&c 6 
I biU>eii ^ fibnr beren Smifii^nr&ume ^Ubft ^ fiug«(n , mUi)9 ba$ 
f gleicbfeitige 2)nte$ für .3 btlben unb in bmn ob^rn 3n)if4)enraurti 
[ I Hügel # alfo ^ufammen 20* 

' Sm smeitm @pfleme enthalt bic iRei^e IL aU^ ung^ratte 

3<i^t«n tinb bte Sieibe IIL gibt aUe Sliiabratsa^If n^ ipHc^e 
I fldj^ |b bucdt^ ^unfU bacPellcn loffen: 

; ©liebet ^,4, ,9/16;. 25/ 36 u. f» tt>J 

' Figuren ,« ♦♦♦•♦♦ 



» • * » 



♦ •♦♦•♦ 

4 * • • • 



♦♦•♦♦• 
♦♦♦♦•• 



«*»••« 



Z>te 8let^e IV. gibt bicDterccfid^ten ^pvamibal« 
^al^len/ §. S«^ ein «^aufe ^ftugeln / bev aU t)ierfetttge un^ 
glei!*feitlge ^promtbe aufgefd)id)tet ijl. 2Bott benfe ft4) j. 55* 
avi^ 9{eit)e III« bad £luabrat 36'/ . a\x9 36 Augetn/ bie ftc^ 
bei^fi^ren/ iufommtngefegt. 7(uf bie 3n>if4€ttc4iime bi^fer Jtugeln 
paft ba^ Hiia^at 25 / (uif biefeö 167 auf bief»^ 9/ auf biefe^ 4^ 
onf btffe^ I. 2>b ^jumme aller biefer Äugeln ifi (üfo i4~4 
+ 9+164-25 + 36 s= 91 unb biefed ijl ba^ \id)p ®lieb in 
aiei^e IV. / beffen Slummer alfb anjefgt / wie vtet ©d^id^^teil 
kugeln fibet einanbet liegen unb une'mel erne @eite bec 4inte«it 
@runbflädlfe mf)iiL 



191* 
aufgab ü 



^ 1 



f. 

I 
f 



2)te @umnte ber ©liebn in trgenb etnei^JRei(^ ftgurittec 
Ballen irgenb eined ©^flemö }u ftnben* 

3(uflSfuttg unb S3et9eiä« 

9Btt bettad^ten $uerjl ba^ ecfle ©pfiem , too bie beflAnbigm 
tttttnfcfei^b^ in Sleil^ L immer = i finb* SDie Summe biefer 
erfi^n dtei^ in jebem ©pftema^z ba^bie ®(ieber ftc^ immer gleid^ 
bleiben / »irb gefunben f toenn nian t>a^ erjte @lteb mrt ber 3a^( 
bec @itebec multipli^rt. Sfl alfe t)ad erfle "^lieb == d unb hU 
äa^iber ©lieber === n^ fo i|l bie Summe ber erjlen Steige iber» 
^Qupt == nd unb alfö im erjlen ©pjleme/ »0 d = i ift# 

I = n , »offir man «ud^^ [^reiben f ann v* 



Äs-n 



I 



y 



186 (SrfierS^tL S)ritter2(bf(()mtt. @4üe«Aapttet^ 



it Stct^ n. i(l itiif attt^mtdf^ ,9i^ogref]ton / tecen erfFi 
GKeb, fo ot€ bie fiiffereni^ = i tu. g?a4 §• i6i. tfl alfo fe^ 
9ltid = a4-(n — i)d =: 14.(0— i). I =x^i4-ii — 
:== n^ b. (• bcc Slanmiec Dt« GüeM felbß glei^^. 2)te @tt 

bet Stfi^ ober »icb tm^ bec Socmel S =3 an-f- "^"^'^^ j 
fo »are ble enmiiie bet erffen io®Kebet = ' ''^' °+^^ 



irry 



1 55» 

3ti Stci^ ni« tfi |>be« ®tteb güiib bcr evmmr bet tu 
flUei^e IL t>orange(|mbeii @(tebec $ alfo ba6 {weite @Ueb gleid) ber 
Gumme bet 2 i>ot^etgebenben# baS btitte @lieb glet<^ bet dünnte 
bet 3 oot^etge^eitbeti unb fblgUC^ fibet^aupt ba^ nte ®Ueb glet4 
bet eumme ^n n 9ot(^etge(^eitben ®iiebet m Stet^ U« 2>te 

Gtunme t)0n n @Itebetn in 9tetbe IL toat abet == <2-i°+i2., 

2)tefet @tsiimie ifl af fo iebe« ®Iieb m Ket^e Ifl. /gtetd^ , nut baf 
n iitimet anbtr« unb anbete Sebeutungen befommt* S&t ba9 

ftPe eaeb tjl n = I , aCfo baffette = °C'*+') = , 'Vf^'> 



=3 I« 2>tere Cummituttg (ift pd^ auc^ fo an^btficfen« 

^«^-« -^^ •*«»** -« W«**« j,cn±L:^L±i). 

^_^ «(«+« — O.. jDa nun n =r I tjl/ fo (onn man flatt 

— I am^ — n febhi/ fo et^Alt man "^"T^"'"^ un^ fc^cettt 

« • a 

man nun ßatt be« gemeinfc^aftU^en Saf tot^ n ben 9Bett^ beffe(ben 
= 1/ fo et^itt man f&t boO etfle ®(ieb bte Sotm '"^""^'"""^ 

X « a 



Süfet SBcrt^ 6(P((t au6 a X§«U(n / (inem, pofitiom '•^°'|'*^ - 
nnb (inem ntgatiota — ^^i affofannmanbtnSBett^bcfttfiiB 



OCitM onMt&StB 



Saufen re(6ß ftem = fM> 

Z)a< «iMit« eittO 3 iß au<^ = "^""f^ oScc n iß ^ a. 

I • a 



2)afit * f[^tetbe man 



(n + i — > + 2) 



unb febe \m adelet 
t9iebet — n flau ~2 / fo «oramt "/"+^'^" : ^'^ ; 



biel \% 



' H ' 



V 



©ttigeö filmet ftgtititte Booten. 



187 



/ 



Imber emetW mit J^^^-r^T^-rt) ^^ ^^^^jj^ ^^^ ^,1 
patt be« 9em«infd)aftfid(>ett gaftot« n fiintn 5E?ert^ 2f fo fomitit 

a(n + a-n + j) ^ jjj^j.^^ gg^^^^ j^jj^^j j^j^l^^^ ^^ ^^„, 

:po|itben k^txit ^^-—p- u«t> «u« einem neftatweti — i^~^**) 
^orgHd^ fattti man ben ganjen SBett^ au«brftcfeh burcft ^|^f^ 



ft (n— O 



S)en !B3en^ biefe« ©ücbee in Bal^Un aber fant^ 

j. •• » * ' ^ ■ . 

man au^brüÄe^t burt^ |4|» - * , 

iDa« britte ®«eb 6 = |-;4 «ft«»* = '"1°.V^ '^ .^^^ 
n= 3* Wim madfee nun »ieber ä^nlic^e JBemanblungin # »ie 
botlier , bi^ »ir iefet» nur f urj D^ne beigefd^rtebene ©ridÄterutt» 

auÄbtfid en »offen, e« ift näm«<% ^^ = !li«±L:a±ii ; 



4» V " 

n (n 4-2 — p + g) 



I . 1 



n n • ■ 



1*2 ' 



9lan t^etU man tetebet btef^n SBcud^ itt 
felnm pofitmn imb negatiDen S^ett ; fo Icmmt ^^ /^ - 
— °Xp— g). y„jj fiie ^att M gememfd^aftltd^en gaftot« n 
feinen ^SKkrt^ == 3/ Jfo ifl bet SBert^'be^ btitttn ©liebe« 

_ 3(n+g) 3(n — a) 

Da« wette ®Kf b ft = fr-l ijl att<^ 

n( ii + i — 44^ 4) 

—li» II I 

I « a 

-^ » Cn+2— 4+3) 

^ TTä ^ I ♦ a "^ - X . a 

_ ttfnrH»-n+3) _ 4(n+a-n+3) _ 4(p+^) _ 4(n~^ ' 

Stttd^ ^ortfeftung btefe« SBetfa^ren« , erbitt man ta« fünfte 

u.f.». ©a« (n— i)tc ober tjotleete ©lieb toitb alfo fei» 
=: (n-»)<»+a) _ iJLZ^li. a)er »utttu« ffir bieferi 



n = 4, KIfo fann man baf&c fejen 

n (n+i— 4+a+«) n (n4-a~'4+g+») 



fc->» 



X * A 



*) 3nbem tiimli* -^ n + 1 mit Im gemeinf(bafat*eh ^atoe 
muUipliÄirt unb ba«^robu!ta« ©uetrafjenbu« bet achtet »üb, 
f» mu§ man bie Slbbition in ©ubtraftion , b, b* bii 3;^ii*ett 

uerwanbeln wnb (iatt —«'+1 f4iwibe« n-x» 



s 



I / 



188 ®c^itXi)eiU |)ctttet tXbfc^nttt ®ed)^e^ Sapittl 

mflattt^ett S^eU ergibt ftcft fo«, 6^ tfl jetdent(t(^ berfdbe 

=3 Cn — i) [n — (n — a)3 __ (n — i) (n — n+g) 

• , • -1.2' X . a . 

(n — i) a 

' I ; a 
»a^ nte ©fitb »Ste'= n(n+a) _ jt^ ^^^ 

negatbe SM^ wäre nämüc^ eigentlich = — -^^ — ^5 — ?iL 



i.a 



^ . , @nbti(ft fu4e , man andy noc^ beit SBertb M (n 4- i)teR 
®Iiebe!g / b. f)* be^ bbeir ba^ Ugte (^tnaudge^enben Stiebet # fo 
xft Kefe« = Cii+i>(n+2) . ^^^^. ^^ ^j^^ eigentß* 

* ♦ a • 

I ♦ a 1 • a ."T I • a x • a 

=r' (y + O <p+^) ^ jjjgu 5^j negative 2^eit gati) = o »irb/ 
I t a ^ 

ba ein S<^ftor bejfelben^ nSmUc^ n — n^ ^s o geioorbeii i% 

^ierau^ (if t ft(^ nun f&r bie ©Heber ber Steige HI. foigenbe 
%abtüt becfertigen» ', • 



Kummet 
Iti mieM : 


Öfieber tn^SabCen : 

* 


SQgemetne 


Sonnet: 


T 


i«a 


i.tn + 2) 


I . n 


* 


i.a 


X • a 


X . a 


2 


a,3 • 


a.Cn+a) 


2(n — i) 




x.a 


X « 2 


X . a 


3 


^.4 ' 


, 3,(n + a) 


3Cn— a) 


i.a 


X . a 


t^% 


4 


4.5 


4.fn+«) 


4(n— 3)'» 




x«a 


X . a 


X • a 


5 


5.6 


5.(il + 2) 


5(n-4) 


A 


.x«a 


X , » 


X • 2 


♦ -_ 


s ♦ 


♦ 


v-. •.. 


* 


« 


• 




* 


• 


fn-i)Vn+a) 


(»—1)2 


x . a 


X . a 


X • 2 


n 


B (n +, l) 


ti(n + a) 


»•t V 




I . a 


X * 2 


X«2 


n4-I 


(n + i) . (n + a) 


(n + x) rn+a) • 




X.. a 


, . X • a 


V 



\ 



; \ : 



(SittigeS ühec fügunWSaf^len. 
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Um nun Ui^Ut §u fiSerfe^eni tote in biefer ZabeSe bte 
6(teber in Steige III. fummirt tverben / »oUeh »tr bie Jtoluntno 
tveltbe ® liebet in Sa^en ftberr((^mben ift/ mit A tinb ttt 
Ux Jtolumne ffir bie aUgenieitte Sorme( bie 9lei^' ber 
poftttt^en Stfi(be linfec «^anb mit B unb bie Steibe bet negativen 
SBrudb^ rect^t^ mit C beseicbnen. Dann ergibt ft^ folgenbe Über ftd^« 

)Dte Stetige A entb^lt bie ©lieber ber m^t III* in 3abren 
lii auf bad (n 4* ijte ®iieb« Sj^re @umme bi^ juni nten QiiitH 
foil eben gefacht »erben* offenbar Ifi nun bie @umme bcr Steige 
A g^eicft ber ®umme ber SR^e B meniger ber Summe ber Steige 



1.2 



2)ie Steige B f^at burdbg^gig ben gemeinf4)aft(i($en^aft0r 



unb bie' ungUid)en Saf toren ftnb i ^ 2 / 3 / 4 1 < « . * 
' (n — i) / n / (n -{- 1). 2tlfo ijl ilj^re Summe = ^ 



[1+24-3 + 4 + 5 ♦♦ • +(n — l) + n4-(n + i)]. JDie 
in Der Klammer bvftnblicben ®(ieber hiititn eine aritbmetifc^e 
9c0()re{fton / beren erfle« ®iieb = i , bie S)if erenj =s i unb 
bie 3abt ber ®Ueber.nrf-i i|t 3^re Summirung wirb alfo^ 



burd^ bie Sormel 



n(n4-i) 



befitmmt # nur bap n -+ 1 flatt n 



$ef(briebett werben mufl* So(gfi(b ifi bie Summe berfeiben £= 

(n-J-i) (n + i + i) (n + i) (n + a) '^.p /ex ^ ^ 

' : ^ / ^ ^ = 1 ^ ■ — ^— ^» 2)iefe Summe nun 



2 
n + a 



1,2 I 

mit bem gemeinf(l()aftli4^en Saftor 

n + 2 (n + i) ^ (n+2) 

' ' • ■ ■ ■ " ■ ' 

Z.2 X • 2 



muUipliiir) , gibt bie 
6um^e ber fKeibe B 

Sie 8lei^ C enteilt (autev negatio^ @(ieber# »ei^e fimmtUc^ 
ben gemeinr4^afttidt)en SaFtor t^ ^aben. SN S^mme iji alf» 
— — rT^[l»n4-3(n— .i)+3(n — 3) •••• • + (n — 1)1^ 

Die in ber \ftiammer beftnbiid^en @(ieber (affeit {t(^ auf 
fo{gcnbe %tt enttt)i(ie(m 

IDtan nebme erfiU4^ ha^ @tieb i«n ^er n^ bann* \>on 

2(n — i)bie 4>i^ftt ober i»(n — i) = n — i, 4>on 3 (n — 2; 

ba« Drittel ober i (n — 2) = n— 2 / t>on 4 (n — 3) t>a^ SSiertef 

ober I (n — 3) = n — 3 u* f. w. / fo entfielt bcwaud bie JReij^e: 

n> n — 1/ 11 — 2^ n — 3 ♦♦♦.♦, 3, 2/ !♦ 



190 6tptSifaL Stifter TCbfc^nitt et^aSUt^el 

aJott 2 (»— i) i^ iw* 5a I (n — i/ober n— i; wn 
3 Tn — 2) »wft 2 (n — 2)^ batiettm^^me man »itöer bie .^(fife 
oocr i(n — 2) = n — 2; Ml4(n — 3) iß nocft ba 3(0 — 3), 
tKUoen tu^me moit ba< Ikitui, ober i(n — 3) = n 3 

n—x, n—2, n— 3 3/ 2/ !• 

Seit 3(n — 2) tß tt04 bft i(n — 2) = n — 2; rm, 
4('» — 3) «# wd^ 5a 2(n — 3), batwn n^fym man »c^t bie 
^iftt ober i(n— 3) = n— 3; ««n 5(n— 4) iß ac^ ba 
3(b — 4)/ 5a90B ftcl^e man thi Z>tttte( ober x (n — 4) 
ae B — 4 lt. f, »*/ fo entße^t bie Seiner 

n — 2/ n — 3^ n— 4 3^ 2/ !• 

fBefin maminii fo iii<liit»t(frliiag btrSticber fortfdl^rt^ fe fommt 
vaan vMi^ auf bie 9lci(^n 3, 2, i; 2, 15 i^ nnb e^ tß nun 
»4-2(11— I) +3 (n— 2) +(11 — 1)24-114.1 



n4-(,^l)4-(ii-2)-U(a-3) _ ; . 4-34. 

+ (ii-i)4-(n-2)4-(n-3) +3" 

+ (tt-ta) + (n— 3) 
+ (0—3) 



« * 



2 

2 

+ 34-2 
T-3--2 



I 
I 

I 
I 



* 









<r ^ » V 

* +3-f24-i 

TCIU bter<t «^cigoitfalcettm {ufammett abbtrt pUa alfo bie 
eonmie ber tu Ut j^lammec etitdefcMoffeitni iSüeber. 6« tfl 
otet jebe «pontontolr:!^ 4ine anttmfHfd^ ^togreffion , beten 
Kßfi OKicb^:» I , ttift «e ZXffereni ou« « i iß. Die erße 

0Uf^ S«l>t Wtt I K» n |t9b t^re 6ttmme iß af fo = ''^°+'^-. 
IDii i«KiU ^^t t>oii £ bt« n— I ; man fe^e a(fo ^ati n'mxatx 
n— I, fo iß i^re 6tuiime = Co-i)^<n~i+i) ^ (a~i)n 

Die bftttr Steige ge^t Mn i bt« n— 2rman fr^e alfo n— 2 ^qX% 
n) fotßi^re ©oimöt == i2^z22i2Zfd2l = (n->) (n-i) 

C»ftt fo »irb bie «umme b« Dierten «ei$e fei» = ("~3)(ii-g) 



iSmtgeg nUt fiQwdttt 3a^Un. 



1^1 



HU» We,€umme b«r fhifttn »li^e = Cn .4)(n, ^ u.f-».^ 

loocauf bcnn entlieft bte (n— 2)te Sttt^e/ t«ft. bie btitte »om 
Ctibe )ur @unimc 444 '"^ ^^^ (i^ — i)^^ ober ^»eite vorn Snbe 
|ar ®tttnme ^44 ^^^ enblHft bte nte )ur Summe frf gibt^ 
£te gange ne^tioe Siei()e C iß aEfo 

SB _ 1 F n (P+i) 1 (n— l) n t (n— a) (n— l) 

^ +l44 + |4i+fMj 
gitttt »at A *= B — C. 

i&it man t>on bec Steifte A baS (n^i)U @(ieb toeg , fo t^ 
bie 6umme ber «©lieber vom nten bi6 {um erfleO/ aifo )»on unten 
nacft oben georonet/ . / 

ca »("+') I (»*"») P I (n — g)(n — l) 
X • 91 



«««*'•«• 



1 • a '■ X . a 

Sitfc Summe tft ober gan$ einerlei mit ber Summe ber bei bec 
Keifte C in Jtlammern eingefcftloffenen ®lieber«v SBir n)oaeft nun 
tie Summe ber Steifte A tom erjlen bid jum nten ®(iebi*unb bie 
t^c gleicfte Summe oud ber Steifte C burcft S bejeicftnen/ fo iji bie 

gante-gieifte A c==S +i2iiLÖ±2>. «nb «e ganje Keifte 
C = — Thr • S. ha nun A = B — .£ ijl, fo ift ^ 

c t (n+l)^Cn+ft) _ n+g (h+i) (n+a) , ^ 

»^ X « a ^ x.a z . a * * 

Statt muCtip(t)tre auf beiben Seiten* mit 2 / fo f ommt 

j5 t g(M+i)(n+g> — g(n+a> (n+x)(n4-g) a ^i g 
» x«a x*a* x*a '^•* 



X « a 



Vttf beiben Seiten + ^ ^^^^^ / (ommt 

} 3S+M° + 'Kti+a> :=nn + 2.^'^+'^^"+-^. 
!•*' i.a ^^ x#a 

1 ggf beiben Seiten bitf etieb ^(°-f'>(°+^> . ttbgnoyu/ fommt 

! ^S — n + 3 . (° + '> (" + »> gCn + irCn+a) 
; .•' \ * • • ' X • a 

' ssz ("+g) (»4-0 (n + a) ^^ a(n-fi) (n4-a) 

X . a . X • a 

-« (p4-g)(" + ») (n4-g) -^g («4-^) (n4-a) 

z • a 



•t*.. 



/ ^ 



V.' 



/ ■*. 



£)er poftttte ttnb negattDe S(ieU beS 3i^(?r« ^at.bett ge^, 
meinfcfeaftUc^en S^ftöc (n+0(n+2)/ biefen fann man olpa^^ 
aUein unb bte ungletd^en Saftoctn (114-2) unb — 2 tri eine 
Xlammec fe(m« 2>ann fommt 

^ „ {n+i ) Cn+'i ) « (n+2--a) " Cn+i) (n+2) . n 

•* I • a 1.2 

unb bimbict man nun auf beiben Seiten mit 3, fo fommt 

S = (" + t) (»+^)» __ n(n + (» + ^) 
* , 1.2.3 1.2.3 

S>a9 l^etgt/. bie Summe- ber bcitten <0lei(^e üott n @iiebecn ifi 

_ p(n + t) (n + a) ^ ^ _ 

1 « a • 3 

2)ie ©umme bec SRei^e L »ac = n = — , bte ©uijime 
bec KeilS^e IL == "^""*"^ ^ unb bte ©urome ber .Steige III» 

I • 2 • 3 

mSge bet man / tveiC bie Steige IV. getabe eben fo ou^ Steige IIL^ 
I9ie Ilt. aud IL unb bte Oietbe V* gecaDe eben fo aui IV., n>ie IV* 
ani I£L/ toit HL auö IL/ furj bie nie Steibe gecabe eben fo au^ 
bet (n — i)ten 3teibe/.»te bU (n — i) au6 bet (n — 2) unb wie 
bte (n— 2)te au6 bet (n — '3) u. f» t». enthebt/ ju bem Sc^iuffe 
bete<bttgt tfl/ baß bie Summe bet Steige IV* fein n>irb 

^ n(n-fi)(n + 2)(»|.f3) ^^^ ^j^ g^^^^^ ^^^ gjei^e V.' 
X « 2 « 3 • 4 '^ 

^ _ B(n4-i)(n + aKn + 3)(n + 4) „^ ^^ „ 3^^ ^^ ^ 

Z.2.3*4«5 * 

ttut bie steige IV* eben fo au^ jReibe IIL ^u enttvicteln / n^ie n)ic 
ed bei bet 6ntn>ic(e(ung bet 9leib^ IIL au$ SSei^e IL ^t^ii^t ^aben/ 
unb fo jebe foCgenbe Sietbe a\x^ bet n&c^fl Dot^etge^enben , fo 
etgeben ffc^ btefe 9iefuUate» 

;.. 3 tt f a I, 

jDad nte ©Heb einet Oietbe ifi allemal ^Uxi^ bet Sumnie 
t^on n 3(iebeta bet ndcbfi mebtigetii Oteib</ }* S3. 70 in Sietbe V« 
beö etflen Spflem^ ifi bad fänfte ®{ieb / alfo ift 70 gletcb bet 
^umme bet 5 ^rflen ©liebet oon 9ietf)e IV* ?= i -f*4-4- to 
+20+35. SWan f)at ba()et iin etjicn Spjleme 
baö nte ® lieb bet SBei^e L ;=: r, 

SS S S JB IL S=^ D/ t 

'•* Da« 
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M nie QiUi berWei^e IV- = z—r-i: ^ 



I . a . 3 

t f. »* f . a« a. 4 

6ig bebtutet nStnlid^ ^jet n bte Bal^I bed totrf (rc^en ®(iet)^d in 
|ib(c 8{eH>e/ 1-85. in JRei^e T. ha^ ^(fete, |n aid^^e IL D^tJ ac^te/ 
JÄSldbe in* ba« fiebente^ in 8lej^e IV. ba^ Jec^jlc, in Steifte V* 
to^nfte u« r* w*f unb bavnact) mfi^en benn obifge Sotmc(n berechnet 
;ff(cbf ti. fBe^iebt man ab^t bie 9tummrt ^i ^ @Uiebe^ jrnmtec auf ^te 
rcjle Sterbe unb nmnt biefelbe = m ^ fo ergibt \x^ fofgenbed: 

I t 9 IIL« m SÄ X1-4-I ober » == m— i, 

« s IV, « m = n-+-3 -?, n =»iii— r2/ • 
i $ s V» « «n = n^3 ^ n ?= m — 3^ • 

I«. f* »♦ ^ .. \ • 

. 2)cfi(ft man a[(0 jebed.@Iteb jeber Steige bucdl^ bie bem goitjen 
Spfieme ^jorgefegte S^ummet/ alfo burc^ m auh ^q ifi MSinte @i{t^ 

mberSeibel. = i/ , :..'.,: 

(gi--r]^)(in — 1+0 ^^ . ro (m -^ i) • 

^•* a • : 'X . a ' '. 

T^r (.na — a) (m^a + i) (in -^a + g) 

I ♦ a »s 

-^ ™ C»»"^!) (ro — a) 
'"^^ I ♦ 2,3 ' 

V t=5 ("" — 3)('"^3 + l)(m^3Hra)(in— 3+3) 

I • a . 3 * 4 

,ni(ni— i)(rti -!0(m— 3) 

*^ J • a • 3 • 4" 

«. f. », 

§. 193* 

3 tt f a 6 • 

Sie ©ummenber Steilsten in ben folgenbcnS^Ufmen (äffen |t4 
«»f JbnUd^e Tfct fiinben/ ba fie ganj auf biefelbe Art*/ roi« im etilen 
^Pfleme gebitbet werben unb fic^ nur babucd^ unterfd^eiöen / baf 
fe Oleibe bet bejIÄnbiget^ ©iffe wnjen grigec a(^ i ip. 

Um i^rr@ummirung bar^mfieUen ^ n^oüfen n)ir {eigen^ toh 
M« 9lei()en be6 ecßen ®9ßem0 / unb fomtt md) i^bee folgetiben^ 
14 noisi anbete / n&miic^ jebe au6 2 Otei^en ^ufammengefegt^ 
tatfleUen (äffen. 6d beftebt n&mlid) jebe 9leil[)e eine^j'eben 
@9{iem< aud einer Steige , bie (outer 9)ri)bu{te bed erflen ®iif be9/ 

13 






» 9 



t » 



y 



194 etftet ZIföL jDcittn VbffyatL Scf^fie« StapM. 

unk iral (iqtc 9101^* bit lautre 9ntm(tc Itt b^&sbi^N 
fo tMzitOt* laffn: 



SUiit 11. nftlli^ niK fRti^t , wn btt itbt« @ltrti txm trjim 
gltii^ iß nnb {»titrtrt fitu 9Iti^ , tetläft ^nbrxttt Hi to 
linkism Sifftrtn) in (icft begreift; btt Sltt^ ni. tr^liik 
9>nte(tt aus btm nfttn ®(ifbt nnb tntitrnS tvrtfmim ^niutlt 
an«' »et brllAubigm Z>jffrctn). d 19 ti aju^ mit btti fslsn« 
bfn Stt'iim. Sttnat nw nan ba« tcQt fSlirb itbti Slti^ in 
3(IIgnnfin(it « (rt i|t in unfnn Gyßtmen iimnti ^ i anginomirua) 
tinb Bit brßili^iQf ^Diffmoi d , fo ttgibt ^ folgtabt allgntuiu 
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i) ®e|e m^ d =3r 1/ fo ^i7t man alfe^dlH^en be«. erßen 
fiirm« oftdgebtficft. 9« tft {*S9. ba« se^ttu®tteb De« erflm' 
flemt in Steige VL «bnbo« re(f)f{e,®(ieb bUr^t 9{et^e '=:: 253 
436a-|-i26d =» 126. t + 126. i=i3 i26-|-ia6=252,. 

2) S« fommt l^nuptfdd^ltd) bei^ummtrung ber Stet^en 
^f btt-^mnniirund brt, Aoefftiunteh von a unb d m }ebec 
Id^ an # »eil man Me ' ®umttie berfelbcn nur mit a unb d 
|n imt&t)^t|tcctt braixd)tv um bU Güntme ber 9lei6e fetbfl ^tt 
fmbcn. . ße tfl |. $D* bie eumme bet 8 erfien ©lieber be^ 
%ilimi ohw bU Btmmit btx erflen 5 ®Kebec in Sleibe V* 
aa+(4a4.d)4.(ioa4|-5d)*|-(2oa+i5d)+:35af 35d) 
= aS^ 4« -|- ipa 4^ 20a -f. 35a 4- dn- 5H -|- I5d -{- 35d - 

= • (1 4-4 +• 10+ *o +ä5)+d (1 + 5+15 + 35)- \ 

3) £tf itoefft^tenten t)on a jin einer näc^^fl (»6l^ecn 9ieil^ 

ftnb einerlei' mit ben ^oeffiitent^n t)on .d in ber näc^fl nieoern^ 
Sribe/ i.SS. tp 9let^ IV> bie jtoeffi^temen t)on a einerlei mit 
Un Xoelftjienten tK)n d in Ket^ellL unb in bfefer bie J^oefftsienten 
Don ^ einer^i mit ben ^oefftjient^n ton d in Stnf)9 IL u. f. w^ 
iian braud)t alfo .9lir: in »ifl'en/ »ie maii bte ®umme bec 
^orffijienten tK>n d in feber Steige ftnben fSnne / fo t)at matt 
ftttc^ bie @un)ms ber Aoeffijienten oon a in ber ni(h9\i^Att SRethe. 

4},Bte.t)0rdefe6U 92ummer be« bliebe« beliebt fVcft .auf 
tft^ S^ns^ @9(iem* ©priest man aber von ber 9?ummer be6 
MtM in jeber fÜi^, fo ergibt fi^ folgenbe Ü6erfici)t: 
- £a« erfte @iteb in Slei^e I. ifi auc^^^ba« erfie.in fR^i^ilL, 
-ober bal ot^ in ben folgenb^n 9iei()en. 

3)a« sweite @lieb in 9t«il)e L iji ha^ gtvette in 0teibe IL^ 
ba6 erfte in SCetb« IIL unb bo« otc in bin folgenben 9tetbem 

Z>ai britte 6(lieb in fSUif)t I. ift ba« brittein Keib« H.^ 
ba< ioeite in Steibe III* # ba« erfle in Steige L\\ unb ba« ot< 
in ben fol^enbcu iSlei^n« 

4>a« tnnte ®iieb in Steige t tfl ba« merte in 9lei^e TL^ 
M britte in IKei()e IIL^ ba« imeite in dieil^e IV. ^ baö ecfle 
m yiei^e V. unb bai oce in ben folgenben ^{ei^en« 

3(lfo . (iber^MPt haii nte ®ticb in Steige L ifi bal nte in 
«ei^e IL, ba« (n — i}te m Keibe ÜL, txi^ (a^2)U in 
Seibt IV*« ba« (n-^3)te in 4Xei^ V» unb alfo <iUgemetn in 
bir qm Steige ba« n — (q -7- 2>te OHif b* 

5) Stber Aoeffi^ient eine« (Bliebet in irgenb ein^ Sl^lt^t 
ift g(ei<^ ber &uifnm0 ber itoefft)ien<en t)on eben fc^ i»iei ©liebern 
Ux n&K^fl t>or^eroel)enbea Steige/ M bie 3<i()i be^ @liebed anzeigt» 
^' 13* 



/ ' 



19G (Scjiet S^L <Dritt(c ^fc^ittft. e^M itq>iteL 

6ö iß |. ». ba« fe^jle ©lieb in fRiihtV, =» 56a 4. ^od unb bec 
ÄOf ffijient Don a, namlic^ 56 =f= 1 + 3+6-4- J04-15 + 2E 
s^ ber Summe bec Koeffizienten ber 6^ erjien ®itebec t>oii a in 
StetbelV. unb ber Äoeffiyent Don'd, namüc^ 70 ?== 1+4+ lo 
+ 20+35 == ber ©umme ber Aoefpsientcnbtr 5 cr^e» @iieOer 

'5on d m '^ct|^e IV. 

Xlfo aU^emein im ntcn @Uebe ber qten Stfii)t t^tt Jtocffi$teitt 
voir a gleich ber @umme ber n erßen Koeffizienten von a in.tit 
(q — i)ten fRtif)z unb ber Aoiffizient \>t}n d g(ec(^ .ber Sunme 
ber n erjiett Äocffigienten t)on d m ber q^— iten 5Äei^e».f - 

3n jeber Stelle ift aber bte 3(9Z<^)( ber ©lieber /. bie d %um 
Semetnfd^aftUcl^n SoHct^ahen, um ii (Itmä atö bte3^t btc 
©lieber, bie a jum gemeiufct^aftltc^en Saf tor .()aben* ^kt d 

' muf man alfo n um i Keiner rechnen g aU f&r a* 

3 u f a (f. 

9Str »offen ie^t m ffir bie So^l be« ©{tebed iie^men/ bte 
bem ganzen ©pfkmt . t)or1{e|)t unb unter n bte 3a$( be§ ©(tebef 
jeber einzelne^ Steige Verjle^etu ^ilbann' fß 
Jn Steige I. m = n, ^ : - 

jr « IL m = n f&r a'unb m ==3 n + r för d, 

9 s in, m= n' + r 5. 

* * IV» m- = n + 2, s 

i «! , V# m = n+3 s 

Ober auc^ * , . . * 

in Sleifye L n; = m/ 

« « IL n =.m ffir a unb n sxr m-^ii ffir d, 
< 9 irr, n = öl—— i s a s n ==; m-— 2 » * d^ 
IV* n =^ m -— .2- « ä • n c= in<*— 3 «• d^ 
y* n==in — 3$ ^ « n==5 m-^4 s d* 

Sn JKei^^ L , »0 n = m ijl unb & = o , i|l bie ®urawe 
ber ©lieber s=i nd =3 md. - ' . 

Sn Steige IL i(l bie ©umme ÄUer a ==5 na a ma, unb 
bie @umme aller d/ becen %Xi\x%\, um i deiner iß, q($ t>te 
3fnjabt ber a, gleite ber @^mme einer arit^metifd^n ^rogreffton^ 
bereu erfled ©lieb = d , bie ©ifferenj = d unb {)ie 3(njalS)f b«e 
©lieber e=n— i = m— -i tjl, 2)aß leßte ober (h— i}te ©tieb 
biefer Sieibe / ober u , tjl olfo = d + (n — 3) d = (^ —^ r) d 
unb folfllicf^ bie ©umme « C'^+Cn-^^^dHn-i) _ siCn^ri} 



a 


s 


m 


==> n- 


-3 


9 


S, 


a 


t 


m 


E=3 n- 


-3 


t 


tl. 


a 


» ' 


m 


EC=: n- 


-4 


' C 


d, 






2 



©ittigee über fifgiirirtc SäfyUtu 



197 



nfn — x) 






4 

- d« ^ie üoUfi/inbtge 0^mme ber gansm Steige ifl 

.:,f "^'^ i' »(n — i) j I in(in — 1)4 * 

3n Steige IIL tfl bii @umnie Ut Stoeffi^mUn\>oh a ^ret(| 
Mt ©umme bet Jtoeff (Junten t)on d in Steige IL ; toad aber f&r d' 
in Steige IL = n^— i teax, xft ffic a in JBei^ HL =5 n unb 

' alfo biffc« n = m — I, fotglid^ bie ©umrae Ut a = ?A?L+i2a 

I . a 

I S)a bie Slet]E)e bet d um i hoeniget (SHebcr l^at,/ att tte 

.'Äeijcrber a, fo ift fftt d bie Ttnia^i \>n ^lieber = n — iv 

9tun ifi abk bie ©umme bei;^Aoeffi(ienten Don d in biefec fRüf)t 

flan^ biefelbe ^ to|e bie ©umme bec Steige IIL im erfien @9{ieme/ 

«tti baf bad borttge n je^t = n — i ifl, fblgficft i|i, bU ©umme 

1 . a . 3 I /a . 3- 

^ 6amroe bet gaujeiitRei^e i jl alfo = ^!j^ a + llLz!2^±£) d 



.^_^ ni (m — l) 



+ 



m (m — i) (m — 2) 



d. 



I . a ' 1.2.3 

3n 3?ei^e IV. ijl »lebct hi^ ©umme bec Äoefpjientcn t)on a/ 

gleicb tier ©umme b/t Aoe'fftiienten oon d in Oiei^e IIL/ alfo 

ba jc|t n ijl/ «)ad 1n IIL n — i xoav, bie ©umme, aller 

nfn + x) (n + 2]( ^ ni(m — 1) (m — 2) ^ 

• =3» " a =3 ■' ' ■ " ' ■ ■■ " ' a« ^ 

I . 2 ♦ 3 ^ 1.2.3 

Z)ie 7(n$a]()l bet ,®tieber in bet .Kolumne f&t d ifl um i 
Heiner aU in bet ^ofumne' f&t a / alfo muß man flatt n fe^en 
»—1. 6* ijl abet bie ©umme bet Äoeffijienten t)on d in biefet 

I ^^'^¥ sanj einerlei mit ber ©umme ber ©lieber in 9iei(^e IV. 
M elften ©pjtem« / nui; ^aj bad bortige n jegt ==? n — i iff. 

' Jllfo iil , biefe ■ ©umme = (n ^ i)^n (a + T)^(n + ^ ^ 

.^ in(m->iKm^2)(m-3) j ^„^ ^^^^j?^' ^j^ ^^^^^ ^^^ 

jonjen Steige IV. = ntn+r)(n+2) . (n--i) ri(n+,) £n4;2)^ 

X«2.3 I.2«'^.4 

^=. mCm--i)C ni — a) ^ _i m(m — i) Cm — a) (^» — 3) ^ 
1.2.3 * X . a . 3 . 4 ' ' .j 

Xufeben biefe TCrt errettet betttt/ bagbie^ummeüonflJei^eV; fei» 

ttirb = ^ (n+iXiH"g)0'+3) ^ V (n~x)n(n+0 (n+a) (n+3) ^ 

x«a.3«4 ' T" x.a.3.4.5 

_ mCm-^) (m^i) ( m— 3) ^ _i in(m— X'>(m— 2) (m— 3) (^ —4) j 

x,a«3«4 ^ x*a*3«4*5 
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«nb bt^ Ctmmt t>oti ffUlf^ TL ' 

_ n { n-fO (n+ i) (0+3) (»+4) ^ ■ (n— l)n(n+i) (u+ü) (n+3) (a+O J 

•n(in — iXm — lyni — 3Hm-^4) • m(m-*iXiu — «K«n— 3Xm — 4)(m— |0- 
I « a • 3 . 4 • 5 " 



tt« f» to* 



X . 2 • $ • 4 • S • 6 



3n jeber bufer ^otmit» (e^etd^nct alfo n bie wirf [u|c Sa^ 
be^ ®liebe^ btr Stei^ , »e[(^ tnoii fummrtcn »iO. 2>Kfe 3a^ 
fltnimt mit bec 2(n)a^ bcr Oficbet Ui ber Jtolttmnf fut a übtxnn 
tint). I9trb m ber Kolumne f&r d inn i tUinn. %ttnti bebeutrt 
m tie Plummer bed <B(iebe4/ bie bcm gan}«! Spfleme Dorflc^/; 
iinb oiefed m totr^ immer gefunben , totnn man i^ar birf liefen ■ 
^M be^ ©liebet trgenb einer Steige bie Sa^l ber . Steige »eniget | 
2 QDctrt. @o ijl i. $5. ba6 red){ie @(ieb in Steige IIL ba« 
ftcbente be^ ganzen @9f!em^ unb 7=36-1*3-^2; in Steige VI» ! 
tft ba< ad^te @iieb bo^ {»Mfte be6 ganzen @9ßem9 unb 
12 = 8+6 — 2» , ' , 

Um jebe« einzelne Süeb irgenb einer 9iet^ in fthben , biene n | 
ebenfalls bie obigen Scrme(n# benn ia Jebec Steige iß aUemaM 
tai nte @(icb gleich ber ©umme ber n erßen SUcber ber nad^^ 
t^orbecge^enben Steige« 6^ tfl a(fo §. S3. ba« nte @(teb bee ' 
9lei(>e IV« g(eid> ber @umme ber n erflen ®üeber t>on Steige IIL | 
tinb ba6 nte @(teD Don UI. gteid^ ber @umme ber n ecften 
@{ieber bon IL u. f. ro 3. 99. bad fed^ße @(Ub in IV. ,. niimiii^ i 
2ia 4* 35d, gUi4^ ber ®umme ber 6 er|ien @Iieber w>n iU.# j 

4^ (6a-4-i5<)). 3((fo bie @umme Don n @Uebern einer fRiit^ gibt 
^Ugleid) ben S^rtrag M nten (gliebed tn ber nac^fi fDlgenben Stei^^ 
1km sufolge iß ba^ nte QUeb in H« c= a-f-(a-— i)d (»eil bie 
Jlolumne f&r d in {eber Steige ein @(teb weniger (at # aU bie 

ganje »ei^e). Sia$ nU «tieb in IH. t# ~ »« + -—^^^^ 

ba« nte 0(irb in IV. ;=:.i^tii « + (n^i)n(n+i) j ^^ 

i.ft *^ i.a.3 

Ute «(leb öl V. « »fr-fiXntÜ ^ + f!Lz!2lLf2±£>I=i2ld 

@o t|i man benn im SStanbe / an^ jebe^ ein{e(ne <8(teb einet 
Steige $u bered)nen / menn bie $af^i bed QHH\>9i , ber Steige unb 
bed @9flero« gegeben tjl* 2>arAber woUen wir einige Vufgabeu 
^erfejen« 



( 



eUn^a ü.h(t fiQUtMe Ba^m. 199 

Aufgabe* 

Sie ^te( Jlttgrln gr^e n in eine br^ ietf idj^te ^ptamibe / mnn 
.^ @eitf bet untaflen 6(^t4t, 20 Stu^tln ent^dtt* 

Sie bcefec>i(t)teti 9vtamtodiia\)Un pYi\y in Stetige IV* be^ 
etHen ®9Jlemi^ tnt^aittn. SBegreift nun bie @eite ber untecffen 
Schiebt 2Q Äugeln /> fo i(t bie ^i^jcamibaiia^l bie iwan^tg^e tH>n 
9kt()el V;/ a(fo gUi<^ ber Cumme bec 20 ecjlm ®(teber ap^ Steibellf. . 

fe ijl. 4ifo n » 2a ttnb foigßc^ S = °/'* + 'j/'^^'^ . 

s=: ^v,V.y* =^ 1540. Die SRei^e ber ©*i*teit »dre n&m(i(^ : 
I 21 66 136 Sotatfummei 

'3 9S 78 153 35 

6 36 91 ' 171 185 

10 45 105 190 460 

rs 55 120 2IO 860 

I5 185 460 86q J54<r 

VIfo bie ®ttmnie > wie e9 bie $orme{ gibt. 

§• 196» 

Aufgabe» 

I. * 

£ie WtttiQt bet Jtugetn |tt ftnben / mld^t fid) in %<ytm einer 
Dureditbte^ .^pcdmibe auffc^ic^ten laf^n, mnn eine @eite ber 
ttnterfien @(bttbt 20 Jtu^etn ent(^itt. 

iDie\>iere(f tü^te)! ^^ramtbat^l^en gebSren ^m §weitcn ®9fleme 
linb )ioar ^ur üiertm Sietbe« «^at jeb^ Seite bec unterflen @(bt(bt 
20 Xugeln/ fo gibt t€ (^nd^ 20 ®(^((^ten^ beten febe^ tin Sina^xat 
i^* Sie aSenge bet Angeln in ber unterfhn ®cbi(^t ifl alft 
^ 20*, bie folgenbe @(^4t ?==: 19*, bann 18* / 17* tt*f.n^* 
£le Knttoott auf bie Srage mtrb alfo btxt^ bie {maniigfle Qter« 
Mfi(bte ^^ramibal^abl beantwortet unb biefe ifi nac^ bem iObigen 

'« =: I unb d a=s 2 i(l# fo iti bie SRenge ber jtügeln 

= ^f^ + '^y .V. V - =^ a^o + 2660 =» 2870* 2>i« 
Steige ber Gdl^icbten i^ n&mlic^ : . . 
I 

4 



■r 



36. 


121 


256 


Xotatfumtn« : 


49 


144 


289 


55 


64 


169 


-324 


330 


81 


196 


361. 


855 


TOO 


225 


400 


1630 



*1 

SS 330 ^ 855 1630 3870 



200 6rfter2^ SimnVbf^tütt BkbmtaStapiteL 

2>Tr Summe Uefet Tttbttion Pimnt (ifo gesoti mit htm 9trfii(tafe 
Ui SermcL 

3C n m e ( f u tt g» 

G# iaffm (!(( ^inbet n0(^ anbere Tlnfgaben benfeit» Senn 
siSmüd^ tie €ttmmc einer Ret^e ftg&rli«^ 3a^Un gegeben ift/ fo 
fami man; fragen nad^ ber Xn^l ber ®(teber/ u>e{d^ ga btefer 
Cumme gel^ren / ober na^ n , nac^ ^em Snb^lte einer feben 
S<btcbt / nac^ ber Stei^be« &^tm^, yx toeU^er bie f^utlic^ 
S'*f)lm gebScen/ nac^ ber 9tummer beö ©^flemS^ in tsel^e^ 
biefefben fiilTea. 2>iefe Ttafgaben fSnnen oor |e(t no^ ntc^t 
beigebracht tütrben* 



6ifbente< StapittL 
^ 9$on Sogartt^mett unb t^rem ©ebrattd^e» 

G^rflSrnng.' 

Der 9^ame S^^arttl^me bebentet &a%l ber SSer« 
l^iUttiffe. ^an Derßebt nimlic^ bamnter Säulen # totid^t 
umgeben/ t^te mel äSer^Altniffe vom er|}en@Ctebe einer geometrif(^en 
9cog reffton bi^ ^u irgenb einem anbern ®Iiel^ Statt fmben. 

*$)at man }. S* bie ^rogreffton 3/ 6/ 12 / 24 # 48/ 96/ 
J92/ 384 tt*!'. w, / fo »eif man auö-bem SSmgen/ baf <ült 
^lieber ,nac^ einerlei SJer^dUniffen fortgeben / baß atfp 3 : 6 
e= 6 : 12 = 12 : 24 = 24 : 48 = 48.: 96 5=: 96: I92 
>=^ 192:384 u.f.n>/ifi. Sa alle biefe IBer^dltnife gleich 
ftnb ,^ fo f ann man eind f!att aller fibrigen fe(en unb bti jebeJto 
@lube galten/ wie oft bled ®ne Serf)Sttnig bi5 $u biefem (8ßebe 
t)or^ff ommen ifl. 3, .». ba«. er jie »erbditnif i|i 3 : 6- 2>ie« i|l 
gUid) bem aSer^äUniffe 6:12^ be^Ui<(^en 12:24/ ober 24:48 
u. r it>. Stebme ic^ nun ^^ @Iieb 48/ fo,tfi bid ba^tn ba^ 
S3crt)aitni$ 3:^ gerate 4 mal torgefornmen^ ober gkoifcben bem 
elften @(iebe 3 unb bem@>(tebe48 finben 4 l&er^dUniffe Gtdtt/ 
bon benen iebeS = 3 : 6 ift / ober ba« SSer^djtniß 3 : 48 iji 



y ^ 



S^on iciQmtfymm mi %em (Bcbxau^t , 201 

temtar^ au6. bem !B(tl[)iUni(fe 3 : 6 ^ufammett^efelt , b« f}^ 
3'.48 = (3-6) + (3:6>4- (3-6) 4- (3'6) = 81:1296 
= 3:48^ wenn man 8t unb 1296 mit 27 biDtbitt* ^ie 3ü^t 
4 nun / toeld^e bte SJtenge biefec Ser^SUniffe angibt / ^ißt be( 
fogarit^me .be* ©tirted 48» 

/ ■ • 

S» 199* 
3 u f ft» 

Sebe gtomettifd)e ^rogreffton t£ft fiel) in eine anbere Der« 
»anbrin # beren ecjie^ ©Iteb = 1 ifl / wenn mmt aU^ ®(iebec 
bttr^ bad' etfle @lieb bbibirt« £)ie neue ^rogc^lfton ift itoat mit 
bfc gegebenen ni<^t ibentifc^z aitt i^re ©lieber (yaben btefelbeit 
Ser^iiUntffe^, (Sd fei bie gegebene 



a 



[ffe^, (Sd fei bie gegebene 

/ ae; ae?/ ac^, ae*/ Ae'/ ae^. « • . 

lem ^ikb^ ha^ erfie ©lieb a ber eine Sai 



ae""**« 



Sa in jebem ([(Uebe ba^ erfie ©lieb a ber eine Saftor/ ber anbere 
ober irgenb eine $oten} be^ Opponenten ift/ fo l&ßt {t(|^ jebe6 
@Üeb burd^ a o^ne Stefi bi))ibiren unb ber £luottent iß immer 
m^ $oten$ be^ Opponenten« 6d (omfnt nimiic^ bie Steige 



I, e, e^, c'/ 
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Die aSer^ältniffe in beiben'$rogre|ftonen ftnb bie n&mltd^en/ benn 
a:ae = i:e; ae:ae* =^3 e:e* ti. f. ». ©anj ibentifd^ lift 
ft(^ o(fo bie erjie ^rogreffton fo audbr&den : 

SBaS in itlammer eingef(^(o(fen t(l/ i|i atfo bie @runbprogrefftoti# 
bie jeber anbern gegebenen {ur S^aft^ btent / unb aflie ®d|e fiber 
geomeuif(f)e ^rogreffionen U^izf^m ft'c^ auf biefe ©runbprogteffton 
uttb werben .f&r jebe anbere ^rogrejfton paffenb / tbenn man bie 
StefuUate^ welche fte tiefem/ mit bem erjmi ©(iebe ä muLtiplijirt* 
Sie^ beced^tigt und/ in ber hpvt Don Logarithmen nur obige 
@runbprogre||1on ju betrac|)ten / h&mlid^ eine ^rogrc^on / berert 
Slieber tauter ^otenjen \ti Opponenten enti^alten/ benn ha^ etile 
@Heb I tfl au<l) eine^^oten) M Opponenten/ nhxtii\iS)i=i e?« 

2)a^ äJer^&ltnig i:e ober e^ie' t^üU bad @runb)>er« 
H^ttttf ber ^rogreffton/ weil iebe^ anbere SBer^AUnifl (wifcf^en 
etnem^^aar n&d^fler ©lieber bemfetben %Ui^ unb jebe^ 9itu 
|&(tniß ^wifd)er einem ^aar entferntet ©lieber ein S^ielfad^e^ be^ 
6runb»er^4(tnijfe^ i(l/ j.SS* e^ : e* c= i : e unb e^ : e^ = i : e^ 
{ttenn man teibe ©lieber burdj^ e^ bimbirt) = (i:e) + (i*^ 
4-(i:e)4i.(i:e), ' ^ 



»/ 
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tomrat mit tem Cpponen^en in 9oten§ fibecitn / auf mi^ 
%n SpRonent ber ^togteffton in btefem @(tebe erhoben tfl» 

9>t09reffioii i obec e®, c», e*, e'/ e*/ e^/ e^ • . • e""'* 

. Logarithmen o, u 2, 3, 4/ S, 6 • « • n— i. 

S3ei bem erfirn ®ltcbe i ober e^ ItttbeC nod|^ gar feia Ser* 

^iUnt$ Ctdtt , alfo ift fein Sogaritbme s==: o = bem Sj:|>oninten 

ber Motens e^; bei bem (wetten ®tiebe e' finbet Sin Ser^&ttnif 

i:c Statt/ alfo ber Kogarit^me = i = bem drponenten, ber 

^^oten$ e' ; bei bem britten @Ireoe e^ ftnben 2 SSer^dltniffe ®tatt/ 

}eoed =s I :c ^ nämltcb i : e* = (i : e) -{- (i :c) , o(fo t^ ber 

iogacitfime 00« e* 55p 2 = bem Opponenten bec ^oten} c* 

u. f. n». iDer Sogarit^me eine^ jeben ®(ifbe(^ ifl alfo immer um 

I Keiner , aU bie 3a(|( be^ (Bliebet , foigiid^ t»om iit€n @tiebr 

s= n— I fiss bem Gpponenttn ber $otftt| e'*"*'. 

i $^ SM* 

. 3 tt f a t» 

€Sebt man bie '^togreffion rfiJtoirti fort^ fo entfte^tt 
ilCieber mit negatiben ^otenjepponenten / beren Logarithmen alfo 
ouc^ negatio ftnb / ^ S9* 

£og. —{n—i)..— 5/— 4,— 3^— 2/— 1/0/1/ 2/ 3# 4/ 5..n— K 

SSenn aifb {»tfc^en i unb e 6tn äSer^^ltnig Statt ftnbet/ 

fb ftnbet sn^<l<tKD i unb e**' auc^ din JBer^äitniß @iatt> aber 

bie^ ifl ba^ entgegengefebte oon bem borigen / alfo negatio* 6< 

tp abff e-« sss'i-, offo ba< Ser^ältnif i :e-' = i :~ onb 

biefe^ t|f M entgegengefe^te bon r : e , mit -* oon i • e, 

X)ibi|ton bon SRultiplif ation/ ber Segenfo^ ifi. ®o oieimaf al« e 

grifer ifl <il« i # fo btefmal tfi e-*< ober ^ Heiner a(« i. S&( 

bi^ ©lieber r&divirte ift alfo i : -^ ba< ®runbber(^dltnif , benn 
i:a-*«i:-^=(i;e-»)+(i:e-t)==(i:i) + (^i 

itnb oflgemetn i : e-^'»**> = 1 1^-— = C^ ' "t) "^ C' * ^) 

c 

4-(« 57^ «♦[♦». 61« la$ Sti^SMnif i:-i gtratt n—i mal 
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fßm Sogarttl^men tinb intern (gebrauche« 203 

\ ■ \ 

lttfammengefe|t t|l* 9^ ißL '<iitx i : — = e : i obet -^ : jv «k 

I : e , folglt^ I : e atxi^ bai (Srutl^Dec^^dltniß f&c bie üilitbtt 
mit nedadöen iSp)>onenteA -, nur umg^if rl^ct ^ b« 1^* ^ntgegengef^^t 
genommen. a 

\ ^ u f a t. . * 

Offentac ^Sngm ölfo t>^n] @tunbt)erl(^dttntf{lr äffe l^ogacit^^m 
bet ®itebet bn ^rogreffton ab/ b* ^. man »üb tviffen/ toaS 
fbc ehte 3a()t aU @)üeb trgenb einer geometrifc^en 9ttibe ju etneiti 
{\>g<itit^mett ' ge^Stt / n^etin man mi% , tt)e(c^e 3a|(^i su bem 
Eogantpmen = i'getiSrt. JDenn bie Steige b#c Sogacit^nten ift 
immer bie n&mli(ib^/ <tber }n welcher ^rogreffion fle ge^ire/ n>trO 
buc(^ bie^3a^( befiimrat, bie man =» e, fe|t. e^ fei }< SS« 
6=2/ fa ijl bie 
$rog. =j=s 1/ 2# 4/ 8# i6^ 32* 64 
8ög. =i=0/i#2/3/ 4» 5#^ 6 

6^ fei e =a 8 / fo ijl bie 
^tog, = r/ 3/ g/ 37/ 8?# 5J43/ 7^9 * ♦ • 
4og. s= o# 1/ 2r 3* 4/ 5/ 6' • ♦ ♦ 

6^ fei e = io# fo ijl i)ie 

9((>g* = 1/ 10/ locv iQooy loooo/ loooocv loooooowi; 
8eg. =; o# 1/ d/ 3/ 4f 5# 6 ♦•^ 

3m erffen SSeifi^iete gebitt |* ^* ber Sogarit^mt 3 ^ur 3af^ 
8/ im {Weiten berfelbe Sogaritbme ^27/ im britten pt 1000 
tt*f. 10« @o tote man e oer&nbert/ oerdnbern {tdb <^u(lb bie. 
^Un / bie '{u bem n&mUd^en Sogaritfimen ge^iren« 

§♦ 203. 
3 tt f a j. 

6htt geometrifd^e istet^e mit *er JRei^e H)rer Bogarit^nmt 
ittfommengenomnien / ^iflt ein Sogarit^mifd^ed @9^enr 
unb bie 3ab( e, beren Sogciritf^me t=s i \^, bie S9afi6 oder 
@runb{abt be^ ®9{lem««" & tarn atfo fo oiet Sogaritbrnifc^ 
®99eme gtben, ciU matt ffir e Sßertl^e fe|en tann, b. ^» 
unenbUc^ tötete, ^ft nun e beflim^nt , unb b<^t . man alfo ehr 
bgarit^mifc^e^ Spflem enttporfen / fo entfiel bie Sfage -, toelcbe 
3(nmenb^ng (onn man baooit in ber Sie^^enfutift ma^n* iDte# 
U^ten fb(g4ttbe ©4je* 



\ 
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II c » c t i. 

^tn^-fte = e'^^, After Ht tz^aidmt nmH 6üa«« if ^i4r 
toi g^fWMiiui btr f^twiy auf •»I4e e m taB Siiiftc ts^idfa 

Siafl Mni fi(b «q«, «MB ^r cta eofttit^BiHfM e^taa 
Bccfcct^t, «eiiB Ik Olkicr icr ffMMCnil^cB 9tn^ oie aw^fi^e 
^AMfB tmiiuium, fi «tite bmb ^cib^ boi ^n^o^ |»net 
§e$^&<aai 3«4Ua fo oif «Be trti^te Vit na^at Ksbcb: 9« 
fBi^ tir %i^ßbmn 3a^I<B tei ^ioBe aar, ftcBMcfc ünc batet 
fif b^BdcB So^aritliflmi, «Mit Ütfcttcs sab fii^t bbb im S^ftmü 
Kf grfJabcBe Cm m c BBtcf bcs ^ant^flitB oaf , f« wn^ ba$ 
Met irfecBle OOeb ber 9o9Rffm »tf ^ifwbCt fhvbsft aySfo. 
Xfifott ctocc «icfciil^ arikl^faaKB Shütipüf atioB ^ b<b dfii 
M|lf XMäoB ]■ «cnu^lai sBb nfyot biäiri^ ofaito 



S- 2Q5- 

3 B f a »• 

Snn BMB da OGtb brr 9ivgrrffioB ABfiignib dae 90ffii| 
id^/ f« fmdct maa dea Sc^otttt^aifa btrfec 9otra) , i»caB aua 
tat 20§ant|iaira N5 SüeOc^ ant bcai ^^acatm b<r ftotri^ 
BUiitqH<iut. Z)nni oraa moa 4. S. e^ aaf bie britte 9oteiii 
<i^, fo t# (c^y := e^*' = e^, aftct 6 iß bfc e^AdtfeäB 
tM e^ aab bicfc 6 niib olfo gej^nbcB/ »caa aioa bea Sogontbaifa 
Iroa e^ = 2 ant btai CqiMfatai bec |>ottaj# admlii^ ant 3r 
BHiitiyffjirt^ &ber moa foaa cotf^ fogra: (e^)^ == e^ »e* • e^ 
e= &g.e*-f-8og.c*-|-8og*c* = 2-)-2-f-3 = 2.3 =6. 

Sie €(^ebeaf oaf fbtrasra ivtib olfo «ccaitttrCp ber 
CoganclMBea ia etae Iitd^e SKnlti^fatioa Mnaoibeft. ^la 
fa^ im £o9ani(Bn|(|feB ^ppeau bie 3a^ «af # ieeU|e auf 



1 ^ , . • ■ . . ^ 

mit bent Opponenten ter9^ten$ unb fu(()t Oad entfianbene ^rob'uf t , 
unter ben li<ogaritl)men bed ©pflem^ auf/ fo ifl bit babei flel^enbe 
3a^( b1« gffud^te ^pten^ 

3 u f 'a J* 

' ■ • • - ■ ■* 

SSenn man and trgei^b etntm (Slttbtbef ^togtefflon bicf 
SSut^el trgenb einet ^oten^ fu{|>t ^ fo f:ttb«t man ben Sogdcit^men 
blefer ^urjcl , menn man ben iSogatit^men M ®liebed bucct^ htn 
et^mnten ber Zuviel bimbia* .. S« foH §.iB. aud bem ®lieb^ 

e^bie ÄuWfwurjeC gejogen tterben^ .fo ijl ^ef s=i ei =3 e*; 

oier 8ogatitl)me. e® ==^ 6 / a(fo ßojiaylt^me e» == f = «♦ 

@o tt)irb a(fo Dejrmittetfi bev Sogarttfimen ^% ^ntytlmU 
iie^en in eine teid^te S)ioifton Dertoanbelt. ®oIl alfo ani i{|en^ 
einet 3a^( 1 bie a(^ ®lieb bej: geometrifc^en ^rogreffton aÄgefe^enr 
tvecben tmn, zm SBur^el gesogen mxUn, fo fu<^t man^bU ^(x%L 
im @9fleme auf ^ unb bioibirt t()ren Sogarit^men buccft betl 
e);)»)fienten be^ 9Burse($ei4)end. Der «Quotient ifi ber Sogaritdmcr 
bec SBurset unb n)enn man blefen im Gpjifnu <^ifftt(t)t/ fo ifi td^^ 
bobei jie^enbe 3a^l bie SEBucjel^ " » 

§* 307* , 

/ 8 e |> t f a J» ' 

®enn man iin ®tieb bei ^rogreffion bur^ (in anbetet 
iibibirt/ fo totrb ber Sogarit^me .bed £Iuotienten gefunbeu/ 
mm man ben Soga.(it()mm bed Dfuifor^ 90m £ogarit$)mm be^ 
2)iDib<nbu* ab^ie^t» 

!8 e 49 e i «. ^ 

S}«ntt man e^ burcft e^ biDtbiren foll'/ fo iß bn £luottent 

« ^ =1^ e«5-"5^s=: en iber 6'iji tetgogarit^me f>on e«^ 

mtb 3 ber 2ogaritf)me Don e' =5 6 — 3,/ folgticfe gCeid^ l^^m 
£ogaritl[)men be^£)ioibenbue meniger bemSogarit^inenb^diDtoifor^J 

3m Allgemeine» alfo gog, — =: m — n« 

JDutd) bie Sogarit^meti n>irb alfo jebl Sioifton in eine Uid^te 
@ubtraftioh oemanbfitt «^at tarn ein 2ogarU()mif(|ie$ 69ßem/ 
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(0 fn^t man tn bemfeibett bie ,3d(t hti 2>i«it$«a|bu«^ imb |>ilnfDf i ' 
Ottf/ bcmerft t^re Sogartt^men unb $ie^e ben Soi^aiitbmen Ded 
S>tr)ifor.d in)m Sodadt^men be« 2>imbenbu^ ah. £>n Untcrfcbtel^ 
ift bec Sogorit^me be6 Quotienten. @ucbt man alfo biefen in bell '. 
Safetn auf, fo ftnbet man b#n milliiftn Quotienten babet ße^en« : 

§♦ 208» 

2>tffe SBequemHcf^eit / welche bie togarit^men geben/ ^at 
%ttanla$t, baf ttien ein Sogant^tfd^ Spflei^ berechnet unb bat^on 
Zafeltt iMrferttgt i^i,, iporin. man 3al(ilen unb i()ce !fognctt^en 
Iia4^f<^(agen fanm Sine foCc^ SBeret^nung n>ac aiiecbmgö m&t^ 
'fam# gfw&^ct abet min/ ba fte gefd^l|^en ifl/ d^ferof&mclic^ 
^tt^eiU onb tierjlattet bie 2(uf(j6fung Don 2(ufgaben / bte 
üttferbem gu iSfen unmigttd^ »Aren. 

\Xm txn folcbed ©pflem gu beret^neU/ fam ed erfittc^ 
batottf an , eine f((^it(^ S^afll an)nnebmen / unb boraud bie 
Orttnoptogceffton gu (itben* 2fm tetd^te^^n bot ft<^ bjgu bte . 
^^ogcf ffion an / welcbe unferm gangen Sabienfpfleme jum ® cunbe 
iStgt/ ttim(i(^ bte {RolE)e : i, lO/ loo/ looo/ roooo/ looooo/ 
xpooooo u;f. 10» £)ie ISaft« ifl atfo lo unb ba« ®runbs 
tNr^ättnif :=s 1 : lo; )Da nun 'aber ba« Sogatttbmtfc^e ^^{Inn 
004^ fo ektgecic^tet fein foQ/ bag man bartn bie Sogarit^men 
aUec natfirlid^en Sollten ftnbet/ fo fam e6 gtoeiten« barauf än^ < 
fe((^e 3n)if(|)eng(iebei: in ber 9rogre|fton gu ftnben/ toeld)e oon 
ben nat&vlid^n ^(il)Un fo wenig abwichen/ baf mart fte obne | 
%9i)ln ffic biefe $(if)im felbfi fe|en (omUf unb bann becen 
2ogacit^men )u bered)ne;t* SRan muf te alfo gwifc^en i unb lo^ 
Dbef IQ unb loo' u. f. to/ fo (ange mittlere f>roportiona(gab(en 
trieben / bt« man btefelben f&x bie bain)ifc^en fallenoea nattxtüi^n 
Balten feibfl ntbhien fonftte. J)a bie Sfelbe ber iogaritijmen 
eine arit^metifc^e ^rogreffion Hlm, fo mupte man ^ier eben 
fo t)iel mittlere aritbmetif(^f ^roi^ortionntglieber fucf^en^ aU in r 
ber ©runbpro^reffion^ geometrij'f^^e gefuc^^t würben, @a faab ' 
man benn bie Eogarttbmen W nat&rltc^en ^o^^^n/ b. b* fptcber 
^eber beo 9>i?ogiYffioQ/ bie bon ben mufirlicbeh 3a(^len f» 
loenig M miglicb abwichen. Sßenn man ben 93ert^ einer 
&a6)i M auf ben 5^()nmi(Iionenten Sbeil Unnt,. fo ifl biti in 
ben aUermeijlen Satten ^inlin^lic^. S3ere(^nete man aCfo mittlere 
^roportionalgtieber in ber @runbprogre{fipn/ bie in &b>imiUioneflv 
teilen nicbt Don ben natftrlid>en 3ab(en ahto'id^tn, fo fonnte 
man bieff,o^ne bebeutenben Se^er ffir bie ndtärtic^en Sab^^n 
felbji Hilden unb ify^f £o3.aritt)men atfo f&r bie 2ogaritt^ftt 



I 

* 
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tiefet natbtlii^n Sa^/m* 9}a<l) btefec SJotaulf^ung finb bit 
gr»U)nti(()en Sogaritffmffc^efi 2afe(n eingerichtet* 2>iefe Säe» 
troc^rnngen laffeti ft^ nun' fo no<^ er^ctern* 

Sil 1 :e ta^ (Sruniner^äUnif s= i : id^ .fo fallen {tütf^m 

I unb lo bte nat&rUc^en^ia^Un ±a 3^ 4» St 6, 7 * St g* 

$on biefen htofxdit mm nur bie £ogarit^en f&r 2 ^ 3 / 5 , 7 

)Q bfted)nen # benn 4 =3 2^2, (ilfo ^og. 4 = £og. 2 >4- Sog. 3 

=.2 8pg. 2.5 6 = 3 . 2# olfo 8og.-6 = £og. 3 -f- gog, 2? 

8 = 2 ♦ 2 . 2 / alfo Sog. 8 === 3 80g. 2 ; 9 = 3 . 3 , alfo gojj. 9 

= .3 2og. 3» StDtfc^en i unb 10 muStc man a(fo 3a>if4)eng(ieoec 

fttd^en / bie ben mtbiUd^m 3a^(en 2, 3, 5, 7 tpenigflen« bief auf 

8 Sesimoffieffen g(cid) waren* Siel gefc^a^ nad^ ber 3(ufgabe: 

BoKfcben ^wei Labien bie mittUrr g^ometrifcf^e $ro)»orttonaI$ab( jU 

fittben. 9leni^ man biefe x , fc i^^r^ilt ffd) i : x ss;: x : lO/ 

ttifox* = i.io =it 10 unb,x=s3 v^io i= 3/I622776625.« 

2)en {ogarit^men baju finbet man^ »cnti man ^»ifcben Sog. i ==^0 

tmb {og. 10 ^=5 I bte mtttdre artt^mettf(f)e 9ro|9ortionar|ai^i 

ftt*t, alfo o— 7 = y-7i^ folgli* y = ^ =x i = o,^.- 

(Sefefft nun ^ man n)ottte gern ben Sogariti^men für 5 bäben ^ f» 

fiilt 5 |o)ifd)en 3/162277^^35 unb 10 // ober menn mt jene 

9But)eI s= C fe^eU/ ift>ifcben C '«nb 10 ^ alfo ^at man bie 

Proportion C :.x =^3 % : 10 unb folgUdl^ x s= y^C . 10 

= /'31 /622 776625 == 5/6234132540^ »eldjeSobl »ir D 

nennen looUen« Z>er Sogartt^me ba}u tft bie mittlere arit()metifc^ 

proportional ja^I yoifcftett 0/5 unb i^ alfo = .2iliJL s^ Jjl. 

« 0/75^ »tiefte Sol^ n»ir d nennen tooKen. Slun fiflt 5 stoifdf^eit 
C unb D ^ alfo mad|)e mw^ bte Proportion C : :^ s=: x : D/ 
folglich X s=3 y^CD ;^ 4/2169650366 =3 £unb ber £(|garit^me 

jmf(ben d unb 0,5 / älfo « ''^^^^^^^ ^ ^ = 0,625 

= c. ^t%i faot 5 swifcben D unb E/ olfo x =a \/^DE 
= 4/8696752538 =: F unb ber 2ogarit|E)me imif(^en d unb 

e s=s Q^^5 4-o^62S _. 1/^75 g. 
2 a "" 



0,6875 = f» 5fttf ^««1* 



Xrt fi^rt man jboxix mit bem @u(ften mittltr geometrifdi^r unfr' 
oritbmetifc^er ^roportionalglieber fort^ unb Tp fommt man beim 
enblic^ in ber geometrifcben Proportion auf 2 @f ieber^ n&mli^ ^cf$ 
eine^=: 4/9999999^1 unb bae onberes^ 5^KX>ooooor45/ n>eldbe 
f&r 5 genommen n)erben f&nnen/ tvetl fiejn ben et^en 7 ^egim^U 
^tteii ntibt bat)on abweichen*. iSDer Üogijintbuie bed erflern- bliebe« 
ißsO/6989700012 unb ber bei tebtern=sO;6989700O49f alfo 



\/ 
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(etbe tn hm 7 erflm Segtmalfleffen fib.eretnfKmmfnb. Soldlic^ 
fanii man fagen Sog. 5 = d,69897oo» 

€0 inu§ man e$ nun mit allen 3a^(ett |wif(f|cn i un^ lO/ 
jttifc^en 10 unb 100 r stDifi^en 100 unb löbo u. f.». machen/ 
totnn man i^ce Logarithmen berechnen »tU. 

3(uf btefem mfi^famen ®ege ftnb bte ecften Sogarttl^mens 
tafetn »trflit^ betedb^et @egeamärttg bietet a'ber bte ^i^ece 
Sti(^en(ünfi (et(^tece SOfittel }u tbrec ^ece<^nuhg bar. 

JDa bte Kogartt^men mit ben Opponenten ber ^oten^cn bet 
Sap« fibereittf ommen / fo ijl alfo bie 3a^l 5.=: io^'^^^ptoo 
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s=3 ioO'«»897 —- iotVcVöV =Y^io^^8^''/ b.^. »enn man 
10 auf bte 698971^« 9^ten^ er()ebt onbN baraud bte looooot^e 
SDSurjet ^ie^t/ fo et^dU man nn^tfifyt 5. Um 10 auf bte 
69897f«^ ^oten} (tt er()eben/ m&§te man an 10 nod^ 69896 
Butten fingen. 92r^men rttoa 10 Eifern emen 3oU ein / fo 
(ettfige bte S&n^e ber Sa^lenretb^ 6989 Sott ober 698 Su§ unb 
tßi ^^u^\tfym ber loooooften SBur^el reichte (etc^t tint Tixbtit 
von me^r aU. einem 9)?etif(^ena(ter fein. 

§. 209* 
Xnmerfung« 

über ben ©ebraud^ ber 2ogartt^tf<^ett Xafete ftnb fotgenbe 
SSemerfungen n&t^ig. 

i) ?eber Eogartt^me tf{ enttveber 6fog ^^^tmatbruc^ / bte^ 
ijl bei bcn Logarithmen berSabtmDon 2 bU 9.ber SaS/ meU 
crfl ber Sogaritbme 10 c= i , ber t^on i aber = o unb a(fo Die 
Aller t)or^rgebenben 3abl^n von 2 bi^ 9 fteiner alt i ftnb/ 
ober er ifi eihe gan^e 3abt/ ober tim gan^e 3abt unb >^in 
Scitmalbrud^» S3(op gan^ Sabien ftnb nur bie Sogaritbmen ber 
Sa^Un 10 / 100 / 1000 # loooo u. f. to. ^ namlidb = 1/2/ 
3/ 4 ü«f.,ko.^ f&r aüt fibrige 3ab(^n be|!eben tu 2ogaritf)men 
0^9 einer gatigen 2af)t unb einem 2)e^malbruc^e. SJte gan^e 3a()(/ 
ioorunter fe^t aucf^ bfe o bei ben Logarithmen Don i bi^ 9 mit 
tetffanben »irb/ <^eiftbie Aennjiffer (figuracharacteristica), 
ber angeb&ngte 2)e{tma{bruc^ bie mantksa. Hn ber ganzen 3a|^( 
tiimU(() fann man gteid^ toi^m, i\x toelc^er Drbnung \)it bem 
Sogarttbmen f orrefponbirenbe 3ab( ge^Sre / weit eben bie Rtnric 
)tffer mit bem&rbnung^epponenten' äbereinfiimmt/ atfo geigt o 
bte Siner/ i bte 3^()ner^ 2 bie «^unberte/ 3 bte Saufenbe 
»• f« 19* nn» 
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2) Sttiertei Sogdrit^e , nur mit mtlmUtttx Xe»tt}iffer/ 
fann alfo ^at)Un ton Decf(^tebei|en sDcOnungen (^jetgem @o 
ift j. ®- 2o9* 9 :=r P/9542425 / aber mit ter Äennaiffer i 9e()6rt 
Mtfer gogarit^me 5«. 90 , benn 803. ,90 =5 £og. 9 . 10 = igog* 9 
+ gog^ 10 = O/9542425 + X / alfo = 1/9542425^ unb mit 
hl Stintiiiffit 4 iu gooo(y, Denn Sog. 90ocx> =^ iog. 9 • 10000 
= 8og. 9 + gog* toooo =i: 0^9542495+4 =» 4/9542425^. 

Xucb Sogacit^men t>on 2>esima(6cfi(^eti ergeben |!c^ auf biefe 
3frt* Denn 0,9 ijl = ^/ aCfo,8og. 0,9 == ioQ.-^ = gog. 9 
— ?og»io = 0,95^42425 — !• ®o li^t man ben ' 2(u«b,cu* 
ftc^en / weit in h^n Zaftin feine negatioe 2ogaritl[)n\en beftnbltc^' 
ffttb. . Senn lun Sog« 0/9 {u ftnoeh ^ m&^U xtian eigentlich 
0,9542425 t90n I ab^iel^eh unb ben Stefl ^tegatib fe^en / alfo 
=5 — ^.0/0457574; J)a aber biefec negatibe gogacit^me ni^t in 
'ben Zafeln ftt^t, fo iegn&gt man ftd^ mit t>er blo^n ^(hbeutung 
ber Subtcoftiom , @o ijl benn auc^ gog.*0/6o9 = gog. -r^^ 
= 80g. 9 — gog! jooö = O/9542425 — 3* jDer ®ebrau(^ 
fo((|iet gogatitl^men iot(b f{(|^ unten ergeben» 

gogarit^men t)on ^an^en mit iDe^imalbcfid^en ergeben ^ftd^ 
auc^ drxi ben Saf^eln# »enu man fte unter f)if)ixn Aenn^ifferii 
auffcbligt* 3* S3^ SD7an fott ben liogarit^men t)on 6/879 ^^bfin«. 
9Xan benfe fld)^ bie 3a^l 1000 mal groger/ fo iti''6/879»iQpo 

= 68795 bergog.6879 = 3^8375253/ ^k^v 6,879 ^i-^h 
alfo gog. 6,879 — 2og>f#54 = iiSog. 6879 — Äog» 1000 

= 3'83755i53 — 3/ fo^^idS^ == 0,8375253-. . . 

3) SRan ^t Safein , in benen bie gogarit^men ber 3a^I<it 
ton I 6i0 loooo, unb auc^ gtftpere/ in benen fte fftr^ie ^^^leti 
t>on I bH looboo bered^nit ftnb« 7iu$ beiti SSorigen ergibt ftd^ 
ft^on, baf.bie 3a^len uon i K^iooo, ober md^ t)on i bid loooo^ 

; folglich oudl^ t(^re Logarithmen , unter ben Ballen üon 1000 bi^ 
looooobtrooniOQoobid loooqo unb alfo mä;^ it)re Sogartt^mett 
meber tKprfommen mfiffen, mir fiel^en. bie Bohlen in ^il^nn 
IDrbnungen unb bie gogadt^men unter f^&b^rer ^enn^iffer. 3* 99» 
ik ^l 879 fommt loieber tot unter ber f)il)etn £)rbnung 8790^ ^ 
ober ^7900 unb fo mdj i()re gogarit^mett* Sd brauchten alfo 
in beii Safein bi^ xoooöo nur bie 3abten oon loooo bid looooo 
{u (telSKn unb man xo&xH bie gogarit^men aller niebern ^ai^lm 
unter ben gogaritl^men biefer ^Sb^rn ftnbeu/ nur m&fte bie 
Aemt^ffer um fo mel oermitfbert »erbfn, aU bie Orbnung^Sber 
nitt. SBoUte man ^ fB« ben gogarit^men bei: 3a^l 635 fyab^ttf 
fb fdn^» mau; in ber &rbming ber le^ntaufenbe aufgefcl^lagen/ ben 
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Sog* 68500 ssz 4,8356906 / ain 68500 tf( um 3 Scttnmqm 
|i(^ M 685/ o«>« 685 = ^U%^^ fr^ß* 8^. 685 
» ?«g*^l4^ = 4/8356906 — a = 2,8356906- 3n^«» 
64^IirfAeit mib anbem nrnem Zafi (n ifl bur4 diefe Scglaffong 
'bcf niibttn Dxbrmn^tn t>ifl Slanm ctfpart »orbeiu 

4) iDte Amn^iffer braudl^t and^ rnc^t mU m bm SofcCn |K 
#ei^fn« Soll bet togatiti^me f&t tifte gegebene Ba^f gefugt 
werben ß fo t»etf man ong bec Scbnung ber ^i^^fien 3iffec bee 
Sii^l aud^ bie Kennziffer t^re^ Sogarttbnien/ bie man nun bec in 
ben Safein ßel^enben S^antiffa tn)canf(^reibt# unb Ifl ein Kogarit^me 
gegeben, fo tfi aud^ feine Aennjiffer mitgegeben unb btefe beflimmt 
nun / t»enn man bie SRantiffa in ben Safein fuc^t / bte Srbnung 
ber )uge(>Srtgen iaf)L 3* S3* ^an foU ben Eogarttl^men fit 
63 754 fu4^en* 3n ben Zafeln ftnbet man bie ^ontiffa 8045074 ; 
«Deii aber 63754 gur Crbnung ber loooo/ a(fo {ur merten gebirtf 
fo muf ber SRantiffa bte Jtenniijfer 4 torgefeit »erben/ unb ti tf! 
a(fo £og* 63754 s= 4/8045074» Ümgefebtt,/ ift ber Sogartt^me 
3/8850218 gegebeh/ fo fu(!^e man bt^ SKantiffa in ben Safein. 
9IVan ftnbet babet bte $(if){ 7674 unb »eil bie iSenn^iffer be0 gc^ 

{ebenen Sogartt^men = 3 t(l/ fo ^tf)hxt bte 3a^ jitr jDrbaung 
er Saufenbe/ alfo ifl fte gerabe bie gefunbene 7674* ®itt 
dber ber £ogarttl^me 1/8850:^18 gegeben / fo f^iXU bie Aennaiffft 
1 gt)etgt / ha^ bte f orcefponbtrenbe $a1^l jur jDrbnung ber 3t(inec 
geübte unb biefe 3a^t »ire a(fo 76/74. , 

5) Sf tfi oft ber Sali / baf iin Sogartt^me / mt \f^n bte 
(Re(()nung gibt , itt^t genau in ben Safe(n ftf ^r. Sfi nun W 
Jtennjtffer ((etnr fb fann man bte ba|U ge^irtge 3a^( gettauer 
finbi^/ wenn er un^er ^S^rn Jtennitffern aufgef^(agen toijtb« 
Cd fei ber gegebene Sogartt^me =;. 0/8860958* @(ftUgtmait 
i^n totriltdif in fo((bfn 2afe(n / t90 bie £enn$iffem mit flefieo/ 
unter ber Äennjtffer o auf/ fo ftnbet man ben n&d^# ((eloem 
Sogoritt^men = O/8450980 unb babei bte Ba^( 7 / ben nUiit 
grifern aber Ö/9030900 unb babei bie 3ai^( 8* {>arand ereilet/ 
bag b'H ^tt bem gegebenen Sogortt^men ge^brtge 3a^( grifer a(6 7 
tsnb Keiner (d^ 8 / bii( fte alfo 7 unb ein S9r\tc^ fein muffe* 
Gcbligt man nun unfer ber Aenn^iffer^i auf/ fo finbet man 
80g. 76= 1/8808136 ttiib 80g. 77 =s 1,8864907/ alfo 
Jtog. 7,6 = O/8808136 unb 80g. 7i7 ^=^ 0/8864907* 6* 
fdUt aifo bte §um gegebenen Sogarit^men gestrige S^^i $»tfdlieii 
7/6 unb 7,7. Unter ber Aenn)iffet 3 ftnbet man £og. 769 
ass 3/8859263 mb Sog. 770 =^ 2/8864907/ alfo lEog. 7/^^* 

O/8859263 ttnb Sog. 7fJo aa 0^8864907» 7llf9 fittt bte 
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3tt^ fKifd/m 7/A9 tmb 7#70» . ßd^ii^l man raMid^ b«n Soga» 
nt^men unter b<r Ainn}ifet simtf^ |q ftnbet roait £09. 7693 
= 3^860957/ olfo 809. 7/693 == 0/a86095 7 ^ .Ulli ^Wefet 
«»« Mo< r a - ö - öWöö ^»tt b£m gegebenen untetfc^ieben ifl^ fjoijl 
7/693 bte |tt bemfetben ge^irtge ^f)U SSan fcb^d^ affi» in fohl^eit 
S^Uett bte gegebenen l^ogotttbnien . unter fg b^b^n Aemtniffern 
ad mig(tcb auf# (0 f^nb^t man oucb bie sugebS^^tge ^ai)U fo 
genatt / a(6 ed nur bie Xaftfn eriaubeov 

6) Sf fann fei(bt ber $aa \m, baß m*n Sogaritbmett 
t)cn Bab^en auffcbtägen fott/ bie niebtSiffern b^^^i^/ <^^^ bie in 
bin Zafein befinDtitb^u Um bann 09^ ben- Sogartt()men iw 
fnben/ gibt e^ mancberCet ^ülf^mitUU 

BySftan fann bie gegebene' äa^I In ^oftoretf jerfäffen^ bie 
togatitbnten ber S^ftoren auffcblagen unb btefe abbiren. S< 
foU, s» $3v ber Sogaritl^me t)on 8696448 gefunden toerben. 2)a 
nun •8696448 == 7549« 9* B*z6 *ff' f^ fcl)lage man bt« 
Sogäritbo'^n btefer Safioren auf unb abbtre f!e. 

a^ tft n&m(i(^ 2og» 7549 = 3'8778894f 

80g. 9 j=3 0,9542425, 

2M» 8 == O/9030900/ 

?og. 16 g=» 1/204 1200; 

2ftfo 8og^ 7549*9-8/i^ = 80g, 8696^448 == 6,93^3419! 
b) 8i6t (td(^ bie gegebene ^apU nitbt in Suf toren set:fviUen# 
fo teoenbe man bie Siecbnung mit ben ^roportionait^eiUn. an^ 
66 i(i ndmKdb ber %CiH / baf änberungen ber 3ab(en / bie in 
SSergieicbuttg mit Un 3a()(en felbfi nur Uein {tnb> ftcb siemiic^ 
genau / mie'bte ^iiberungen ber ^ugebirtgen Sagaritbimen rku 
bauen/ ). SS. bie !jinberung in)if(ben 56854 uno 5^855 iß i> 
bie Snberung ber )ugebirigen 8ogaritbmen 4/ 7*54 76 11 unb 
4^7547687 «ff 765 bie Itnberung jwifcben 56854 «nb 56856 
i# 2 uitb tte Snberung ber ^ugebirigen Sogaritbmen 4/7547611 
unb 4/7547763 tfl 152/ a(fo bie 3tnberung ber ^al;)im boppelt 
fb groß unb bie Ü^nberung ber £ogiaritbmen auc^ ^a^ ^oppütt, 
jb ha$ ßjb bie ^rQportion ergibt i : 2 =3 76 : 152. Z)ie6 trifft. 
}U/ toeiC bie ^Itnberungen ber 2(il)itn in äSergteicbung. mit ben 
3ablen felbfi febr ftein finb. Stimmt man bagegcn bi^ 3ab(en 
5685 unb 5686/ bereu Ättberung = 1/ be«glei(b^n bie BaWen 
S685tinb5687/ beren Snberung =» 2 tft, fo ftnb bie sugebSrigen 
iogaritbmen : i) tfog^ 5685 = 3^754 7305 «"b 80g. 5686 
= 3/7548069/ alfo bie Änberung = 764; 2) 80g. 5685 > 
= 3^7547305 M«b 8og.,5687 s= 3/7548832/ atfo bie 
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!H:iiberutt9 1597* jDiefe ff( iii^t getmu bat 2>op^e(te bet et^m 
£ttberuttg 764 unb biet f ommt ba^ec # mit it^t Dit ^Cnbc runsm, 
tQ aSecgUid^ttiid mit bcn 3a^(m felbH \Ati gc&fer/ n&mUc^ 
10 mal grifer ftnb a(d fiti tH)rigcn SScifpicU. Sloc^ tvtnigee 
totrb e« in bet jDtbntittg bec >^ttnbf cte tref en* Son -568 unb 
569 ifi ^ie !Snbfruii9 =» i> t)on 568 unb 570 bie Itnberung =s 3/ 
über 8og* 568 = 2^7543493 unb 2og* 569 === 2,7551123, 
Qiro We ^tnbetung = 7640 unb 80g* 568 '= 2,7543483 «nb 
Sog» 570 =» 2/75587i9r alfo bte Itnberung = 15266 unb 
biere i{l noc^ wentgec genau bat S>P)>pe(te DOn 7640, alt im 
vorigen 99etf|)ie(e, c^tt bie Anbetungen pnb au(^ jegt in 93et$ ' 
gletd^ung mit ben Säulen 10 mal gt 6$et a(t im vorigen ^ unb 
xoo mal gt&fet alt im etßen SSctfpteU» 

!Ratt ftelS^t inbejfeti/ baf (Ted ^ietaut eine 9Bet^obe ableiten 
toffe / ben Sogatit|ymen einet 3a^l la ftnben / bie me^t 3i|fern 
^at / aU bie , welc^^e in ben Safein flelS^eti. ^an fud^t %* S» 
^en Sogatit^men f&t 2876352* Sn ^n Safein btt^iooooo 
finbet man nut bie etflen 5 Biff^nt 28763 unb it^ten {ogatitbmen 
= 4;4588342* Xber eben biefet Sogatit^me mit bet ^ennftiffet 
6 gel^irt awdi fax 3a^l 2876300. ^un fiUt 2876352 smifc^n 
287630ounb2876400/ beten Anbetung ?a 100 iflt/ bie jtnbetung 
S»ifd)en 2876300 un^ 2876352 tjl 525 bet jog. 2876300 
= 6.4588342 unb ?og, 287640p = 6/4588493, bie Anbetung 
srs 151 / alfo Fann man je(t f(^liepen 106:52 s=a 15t : ^ut 
jtnbetung bet f leinßen unb gefucf^ten 9ogatit^en. I^h 9lec|^nung 
gibt 78 #5 2. C>at>on nimmt man nut bte ganjen Säulen 78 unb 
re(^net fie ^u ben legten Siffttn bet Heinflen Sogotit^en, fo er« 
l^lt man 2og, 2876352 = 6,4588342+78 = 6,458842a 

2)te 8te(f^nung tö(t ftd^ fo otbnen: ^ 

9li4)ji gr6f ete 3a^l in ben Safein 
dlAd^fl (Uinete 3al^l in bm Safein 

^ Untetfc^ieb 

(Segebene 3at^ 
9tmi f leinete Sal^l 

Untetfdliieb' 

80g. bet^ ni*jl-gt46etn 3alS)t, obet 80g. 2876400-= 6,4588493 
8ogt bet ttSc^jl f leinern 3a^l , obet 8og» 2876300 = 6,4588342 

Unterf(^ieb 



=: 2876400 
= 2876300 



100 



==3 2876352 
==2876300' 

= 52 
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/:" 78153 ' ' 

Xlfo Sog* bern(l(^fl((eihcttt ia%Uobn 8^)^876300 =$6/4588342 
J ' ,* ' ®<fttttlle!nt tftbetttng == 4- 78 

Öefudj^tw fiog«rit^me'bir geg^benett Sdll^r = 64588420 
Ciefcr nittiUtl^e Sogacit^me mit iietjnbertet Aennstffer gef)5ct 
nun jltHl^ }u ben äiifffm 287635^2 ^ 28763^52 tt*r*t9*; aifo 
2og» 2876352 =^ 6/4588420/ 
2og^ 28>635/2== 5,4588420,» w. 

$09» 287636^ ;=» 4'4588420/ ' ^ , 
Sog» 2876/352 = 3'4588420/ 
Sog. 28776352 = 2/4588420/ 
Sog» 28.76352 = 114588420/ 
Sog. i/876552 =^ 0/4588420A 
Sog. 0/28 7635 2 = P/4588420 — Tr 
• . $og.cl/oaf876352 == O/4588420— 2/ 

— w* f. »• ^ 

* %^t S^l^ten / Ke twc um 2 Btffetn gt&f er ftnb / a(9 bte in 
^en Zaftitif trifft biefe SKec^mitig mit ^«pportionaltl^eilen genau/ 
mtd^ nodl^ ddenfaU^ fAr Ballen / bie 3.3i|fern me^r l^aben / be$ 
fonberd wenn bre 3iffern i^rer j^Hf^en iOrbnung niebrig/ etioa 
I / 2 / 3 / ftnb unb alfo hxt Itnberungen bec Sogartt^men tio<^ 
bhfx 100 ober na^e an 100 betragen y aber weniger f&r gr5gere 
3a^(en/ »fit bie Sogartt^men nur bi^ auf 7 2)e$imalf{eUen be* 
rechnet ftnb» Wlati fucfee 5.85* \>tn Sogarit^men üon 13754634» 

9ld^jl grJfere ^Ij^t ber Safeln^ =3 13755000 

giSd^jf fietnere 3a^( ber Safein = ^i375400Q 

', /V . Untetf^ieb =' i'ooo 

©egebene 3a^l = 137546^4 

Wdc^jl Heinere Säl^t ^^ I375400Q 

Unterfdfeieb == 634 

Sog* b^ lii<j^ gtif ern 3^(/ ober Sog. 13755000 j= 7/1384606 

80g. ber n^^ f (einern 3a^l^ ober Sog. 13754000 g= 7^138429 9 

ttnterfc^ieb = 3i0 
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looQ : ^4 
3804 

,:' 634 

1000) 300344 



3X6 
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:.:..,. '• i>0O4344;. .- ;. ,' • ., ■ ; 

- . '8«|» I3754ÄOO ==*: 7/1384290 

c . :r * ®ifunl>gn e jCitberang =f 290 

29g* 13754^34 = 7/1384490* 

tett* SSoUte man abec ben Sodac(t()9tttf t^on 89758492 fachen/ fo 

toitt . bte nid^^ %tii9tt mf)i bnZaftln sss 89 759000 

bu näc^ji. f feine w 3ö^( btr Safeta «gg 89758000 

, . ^ ttnf ecf(^tf b c=a 1000 

"Segrtette 8o(>I =» .89758492 

Wac^ji «cfnere 3äW =^ 89758000 

Untejcfc^teb = 49a 

iod*hnnhd)^'^xlfitnBaf)l, obec$o§* 89759000 =» 7#953O780 
J09* ber ni(^ft f Ulnern 3a^t/ ober 809 *89758000 = 7/953073^ 

ttnurfcf^ifb = 4| 

^ / fR e d^ » a 11 9* 

xooo : 492 =: 48 
48 

3936 
1968 

iooo) 23616 



83r6l6 

fiog. ber niiff (Umern So^t s9 7^9j;30732 
®efunbener Unterfc^^teb = +^3 

8ogr8975849» ^ 7/9530755 
r Xüaf nun biefer Sogarit(^me nic^t genau tfl / ffe^t man 
Baratt«/ weil man fix bte 3a^Un üoh 89758480 bi^ 89758499 
in ben erflen 7 £)eiimdl{leUen bur(ft bte obige 9ledbni|tng genatt 
t)enfelben Sogartt()men ftnbet. $te tSnberangen nimftc^ fangen bei 
fo(ct>en j[)o^en 3ai)(en erji in ber ad|;tfn ttttb nenntttr ißeiiilKrt^ 
«n bemerkbar ju toetbem 
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•c) 3« hm S^fttlsifd^t n# Sega'felim unb anbem wnttn $^fe(it 
f&r Eo^octt()nien finb bte Utimfcil^iebf ^mier tiic^eit !Eogantf)mm 
«nb bte baju gebi^^^^^ 9roporttotiart()etU %Ui6i in bm SafeCti 
angegeben. Sobutcb tpirb bte SRedl^nttitg erfpact unb ber ©ebraud^ 
biefer ^roparttanalt^eUe tfl folgenbcr» 

®tf »oUeh DermSge berfetben be? Spgantl^men t)an 28Z6359 

SSan f^Iage erff ben eogatit^mea bec tt&4fi (tetnern 3abt# 
alfo »on 2876300 auf = 6/4588342* 3tt bec gegebenen 3abi 
folgt n<u^ ber 3 suecfi eine 5. 92un ftnb auf ber regten @?tte 
bec Xafeln jnoet fcbm^af e Jto(,uninlen/ mit P« P. £berfd)rtAen» 3^ 
bec Jlclumne ItnN flebeh bte nat&rtidl^en 2<^f)Un i>on i M^ 9/ tn 
bec Kolumne n^t^ bei t^bec bie fug^^icige^ '^nbecungen f^ec 
Sogacitbmen« %fo fud^te man obige 5 in bec Xalixmm linH 
unb mecf e au6 bec ^lümiW cecbtd bie . babet flebenbe Itnberung 
76 an. 5Sun folgt in bec gegebenen Sa^t nacb bec 5 no* 2* 
Z)tefe fu(^e man wiebec in be« Aolttmne linH unb merfe bie 
babet ftebenbe Itnberung 36 an. Sa abec^te {Einheit bec 2 um 
10 mal f feiner iß/ ald bie S^nbeitber vorigen 5, fo muß man 
6tt(t) Un ^coportioniUtbteit 30 um 10 mal f leinec nehmen unb ib» 
alt 3,0 ivL bem üotigen ^ropoctionaltbeil 76 red>nen. @o'ftnbet 
man benn bie gonge änbeiung c=:: 79 unb biefe^ gum fleinflen 
Jogatiebmenabbict/ fommt n>ieoben Pog.2876352==56/458842i* 
S^ lianb^Jwac oben guUlt eine o unb ie|t i , abec tvie man au^ 
ber obigen Ste^^nöng fiebt / kDac ^ucb ^ec meggelaffene ßtiimai^ 
bru<^ gr5Sec aU l, alfo ifi bie x nocb etnHtd ricbtigec^ al$ o. 

7) .2)ed ndmlicben SSecfabcenif !ann man ffcb bebienen/ um 
umgefe^rt ju einem fegaritbmen r bec nicbt genau in ben Safeln 
jif^t f bie gugeb&rige 3abl genauec ju ftnben. 99an babe |(. IB* 
au^ einer Stecbnung ben Sogatitbitieu 6/3528947 nl)alun, welcblr 
'3iil)l gebiet iu bemfelben? ü)?an fucbe'in ben Safein ben näcbii 
grSfetn unb näc^fi f leinern Spgacit^meni w^ mecfe ftcj; bie babci 
^ebenben äöb^^« Ofi/ al{o 

n4(bft grigerec ?og. = 6/3528961 s= Sog. 2253700 
ndcMt tWnmc Sog. =:^ 6/3528768 = Sog. 2253600. 
Sebt meig man, bte gum gegebenen Sogaritbmen gebirige 3a^l 
nmfl stoiftben 2253600 m^ 2253700 fallen» SDZan nebme ben 
tttttecf cbieb M na4}ii gr&f ern unb Qdcbfl f lemait Sogaritbmen 
= 193^ ben Untecfcbieb ber nidbfl grifecn tiitb nAc^l Hetnern 
äa^l s IOC/ enbli<i^ucb ben Untecfcbieb bt^ nid^fl. f leinern unb 
gegebenen Sogaritbmen = 179, unb fejje nun; ouf: 193 : 179 
=: 100 : Htm Unte(fd||iebe b^ n&ij^ (leinern Vin\> gefucbten dobU 



\ 
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2Mf Stti^tntitg gttt 92/7* SHffrn Untetf^tcb |itr laiäfi Remem 
3a^I' abbirt / gibt bte Q/tfad^tt Ba^l = 2253692/7* 
2>ie gan§e 9ted)nnng i&ft ftdi^ f0 ovtacn: 
S?4*P gci^frer Sog* »= 6,3528961 
9ld(^ß Keinerf r ?og. s= 6/3528763 

^ ttiiterf(^irb = 193 

SegeSenet 80g. &= 6,3528947 

iWÄM ttcmerer Sog. t= 6/3528768 

Uoterfcftteb = 179 ~ 

iiafß ht€ nid^fl griff m Sog« =3 2253700 
3a^( be6 m^^ ((einem Sog.= 2253600 



Untftfc^eb = 

91 c d|^ n it ti g* 
193 : 179 = 



100 



100 



100 



193 I 17900 I 92/7 

1737 

530 
386 

1440 
J351 



89 
üloi} toetter {tt ui^tn, t»ftrbe t)oii »etiigtm 9ttt^n fein/ tveti bie 

fotgenben jDejimaifleflen bo((» nur ttiirt<^ttg f ommen töfirbett* Wlan 

abbice nun ben gefunbenen Unterfd^ieb juc n&<^|l (Cetnem 3a^(/ fo er< 

mtmatt6/3528947=?ög.22536oo4-92.7 = ?0g.2253692,7. 

SBäre bte ^enn^iffer ((ed Logarithmen anber^ gemefen/ fo 

j^itfe man bod^ bie tlüalxd)t sia^i, nur in anUttx £)tbnungf 

gefunöen. Hifa $. S. 



ffir Sog. 6/3528947 We Bfl^t 
« * ^#3528947 « « 
= «» 5/3528947 « «* 
* ^ 4/3528947 «' * 
» * 3/3528947 « ' 
« » 2/3528947 * « 
« « I/3528947 . * « 
«^ « 0,3528947 * ^ 

^ * 0/35289^7—1. ^ * 
' ' 0,3528947— 2 * * 

«♦ f» »♦ 



2253692,7, 

22536927/ 
225369,27/ 
^536/927^ 
2253,6^27/ 
225,36927/ 
22,536927/ 
2/2536927/ 
0,22536927, 
0/02 25360 2 7/ 



' / 
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,t>A^ ^hmliiit la|t ft4^ non (lu^ bttcd^ bie ^^rapotttoitol^ 
t^fUe in ben Safein fii()ne^ 9ie(|^]|und ftnben« Wlan fac^t n&m^ "" 
lid) ^uetfi ben Hntetfd^teb be« gesebenen '«nb ndd^fl (Uinem 
Sogadt^men == 179* 2>iefm fud^tman itibet itolumn^ te^^tft 
iinb wenn er nic^t gerabe^u felbfl bafie^t/ ten näc^ffi f (einem 
= 1 74. £tfl!d itif)t babet bie 3ab( 9 r btefe fd^reibt man olfo 
red^td neben bie (e|te 3if er ber n&cbfl (Seinern BalS)l 12253^ $ ja 
|)at man 2!25369« SSorige 174 littet man nun t)on 179 ab 
unb ^ingt an Den Sleß 5^ eine o , fuc^t biefe 50 tojeber in bet 
Aoiumne recbt^ unb finoet bie n&c^fi fiei'nere ==3 39 unb babei . 
bie ^at^l2, »etc^e mhm bie übrige 9 gef^brieben »irb. &o 
er^&ie man benn 2:^53692» 3iebt man. nun tt^teber obige 39 
i>on 50 ab/ fo bleibt 11 / unb baran »lebet eine o gelingt/ 
fommt ijo^ biefe in Kolumne rec^t^ aafgefudbt/ finbet matt 
bie ndcbfl kleinere 3abl =^ 97 unb babei (in!6 bie 3abl 5# ober 
ha bie foigenbe nä^fl grSfere 116 nur um 6 grifec i^ al^ iio^ ' 
97 aber um 13 fUimt, fo wirb hk iinH von 116 flebenbe 6/ 
tid)tiger fein/ al6 jene 5/ unb bie gefuci)te 3abl ifi nun 2253692/6* 
SDtan ffe^t l)terau6 / bafi bie oben bi^rdf) 9ietbnung~gefunbene (e|te 
äiffer 7 fc^on nic^t hi^l^r gon^ rid^tig \ft, n>ie mel mentger alfo 
bie folgenben Eifern/ wenn man tveiter b^ite i^ed^nen wollen» 

Z>ad oben ermähnte Xn^ingen ber 9itttt "ejrdärt {|4i, fo: 
S&t ben Unterfd(^teb 174 fte^t bie jugebSrige 3abl unmittelbar 
tn^ben Safein« !)tuh biteb 5 fibrig. £)iefe ftnbet ftc^ nid^ 
tmn, »obl abet/ wenn fte iomal)grSper g^mad^t wirb/ aÜ soi 
£ie babei flebenbe Sa^l 2 ifl nun aber lortial $u grof unb mu| 
alfo 10 mal f leiner gem>mmen werben/ b*^. \t)u Stn^eit um eine 
Srbnung niebriget/ M bie €tnbett ber üorigen g, barum wirb 
fte re^^td «on berfelben gefcbrieben« @o ifl ed benn auc^ mit bem 
fMgenben ^nf^dngen ber 9lull unb ber britteit $ro))prtionaI)abl 6^ 

S) «^at ein 2apritl[^me on ber redeten @eite eine negatioe 
itenn^iffer /* . fo fc^lage man feinen poftcioen llf)ül unter einer 
Ib^b^rn Jtenniifer auf/ fudbe nac^ ben obigen {Regeln bie jugeb^tige 
3abl unb gebe bann i^rer f)hiia\ttn äiffer eine um fo t>iel nie&rtgere 
£>rbnttng/ al^ bie negatit)e Äennjiffer angibt. 3* S3. man foU 
ia bem Sogaritj^men O/45B8420 — 2 bie Ba^l fuc^en. %&t hm 
2og*0/458842o ftnbet man bfe 3abl 2,8 76352; uun mac^e 
man bie iDrbnung ber i^id^flen Ziffer unb fomit ber ganzen ^ai)l 
um 2 niebriger / weil . bie negative Aenntiffet == — 2 ifl > fo 
fommt bit richtige 3al^( O/028 76352. 

GoUen foldbe Logarithmen su anbern abbirt ober ba))on 
fubtro^irt werben / fo ofterire man juerft ^ wie ittoh^niU9 , mit 
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htm |)oftth»eii unb ncgatiMii S^ nnb Decinbe rt bann die Jtemi{tffei 
naif SRaafgobf M nfgattocR/ oU felgen^c Scifpiele (eigfii» 

. 9S a n a b b i t e» 

3'0548r63 
O/475843Ö — 3 



3'5307i89~2 = 1/5307189^ 

0.3748265 — I 
0/4892563 — j 



O/864Q828— 4* 



4^3765328 
O/2684792 — 3 

4^10805364-3 ='^ 7/ 1080536. 

O/7286397 — 3 
04587926 — 3 

0/2698471 + 1== i#369847i* 
®oft a(€i i.89* 3/4587926 üon 0/2 759364 — 3 abgetogttt 
mtbm, fo mact^e man t>it jfc^tm Xenn^^er 6(# SKinuenOul 
«tu fo mel Ctn^iteti gtiffr^ baf ber 6ubtral[)tnbu« obgeiogcn 
»etben tonn, unb t>tcme^re bann um Atn fo t>iel Sin^eitm au<^ 
tir negative Jtennjtffer # bamit ber Eogacit(^me ungeänbect bUibe» 
.3Üfo 0^3759364 — 3 oerwanbU man in 4/2759364 •**6 unb 
|te^ nmi 34587926 ah, fo bUibt O/81 71438 — 6. . 

(Sollen bergUidS^n Sogartt^men mit einet Solj^l malü^iiixt 
I9etben# fo multi|»U^ive man fo»ol ben negattuen aill pofitiMB 
Sl^ett unb bringe bann bte 5tenn|iffi^r in iDrbnung« 3. B* man (oi 
0/3872964—3 mit 8 mnltipliiiren/ fo (ommt 3/O983712— 24/ 
unb btefer £ogarit^me tfl bann = 0/0983713—21. €oa man 
in foK^K Sogartt^men mit einet ^afyi btoibicen / fo mup brc 
SDimfoe in ben negatioen X^ieii getabe aufgrf^en ; ifl bieiS aber ntcbt 
ton fefbfl ber %aU , fo muf man fotool bie pofttti)e aU negattoe 
jtenn^iffer um fo ote( t)ergrS^ern / bi^ bet 2>it>ifor in ber (ebtern 
aufgebt. 3.93. ^an foU O/3456789 — i bur4) 5 biotbiren/ 
fo oerwanbie man etfl 0,3456789 — 3 *» ß/3456789 — 5 ^^ 
bimbtre nun; ber £luoti(nt tfl== 0/46913^7— 1. 2)ie lebte 
Ziffer 7 im pofttioen S^eil ifl nic^t gans riÄtig # toeü no0 4 
fibrig bleibt / man finnte alfo baf&r liebet 8 nehmen / fo baf 
Ut £ogacU(Kne = O/4691358 — i tpixu 



3( tt f 9 a 6 !♦ 

3u ftnbett/ bu n)ie meljle f!^oHn$ einer gfgfienen CSucjet ' 
(ine gegebene 3^^^ fet. 

S)ec @inn be« Aufgabe t|t folgenber:.- S6 fei ehte dol^r/ 
9' SS. 8 gegeben ; man »ffi mtffen / to^(<l^e Voten} btefe 3a^( 
i m einet anbern gegebenen 3aW f. J* 58. .3 fei# b. ^. auf »e((^e 
$otm} 2 gehoben »erben mfiffe/ bamit s ^erauMo^nme«. 

Siefe 2(ufga6e fann nur trrmittetfl So^rttbmea ge(&f 
»erben« , (S^ fei bie gegebene 3<il^l f bte man. alli ^oten^ einet ^ 
[ anbern htttad^un töid./ «= a , unb bie ^äbi , mld^t bit ^urjef 
i baoon fein foU / = b ^ ber Sp))onent ber ^otriis / auf »el^f^e h 

et^oben »erben foQ/ bamita ^erau^fomnfe / s=? n^ fo ifl a s=s b", 

; folglid^ ?og* a =^5 n £og. b ^ alfo n == ^^ > b. 1^. man fmbet ^ 

^m geftt(!^ten Opponenten / »enn man ben Logarithmen Don a 
bp<b ben Logarithmen t)on b bit>ibtrt» 3» 35* 7uf »elc^e 

I 9oteti) muf 6 erl^oben »erben / bamtt 46656 fierau^f omm^z 

; ober »el(|)e Lötens «1* 46656 t)on 6? 

. 6« ijl l^og. 46656 s= 4/6689075 
' unb 80g. • 6 = 0,7781513^ 

'ir^ £og. 40656 _^ 4/6689075 ^ 

' £o§. 6 o,778i5i3 

^t gibt i»ac eigentlich ber Simfor^ mit 6 muttipli^irt / }um 
^tobttfte 46689078« o!bn baf )^te|t eme 8/ ni4)t tim 5 fommtr 
^bon i{l bie Urfad^e # »eil bie Sogarit^men unb bie Sagten / $u 
^^4ett fte gf ^iren / nidf^t sani gerniu ba6 {tnb , tpa^ jte fein 

foBm, ' ' ' 



i 
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ecfletS^ eiettet Xbf(^m(t 



mttttt Zbf^nitt 

flU^nün'^ mit algebraifc^eti GUtc^uttdeit, 



§. air. 

ttntir ® ( e i d^ u n g Wrtie^t mon bie Sufammfnfleirttttg t)OB 
livet Mrfc^teöfnen Kn^bcficfen f&r etncrUt ®r6fe t)«rmtttelß ht$ 
Srtc^n« btv 9Ui(i}fytiU Cd jinb g.f5* 2t^lc. fo me( aU'sSt.^ 
mnn xö) aCfo fetfe 2 t^lv. = 3 S^w fo ifl Ote$ eine (SUtd^ung. 
€()eit fo ifl 12 2= 8 + 4 ^^^^ @let(f^imd. 

2)ie betb^n 3Cu6bt&tf e f&r einerlei ®rSf e / mld^t bar<Jb hai 
3et((et| Der @(ei(^(^eit mbimben ftnb/ Reifen «^atiptgUeber 
ber 0Ut(^ungs bie etn)elnen,®r&ßett/ »orau^ Jebe6 «^auptglteb 
Bellest/ bie ®lieber«. 3« ber Sleid^ung 7+S == lö — 4 
ftnb 7-f-5 imb 16 — 4 bie •^ouptglieber ^ bie^Sripen 7, 5# 
16/ — 4 bie @tteber. ^ 

2>ie @{ieber finnen befannte unb unbefannte SrSßeii fein« 
jDer ^md ber @(eicbung ifl / bie unbefannten burct^ bie befannteti 
}tt htfimmm, alfo biefelben su ftnben. 3n ber ®(ei(^ung a -{- x 
s=: b — c ftnb a, b/ — c bekannte ® lieber/ x eine unbefonnte 
®cSfe* £)iefe Ce^tere fotf beflimmt »erDen , unb fomtt (e^ct 
benn bie 2(Cgebra / toeCd^e ÜRet^oben man antoetiben m&ffe / um 
<md Den befonnten ®ri|en ben fBert(y ber unbefannten au ftnben. 
S>ie 2fntoenbutig biefer SKetf^oben in iebem etn)elnen S^de i)et|t 
bie XufUfttttg ber 2(ufgabe. 2>arum nennt man bie 2C(ge6r^ 
oud^ 2(nal9fi< ober'2(uflifung^(.unß. 

Die befannten ®r&|en fSnnen enttoeber bur(|f (effimmte 
Sagten , ober bnr^ SBtt<^ßaben üu^ebrficft merben. 3n) erftertt 
%ciUk wirb ber ^ertf) ber unbefannten ®ripe,b(o$ ffir ben einsetneif 
gegebenen Satt beflimmt; im Cebtern erhält man ein« aUgemeine 
JBeflimmung ii^ui 9BertH t bie f&r atte mSgäc^e SiSe {)a$t/ 
tp^i(f)e in ber 3f ufgabe enthalten gebac^t merben f 6hoen , unb febec 
etnjelne Satt ergibt ft(^ / mnn man bie befannten Suc^flaben mit 
Jbeflimmten 3ci^iwert^en Dertaufc^t» «^at man }» S. bie 2(ufl$Mg 

gefunben'x = ^^-^^r fo i^it ed f&r x fo biei 9Bert|e, a(l matt 

f Ar a , b / o verfc^ebene SBert^e fegen f ann ; t^itU man aber bei 
TCtttoenbung beflimmter 9al)lm bie 2(uf(ifung gefunben: xss^Pf 



» 

fo iitt hiU nth (Strien SBcrt^ ffic x / nSmtt^ (Sinen txyh benenn 
ti« unter jentr oHg^meinen Jfuflifunä » = ^-^^ enthalten pnb» 

S t f 1 A t tt n g. > 

Cine ®M^ung ^eift bcflimmt/ wenn in i^ nttr Sine 

ttn6ef annte @r&|e entl|)ätten ifi / u n 6 e fl i mm t '/ n)enn mehrere 

unbefanntew @cißen bann i}orf ommen ; benn 0|fen()ac |$%t bann 

> \\i SUert^ feber unbefännten ®r6fe ntdj^t MofjDon ben befahntenf 

fönbem.au(f) oon ben übrigen unbefannten ^ri^en ab / unb bec 

;&$cr(b beretflern muffft^ oerAtiOern/ fo mie bie anbern unbe« 

fannten ®cigen^nbere ^ertbe befommen* «^abe ic^ bie ®Uic^ung 

; a^x s=r y-|-b/ fo bängi bec SDSertb t)0n x nicbt bloß oon a utID 

- b/ fonbern auc^ t>on bem dnbefannten y ab/ unb i(^ fann nic^t 

tf)ec X befiimmen / (Ai bid ic^ aud) y bejlimmt ^abe* darauf 

folgt, bat in Siner ©Uicbung ffct» nur bann bie unbekannte @t&pe 

iefiimnien (äffe, xpenh auf er berfelben feine anbere unbefannte 

bacin Dorfontmt* 6inb d(fo in einer 3(ufgabe mc^^r unbekannte 

Gr&pen AitbaUeu/ f(^f innen biefelben nur bann befiimmt werbeui^ 

I toenn f[(!^ au6 bet Statur ber^Cufgabe fo):)ie(t)trf(l^iebene®Ceicl^i;mgett 

I bilben (äffen / a(d unbefannte^ ®c6f en b'a finb. ©efegt e^ ftnb 

biet unbefannte Seifen x / y / z oorbanben unb man babe eben 

fo oiel uerf(i)iebeni ®ieiebungen/ fo »iro, jt(^ in ber erfien ©letd^ung 

X bittdb y unb z befiimnten laffen. Gebt man nun in ber {»eiten 

I SUi(!bttng biefen !E3ertb t>on x fiatt x/ fo fommen in berfelbett 

I nur no(^ y uno z t>or« Son biefen tsirb ftc^ y burcft z beflimmett 

iaffen/ unb febt man nun in ber britten ®Ui(^^ng Den 9Bert|^ Don 

X fhtt x unb ben 9fi[<rrt^ oon y f^att y/ fo erbilt man eine 

Sleiebuiig / »otin nur z unb lauter bef annte @riilen t>ovf ommen« 

6e faiin affo jegt z g|enatt befiimmt merben ixcca baburc(^ ifi benn 

aucb y unb X gefunben. binnen alfo aud einer Xtifgabe nicbt 

fo met @leid;)ungen^ al« unbefannte ®riSen ba fnb / gebUbet 

»erben/ fo bleibt bie Aufgabe un bejlimmt unb e^ (äffen .ftc^ 

me^t ober weniger SSert^e f&r bie unbelamtte ®rife x>mUxi^ bie 

aOe ber Ttufgabe @en&ge leifien. 2>er "SX^vX ber %\^t\x^, welcber 

ton fo(4)ni unbefKmmten K^fgaben (anbelt/ ^eißt wx^ bte 

unbejiimmte 3tna(pfi«» 

S r I I A r tt n s* 

• Cine 6(et(^ttng ^eift rational/ mim bie unbefannte 
®(ife m berfelbmjein SSurtelificf^n w ftdj^tiat/ ober ber 
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jl^jii Kran ste nrutüHhUc SCcid^ttBB n cqk rirffffmiff 



«t^cfaii^ ü<% ete wc^ dUs MEt 8cr StAd^aag w i y iHHum mai 
BttJMBtnrny» ^4 bbs ca ftit ccfUa 9^^*01 Wf&aHBt/ j^eipl 
Mf ctBf«i4ff SUid^BXii) oder «xk SUti{[na§ oant ccfeB 
Cr«lf^ CqCc^ 6Coc^a$ci ote^ sota te HnttFaiiBU Sa^ 
wtKwtltm wtfßüixi^üdf f aüft noc^ oSm ^<ämt tmcgaraflna 
S^t^bificaDiS^ Ol cum fi^cm 9^ttB§ 9aciran8t^ ^o$t ciat 
liiert o^ft fsfaarflitvgf fc(tc fiüö^m^ «aft aKstaMot 
pr flod^ loB Aottf ter 9<tfl>§, «sf ndcftt (ir Baftc&xnit« Sriir 
es|ek8 i(L Ci giH otfa l&Mo SUnftaagm traoi fsotai 9tJH 
ilfr ^imarif i^ f / vom iif wabdaatM Saft m i« yacitai 
^f9ia%, flCcu^sogfa wv dnttm Ccoic teer fnbfil^, Maotf« 
is Icf Ifittcsi ^9Un^ Bosäi w iftw t s» f. m^ €b t# j» S. 
ax — «l=;=s€, ^to orI^ ax — 7 =^-f-c cntt SUi4«a$ M» 
itPmCcai«; kigtfs^i ax^-{*^ ==^^ ^^ ™^ — bK-f«c = d 
nm9UUßBa%9$m§mnum; x' — cx^4*^ = ^' «dcros^ 
•x' — cxs=d^ üft ax' — b = e cor C(ii^a§ MB dmtca 

V9CBK 9* I* W» 

i. 215- 

Soti m tmn S(ri4ap§ «ir Sücdcr f# «if Ift Ckam^ 
Ciifc / Mif ^f( Aütcni a6ct o IcfuilcB # fo ((tfl dii ObB^BS) 
Mr »ffSt^tcCff {.9. ax — b-{-c = Ou 

$. 316. 

CffllfVBg. 

Di^ Xlgiifa ifl a{f« bie Jtoafl^ ao§ bm QoifUätai kc 
Xttfgatr liiir fo(4< Rctd^rag §b faktm, nenn du ajiMaaace 
Ckifr/ wm olm ontaa ®rifBi abgrfciMtt, ofifüi oaf ift Mm 
tibn ui/Ua Cdu M 9iad]i^iU$^4ni p^t, oaf 5er nn§i§at: 
fifrtim €Mlf olct Umm Icfantf 6»^ ^4 Mtntai, bu aaa 
«im mfiiOTm ks Sectio Ht uakettaadiu Sd§t ht$mtam. 



* 

Stecpnttng mit aiQthtaifd^n t^ld^wnQetu St23 

Wi hen In ber Tfufgabe angegebenen Itmß&nben fo Diel QiUti^anqm 
}u bilOeiif aU unbefaitnxe ®(6fen bacin üorfommen/ unb 2) bit 
I Jtunft/ bU gebilbeten @leid)ungen auf^ulifen, b. ^* fte fo ^ 
i m&nbern/ baf man sule|t f&t jebe unbefanhte @i:&$e eine 
@Ui(bun<| txWtf woxin auf bet einen Seite bie unbekannte &xiißt 
oUetn unb auf ber an\>exn imitx befaniite ©ripen ftd^ befinbeni» 
S&c pit SSilOung.ber ®Uic^ungen (affm \\ö^ feine Siegeln 
geben ^ fte bleibt bem eigenen 9ladbben(en fiberlaften. SOtati 
»uf alle in ber Aufgabe angegebene Umfiinbe tooi)l äbeclegeh/ 
ftd) beutlid) benfe»/ vod^ in berfelberi befannt obec unbekannt 
ijl/ betbe ^rfen t)on ®rSfen gel)5cig bur(f) SSuC^flaben beseid^neu/ 
unb nun unterfu(ben / in welchen ffietbinbungen bu bekannten 
unb unbefannten ©rSfen mit einanbet )hf)in unb n>ie flc^ 
barau^ )'roeterlet ZixMbdt ffic einerlei ©ad^^e / ^ie moRi a(fo 
etnanbec gletcb fegen f ann / bilben lajfen» Wlaft mug alfo etflüc^ 
bie Tlüfgabe \)txftt^m, alfo ®ad^fenntnif l)aben/> ^»eiten^ man 
tnug ba^ Zalenr be^ !Rac^benfenl^ 93etglei(^en6 unb ^ombiniren^ 
beftgen / unb britten^ man muf tmd) Ilbnrig biefeö Salent immer 
me^r audbilben unb t>ert>ollf ommnen : bann tfl e6 m5gli(ib # f tne 
' SBi{fenfd)aft ju ecternen / bie ganj t>or|figlic^ $ur 3(u«bilbung 
ber ^if^em «erfleef räft^' g«fd^<)ffeti i#» 

%5ie aier bie gebilbeten ®leitl[)ungen ffc^ auflifen . ttnb ff 
bec Siertl) ber nnbelannten &rifen beflimmen laffe^ barftbe% 
gibt bit &ifffenfd)aft ber }(lgebra befiimmte {Regeln unb bte^ tjt 
itir eigentiicf^T (Segenßano. ' , 

X O r u n b f a (• 

®lei(^e ®rSf en / auf gleid^ SSeife t>erSnbert ^ Metben au(^ 
in i^rem Deranberten Su^anbe einanber gleid(^. Die iSelege )u 
biefem allgemeinen ®runDfage ftnben ftcfr In ben einzelnen §• 8* 
angef&brten ®runof%n unb biefe le|tern ftnb e^ bdl^er eben , auf 
t9eld)ett bie algebraif^e Xuflifung^funfl betullKt. 2Meft Äunfl 
befiel alfo bartU/ bie gebilbetf @lei<^ung burc() Xntombuni 
imer Orunbfige itnb ber fpäterlnit ben)t^enen 9el)ren ber üUge» 
mettlen Tltttl^metif fo p verinbern/ bag bie «f^auptgCleber auf 
beiben @elten bed ®UI(|)^eit^|ncl^en« ffd^ immer gleich ^ ble^n^ 
tinb bie6 fo lange fort jufeben / bi^ ba^ «^auptglieb auf ber einen 
Gelte bloS nur bie unbefannte ®r&ge unb ba« anbere lauter 
betannte 9r&feh mt^lU Sieft allgtuirtee Stegtl yrfittt in 
f^^enbr ^efteae^ ^ 



\ 
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i) Senil ba< ttnftefannte mit bem SSef aniitf n bardft TCMtien 
9«rhinb«i iß/ fo wirb e ^ butd^ 6iibttaftiom aflcm auf ^nte @eite 

S^ fei bte QCeic^ung gegeben a-(-x == b. 9laii ^e^ auf 
beiben Sietteit a ab/ fo tt^iXt man z =^ b — a, eine Sfetifemig/ 
tvorin bie •^auptgltrber auf beiben @etten etnanbec ne«^ immer 
Slet(^ jinb ( §. 8* Oninbfot 5.} ni^ bie unbef onnte 6rife z aOetn 
auf Cine &fdt grbtadiit/ affo t^r SBert^ brßtmmt iß. g« 
fei a = 8 unb b = 20/ f iß z = so — 8= 12* 

§. 219. 

2) 3ß bad Unbefannte butd^ 6uBtcaItiott mit bem Se« 
f onnten verbunben / fo »trb lebtere^ buci^ Xbbitton cDeggef((^afft« 

S< fei bie OleidS^ung gegeben z — a := b* SKan aböire 
auf beiben @etten -f-*/ P> fommt z =£= b-^a* Die SUc^tigs 
feit ergibt fi^^ ati6 §« 8* @tttnbfab 3. 

§* 220* 

Die iwrigen beiben SRegeln Caf en ft4 allgemein fb in 6tne 
bringen : SBenn bag Unbefannte mit bem Sef annten burc^ 4" 
ober — berbunben iß/ fo abbire man auf beiben Seiten ba$ 
IBefannte mi bem entgegengefebten 3ei4K>(> bann lotrb man 
lA% Unbefannte allein auf bec 6inen @eite er^Uen. Xi{b 
menn . ^ z-f-a = b — c, 
fo abbire man— a= — a^ 

fo fonmil X = b; — c — a» 

ober tpenn z — a-J^b = c-j-^/ 
foabbireman +a — b == 4-a — h,' 

fo fommt X = c-j-d-f-a — b» 

Unb jelt Idft fid^ bie JRegel no(^ (ucier fo faffen : fSenn 
bal Unbefannte auf Sinet ®txu ße^t unb mit beCannten Ctifen 
^urc^ 4' ^^^^ — verbunben iß # fo befreiet man eö^ oon biefeu/ 
loenn man biefelben mit entgegtngefebten 3ei<^n auf bie anOcc^ 
eeite fd^reibt* 3tu«".bet @Ut4)ung x+a— b ;= c et^iit 
man alfo gUic^ x = c — a-f-b» 

§• 221» 

3) 0teH ba^. Unbefannte auf beiben Seiten./ fo bringt 
nfan e< aud^ burdl^ Vntombung ber oortgen Sttgelfi 4uf Cine« 

6^ * 
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6« ftf j» 85. 3x + a 3= 2x -f- b» 2taf Jeiben ©«Uett 
— 2k — a ablirt/ fommt x a= b — a» 



4) Apmmen in Uthm ^mpt^lUhnn mühmmm^ ^hid}t 
^f^iebec mU gUic^en 3eici^en t>or/ fq fann man Oufe auf betbm 
' 6f rten *9?gen eöianbcc n>egjic?lc()e9. 

6« fei bic ©UidS^ung ax^— a^-^ =3x4"^""®'+'^-"-* 
gegeben/ fo' muß man auf beftcn Seiten +a—.b abbiren^ 

»el4)e^ gibt 9x = 3^4"^^^^' ""^ ^^^^ ^^^^ ^^W^ ^^^ 
wenn man gerabe^u r^-a unb -j-b auf beiben Seiten wegfireid^t» 
3(ue 3x = x-^jc — d <r^dlt man bann x = c — d, ^ 

5) Sft ^^^ Unbefannte mit bem SSefannten burc^^ ü^ultt« 
fütation Detbunbet]! / fo »irt) e« burd^ Z)lmfton t>on bemfelben 
befteiet/ »etmJge §. ö* ©runbfag 13. 

6d fei bie ©letc^ung gegeben gx — a = 8x— tb* SJermSge 
ber mi^iti Siegeln ba^ Unbefannte auf Sine Seite gebrad)t/ erl)d(t 
man br— a :±= 3x. 3^6t i^^ bad Unbefannte nur *no(fc mit 
bem Sefannten b^rc^ 3)?ultip(ifation Derbunoen* Wlan befcetet 
e$ a(fo offenbar bat>pn A 'menn man beibe ^au|)tg(ieb^er burd) batf 

f SSefannte {^ntiS) 3) biw^irt unb bann er^dU man -^^ = xi 

|. SBjren in biefem SSeifpiele in ber urfprfingtid^en ©(eid^un^ 
I flatt bec beflim^mten ^at)im 5 unb d SBud^flabengrigen a(6 
: f ^effizienten t)on x oorgefommen ^ a(fo etm bk ®ieidbün§ 
L ex— a = 4lx-^b gervefen/ fo f)ktt m^n, hie ©lieber mit x 
o«f ßine Seite gebrad>t / ^efunben dx — ex ==3 b — ;a ober aiid^ 
ex — dx= a — b. Da'jtun (infer »^anbx ein gemeinfd)aft« 
I lieber $Qf tor ifl r fo (ann mm bie Ä(ammer apwenben unb ei 
I iommt x(d — c) = b — a ober x(c — d) =s a— ^b^ alfoint" 

I etgen gatte x = ~^ unb tm jweiten gaüe x « ~j^ 

\ JBeÄe SBertb« (tnb einerlei/ benn wenn man^ , ■ "* im 3äblec 

imb !Remter mit -^ i multipU^irtf woburd) ber 9Sert5 M Srud^i 
^^ niä)t t^eränbert'y ober bie 3ei<^efi bif entgegengefegten werben« 

fb fontmt attd^ *_j -> 

6) 3jl bie tinief4nme ® rife bttrd)2)it)tjton mit^er betanntert 
' 4)erliin^en / f» befreiet man fle bavon burc^«a^ultip(;fation. 



N 
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.> C« . fei bie Slri((it.ng ax + -r- = c flegeSm» 

^4ta4) §.8« Gtunbfat ii. toith hu OSletd^ung «nvrrSttbcrt bltihtrii 
tcenn matt otte 0ltebfc mit ehierfet 3a(l mnltipli^frt» aSas 
mvdtifUiixt alf^ ctßUdl^ afte @Iubrc mit Um Sioifor b , fo f ommt 

abx — ex = — bc« 

a 

itnb nun aOt ®liebft mit a, fo Kommt 

a*bx -|- acx == bdx — abc» 

tut t>oc^eii Stegfln nun ongmnibet# fommt 

a*bx -^ acx — * bdx = — abc^ 
forgtic^ X (a»b -|- ac «^ bd) = — abc^ 

— »bc — abe 

^»^ j^ ~ a»b+AC-bd "^ a(ab + c>— bd* 

3tt b«r ®iei4^un9 a*bx-|-acx-— bdx\= — abc fommt 

ha^ t^auptgUeb u^in <^anb i^egatio* SBiU man r- fo f ann man 

t6 pofttto mait^en / n>enn man alle SHeber mit — i multtpli^ict/ 

, h.^. allen ®ltebeni bie fnt'gegengefe|ten Beiden gibt. 2>äb&tr4 

ec^äit nrao/ wenn man bie poftttoen ®Ueber §uer^ fe(t/ 

bdx — a^bx — acx = abc/ 
Itnb folglid^ X (bd — a^b — ac) = abc/ 

l|. »bc abc 

«M» ^ ~ bd-a*b-ac ~ b(d-a») — ac' 

abc 

^^ bd— a(ab4-c) ^ ^^ nac^bem man im Sfennet ben gl« 

mfinf^^ftltc^en ^attot annehmen mü. 

^uxd) biefed ^Hui tonn man oUefBr&c^e au9 einer ®(eic&nng 
tvegfc^affen unb hit @üebec in gan^e 3a^Un termanbetn« SSan 
bringt eigentlid) baburc^ aUe ®l(eber auf einerlei 9tenner, unb 
ba gteti^e S3rfid)e / menn fie gleiche 9tenner ^aben > auc^ gleite 
Basier l^ben mfiffen f fo f onn man b(of bie 3i()(er g(ei^' fe|en 
unb bie 9tenner toeglaffen/ moburt^ benn eben i^t^ 0ii#b in 
eine gan^e ^afyl oertoanbeit »irb. 

S6 fei gegeben 

+ x c ^ I dx 

^_^-b-in+— . 

^ier ftnb einige @(teber ganje ^af^itn, ober man fanii pe än^ 
al^ 83r£((^e 9om Stenner i anfe^en^ unb a(fo bii @iet(^ung 
f(^ieiben : 

Ji^i^^^^ ^ m f dx 

xT"b d~i~iT"T* 



l - . 
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■ 1 * 

SJfan multipriaire min \tM ©rieb im 3ä|ifer tinb 9ltiiner mit 
[ ben Slennern ber öBrigen 5Btfid)ei fo fommt 

abdc r ^dc . /c*b b^cdf bcdtn -, bd*x 

"bdc 1 bdc bcd *^ bcd "bcd" "*" ^f * 

^Sijrou« folgt v ^ 

abdc+acdc — c*b ' b*cd — bcdm+bd^x 

bdc Eid *"' 

ülfo , ba bw gimnec gleich (inb / Oitc(^ bf e 3j5(|(« , unb fo ec^W 

man benn bte ®Cei(^ung ' 

I abdc -|- xdc — c^b ==:[ b^-cJ-^ bcdm -f- bd^X/ 

I folglich xdc — xbd^^ = b*cd-f-bc^-rbpdm abdc/ 

1/ obei: tlad6 2fn»enbun5 bec Atammer 
I ' X (de— bd^) = bc {hd + c) — bcd (m -f- a), 
t ober xd(c — bd) =3 be[(bd-f c— d)(in+a}]/ , 
! folali* _ bcC(bd + c-^d>(m + a)l ^ 

SSefonberd muf man bie ^Utc^ung unter einerlei 9lennec 
(ringen/ i^enn b^e^itnbefannte ®riSe im^imfor felbfi t)orfommt* 
I 3»^« e6 fei bte ,®lei^ung gegeben' 

r ' a+^ =. d~±+-^. 

'X X ' b 

; Äu« biefer fornrnt * { 

axb+bc =3 bdx — be-|-ax* 
\ Jolglic^ axb — bdx— ^äx = - — be— bc/ 

; ol>er ben ©liebern entgegengefegte Seid^en ^geben, fommt 

I bdx-^ax — abx = be-|-bc^ i 

■ Olfb x(bd-j-a — ab«=:b(e4-G) \' 

Ober x[b{d — 8) + a] == h{e^c)f 

\ fblgll« • X — ^^"+^^ 



b(d — ii) + ft 

I SBemi bie unbefannte -©rSf e im ^tt)ifor fle^t unb aucft in 
' ben@liebnn/ welche ganje 3a()lett ftnb/ r)0r(ommt/ fo gebt bte 
®lei(^ung in eine t>om, {weiten ®rabe &ber« 6^ fei {vSS. bie 
[ Gleichung gegeben 

I ,.,— ; -4- C = dX tüß 

' . X V » • ' 

fo (ommt a — b-|-cx =3 dx* — rax» ^ 

füm fold^en, @leic(;ungen fe()e man toeiter unten* 

7) ^aben afife ©lieber einer ©leid^ung einen gemeinfd^afts 
lid^^n ^attor > fo bi^ibire mvx fdmmtlic^e ©lieber burc^ benfelben. / 

15 * 



228 



erfier S^eil Siertet 2Cbf(^nttt 



ax-^ba- — abx = ac — adx-|-ae,^ 

fo fommt m^ bec 2)imfton mit s kit Sldc^an^ 

X -^ b — bx = Cr — dx-^C/ 
atfo x-f-dx — bx = C-4-C — b/ 
folglich x(^-f"^ — ^) ^^^ e-f-e — b, 

«1^ ^ — i + d-b- 

SSdtt neunte ficfe tn 2f cftt / bef fo((ben £ltiottenten §b bniFen/ 
baf man ba^ — b tm Qi^Ut unb 9lentiet gegenfettig toeg^rctd^ea 
Hunt, ^enn jener Sru<^ 

^:i^ ip «genta« = -^^ + ^^ - ^-^, 

tootmi ftc^ benn bet Se^Ur jener t>enneinten 2(b(6r)ung wir 
felbß ei^xiu 

Sfl bte unbefannte ®rSfe in allen ®Ctebern ber gemejm 
fi^aftliift %aftot , fo nnrb bnrc^ bte iDtoijTon mit becfetben eine 
^i^ere @iei(^ung in eine anbere t>ermattbeCti bie einen (Bu^ 
niebrigeriflj aud einer quabratif(^n $.S3. eine einfache @iei(^iig* 

3.S. Xu« ax3-|"^** — * = dx^4-cx 
U>irb ax^-l-'bx — I = dji '^Cf 

alfo aus einer fubifc^en eine quabratifc^e/ unb aM 

' b;^* — cx-f-dx == ex^ — mx 
»irb bx — ^c -^d = ex — ^9 ' 

a(fo au6 ber quabrattfc^en ttne einfache ©leict^ung. ' Sthmt in 
einer ©leic^ung \n a0en @Iiebern bie unbekannte @r5pe nur m \ 
ber erfleu/ obet* ^ber^aupt \n einerlei ^oten$ Dor/ fo nürDe .^ 
fte ganj an^ becfelben »egfailen unb alfo burc(^ Oie ^iei^ung 
^ar ttidS)t gu beflimmen fern» 3. 85» , 

ax -|^x = ex — dx gibt a-j-b = c — d 
unb dx* — ex^ '= bx^-^ax* ? d-r-e = b-j-a, 
alfo fann x burc^ feine t>on beiben @lett{^ungen be|Mmmt rperben» 
Solgt txm fold)e @Uic^ung au^ einet 2(ufgabe / fo i^-biefe oon 
berSfct^- baß man f&r bie unbefannte @r6ße fe|en fann^ tä»al 
man vM\ \>in Säebingungen ber ^lufgabe gefc^ie^t boc^ ©enige»' 

§. - 226. 

8) Sine irrationale @leic^ung »irb in eine rationale Der^ 
n)hnbelt/ wenn man \>U unbefannte @rife mit ibrem SBur^eU 
}eicl)en erfilid) t)on aller äSerbinbung mit bef annten ®r&gen befreiet; 
bann^auf Sine @ette bringt unb nviti bte ^ouptglieOer auf h\t 
9{ten$ ergebt / tvelc^e ber S);ponent M äBurjeljerct^enS .a»iei^ 



\ 






€^ fei il SS^ bte CSteid^ung gegeben 
boml * . /x = ±"-^~* 



unb nun 



b ' 



(/,). ^ C^-ZJL)- . 



^f Ut teilten ©eite tmrKic^ quabrictV fomnit 

_ c*---acx + x* — aac+aax + a* 

* "^ b* ' ■ • ^ '' ■. 

AlfO b*x = c* — ^acx-f-x» — 2ac-f-2ax-f-aL^/ 
obet 2ac — c*-r-a* = x* — 2cx4-2ax — b*x» ' "^ 
Z)ie& ifi nun eine rationale quabratifc^ir (Stetc^uno / beten Vüf$ 
Ufuns ^^^^ ecfldct »irb, ' \ 

€^ fei bie ©(eM^ung gegeben 

b -^ a y^x sc c -f- b ^x^ 

fo Commt 

1) b — c- = b^x — a^xy • 

* . önb bd /'x je6t bet gemfinfd^aftlic^e gaf tor auf ber redten 
©eite ifi/ fe fommt 

2) b— c Ä (b — a)/3t, folgfii!^ 



»^ . 



\ r 



3) r~- = /x/ unb alf^ - 

y Wlanö^al ijl In einer SD8urje( not^ eine SGBurjel entb^Itenj 
bann bringe man erfi bie «^auptwutiet weg unb nacf^^r bie 
' eingefd^loffene» €« fei j, S. .bie ®(^ic6nng gegeben 
, _ a + b = c— /(a— b/x), 
fo l^at man 

l) a^6--c r=s — ^(a — b/'x)* . 

S)ai^aitd 

'^ 2) (a-J-b — c)* = a^b/x. . 

•J^ietau« folgt 

iSJ (^ + *^ — c)»-fr-a == — bx/'x/ ItnbttUtt. 
4) (»+ , b-e)'-» _ __ ^j.^ ^,|.j ^„^y^ 



5) ((^±12)1-^)- 



• ^ 



X* 



•^, f. 



f J = V i J 

= v i ^y — Vc— i — J — v-j-j 

= KrrJ =T-^ 



Ä« IS = 21 — ^ .IS — 3-2V 

iitr IS = 21— / 15— ^:* 

itt« Ig = 21 — /9, 
. ««r iS = 31 — 3f 

• j wifi^ft mm ai4 lä SKirfa oit 
» * * ' ■ 

2; (a— a-f-e /ic = £ — h+c/ ^ 

C^ fn a = 5, d = 3, e=7, f=8# b=6/ €=54, 
«^ *J* » = il^y = y^^ = fÜ =- K = 1Ä' «nö 

5^Tr+6-4=3^^-^7^^4-8# bfmi5V"Ä+*-4 
— Sf+Ä— 4 = 3f+6— 4 = 3f+2 = 5i «a»> 

a/A— 7/^+8 = 3.f — 7.f+8 = 2— 4f+8 

= 2+8— 4f = 5t- 

^dC ^ie ttnbffaitiuc ®rifc Sitrsf(|eii|^ mit DecT^MHie» 

Crt^onrnlm Mr fiift , fo fttd^ moft ft< suu^ mb »k^ t9i9tsf(^ffeiu 

3' 0' ^ fri Me ^Uic^ung grgckm 



Sfted^nung mit algebtrmfd^en ®((td^un^em 23i 

f» %Cit mm .3 

i) a— /'x = /x/ alfo 

a) (a^/x)' = X, 

8tan tx\^At nun i^irf ttd^ t)a6 ®(Ub Unf er «^anb auf ben Jtuiui; 

inöem man ba^ ^robuft (a — /'x) . (a — /'x) • (a — ^x) 

Ott^tectfnft 

a — ^x 

a -4- Y 3C 

— a^x -f-i X 
- . a*— a^x , 



a* — aa^x -^ X 
* — V^^ 



— a^^x + aax«— x/'x 
i , a3 — 2a^^x ax ^ , 

\ ff« ijl alfo '• 

• a' — 3a*^x-4-38x — x^x = x^ 
folglich a 5 4- 3ax — x i= 3a * ^x 4- x /"x^ 
Ober a^-|-3ax^ — x s= (3a*-^x)^Xf "-. 

^un.mac^e man o^f bäben ®eitm.ba$ jQuabrat/ fa tpmmt 



( a'4-3ax — X V 
3a* +x -/ ~ 

Ober r a3+x(3a~x) y ;^ ^^ 

V 3a* +x -/ 



I 9ladE^t man t)om S^^Ur unb 9lenher »IrKic^ bad&uabrat/ fo 
' fommt 

; a^ + 8a«x(3 a — l)+^*[(3a.--^l)*] _ ^ 

^ 9a-*-f6a*x-+;X* 

' Saran« folgt Um tAt äSleidbung 

; ae4-2a3x(3a— i)4-x^ [',3a— !)*]== 9a*x+6a*x*+x3/ 

I tinb baraud fotgenbe: 

; x3-J-6a*x^— x2[(3a— i)*]4-9a*x — 2a5x(3ä-^i)s= a«^ 

r lobet 

\ x'4.x2[6aa— (3a— i)»J+x[9a* — 2a'(3a— r;] = a^ 

i x54.x*(6a*— 9a*-4-6a— i)4-x(9a*— 6a* + 2a3 = a«, 

i €ber 

[ X* -1- X* (—3a» + 6a — 1) 4- X (3a^ + 2a5) = a«, 

) über 

i x3 +x* [3a(2 — a) — i] + x[a^ (3»+ »jJ — »^' 
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fti^ßa^n SU§am f 4 «Bat» lift* 

ay^x — /'atx = k^x4-^x> 
#bft V^3. a— V^a) «= V^x{b+i). 

ftar x['a— ^a,'] == x/x^b+i/. 
9Kt X «ttf Mira €dtfs IhAiitr Ctontt 

fa— y'*,' = V^xn»+r)^ 
tM ipa «nf hübtü ^ntm ba«£lBaical ^fna^^/ c^to msm 

. (a_^a;^=x{b+iA 

9« fri as=r 27# b = II, (• tfl 

fr~V^«y _ (97-3^ _ Ml _ •• _ ^« _ A, 

(b+i)' "7 (ii + i;* ~ I*« — i' — * — 04 — X, 

ay^x — ^x =s ^ax-^b^x, 

«AnBid 37/64 — /'64 = V^27.64-4-ii/"64# 

oto 27*4 — 8 =3-4 + 'i-3# 

•^ 108 — 8 = i2-{-88# 

Oicr 100 .2= loo* 

SKon f^ttt andf Me Sui^ff§ct<^ ts ^fftco^mt Cj^parnntm 
•rmonirdi liimm* Z>cr ttbang ' ocgra flwBm am MH 1104 

^effciu Xtfbann i^ /'x 3= xt unb ^x =3 xS, olfo 

a^x — ^x =r ax' — X« 

Onb j/^ax-|-b/x = ^a.x'-{-b.x}# 

«»*— x5 = ^a . xl -f* b • X*. 
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JImt btDtbtce btttd^d^ngig mit x^ , fo f ommt 



a — X« ? ==: ^a-^ b^x« «f^ 
a — xi s=_^a-^b«xJ^ 



JClfo a— v^a zsrbxt + xV 
Ober -a — y^a == (b-f-i)x?, 
Ttffe^ attf bie \t^^^ ^ctm^ nboben /. fotntnt 

. (a— V'a)« = (b4.i)<^x. 



• V 



foCalid^ 



■^+^^ = «^ «te^6em 



SSntn bie («fannten ®r5§en, altg^meitt butcb Su(!^f!n6elt 
Ali^tbr&dt »erben / mte im c bi^^et get(^tt ifaben / fo gtbi b»c 
^ufefet f&c bie unbefannte ®rlge gefunbene SBectb eine SormeW 
nad^ ii)e((^er man in allen &()nli(Jben 3(ufgaben bU iuibefannte 
®rife berecbtien fann^ obnevbaf man fte anfi neue algebratfd|^ 
tu fa(b^n b«;au)cbt. ^ieö ^fl ein «^a)tf)t))Ovtbet( bf6 ®ebratid^< 
ber S3ud){ia6engci§en. 2(Ue in ben bid()ertgen ?(uf(6fungen ge^ 
funbene ^n^brfiAe f&r x finb bergUidS^en algebraifcbe Sormeln« 

§* 228* 
7t n m e c ( u n g» . ' 

Die M^b^t^d^n Siegeln geften f&t bie 2fufl5fung aKet Tittm 
wn ®(ei(bungen be^ erflen ®nrabe^ mit €rneir unbefannten ©röfe^ 
6b^ >^^ <^^^t^ i^ ben ®[eicbpngerbet l^6f)ern ©rabe fortgeben/ n>dUeit- 
mir irfi bie 2(ufga6en mit me^rern unbefannten ®rißen betracb/en* 

, t §* . 229* 

3C tt f g. a 6 e. 

®inn in einer Xufgabe mebrere ttnbefannte ®rifett t^or« 
fommtn unb m^ berfelben fo wi t)on eittanber unabbängigt 
®leicbungen entn^tdelt merben f5nnen / aU unbekannte @>ci$en H 
finb ^ btefe ®(ei(biinge~n aufjulöfen tinb bad Unbefannte ju ^nben« 

- 3tufl8fttn"g. 

£ie 3(uflSfung folcb^ ®[ei(bungen bejlebt im ^ffgemeinen 
barin/ baf man au9 (rilen ge9ebewn~®reicbungen eine elniigt 
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fb^ttZ^ ^utUt TOyf^xdtL 



ia ftnbm fndft', i»obnr(^ oSe unMantite ®riSfii bc^ixitmt 
iverben* 2)teff6 tann nun tiac^ hxti SSrt^oben gefc^e^etu 

§; ,230* 
L SRft^obc bec ©ubfltttttioti. . 

9tan be^tmme in ,it§enb einer Sleid^ung Den ^ert^ bec 
einen unbefannten @c5ffr tnbem rouiT alle fibrige unbefannte 
einjlipeilen al^ befannt anfielt unb fb bebanöeU. ©egt man 
nun btefen gefunbenen SUert^ in ber ^tteiten @(et4ung flatt btt 
ttttbefannten @rife/ fo ereilt man eine @leid)ung/ »orin bte 
vorige unbefannte ®rife ni(^^ me^r Dorfommt» Tini btefet 
f ann man alfo ben 9Sert^ elfter ^toetten unbekannten @ri^ 
entwideCn uno btefen nu^ in bcr Dritten ®let(bang fiatt ber 
(leiten/ fo mte aud) bm 98ertb ber erften unbefannten @rife, 
f att biefer erjlen unbefannten fe(em @o n>trb man nun eine 
<Ükt'i)ung erbaiten , woiin jwet unbefannte @r6ßen fei)(en* 
$ibtt man nun auf btefe Krt immer fort / fo muß mgn enDlic^ 
auf eine ®(et(buttg f ommen / toorin |t(^ ttur npc^ eine unbefannte 
®c&ge befinoet , bte bann nac^ ben fcbon gegebenen Stegein ent« 
t»\dHt n>irb. '^at trian nun biefe gefunbeU/ folaffen jtd) burc^ 
&ubßitutionen tbdte&tt^ auc^ bte &bc|gen unbefannten befümme^ 

!8 e i f » i e i e/ 

i) a^ mxhtn 2 unbefannte ®cS0en x unb y gefud^t n f&c 
loe(c^f bte Gleichungen gegeben ftnb x-f^y =;= a unb x — 7 = b«. 
> 2Cud ber erpen @iei(^ung bat man 

X '= a — y^ ■ 

2)iefen fBertl^ fbr x in bie gmeite ®(eid^ung jlaU x ge^t^/ 

fommt a — y— ry c=3 b, V 

/ ober a — ay = b^ 

ober " — 2y = b-— a^ 

ober ay = a — b, # 

; . ölfO . y = i-_. 

®e^t man nun btefen ®ert^ f&r y in bte ©(eid^ttng.ffir x; 
foir^dlt man ^^ _. ^ a-b ^ / . 

alfo 2x =; 2^— -(a — b); 
^ ober 2x 5i= 2a — a-|-b/ 

Ober 2x = - a4«b^ - - . 

alfo X5=: ±±SL,' 



% * 



aje^una mit algebräifcifjc» ©lei^ungem ' 235 

, a) 6« »nben 3 iin6tfo»nt^ ®r5fw: x/ y «nb :« fl^fttcflt/ 
fftc »eicfce man Die 3 ©Uic^unaen l{|at : ^ 

i) ax-f-y — ^ = zj 
• 2) x-j-z = y+®> V . ' 

3) z — x-^^y == ca»^ 
6u(^t ni^an aud ber jtveiten @Cei4ittnfl bin SBertl^ fftt x/ 

fo foitimt X = y+^' — =^» 

2)i?fen 'SBert^ fcfte manvjlatt x m ble btüt« ©tHdS^ung/ fo ; 

tmmt . z — (yrl-a-^zj-J-ys ca, ' . 

ober ^ — y-^a-J-z-f-y = P*' ... 

^tfo bo — y ^nb +y (li^ ^tUn unb 2 + * != 3z ijly fo 
[ foramt ' 3z — a = ca; 

i _ ob«t 2z = ca-rl-a/ 

l / 'ober 2z == a{c-4-i)/ 

ölfO z— V n- / 



giutt fd&reibe tnati htn SBert^ f&t z ftotl z In bie ctjle 
6(eid)ung unb feße in berfelben auc^ ffit ;x ben SBert^ ^ fo f omn^t 

a(y + a — z) + y — c = / 

» - V, 

. « t ' -a(c + l) 

ob« ay-l-a^ — az+y— 'C ~. • '^ ^ ' ■ v 

j «... 

ob« ay+a^ ^T^+y — ^ '''^ i ^* 

3fae ©üebei: mit 2 multipUiict/ um, bie aScfid&e to^m^^ 
%ff«n/ fommt 

2ay4-2a*— *a2^(c + l) + 2y — 2C == a(c-f-j)/ 
Oblt 2ay4-2y = ^^(c + l) + *X^ + i)"~ 2^^'\-2Cf 
I OH« y[-2(a + i)] = (c + l) [a(a4-i)]— 2(a* — c); 

I «^f^ , ,^ y = . 2(a+x) -* r ^ 

2)iefm SBäertHÄf y # P»^»^ auc^ ben SBectJ fii: z, \t\t 
man in bi^ erjle GJUidjung ffit x/ 

e« war n4mli<^ x = y + a — z/ fotglid^ 

a (a + t) (c + i) -a (a*--c) t , _ ^+j): 

.»«=» — — "TcTTlö ^-r^ ,2 • 

a»ön brinse a«e ®H«bv teclf^t« aöf ben 9lennet 2 (a+i)^ 
fo «^5lt mön 

-^ a (a+i) (c+i? — a (a*^c) +aa Qi+i? — a (a+i) (c+i ) 
X--. . 2(a + i) ' 

öh#r^ — ^ ^^+1) (0+0 -a Ca+r) ( c +i) -2 (a«-c) +^4| (a-f-i) 
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«Bf, olf« Unaat . 

*ifa + i)— «f«» — e) 

«(»+i)re4-i)— «(.*— e) _ «fc-f-») fa«-e> . 
«rc+i) ' 

, CF« fei a = 3, c = 4, f» if 

X 3+1 — % — i^/ 

_- — 3^4+t) 2r± i5 $ 5»«»« aJ-^Äi 

- < 3'4^-i) 3*^ I J -1 

z 2 T 5 7ir- 

— 4= 7i wiö|»atri<^^ bmi 3.|-f-6j — 4 if == ^ 
+1 = ^ = 7i- 

6J+3 Ott* ==== 9i* 

Die bntu ®l«*a»g « — x+y r= e» i^ 7^ — ii+^ 

^= 4* 3r ebtnfofld cic^tg/ beim 4* j = la ttii0 tJ — 'Jt^ ^ 

§• 231- 
IL fDtft^ol^e bec J(oBt6taatto9* 

Z^tefe befte^t bann/ ba§ man arxi jfbcr SUtd^mrg ben 
Sett^ eitler unb berfetten unbefannten ®rSfe ficdl^t, inbm 
th<m einfipctUn oUe &brtge unbrfannte f&c befanitfe anfleht 
{Run fcbt man bie gefonbenen 9Ben^ einimtfer gleich unb be* 
fitmmt ^atavt$ swei ober me^r SSert^'fur bte |n>elte «nbefonnU 
<Bripe., 2)tefe etnanber glet* gefebt, geben »Über Skrt^e f&t bte 
totte unbef annte @r6§e n^ f. »• Xuf biefe TCrt muf man enblrd^ 
fftr bre (ebte tmbef onnte @ttf e einen ^ttß) in (auter befanitten 
IBr^en befommen/ tporout ftd^ benn burc^ &tA^Miotivi i 



♦ -^ 



\ I 



S^e^nuttä mit' atgebrot/^)«« ©M^ungen, 23^ 

laffm. ^ / . 

tS« mer funj- Satten bei (Snttptrfelung bcr ©Idtfiiungm 

ftnc oöct etnig« unO^Pannte ©rigen tpeg/ fo fommt .man ju* 

>rn>n^3ieU/ obne tag man n6tf)ig bat ^^ aüefonfl crfocDerUii^t 

fötncbunäm \vl macl)«i. SBnn.erbaU nÄmUd) al«öann balb einm, 

51^eri^ für eine iinbefannte @r6ge ^ be? lamec bekannte entbdlt* 

Sicfrn SBett^ fubftttuire man in ben anbein ©leii^ungen , fud)e 

fo bu {iveite unbekannte J^r6Se u. f« n)* 

85 e i f p f e t e* 

SWan fu*t wr unbefannte @iigen: x, y/z) V/ fftt 

»el*e fotgcnbe 4 ©Icidjungenxgeöeben finb: 

f Xu« L folgt 'x = a — y — z-fv; wetdf^e ©letc^unö tt>it A 

nennen wollen. 
' < 11." s X = b^y — v^-z/ »tic^^e ©leic^ung roir.B 

nennen n>6tteo. 

s IlL 5 x= c — z — v-f-y/ welcl)€ ©ieic^ung rmr C 

nnwien »olkn# 

« lY* » x =5= z-4-v4"y — <^/ »eld)e @lei(^ung wir D 

' ' nennen woUen. ^ 

' SWan fege bie SBert()e fui; x in A unb B einanbei? gWc^/ 
fo bef ommt man ' 

a^y — z-|-vs=s b — y — -v -{-?;• 
; S^xit ^ebt fid^ -^ y auf beiben ©eiten '9 alfo fommt 

.a — ;z-^v = b — v-|-z# 

fo(gli<^, wenn man z auf Cihe ©eite allein bringt, l^xmX, 

über a — b-4-2v =3 az/ 

olfe — ' — T-^' = 

obet v4" 



a-b 



Z/ 



z* 



2>iere ®U.ic^ung ^eife E. 

giun f^eJ wö» We ?Bäett^e ffcr x in E unb Ö.«inanbet 
' gleidS^^ fo Wieb ft* ein iwertec ffiectl^ f&c z ergeben ; n&mlkl^ 

J)a |icl(^ y auf betben Seiten l)ebt; fD fommt 
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itnb z Mtin auf Sine €eUe ^titad^irfonmt 

z-^z = c-^ — V — v-j-d/ 
ober 2z = c — 2v4-d> 
' c— av+d 

= .— 1 ' 

. ober z t=r -^i V* 2)iefe ©teicfeung ^ei^ F. . i 

@e|t man nun bte 2B«rt^e ffir z in £ unb F etnonber gleic^/ 
fo toicb pi^ V in (auter befanntrn @r5ien ergeben / tiSmitc^ 

+ a — b c+ d 

3(Ke9 auf Ginen fRenner gebracht nnb bte $iiitt g(ei<^ gefrbt/ 
fommt 2v-^a — b = c-|-d — 2V. 

Unb V auf Gine Geite attein gebraut / fommt 
2V-f- 2v = c-td — a-^b/ 
ober; 4V = b-j-c-f-d— :a/ 

-^ ülfo V = i±£±±Zi. 2>iefe®rei<ftuttg?KipeG. 

SubfHtuirt man btefen SSert^ fftc v in ber ®tetdSlung E, 
fo »icb {t(^ 2 'n befannten ®ci§en ergeben / nim(i(^ e6 ifi bann 

_ b«|-c-f"d— a i a — b 
4 ' a 

Sie IBr&^e auf Q'mm !Reuner gebracht/ fommt 

b + c4-d — a I aa'—2b 
2 SÄ — = V + 

b+c+d--a + 2a — ab 

4 

^ c+d+a^b ^^^^.i+c+i::b^ 25i^fe®(ei*ung^eipeH. 

4 4 

®e|t man nun bie SBertbe f&r x in A unb C einanber 
gletd^ / fo mirb ft^ ein 98ertb f&r y ergeben* & iß nimiiäf 
a — y — z-f-v = c — z — v-|-y« * 

£)a ftc^ — z auf beiben Seiten ^ebt / fo fommt 

a — y-|-v==c — v-f-y» 
9San bringe y aKeln auf ®ne ®cite/ fo fommt 

a-^c-J-v-f-v = y-f-y/ 
ober a — c-^2v c=s 2y» 
@eit man nun flau v ben in G gefunbenen SBert^ fo ttW^ 
man a~c+ 2(b+c+dj:^ ^\^^^ 

. f b+G+d — a 

ober a — c4--— i— i — ; — = 2y^ 



( « 



. I . 



A \ 



iinb oKed (m!er «^anb nuf Un dimnn 2 jeSradj^t/ f^tnmtv 

ooer — !— ^-^ = 2 y^ 

öffo ~. ; ^ = y. 

GtiMcd^ erlitt man auc^ hn SBett^ fftr x/ m^ti man bte 
f&r z/ V unb y gcfuti^enen SBett^e tn Sine i>oti htn 4 ®(etc^ungett 
für X fejt/ olfo j.85^ in I>/ ao^x = z + v+y — d »ar» 



-^ * + c + d — b 



t^ b-f c+d — a I a+b-Hd'^c 



— d* 



4 ■ 4 

3(ttf6 auf 6imn 9lennec gebradj^t^ fommt 

_ a+c4-a~b+b+c4-d-^a+a+b+d~c-4d >-fb+c^d 

4 H . 

6« fri in ^olfyUn 8 = 3/ b = 4, = 5, d = 6/ fo ijl 

Siefe fBertfte ffic x, y, z, v ^fegt/ »itb (i(^ Me JRid&tigs 
feit tecfelben ouS ber Überetnßimmung'mtt ben angetiommnexi 
' ©Uid^iingen ergeben* (S6 i(i nimüc^ bie ©(etd^ung 

L === If Jt- 2 4- 2i— 3 ==: 3/ 

IL =, i^ -^ 2 - - 3 — 2i = 4/ 

2t-- 3 — 2 = 5# 



.<\ 



./ 



in. = i|^ 



3 -- »— ii = 6. 
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^ m. aRet^obe.bet 2(bbition unb S^btrafttom 

)t>iefe aifetl^obe befie(^t batin / haf man bie gegebenen 
@(ei(burigen $u einanber abbict ober i»on einanber fubtrai)trO 
lun burd) biefed 9Ritte( .eine unbekannte @ri^e nac^ ber ^nbecn 
tveg^ufcbaffen unb fo hm ^txtt) ber &brtiien l^ic^ter }u fünoen. 
ivi bem ^nbe tohf^it man müt^tiid) ^ita ber unbefannteit 
®tifen, bie man »egfd^affen toiU, unb j^t ®(ei(i)ungen / au^ 
Wen {te ' weggebracht »erben fOtt« 9tun llnO {»ei Sa((e mSgtid»:' 
I) X)ie n^egpfc^ffenbe ®r&fe ^at in t^etbm ©ieic^ungen einerUi 



« 



* 
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240 ^x^:äfdL SiataiXHiN«^ 

»r4«8fd»stfra^e Qktir oi MBm nt^/t%m§tH^t Sn^n » »MC 
fcbicji^^« omni «1« rninifi Srdkra !Üt. 2) JD:#fl»r^i:«~^2faioe 

■niltf^üirtt BUS t» SlirDcr Mr naca ®ifl(^cIlg mix hnm ilMffu 

iurdi man yatn arct f&lnAnTt^rtk fchfilt; ta taus ik Mgyu 
f4MRtst< (5ri^ ciarrlri itcfTniimtfa tat * »fü tttin ^m^ MSB 
-^co^K^ Ai^ Wtt bcidto A&rin^fotni tct caKrfoaBtra S««^ ia 
Wa kriifa gcgfbrafa <Slf itbaagca üt. äSit tt?fai acnca Sirt4^aagnl 
aecf^^rt Bua aaa, »ic t^nai nfca gillt aa^ f« criijiU aiua äst 
hntU i84dd»tn%, ia töiläKt tu fort^f^afrade Orife fr^» 
Ctoi fe f^Afft aioa aoa tU niaüxäH aabefaaatc 9nttt oof 
fctoa 9am bcf ii^ngca Sin^aagrn feit # aid i^Nai asua aaf 
birfe Irt ant alba aafecfoaatra Grcfra Iti oaf Stae i^fcfa^rt 
aa> fic «rgfcfHlft # fo ^^(t aioa 5u(f|t mt 0Ifi4|aa9 , aocia 
aar aoib ^^ aabrfaaaU Srift »orfüainit, beta 9ktü^ ft4 
oifo Ktt bc^tanara ilifu 2)ot4 @ab^tatioa cc^itt aior ^aao 
ü» 93at^ Wc Un§fa aabefoaacea ^thpau 

S c t f pi e L 

II« friea folgeabt 4 (BUi^aagm , »otia bic aakfoaatfii 
9dfiu amdii SUtffiiienUn f^m, geg^ca 
I. x-^-y-J-z — V. = a, 

IL y — x-j-Ä — ^ = ^# 
HL z — X — y-f-v = c# 
IV* — v-|-z-^x — y = d. 

Sn L aab IL ^ot x tinnlti Seicbcit; Biflni abbcte alfo 
IT* |u L / aa<6beai ama bU Sitcbec ia IL fo georbact ^/ baf 
gUtdf^e fSu(^flabea unter L f ommm. <Sd i^ a(fo 
L = 3c-4-y-4-z — ▼ = a 

II> = ; — x+y-T*^ — ^ =^ ^ 

6tttnmf ^= 2y4-22 — ay = a+b* J)iefe Q(ei<^ung 

3a n* unb m* ^t X einnUt 3et(^ / tnon }te^ atf» IIL 
»oa IL ob aab ^rbae bte Gliebec boa. lü* aoc^ bra OUebeirn 
bm IL Xf fo 

IL s=3 y— x-^-z — V •= b 
— lIL s= '4*y'4 *^ — z— V s=s — c 

ä — lU, s= 3y — av ^=5s b — €• ©Jeff S(ei(|ttng 

Sn 



• 



r 

5[n III*^ uftb IV^ \fiX X »Kjer ün-fd&tf bf ne Setcfeen ; mait 
^Mre ölfo.IV* ju III. , xi<iAiti%xa man We (SiUbet in IV^ tpte in 
in. geocbnet ^oX. Tfllo . , ' . 

III* ;?=3 z — X — y-f-Vv = c • 

6umme »= az ~ ay ==: c+d. Swre®(f{d^unq l^eifi^e C; 
SSiU man nttn y »egfc^affen^ fo wä^te man bu ®rf ic^ungen 
B utt^ C, in^iwkftett y mit tjerfclbicbenm 3et*ett üorfommt» 
fSian braMc^t atfo bribe ntir )u abbtren«. 6$ wac aber 
f B c= 2y — av-^ =5 b — c V 

I Cssa — ay-f-gg = c>{-d 

iCiimme = ^az — 27 = b4-^- 2)iefe @ Wd^un^ ^efffe D* 
I e*ett fo f<t>affe man y 9M A unb B mg , inoem man B 
pott A absiej^t r fo i^ ; ' 

A = 2y-J-2z — 2v =s a-f-b 
— B= — 2y 4-2v="^b-4-c 

I 3t(f0 A— B= —22^ = a + c, 

^' ©t^fen SjjBettfe ffit z fege mon in bie ©(«'^nnj D , fo , 
fnlfält man einen !08«rt() für v. 3flfo 

- D = a + c— 2v = b-f d/ 

ober 2v — a-<-c == — ^^b— rd/ 

• ober av = a — b-^c — d^ 

alfO V: s=3 ■ ' * 

6ett man Mefen SBSert^ f&r v in bie Sleic^ung B ^ fo mirk 
ybfjKmwt, Klfo " 

B = 2y — (a — b-f^c-^d) = b — c 
I -ober 2y — a-^b — ^'c-|-d = b — C/ 

I " ober 2y = b — c-|ra — b-^-'C-^d^ 
j ^ jöber 2y = a — d^ 

; -- . a — a 

a(fo y 5= — ^ — . . 

9ltin f>6< man in eine t>on ben urf^rfingtic^en ®(etd)unqen 
jfiitt z/ V/ y bie 8efunbenen"^2Bert()e/ fo wirb x beflimmt*' 
rf« toar, !♦ 5B; L = x+y+z — v =i a. Jfifo 
ta — d^t« + ö si— 'b + c — d 

%lef auf Smen ^tnner gebrad^t unb bteB^^Ur glei(^ gefe^z f ommt 
2x-^a— d-J«a*{-c — a-|^b— c-^d ff=s^ 2»* 

• l6 



/ 
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oder 2x == a — b/ 

■ ##- » — b . ■ 

9e(fett nftt a ;=: 8/ b =±5 — 4, c = 6/ i = — 12/ fo ip 

: ■ — b 8-<-4) s±± . la Ä- 

* = — jj— — — 31 1 1 0/ 



IDaf nitn bufe SSect^e ridj^tid flnb # «c^eHet# mnn moii 
Me urfpc&n9li4|en @(et(^iingen in btefelben t><rtpanbelt« (ti 9» 
nSmß^ 
L = x-f-y+*^^ = a/ ötfo 6-j-io4- 7—15 «= 8' 
IL = y— x-f-z— V = b/, Ns 10— 6-4- 7—15 = — 4' 
IIL== z— X— y4-v= c, 5 7— '6— ro-j-i5 = 6; 
iV« =5 X — v-f«— y = d/ « 6— i5-f- 7— io = — il» 

§♦ »33* 

^Sm Dorigen SSeif^iete Ratten bte unbefannt^n 6ir6§en emerfei 
Jtoefft^ienten. 3^6^ moUen n>tr nocf) ein S3eifpte( bttrcftffi^ieR/ 
toortif t)erf(^iebene Koeffizienten t>orfomnien/ biefe aber {nerjt 
bu?(^ befitmiiite S^blen au^br beten. 

6d feien bie ®letdl^un9eA gegebtti 
'!♦ jx-f-ay — z =3 3/ 

IL 2x— 3y-|-2z = b^ 

!DIan bringe / n^enn man x »egfc^affen n^iU , in L ttnb IT* 3^ 
unter etnetCei ^^oeffijienten / fo iß / toenn man bie. ©lieber iti L 
mit 2/ bem fioeffiiienten t)on x in IL/ unb bie ©lieber Donll* 
mit 3 / bem Koeffizienten t}on x in L / muUiplizirtf 
L c=3 6x-|-4y — 2z = 2a nnb IL = 6x — 9y-f-6z = 3^* 
SDad ^{ieb x f)at in beiben ©Ulc^ungen einerlei ^tidßUi # 
ii«()e man IL uon L ab/ ober abbire IL ju L mit entgegro^ 
gefegten Seichen» Älfo ■ ' 

L = ^ 6x4-4y-^2z at= 2a 
^^^ — JL = — 6x4"9y — 6z s= "— 3[^> ; 

f4>lgtt(]& L — ir*« i3y-»-8a =*? 2a —«b. JKff« 

®Uid|^ttns ^eif e A. 
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r ' 

9im fcfeaffe min x au«*!!, «nb IIL weg , mbem man iTL 
init 2/ Ocm Jtoe^ijienten Doit x in 11./ muftipli^tct/ IL aber unt>ec$ 
inbert Idf t / weil x in IIL aum Äoeffijienten i t)au ^« ift atfr . ' 
!!•= 2x— sy+^z = J> «ttb IIL = 8z-— ax^-ay ==.£c. 
Sttll* unb IIL l^atjx öecfcfciebene 3eic&em SBan^ abDtre olfo IIL 
{Q IL / inbem man bie ®(i,eber fo or&net/. bof einerlei ^uc^jiabeit 
nntec einanber fommen* Tii^o 

U; ?=a 2X — 3y4- 22 = b " 

unb HL = — 2x-|-«2y-|- 8z == 2c ' 

■ folgticft IL + UL = — y+ioz = t+.2c. 2)iere 

eUcAuttg ^eife B. , ' 

^egt fc^affe man aud A ttnb B ba^ @(ieb y weg / tnbem 
' man bie ©lieber t)on B mit 13^ bem Äoefijieiiten t)on y. in A^ 
I TOultijlisirt, t»ie ©leic^ung A aber «nt^erinbei^t ttft/ weit y 
in B $um Koeffizienten i ll)at« 7(ifo ifl 
A = i3y— 8?i==aa^3b u- Bi=— 13y-l.r302rrrr3b4.26c» 
2)a y in betben Gleichungen entgegengefe^te äeic^etr ^at / [0 
* äWm man* 2Clfo ^ . ^ 

A tsf 137 —> 8z r= 2a— 3b 
B = —i^y^r^oz s= 13b 4: 26c 

30fo A+B = I23Z == 2a.4- tob-|-26c* 2Xefe 

©lei^ung ^eife C» ;^ 

%ui G iäf t ffd^ nun z nntniUelbar beßimmen , ndmtid^ 
I22Z === aa^^iQb-l-döc/ 
S){tt 2 gel^oben) fommt 

6i55 =3 a+5b + '3<^# 

■ ' ^ • 'dl , 

2>iefen SBect^ f&r z fe|e man nun itr A ober ^ f{att x/ 
fi^ tuibet ftc^ y» We^men wir A/ jfo t(l - . 

7iM unter einerlei 9!enher gebracht/ tommt . 

^i •I3y-^8a-r- 40b — 104c __ isrza — zS3b 

' " ■■ ■■■ ' ■ > srra ■ — ■!■ ■■■■■ 'i i. n ^ 

jDa tlttn bi^ 3i()lec gleid^ ftnb ^ fo ift ; 

793y"-'8a— 40b— 104c =3 122a — 183b» 
Solglidfe 793y = 130a — 143b -f- 104c* , ' — 

^ebt mM 4i{e bliebet mit 13/ fo fomnut 

6iy == loa — iib-|-8cj 



244 ecftetS^O. tiin^ Kb^ifytitL : 

ÜHuii \tf^ m(^n bie Setti« fftr y unb z in bU &Uiimng L^ 
cbrr n.^ ober TU., fo finbrt ß4^ x* dle^men iDir JL = 31 
^27^-2 = a^ fo erbSU toan « 

XfleS auf Sinertet Stennei gebc(idftt# fommt 

i83x+2oa — 22b-)^i6c — a — 5b — 13c =3 6ra, 
2f(fo i83>^ = 61« — 2oa4-a+22b-J-5b— ri6c-J-i3c* 
pt^et/ Qbbirf^ loa^ |!4^ abbtren ih^t, . ^ 

183^ = 43*+27b— 3c, 

fbigci« * = -^ iü^: — ^ 

g« fei a = 16/ b 1=3 3# c, == 7, fo ijl 

X i^rr"^ — : i^i lai — ^Tsy^¥ 

y * '6r tr^ ^=^ s 1 ' - ■ ö 1 , "^ 3' 

6ftt man btefe SBert^e in bie gegebenen SUic^nngen/ fo i|t 

L = 3x4-2y — z = a; '!!• = 2x — 374*22 = b; 

3*44"**3 — 2=16; 2.4— 3»34-2.2'=3; 

ilL = 4z — x-4-y s= c» 

4.2—4+3= r- 

Sebt »offen n)lr sur Übung f&r ben Xnfdnget oni^ ttot^ 
ein Setfpiel beif&gett/ wo bie Jtoefftitenien but(^ fSn^fiabin 
au^gebc&(ft 0ttb. 

€^ feien a(fo bie 3 (Sleid^ungen gegeben: 

I. px + qy — 2 == a, 

IL qat — P7 + q2 == !>/ 
in. r^— x^-y =: c* 

Suerft bringe man x in L unb 11« wstn etnertei Aoeffqtetttftt» 
inbem nian L mic q unb IL mit p muttipUjtrt / fo er^iU man 

L = pqx+q*y— qz = qa 
II. =3 pqx — P*y+pq2 = pb» 

Z^ie QiAinwai II4 mtc entgegengefc(ten Seic^^n ju L abUrtf 
.fommt - " ; 

L === Pqx + q*y— qz = qa ; 

— IL = — pqx-f*p*y— 'pqz. == — pb v."! 

ilfo L — IL == y(q*4y*)— zq(p+l) ==? qa— pb. ©ief« 
-®Ui(bung ^eife A* 

9htn bringe man aucb x aul II* unb m. »eg , tfibcfli m^^ 
Itur nL mil ^9 Um Jtoeffiiienten iwn x in U,, jn muitiftifixtni 



\ 



köttdfrn 6^ flammt HL « qrz — qx -^ qy =5 qc* ^f fe# 
\m^r weil bte ® lieber mit x in IL u'tib'III. 9erfc^ie6etK.3etc|^ett 
"fyiUn, uii^etdtibett ju IL atbirt / tH)r^et a6er bte @(tebn fo ge» . 
«rbnet / baf gleid^namigf . unbefannte @rSfen unter einanoer 
fcwmen» ^i(fo ^ * 

IL- ?=• qx — py+ <12 sta b 
IIL «= — qx-|"qy^qrz g=ä qc. 

tiolglicft IL-^UL = jr (q— p)-f-2^(r+i) == qo-^b. ©iefe 
6lei*ung l^ei«* B» ^ ... 

9lun fet^affe man diil ben ®{ei(^mtgen A nnb B bad ®(t^ 
»it j »eg / tnbem m<»n A mit. q — p «nb B mit q* -f- p* 
I muUipliiirt unb wegea bet gletd^en Stichen B mit entgegengefegten - 
' Seiften ' p A äbbirt* S« f ommt alfo \ 

lifo A-B = — xq [(p+i; (q- p) + (r+i; Cq*+p*;] = {q«~pb> 

(q^p>~t35+b)(q^+P*>- » 
SBan mac^e z pofttiD / inbem man auf beiben ®citen mit -r x: 

inulti)>Uiict ^ fo fommt . * . 

\- 2q [{p + i) (q -p) + («^+1) (q*+Pt)] 

\ ^ =^ (q? -i- »>) (q* +P*) - (q* r- pl>) (q - p)* 

[Bacau« folgt ; 

f y' _ fqc + b>rq« + P')-( q>- Pb) Cqjufl . ' 

qC(p + i)(q-p) + (' + iJ(q* + P*>3 V^ 

€e|t man nun in bie^ ® Uic^ung A obec B flatt z ben 
rtm gefunbenen 5EBettb / fo »«b |t^ y bejömmen laffem 5Bic 
ttollen bie ®Uxd)m^ B = y (q — p) + z?('+i) .= V+* 
fco|)lem Diefe ift qtfo nun == ' 
Xq t)V- l g(H-i)I(qc +b)(q«+ p')-(qa~pbKq:::£)] _ ^ t . ^ 

,Sm SBrad^e IS)ebe4i ftc^> bie beiben q^ alfo fommt 

n^ PJ + - (f+i)(q-.p;+(r+i)(q*+p»; ^^T^^* 

Statt iitinge ^ a0e @(iebet untei; eineirUi 9limtx unb fe^e bann ^ 
We äibl« glei* / fo fommt 

I y(q-p)t(p+i)(q-p)+('^t^)(q'+p^*)] ,, 

;4-'(f + Ij l(qc + b) (q» + p^) - (qa-pbj (q-p)l 
= (qc+b) [(p + i) (q-p) + (r+1) (q*+P*^]* 

him iji 

y(q-p)Kp+i)(q-p)4-<^+^>f^*+P*)' ' 

^ (qc+b)[(p4-i) (q-^p) + (r+j) (q* + p»)] . 
-(^+I9[(q.c + b) (q^+p»)-^ (qa-pb) (q-p)] 
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246 ^tftnWfnL maUt lOfSfiää. 

(qc-^hi nah ha$ $Mlc 9üt^ mit — fr-f-i), fi» Hmmt 

y ^q — p, { (p4- I; (^ — p; + '«^4- 1; iq* +p*i J j 
— '^+i> \v+^) q''+p^+''+I- -V— P*^/ (q— p)« 

3r(t bebt ftd» oaf t€r rci^oi ^du ^^ iscöe inA Mttr Slicl^ 

y -q-p; ['p+i) Cq-p) + C'+i) (q*+p*;i . , 

= (qc+'>' <p+i> q— P/ + (•■+0 (q*— p») (q— p) 
== «q— p) [<q«+''; t'p+«) + ^q*— p*») (<^+i)i- 

jDitH^ict nun oaf btitcn ^tt«n mit (q — p;/ fo Coomt 

y[Cp+0 Cq-p) + (r+O Cq*+p*)l 

- = Cqc+b) (p+i) + (qa— pb) (r+i). 
• ' J: "^ ' (P + tJ (q - P> + (r +IJ (s« + p«) • 

SufcK SBMttd Mn y / f« »ic bcn »oa s , f^tibt tum ma 
in «in« Itt mfpritaglidKa ®Uid)ungtii , fo ottb ooit x bcpnudt 
tMtbtn. C< »ar |.B. Mc ®Ift($itag L = px-^qT — s =^*» 

f» tp „_ _ q[(y + b) .p + l) + (r + lJ fq»-pb)l 

^ ~~ (p + «) (q— p) + C+i) <q»+p'> 

r^ ., q t(P + 1) (q - P) + (r+l) (q'+p')l 

^ — p» -r (p+ 1) (, _ p, ^. (r ^. ,) (,»4.p», 

ft«+b) (s'+p') - <q.-pb) f,-p) __ 
^ -. q<P + OCq-p).+ (r+0(q»+p*J -" • 

Sie wrnnrt 6ctb(i^ Srucpc init(tf(|Ktl>f n fi«^ nur tan6 bw 
Sfaftoc q, um utUfm Ott «ne gtSftt iß> ott b«t oaOttr. 
9Ran in»st olfo a((r@lwbec nntrt ctiKtI(i92«iiiur, fo tmnt 

BX ^ »qpC(p + 0(q-p) + (r+l)(q«+p»)] 

^ q C{p+x) <q-p) + (r+t) (q*+p*n 

4- mr — q* C(qc + b) ( p + l) + (r-f I) (q«-pb)l 
~^'"" qC(p+i>(q-p) + Cr+tMq»+p*J] 
— n fommt ww o6(n tmb auf iMt tt^Kt» €«te 

« — »q C C p+i) !q-p) + (r+O (q*+p*)] 

q t(p+i> (q-p) + c+i) (q'+p*)] • 
Saft man mm bie vlrnnec totg unb ft^ )>U 90^ (is« int 

3&^(tt te^t« gUi^/ fo (ommt 

Jtpq [(p+O (q— p) + C'+i) (q*+p*)] 
+qncqc+b) (p+o 4- C'+i) Cqa— pb)I 

— (qc^-b) (q»4.p») _(qa_pb) (q— p) 

— aq l(p+0 (q-p) + C'+O (q*+p*) J* 
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8(teb mit x auf Sine ®ette ^thta^t, fommt 

*pq [Cp+0 (9-p) + (r+0 Cq*+P^)] 
aq [(P+OCq— P) + (r+i) (q*+P.^)] 
— q^ [(qc + b) (p + i) + (r+l) (qa — pb)) 

+ (q«5+ '*) (q* +p^) -- (q* — p*») (q — p) ^ . 

•qE(p+i)(q-p)+fi+x)f5f+P*)]^^^ . 

(qa— pb)3+C qC'f b) (q^+p*)-<q*— pb)(q.— p) 

pqlXp+i)Cq-p;-f(r+i)(q*+p^)] 

I - fße^mm tokt jejt^ ^»le oteti/ a =1=3 16/ b =s 3, <?== 7^ 
|p=r3^ q = 2/ r = 4^ fo »itb • 

I 16. 2 Cjra+i) (2-3) +-{4+0 (2M-3*)3 -«* CC3 . 7+3) (3+1) 

! . _ +(4+i) (2.16-3:3)3 +(a.7+3) (2^+3*J-(a.ig-3«3)(2~3) 
j "" ' 3.a K3+1) (a-3;+ C4+0 (2»+303 ' 

; . - 6(4.-1 + 5.13) ' 

= 32 (r-4+<8) -^4 (68+HJ>) +221+23 ___ 32 > 61—4*183+244 
i 6. (—4 + ^5) 6.6t 

\ Xdc @(tebet mit 6i ^t^ohm, fommt 



3a-4»34*4 



3 Z-'J_2'+^ 
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4/ toxi oUni 



V — (qc + b) ( p + i) + (q a -^pb) (r + i) 

^ ~ (p+i) (q^p) + (r+i) (q*+p*) 

_ <a*7 + 3) (3 + + (2.16-^3.3) (4+i) 
~ (3 + (2-3) + (4+0 (2» + 3») 

33 (i4 + 3)*4 + (32t-9).5 l7.4 + 23>5 

" 4* — i+S*(4+9) ./ —4+5.13^ 

68+115 _ 183 _. ^ , 

. " —4 + 65 ~ 61 ^ 

- (qc-fb) (q* + p^) - (qa-pb) (q-^p) 

^ qC(p+0 (q-p).+.(i+x)(q*+p*)] 

(2.7 + 3) (2*+3*>— (^^^^^""^-3) <^^^) 
" 2[(3 + i) (2-3) + (4 + (2V+3*)3 
' __ 17.(4 + 9) — (32— 9)> — 1 _5 17.13 — (23*--0 
2C4.-* + 5(4 + 9)3 2 (-4 + 5.13) 

221 + 23 __ 244 122 ^^ 2^ 

2. (—4 + 65) 2.61 '^ 61 

V(fo otte SBect^e wie oben* * 

§* 234- 
Um bie bt^^ecigetf SHegetn ju erläutern , »otten toit etm^e 
Aufgaben tntt Stner obe( meutern unbetannten Stiften ^insufftgen 
nnb bie Vct bet Söii^ns/ \t> it»te bie TCüflj^fuQg berfetben ^ei0em 
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vtwff itWtni aSUtXK <JUMHDtt» 



Crff Xsf§«lc. 






ecfcqäofirr 



§cme 70 

S i C I s B S> 

C^noibif nirrtnb7b|iybcc9Rf(NMB===x:, |# tf 
i|tf «Hälfte = ^ u» t|r Siccttl = ix. SinkH 9m §sa%nL 

Tx = 70. 



9tan hiiisf dk Sfidct mtct cinctfci 9lamfc mft fifie 
^ie Si^Irc gU id^ , yiJ^ mm ale x iiaht «^on» ptfammni mb 
bi!HMr< mit dem J^cffipottai mb z bk Momtr Oiifr cf(|ter 
^^!)/ fo fc^ man ^a§ (Sefni^c. 3Ufb 

Z)amii fommt 4x4-2^+ ^ =^ 38o# 

alf» 7x = 280/ 

fclgO* X = 40. 

' €6 »orrtt aifo 40 9^oiim in bcf 9cfc&fi|aft 

Stofitf Xufgafte* 

6^ tttrb nc(^ izminhH Ulttt gefragt, wA bu Xntttocf 
fft: ipenn m.in fein Zlttx mit 4 mtttttpU|itt imb 8 So^re ^s 
trennet / fo fommt ' tbin fo tHe( Jftian$ , aM »cmi man b«^ 
' 3(Uer npt 5 maitipCijirt imb 40 abregnet* 

S3^ ( b tt n g* 

Sknn man baS un6cfannte Viter ?= x fe(t , fe ^ mos 
iiadS^ \%i SSebinguRg'ber VufgoJk, 4x-f-8 ctai fo s^# ^^ 
5x — 40« Xifo i^ bte %\t\^ViVi%^ 

4^+8 =^ 5^ — 40^ 

3( u f ( S f tt tt g* 

SBan bringe boB Unbefannte unb aMonnte jtbt6 auf eim 
Grile itnb bmoire 'bann ^a$-2ettece mit btm Aoe^tenttn W 



V _ 



J • 



S^xmnQ mit tä^ehtaifä^n ®(£tc^tmgem ^ ä^ 

Scjiertt* 2>em wfol^t ^xf)klt man a«^ ber gefanbinen ®kid£)Utti 
biefe: - 8+40 =' 5*-r4X/ 

4 . 48 -;H ß f^ ^*^^ ^f^ 5 • 48 — 40* . / 

§> 237* ' - . 

. » r 1 1 1 e 2C tt f a 6 f ♦ 

I . Stt ttn Sß«rm&gen t^on 8500 tl^tm* foU^n (t^ 7 StinUtf 
\ @t]()ne unb Zi&tUt* fo t^eUen; bafi jebet @obtr ioootf)lt\ unb 
i it>e Sodbter 1500 t^te. befomme/ tvie mtl @S^nf unb Sid^t«t . 
»arm e6 ? 

85 t t^b u n §♦. 

2Batt ff|e bi>5Cnjab^ bec ©S^ne = x/ fo ift bfe Xnjal^t ^ . 
1 ht SEScfrtec = 7 — »♦ S^be« @o^n bekommt 1000 t^ix., alfo ' 
QUex&&l[)neiufanimeii;[oooxtbtr./ jebie Socbtec 1500 tbii^«/ atfo 
' «Üe 7 — X SEicbteu 1500 ♦ (7— ^c) t^tc. = 10500 — I500x tblr* ' 
> SSetbed sufammengere^net ^ mug fo ml c^l^ ba« gante SSerm&getl 
. htxad^n. 3(Ifo ergibt ftd) bie ®(ei<^ung - 

joopx4- 10500 — 1500X =3 8500» 
3»bem man nac^ ber vorigen ÄupJfung mßhtt , tx%iX% tnott 
looox — 1500X "S^ 8500 — 10500/ 

0btC — 5OOX = -!- 2000^ 

5Katt wulttpnjtre öuf rbeiben ©eiten mit — i/ um ttBe« poptb 
! itt madS^n/ fo fomrat 
I ' 500* s= 2000/ 

' ' älfo X = *^ = 4, 

I e« »ateri olfo 4 ®o^ne «nb 3 Zh^Uu S<bec ®ol&n Utam 
1 1000 tblr»/ olfo alle 4 jufamraen 4600 tbh*/ jebe aod^tec aber 
^ 1^00 , alfo olle 3 lufammen 4500 tblc» unb 4000 4- 45oo 
\ if 6tt« ganie aSetm^gen »on 8500 t()ltn 



♦ » 



U ' 



I • . ^ , ■ ^ . §• 2138* ' ■ . . ^ , - •' 

85trtte3(ttfgabe» 

[ ©n ©o^n frogf benJBotft nad^ feinem^ TCÜer* ©ein 
je^ed Älter / antwortet biefer/ ift ein ^iert^eil be« rteinigen/ 
t^or 7 3abren aber »ar ^ ein ©iebentbeil meinet baKrlaligeit 
Xlterf* m% alt iß atfo ber Später «nb bet ©oiSm? . 



/ 



V ' 



/ 



\- 



950 etiler S^ Sicttec 3Cbf(^i(t 

e 1 1 ^ tt fi 9^ 

Gefegt , bet Sole s Ift {<|t t 3^re M , fo .tß boS Yftet 
*e« ©P^ned = ^x. Sor 7 Saferen fkr bcr SJotec x — 7 3a(;re 
«It ^ bec 6of^n obei^ i^ — 7 Sa^tc , «nb brefe« Vlttr t^ der 

ffebente S(^eU t>om bmnaUgen HiUt be^ Sdter^ # af fo =:: -^— ^» 
So(g(i<^ ergibt ftd^ bte (Sleu^^ung ^ 

- X — 7 

• 7 ' 

SRan* Bringe unter einerlei ^Renner unb ba^ nnbefonnte auf 
6i«e 6ette# fo fomrot * 

Itnb 7x — 196 = 4x — 28# 

olfo 7x — 4x c=s 196 — 28/ 

ober 3x . = 168/ 

folgüdi^ I c= 56/ ; i 

«ttb l^x . = 14» 

X)er aSater iß olfo f^bt 5<^ Sabre alt, ber @o$tt aber 
f 4 Sabre / fein 3((ter aCfo ^ Dom 7((tcr be< 83ater& SSet . 
7 3abten loar ber Später 49 unb ber @olbn 7 3a(^re alt/ aCfo 
fein VUer =3 ^^ wm bamoü^en TiiXfx be^ JBoterS. 




$6 t ( b u n g» 

Gefebt / man ^be x Soofe , fo geben biefe in 4 tl^Xm. gerobe 
4xtl^lr./ aber bie^ ifl um 50t()tr. meniget/ a(^ ber @erl& 
ber @a(bf/ fo(gti(b biefer = 4x-^5o. 3u st^lm. aber geben 
X £oofe 5x tlj^lr. unb bie^ ifl 100 t^Cr. me^r M ber ®ert$ b<;r 
Gac^e^ fo(jli(^ biefer = 5X ~ ibo. SRan ()at o(fo bie @lei4ttng 

4x -f- 50 == 5^^100/ 
worauf ftd^ gleich ergibt 

50 + 100 = 5x — 4X/ 
ober 150 =?=3 X. 

S« ftnb mfo T50 foofe unb bet ^ert^ ber @a(fie betrigl 
150 • 4 + 50 =» 600 + 50 s= 656 tl^r« @ott ber ^tm 



i 
t 



I 



\tt £obfe hm SScctl^ hn*6a^ gfxaht atitmafyn , fü mv^^m 
«00« H^m ffs =; ff = 4^.tW^ ^ ^ ; , ' * • 

Xffgemein liege. ff^ bie Xttfsabe fo foffen: fSRan foD etttt 
^^r fmbcn / voHd^t , mit a multi|>lt jirt,/ um b {u iv'entg / unk 
mit b multlpli$trt / um d p mi ^t^*- i- * ^ 

9}ennt man x bie gi^fut^te 3a^i/ (b ifl «x um c f (eina 
(iI6 eine 9en>tf[e 3a^l/ foi^H^) ax-f-c eben fo groS; bx ain 
ij{ um d griger atö jene 3^at)( , fplgiid^ bx -« d eb^n (o ^Cjl)f^ 
^Ifo ijl bie ©leic^nnj n 

ax-4-c ===' l?x^d/ 
fOl9Clcl& c4-d = bx — ax^ 
Ober ' c-f-d = x(b'— j-itf)^ 



alfo 



b — A 



x; 



I h. ^« matt' abbtre btf beiben Saufen # itm tt^e(d)e ba$ eine ^cObttft 
itt grof iinb ba« anbere ^u f (ein ifi unb bit)ibite bie ®umme 
to((b ben Unferf(^(eb bet berben •Safcocen / mit benen bie gefuc^te 

;. 3a^( miittipH)ttt loifb. 

9tan fte^t au« biefem {Betfpie(e-> nrii bet Sebtau^ bet 
Snif^llabett btWt/ um Stegein f Ar bie Xufiifung einer Sufgo^i 

ifi finben. > ' • / ' 

• ♦...• • •. 

\ @ e dff |l e 7( u f g ü b e* 

6« if! oft.ber SaB/ ba| SRatetien DottDetfd^tebenem Qe^aüt 
mit einanber t)ermtfc^t toerbea^ um ,eine S[Rifd^ung.t>ott einem 
mittlem &i^aiu }tt erlangen, (f« entfielt bann bie Sräge# 
toie t>ie( man t)on jtbe^r. ber beiben ÜT^aterien nehmen muffe» 
S« (lat s« $5* jemanb {weiedei fSem , t)on ber f inen @orte 
fofiet bie %ia\i^ 20 gc*/ i9on ber anbecn 12 gr. ; er n>iU 8 SUfc^ea 
bon einer fÜtifc^ung au« beiben Sorten mad)cn / \)on ber bie 
Slafc&e T4 gr. fojlet , wie biet muß er bon jeber ©orte netjmln? 

Denfen wir un« bie 2(ufgabe gleich aQgemdn unb. f^eti 
ben |)ret« bet erflen @t)rte == a ^ be» ^rei« ber anbetn ^^ b^ 
ben 9rei« ber aiRif4^ung.c==3 c, unb bie jQuantität / welche er 
bavon machen uhU = d. @eben wir nun 'ba«/ ^a« er t>ort 
ber erjlen ©orte ne^^men mag / =s=: •»; fo tfl ba« / wa« er do« 
ber ^weiten ©orte nimmt, == d— x. ©a ber ^rei« ber erjteri 
©orte CS a nKir^ fo fo^et bie bawn ju ne^menbe SKenge ax^ 
Wt Stange Don ber anbem ©orte B (d — x) ,5= bd — hx$ 
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er^erSH* Sietf ft Td^fc^mft 



MbA fafimmii awf warn [• s^of fem, M htt 9m« 
3)tif<^iiag r= cd, alfo ^t moii ttt GlttdlHtiiS 

ax-f-bd— »Ixr s= cd, . 
^fo «X — hx =?= cd— bd, 

ober * x(a— b; = d(<: — b)r 

a(c-b> , " 






d— X 



d— 



d(c~b) 
a-b 



afa^b) — dCc— b) 
*^b 



d(a — b~c+b) d(> — c) 

T-b ~ «-b * 



Wtan finbet alf» We dnoBtttat i>oii hn htfftm BqtU , wnn 
man bcn ttnterf4^ted M f)rctfed bec SHif^mig unb btt fd^Ud^ni 
Corte bucd^ ben Un^rfc^ieb bei f>relfed ber beffertt tinb fc^led^tem 
6oru btoiotft unb be« £lttotieiiten ntt bec SÜantttit bec gan$m ^ 
SBifd^ung mtiitii^iiitrt. 

£)te Quantitii bet gerisgeni Gerte ober fiabei man , mm 
man ben ttntetfd^teb be^ greife« bej befetn 6me. mb ber 
S^ifc^nng burcb beit Uiilecf<|^b be6 |>tei(H ber beffem nnb 
f^iec^tecR Sorte bti^tbirt lutb ben £lubtienteti mit ber Qnantitil 
itt ^ n^en SHifii^uttg mttlti|)lt$trt* 

3in Cpempel tfi a =& 30, b = 12, c =s 14, d =5 8/ a(fe 



8(i 4-1 a) . 



8'ao— 14) 



J ^^^ O ' 4» w — 




S« mftffhi alfo von ber (effeni Gerte 3 S(af(ien/ t>on ter 
f<l)le4tern 6 %ia\ibtn genommen »erben. Die 2 S^afd^n foflen 
d . 20gr. = I tl)lri 16 gr^; bie 6 %ia\d^n 6 * 12 gr. = 3 t^it.ß 
olfo ailt 8 S(af(^en 4 tt^ix. 16 gr. ; folglidl^ eine %ia\d^ 14 gt./ 
»ie verlangt »ar* ^ 

i>attt man iiatt ber fdl^Ud^tern Gerte SSaffet genommttr/ 
teefcü^ee gar nickte fofiet, fo tmrb b == o, iatfe 

«— o a a— o a 

offo in Sagten 

x=i4^=5il mib d^x=»i?^^^=4^=«=2A, 

Htfe 5f §Caf(t^e SBein unb 2f Stafc^^ SBSafTer, sufommen sStof^eni 
bavon Ifoffet ber ®eitt (sj-) ♦ 20gr. = loogr. + I2gr- = 4tftlr. 
xögr, nnb ^a$ SSJaffer gar nid^te^ otfo bie SUfc^ bi r 3Stf(^nng 149^^ 



d (i-c) 



QCiiftfite« fßtxfpitU 

TCM i6 iSi^igcm unb 13 (Steigern ®iI6er foO 13 ({tj^ige^ 
(emcubt n>eri)ett/ me t)le( i^on ieb^m? 

£)a^tie £luantitAt ber SRtfc^tmg nid^ attdegeben ifl/ f# 
(ann man d =.i fc(m/ ofdboinn iß ' 



•-/ ' 



a — c 






|. 



I ' ^an nimmt Don bem 16 litlg)tgen ®ii6cr ^ unb t)Ott bem 
* 12 litJS^tgsn i; obec t)on bm erfirtn eimn unb Don bem te^teni 
3 X^f t(e / wenn ba« Sanje 4 Steile Ij^at* 

3e na(t)bem man a;' ober t>/ obec c/ ober d nMiin6efannf 
mib X du befannt nimmt >. ergeben fi<S^ eben fo mei oerfc^iebene 
Tiufyahtnf a(6 befannte ®rif(n ba ftnb^ : 

66 fei a unbefannt/ fo~t)at man bie SUic^nng 

d(« — b) 

olfo . ax — bx sss d(c — h), 

folglich ax =: d(c — b)+bxr . 



-fb. 

X X ■ 

3« 89«^ Se ^at.iei^anb eine SRifc^ung oon 8 aSaaf Vitin 
gemad^t / »eläbe 3 SRaa|| t)on ber br ffem unb 6 SRaaf Don bet 
fc^le^tem @otte ent^dlt. 2)a6 3Raaf Don bec SKifcbung f ofleC 
14 gt«/ oott ber f(t^ed)tern @octe 12 gr^ koie wl t9trb ba6 
titaaf von ber befjern Sorte toften? 

€# iP alfo d =r 8, c = 14^ b p= 12; X = 2/ folglidjl 
a « 8('4-»^>H2;^^ =3 ili^^tÄi ö 3^ = 20gr, 

C6 fei b unbefannt/ fo ift 

d(c — b) N 

X CSS ' m 

olfO ax — bfc :±= de — dh, ^ , 
ober db — bx s=2 de — ^ax^ . 
, ' ober . b(d— x) =s de— ax/ 

3f 0* 3n einer SRifc^ung 3SAn ton 8 Wiaaf, tat ^aaf 
i^ 14 d^./ ffnb 9on ber (effern @onr a sogr» 2 S^aaf / oor 



\ 
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(Sx^et X^' 



3tbf<!^ttitt 



ber ^6)Ui)Utti 6 ^aaf knttyiltm / t9tt \>ui f ofiet ein SRaap oon 
bei: (entern? 

3(lfo d = 8/ 4 = 20/ c = 14, X = 2/ folgUd^ 
b = Ä-i^l^l^^ =: i^^piÄ = 5a, === ,ag^^ 

6^ fei c nnbefannt / fo ifl 

^ d(c-b) 



k a 



X 



a — »b 



Olfo x(a — b) c=: do — db/ 

«nb x{a — b)-|«-db =^ de. 



fWgli* 

ober 



x(> — b) + db __ 



«/ 



x(a-b) 



•♦«• b hs3i C« 



©ne 5Äif*un5 2Sem t)on 8 SRaaf bejle^t au« 2 ©irte»/ 
ton ber einen a 30 gr* 2 5ffioaf iinb tjön ber anbern a 1295. 
6 ^aa$, mt treuer bd« SRaafi ber SRlft^ung? 

x(a-- b) I il' _ a(2o-i2). t ^ 



66 ifi a(fo c = 



+ b 



8 



g^+i2 == 24-13= 14 gr» 



"5 



Sji enblicl d unbefonnt/ fo ^at man 

. _ d(c-> b) 
a~b 

^flfO x(a~b = d(c— t), 

Semanb f^at In einer SRifc^ttttg üwi smetertei ©ein s 3»««? 
t)on ber beffern ©orte a 20 ^r., ba« flbricie Don ber fd)U*tem 
a ,12 gr,, wie met SBaaf ^ätt bit ganje SRifd^ung, wenn ba« 
SJlaaf i4gr* »ert^ ifl?' ' 

%fo d«4i!:=i52^-ir = ö25aa^ 

€5 i e b e n t e 2t tt'f g a 6 e. 

Cin Äourier/ ber in 3'@tunben 2f SBeire mai)tL wrb 
t)on bem jDrte A au^gefcbicft 2Cber m^ 24 ©tunbe» mtb t>on 
bem Orte B , ber 7 SWeilen rficfwfirt« nn A liegte ein onbetet 
Äoiirier i^m nac^^gefanbt / ber tn 8 ®tunben 7 2»e«eir jnrfirf legt, 
iPdnn wirb ber U^tm bin erjlern etn^oUn? 



A 



SHeid^nmig mit algebroifd^fen @ktd[^geiu 25i 

^an fann Me 'aufhabe aUgermtn ^ foffen : €itt Jtiqier F 
Semeqt ffc^ i>oii A ait6 unb legt ht bec Seit a ttn Staumm 
|uru(f. 9?atl)bem,abet ble 3ect q toerfloffen ifl, fotflt i()ni ein 
onbecer G~/ bet bon einem ^untt^ B au^ge^t / melci>er um beti 
Staum. p t>on A c&c!^irt6 üegf. !ffienn nun ber gtvette Jtitpfr 
in bec 3nt b ben Stemm n )uc&d(egt; in noie t>te( 3eit »irb 
n ben erfl^rn einholen? 

^an beY«4^ne erft / xoxz \>M Stoum ber Jt(rper F $uc&d(egt/ 
elie G .anfingt / fic^ 5U bewegen. SSertn F in ber 3eit a buvci 
ben ataum m ft(|^ bewegt *unb q bie Bn^ifc^enjett be^eicftnet/ fo 
btattt^e t* nut ^u a/ m unö q bie werte ^roportionalja^^i §tt 

pi^en / olfo a : m 5=^ q : J^^, ^flai^btta a(fo F beh Staum i^i 

}urfi(fgejegf ()at , fingt G an , fi* ju bewegen unb mug nun, 
wenn ti F einholen will/ eben fo t)iel Staum in ber unbefannteti 
Seit X {urficflegenr oU F in^bieferßeit jurbifUgt uttb* fibecbied not^ 

ten Slauro -^^ / fo wie avaS) ben 9!aum p , um ben ber Ott B 

Don A rfidwitt« liegt* €« legt aber .F in ber Seif x ben 

Raum -2i jurfitf^ benn e«'t)er<)ilt fi<^ wieber a:m =i x:^^. 

Der A&rper G mu| alfo« n>enn er F einl^folen foH^ in ber 

Seit X ben ®eg -211 J- iSi + p burd^laufen* Seinei ®e» 

a a ■ \ 

f^mittbigteit ifl aber fo / baf er in bn Seit b b^n Staunt n 
lutCitflegt/ aifO) ftjibet man ben Seg; ben er in ber Seit x 

bur((>liuft/ t>ermitteljl ber Proportion b : n == x : ~^ ©iefer 

9mn ^ rhuß ^Ifo fo gro^ fein al« •^ + -~+p^^ unb 
fol^lid^ 1)at man bie ®lei(^ung 

Ittf einerlei Slewier gebraut ^ fommt 

an« i bniq + btti3c -f* ^bp 



Ober 

alfb. 

ober 

folglid^ 



ab 

anx' 

anx— bmx 

(an — • |»m) x 



ab 



bniq«4-binx^ abpf 
bmq^abp^ 

b(mq4^apV 

b (mq + «p) 

mit I* .» ■ I M - ^ r». 

an-* bm • 



» * 

't 

256 Qsfttx S^il »ktttf W>f4mtt \ 

q = 24 6ttin^en , p == 7 SKeilen ^ b = 8 ©tunoejtj . 
n =? 7 2»eiUA , ÄCfo i|l 

= ^'^^ = 648 Stunbcn = 27 Sägern , 

C^ näm(id(^ ber jtüette «^ourtei; abgefasiDt wirb , legt bec j 

fcjle jurfiÄ T^— - = 20 SWeiUn unb bann noc^ in bm 27 i 

Sagen, -welche bec jweite bid gnm ?)unfte be« Sufammenmffen« ^ 

*Mtt*t '^^'^7>2i _ g 274 = 4.27.5 = 54o3»eaeö, , 

$ttfammen alfo söoSTOeiUn^ Ser jweite Äourler raug ecfi bw 

v7 SBei^en, »el*e B »on A entfernt ijl unb bann nodd bie , 

30 Vitien, bie A t}crau« Ij^at unb enbltc^ noc^ bie 54o9Kei(eii 

. beffelben jurficflegen; er i)Af olfo 567'g»«t;erLiu madi^ett unb 

. itt>ar 10^27 Sagen/ unb bd er in g^tunben 72Reiten jucdflegt, 

fo mad^t er in 27 Sagen ^^^^'^ =i 3 .27 . 7 5= 567 SKfiUn, 
atnb mu^ aip> mit bem erjlen Jtouriec ^^ammtntuffm. 

§• 242. 

«^ raffen fid^ bei biefer Aufgabe mehrere gäffe benf^n: 
1) 85etbe Aouriere Mnnen oon eimrUi Ort audge^en; bann 
f&Ut in ber't)origen Former bie ®riße p tpe^ unb e9 ifl a(fo 

^ ap = o, forg«(^ X = TlSsT* ^^^^ **" ^P^"^^^^ 

' ^ = 3.ii->'8.2§ =* "^I^ = 4 . 5 • 24 = 480 ©tunbm 
=; 2oSage» 3n 20 Sagen madEit n&mtid^ ber erffe Äwder 

3 — ^ = -; — ^ — = 400 fWeilen ; m bm 24 ©tunben^ 

We er frfti^et abgegangen tfl, l^at er 2oWttiUn surft* gelegt , alfo 
^at ber jweite 420 SReiCen §tt ma(i)m , unb ba er in 8 @ni»bm 
7 Weilen rnac^t/: fp braucht er ju biefen 420 IWeiUii getÄbe 
A^iM. ©tunben = 480 ©tunben = 20 Sage/ 

2) SJtan tann bei ^iben ba^ Seitmaaf, »ondd^ bie @e< 

*fc%»)inbigf eit gemejfe« wirb , einerlei annehmen , h^- ber erjle 

Äourier legt in einer ©tünbe 4 SKeile unb ber jweite in iinu 

©tunbe f aWeile jurW/ fo i|l in ber aögemeinen gormel a = b, 

V itnb ed ijl alfo^ mnn mm bie ®xifi f mdf gelten ihiU 
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b> m nun -= I nnb n = | fSteile ifl ^ x := .l;iiX^ 



1=: ^^ ' ^ == -f- = 27.24 @tun^ = 648 Stun^m 
= 27 Sägt/ wie o6m» 3fl ob« and) p = O/ fo »irt 
! X = "^ ■ 3= ■fi^ = i^ SÄ 20 •^4 ©turibcn = 20 Sage* 

3) !Dlan fann {t^ aber aui^ benfeti/ bag ber CrtB^ ))oii 
\ im bec smclte Courier au^ge ^t / p 9)?ei(en t^orm&rt^ t>on A liegt* 

%db(um ^at bei {toette Jtouctec biefe p Steilen }u gut unb fein 

SBfg ^ ^ bcutn gW(^ iia^ + iSL^p, 2)ai:att« folgt 

<nx =9 bmq^baix-— dbp ober anx — bmx = bin<} — abp 
•t)ecx(aa— bm) = b(iüq— ap)> fotg«d^ '^^^^-^^^ 
Serben mtn bie ^at^ien M ßpempeld beibehalten ^ fo ifi 

T=3 8(2§>g4 — 3*7) _^ 8.fj«24 — ai) ^ 8(5«ia~2 t) 
3.7 — 8. 3| ai — 20"" I *^ 

j= \i:^ =-: 3i3®tunbett = ißSage, jinb ifl a=s b, Qlfo 
« = 1 unb n c=: J, fd i|l X ^ üaZLSL = ±^.111 
Ä 1 ?^^ I . ==: 13 . 24 ©tunbeii = 13 2age. 

Set etfle Jtoutier »tcb alfo t)om {»eit^n fc^on in 13 Sagen 
eingebolt. 6^ ()at n&m(i(^ Ux erfle in ben 24 ®tunt>en / die 
cc t)oraad > ^at / 20 Steilen ^ur&cf geXegt tinb nun maö^t ec in 
23 Sagen obet 312 ©tunben noc^^ 312. |-9Rei(e = -^|^~^ 
= 260 9?{eilen / a(fo legt er }ufammen 280 SKeilen bid jum 
I äufammentreffen ^uc&cf . S)er ^toeite Aouvier aber ^at 7 SReile» 
jtventger^ alfo nur 273 Steilen $u macf>en unb in 13 Sagen 
ober 312 ©tunben mad)t er witflic^ 312» J SWeile = ^^f^ 
Ä 3^. ^ S-: 273 SReilen. 

4) Si^bti^ if{ auc^ ber Satf mSgtic^ , baf ber jwette Courier 
l»on eitlem um p SfReilen tficfmärtd (iegetiDes £)rt / aber mit 
bem er^en (u g(eid)irr 3nt fortgef4)l^t n>irb* S)ann ifl in'oei: 
Sorm4 ffir x bie ®rif? q =3 o unD alfo auc^ mq / folgtic^ 

i|l X c=3 — i^ — unb tpmn bie «bigen 3ab(en beibe()a(ten toerbeu/ 

an-— bm 

X =: 3*^-7 = -IS1-. == 168 ©tunben = 7 Zage, 

3.7— 8. aj fti — ao ^ ^ 

5>er erjle Äourter macfet nSmltc^ in biefer >3ttt 163.^ 
^ 140 Üßcilen unb bf^ imiU Courier ^at ju machen erßlic^ 

17 
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et^etZ^l m<ttev-W>f^tdtL 



buTSIttiUn, um welche betSttBt&tftoiiMIifdt/ uubbann 
nod) jene 140 / iufammett «(fo 147 üSeiUn. Z>a$u Staucht er 

^■»^ « ' °-=3 168 ©tunben ober 7 2age. 
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= 147 

6tn SetfpUI baju f Snnte man r)t>n timi Zafö^tnix^t nf^mcm 
Set SRinutenictger bucdS^lduft 60 S^ciU ^ tv&^cenb bet @tunbeih 
Setqec 5 S^eite bttrd)(auft/ atfo nflerec I2ma( fct^neUec. ^^ 
l^ebe bet Gtunbeftseiget bitf 3 tt^c / ber S^mutcnir iget alfe auf 
60 / fo(g(i<^ 10 X^eUe r&<hQdtrS' t)om erflern* SSetbc fangen 
i^te SSetvegung 5U gleicher Beit an , unb bte Srage iß nun , mnn 
»erbm pe §ufommentwffen? '*^ier tjl a = b = iSranfei^ 
tai = 5/ u = 60/ alfo X = ^£j = if = ^iStuttbt 
s= J^ SWinute = loff STOinute / b. ^» bcioe ä<iget »erbe» 
lojf SRiaute nac^ 2 U()r ittfammentceffm. ^ 

SSenn betbe JSiq)^c fid) in einem Xreife bewogen/ fe (iefe 
fid^ au(^ b'er Satt benfen , hai bec ecße / )>ocangef)enbe A fc^neü^c 
toire/ a(^ bec jwate nac{)fotgenbe B/ bann xotithz bec* ecflere 
ben tegtecn «inl^dUn fennen , tüenn bei^t if)vt. Areiöbemepng 
immec fortfegen. Dec Satt tcSte bei einec U^c ^wifc^en Stunbem 
tsnb SRinuten^eigec ein. &Ut)t ber ^tunben^Hger A auf $a(6 
n \U)t, a(fo ba^ wo~i2^ üRinute üecgeid^net tfi unb btt^mtm 
geigec B auf 30 / fo fangen betbe i^ce Si^wegung ju einerUl 
3eit an/ abec bec SBlnutenjeiger f)at I7i'a)?fnute t>ocau^. Sa 
tnbeffen bie {Bewegung im greife gefcbie^t^ fo fann man anii, 
fdgen » B^ fange feine SSeivegung smar mit A ^u gleicher inU 
öbet 60 — i7i = 42i Zi)uU ridwäct« oon Aan, alf04»äre 

t« bec Docige gatt unb x = — P— = /^^ = -^ 

. n — m öo — 5 a.55 

= -^ = -i^etunbe = iZ^aWinuten = i^6^^\xmtu 

See SRinutenjeigec muf alfo t)on feinem ®tanbpun!te au^ ni>4 . 
46tT SÄinute burcf^laufen / e()e ec mit Um ©tunbenjeiger ju^ 
'(ammenfommt» SDiefe« gefd>ie^t alfo um 3 H^t 16^ ajlinute» 

@tet)en beibe Seigcc genau auf 12 Ut)C/ fo fangen fte i^ce^ 
IBetoegung hix^t nuc |u gleiche 3eit/ fonbecn au(^ )>ot| eine« 
tku an* 9Ran f ann bann fagen : £)er SRinutin^eigec fiefii 

6oZt)tiU t&imkt^ üom ©tunbenjtigec unb alfo i(i x = -^^ 

= -dS^r = TT = iiV®tunbe = ös^fTOinute^ b.^ betöf 
3«'igec mcben noiebec iufammentce^en/ wenn bec SRtnutenjcIget 
t>otte 60 SRinuten unb no<^ 5-^ aVimtre buc(()laufen ^au Sßaif 
^at alfo nur niti^ig , 5-^ SSinute ju» fünfte M vortgen 
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inimmentt9ffm §»- dbbim. , 60 täf t fü* \>^m mit ffir i^hm 
«ttbcrn $utth be« 6eo6ad|^teten Sufammenttfffen« ber äettpunft 

Mm, ^»0 pe wQÄen^ ber aÄmuttttjefget 60 aWiniiten rurfto&rt 
[ g«^fi*x »erben faniu SKiw obbire alfp ju bem beobachtete» 
I äufammentreffe« STVjWitwtey fo ^ot matt baflf folgenbe. ' 6« 
i fei ba* erfie äufammentreffen gefcbe^en wm 2 U^r lofa SKinute, 
;fo g,?f*fe^t ba^ folgenbe um 2 U^r 10^^4.5^ gWinute = 
; jyttbr ij5^?Wmutr/ flcrabe, loir«^ oben au« anbern Umßanbe» 
I fcerec^net ttHtr* > * 

§♦ 243* . 

I ; 3tu« b.t »ormel f« §. 24^ .x = -^gi±aL raffen ft« 

no(f> fo tJieU Aufgaben herleiten/ m Qkh$tn fn . be m 'ffiertbe 
; föt X flnb/ wenn man X M UUmt annimmt. 
[ ■ JSi fei i) b unb^fannt, fo ^at man au9 obraec gocmet 

we ©uidiiuttfl 

\" . jKan-*-<-xbin = braq4«]>ap^ 

I ob« - xan =5 bmq^^buix-jkbap, , ' 

I Obec / 55:^0 = b (mq-^ atK-X^up), 

xan 



foW 



K 



f. CrempeC. ^in Äouriee »jrb wn A au« foitaefcfefrft 
|. «nb foU in 3 ©tunben 2i S»ei(e jurficlfegen. Zu^ t>m 7 Wltilm ' 
[ mA xiidxsivti gelegenen Orte B wirb etn anberer 24 ©tunben 
i ftateti^m nacbgefanbt/ UxM)n in 27 Skigen mfplU' 3n wie 
; W3«t muf berfeibe 7 2»eilen iurfidlegm, tyenn bie« mialicb 
* few foUt ^ ^ 

I ^in ifl X = 27 Sage = 648 ©tunben/ a == 3 ©tunben/ ' 
fni^2i2»eiU/ 9 = 24 ©tunben/ p = 72»eiUn/ »=7 

I SBrilett/ alfo ' ' , ' 

^ h n=2 g4S«3.7 ' ^48. 21 _ J 648 /an 

; aJ(24+648; + 3.7' 1.672 + ai '^ 5\31ö+2i 



648.21 



648 



648 



?= g ©tunben. 



1680 + 21 80 + 1 81 

2) €« fei m unbekannt/ fo bat man roi^t; bie ©ieicj^nj 
xan— -xbm si= bjoiq-f-abp^ ' ,' 

Olfo ' xan- — abp = boiq-^xbiii/ 

olfer r(^n.-^bp) ='iöb(<i4-.x), 

i%riv «(xn — bp) 

aifo ^, . \ '> =?= m» 



b(q+x; 
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i*l* 



^mJl 



it f 



m j 



%i 



^^Ä^.*— V 



?!:ie3«— 



s^srs 
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l ^rfi t ^ 
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# 



£te A 



1 



^^itl» 



ö-r 






«? 



t*% 
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IM 



tttmptL Cn 



A 
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/ 

5) S^ f<i P txnMannt / fo ^t man (te .®(fi^un3 

. xan — xbm = .limq -^ abp^ 
«tfo xan— xbm — bmq c= abp^ 

cbec xan — b'm(x-|-q) = abp^ 
. xan" — bm(x+q) 

Ober ■ ; ^ ^ ■ "^ ■ 5= p» 

6 p I m p e U Sin Aounter / ber in 3 Gtunbi n 3§ ^ei(e 
tna<^t/ wirb t>on A au^gefanbt ISBie t)ie( ÜKeUen muf ein 
Stt B c&dmdctd t>on A Uegm/ »enn von bemfelben ein anberec 
Aottriec / ber tti 8 ®ttinben 7 Steilen su^ft(^^«9^ / H ^tunben 
\jf&Ut au^gefc^tctt toirb unb biefer^ ben /er|iern in 27 Zcfitn 
einholt? €« ijl alfo' 

^ 3.8 . ,3.8 

^ i4f27JiIn2ai2§L = 27.2I-20^28 

24 ' ^ 

= 7(3-37— 20*4) =.7(81 — 80) = 7*1 
=. 7 ÜÄeilen» 

6) @^\fei n ttnbefannt^ fo f)at man bie ^teic^ttttg 

xanr— xbm = biiiq4-abp4- 
a(fo xan c=s bmq-|-xbm-4-abp/ 

ober ' y xan = b(mq-|-xm-+-ap)/ 
Obec xan c=Ä b[in{q + x)-4-ap3# 

Csl^UA. «. — , b [ro(q4-x) + äp3 

ej:timpeL ein Äoutict/ ber in 3,®tuttbett 2§a»eUe 
tntftaregt I »itb tjon A abge fc^icf t» öon bem 7 ÜReiCen t>on A 
tfidwSt« gelegenen SDcjte B wirb «in anbewc nad^ 24 0tnnben 
t|m na(6g<a»bt; n)fe melJReUen mu^ biefec in 8 Ctunben 
macj^en, »enn et be^^ erffecn in 27 Sagen einholen foU? 61 
i^ atfo 

„ _ 8taS(24+648)+3>7] ^ 18(1.672 + 21) 

3.648 3.648 

— 8(5.336+21) _. 1680+21 j^ <70t^: 
"^ 3.^48 3. 81 3»8i- 

^ c=: -iZ2L = 7 SKeiten. ^ 

^ , 24^ ^ 

§• 244. 

](4^te 3Cttfgabe« ^ 

Cin «egat foU untei: 4 ^erfonen (0 wt^eilt »etbert^^ bap 
A im Dorott« ibot^l«. unb bann bie »^ilfte be« »epe«! B t?ott 
bem übrigen ben fftnften Sf^il unb awfertem tto(3^ 20ot()U.^ 
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262 QtftetS^ «icrdr Vi^f^iittt 



C oBet Mn kfm jf(t geMMciim 91^1^ fti^m Ztrif «ift mS^ 

fotte; ote ßarf 10 ^od ff^at mib wk ml befoamit jibrri 
Celen mt hQ§ ganjc Scgot = x, fo cr^U A ioot(»(r* 

tmb bif ^aifte M 9teffrf, atf» 100+ ^"^''^. C« iüj 

olfo jet* wm Ccgote iio;^ te x — (^100 -f- JLHi^Lj ,' 

X — 100 «X — aoo^x+iOQ x^ioo 

= X — 100 — — — — — = ■■ = 

s » t 

Z>aoon ereilt B Wn f&nften 2^U «ab no<!^ 200 t^lt* , olf« 
200+ "^J"^^ = 20o+ '^J°^ > »wn «egoie fmk tfff 

.• 4,^ X — 100 f I X— foo\ *x — 100 X— roo 

noiD M ' — — 1 200 I ■ I = ■ 200 ■ * 

^ « V ■ 10 y a . .10 

^ 5»-50o-»ooo-x+,oo ^ 'l— «4«>. J),^ ^ 

^Stt C bm ad^ten Z^U nnb nod^ 4oot^lr., alfd 4004*^^-^^ 
= 400 + ^^ * 5B8a« mtn wm Kegat iio4 ftitig bleibt; beträgt 
öootbCr, eg tp'ttbet btefic äteff = ^^0^°^ — C^*^ + ^^) 

4x<-2400 X — 600 gx— 4800— SOOO— X+Ä» 

= —400— = ■ 

10 ^ 90 - so 



7x — 12200 



Sctglitb (at man bie ^Oleii^nag 



20 

TX — I2ÄOO ^ 
SO 

ölfO 7* 12200 = I2000# 

folgltd^ in = 2420O/ 

ölfo ' -K = 34574-* 

2)ad ix^m war atfo 345 7^^^^^* £)aDoa befam A loof^tt. 
itttb t>om aiefle 335 7f bie ^Alfte, folglich lörgf t^tr./ (lifo 
aafammm i77g^tblr. !Rnn'bIetbea no(b 1678^ tb(t. iDaooa 
erhalt B ^tn ffinfcen Xb^tt, alfo 335^ unb^ nec^ 200tbür.# 
alfo sufaminen 5354 <^t(* 9lun bleibeänoc^ ftbrtg ii42f t^fr. 
2>at>on befommt C Oen a^ten Z^tt# olfb 142^ t^lr* vn^n«4 
400 tblr. / affo lufamraen 542f t^(t* S^ b(jrtbea bobet f&K 
I> Igerabe ao(^ 6oot^(c. ftbrtg. Stbbcct mda alle Ccbt^Ue 
{ufammea/ fo fonimt ^Oi^ gaaje Segat toiebec ^roa^. 

A befam I778jt(^lc« 

C « 542f * 
^ D • s 600 < ^^_^ 

Xtfo A4^B-f-C-f-D as 3457|f^r.a=beaigaa»lnl£e8«te* 



7 



§- 245* 

6tn Sat^r uerorbnet^ baß fein SSermSgetf auf folgenbe 2(rt 

[ itntet |)ftne @i^ne t)frt^etU toirben folU» £)et Altefie A Joffe 

: loot^U« tforaudne^men- itnb bann ne^ bnt äfften S^etf b<6 

Übriggebüebenen f -^et }n)«te B 200t^lr. von bem Stefie uotauS 

! unb bann noc^ bfn a^ten S^ettbed ttbrtgen; eben fp ber britte 

C 300tt)(r* Dom 9{e{le t>orau^ utib bann noc^ ben adS^en X^etC 

beiftbrigen u.f. w* i«btr folg^n^ ^o^n immer toot^lr. me()t 

tK)ratt^ tinb bann* nod^ ben:atl>ten ItfyiU M Übrigett* Bittest 

finbet ^tl9, baf ein -^o^n ff »iet ^t« iiCd bct crnbeve* 9Bie 

^cf t»at bie 6c6f<^afr7 ttne t>ie( €i^ne -toamt ee unb t9ii 

»iel befam jebet? ^' . 

SKon ff^ tie:^j:bf*aft i=:i k, \o nafint'.A ibot^tr; ünb 
ben achten %U'\l be« ätejle«» 2)et Step i|l x-^ipoV .^Qlfo 

b«fam A ioo4- ^^'^? * ;a5oa ber gfbfc^aft' blieb nun no(^ 

ioo+-^^j=x-ioo— — = ^ ■;; 

a- SlzlSS-, 2)at>on no^m B abot^lr.^ affo Nie6 nod^ 
•Zil^^ISS. .^ 200 > . «»b..t»n iwfem JR^e.et^iett t« bin ad^ten 

S 7 X — Too- ^ * . 

, Z 200 

S^eil / alfo süfamthen 200 t^v. -f* """^ 



a 



8 
f,^ 200+1 ^^^;^^''^ c=. 200+^ ^'";^"^^ . SBünbec^ 

erbfc^^afr blieb alfo'n6c§ 1^122. _ (200 + I^^^g^) 

7X--700 ' 7x— 2300 56x— 5600-^12800— 7X+2300 

s= = 1 — .^.»200**— — T '^ • ' ^ 

8 ^6* 64 

5=3 i2iir£^£22^ .Sawtt tia^m tmn € joot^r« unb uom 
. 04 

Slefte /o^T'^'QQ — 3oe nod^ ben a^tm %^'M, alfo befam er 
04 

3~i s:! 300 49X-16100-19100 

"^ 3-. ^ = 3OO+-- ^£J 

«^3po4.iS^i=^pSS.. el f äffen ffd^ bem axcif bie 3()ef(e 

bir äbctg^n befitmmen; man l^at aber eigeatlic^ nur nSt^fgf 
ben 1[nt|i»l be^ erjieri nitb ^weiten ^ofy^i )u entn^icfetn/ ba 



( 

\ 
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dtftaZffcil g^Utttt Tibf^m. 



mtt fo ttfl ittommm fod/ a(d b^r anbete unb fotglid^ ergib 

3[U^$ auf^ emetUt 9}ennec gebracht unb bte Sih^Ut gletd^ gefe^t^ 
fommt, 6400-4-8? — 800== i28oo-4-?7x — 230O/ 
atfo. 8X-7.7X 2= i2iJoo — 6400 — 2300 + 800/ 
folglich , X = 13600 — 8700 = 4900» 

jDie gatt%t Srbfd^aft tpac atfo 4900 t^ln ha\>on Ufam bei 
er<le @o^n 100 tb^^* unb Dom 9te{ie 4800 ben adbten X^eür 
^1(0 6ootblr.^, er ^atte otfQ.^fammen 7ootbtt.; bec ^toeite 
@obn nabm t»i)m Ste^e 4200 Iblr. «tfi 2ootblc. / hUihtn 40001.1 
unb ba909 ben ä(bten Xll^cU, madS^t soot^It. # alfo iKttte ee 
md) 70otbtr*; bet bcttte @obn nabm t>om.9iefie 35ootb(r. 
frfl 3ootbtt» unb Don ben fibcigen 3200tblrn« ben achten £^eü, 
oiro 400 tl|)(n / fo(g(t(^ b^tte er audb 700 t^U/ u* f. n>. 2)tmbcrt 
man nun mit 700 / ai€ bem Xntbeile eine^ jeben in bie jSrb^ 
f(baft^maf7e I fo tfi bec Quotient a=^ 7 unb bte« ifl bte ga^l 
ber SScüber» 

. S)tefe TCufgabe I2gt fid^ an^ aUgemein fo barfiellen : 
6tn S&rniSgen foU untet roebrere .@i$ne tjettbeilt mtrben. 
A nimmt a tblr« Dorau« unb t>om 9{e(le ben mten S^eiL 
B nimmt t^otn. nocl(^ SJocbanb'enen 2a unb t)om Übrigen ben 
mten 2^«!* 

C nimmt t^omi Slefle 3a unb Dorn no4^ iBor^anbenen ^m 
mten Ztjili u. f» «>♦ 

6^ ftnbet ftcb^ ba§ einer fo t^iel b<it/ o(d bec anbece* 
SSie gro^ ifl bie Srbfcbaft/ »ie oie( ^i^m, wie mi ein ieber? 

2>a A Dom 85erm6gen x ecjl at^tr, unb oöm JRejle x — a 

ben mten Sbeil nimmt / fo bef ommt er a -f« 



X — a 



mx 



e^ bleibt bon ber CrbfdSiaft nod^ «— a — ^ — ^ «=s 

SDaDOtt tltmnit 



-—am — x*-}" 



m 



E erfiltc^ 2a unb t>om 9lefie 



X (m — O — Äin -f" » 
m 

X (ra — i) — ' am + > 

xn 

x(m— i)'--am+* 
m 



2a no^ ben 



-aa 



«■iNk 



mten Zl^tli, olfe bef ommt Bjnfammen 2a »{*•— 

— 2a -r r-;;^^— = ^^n ;;nr — —♦ 



' \ 



9(e(|niing xt&t a(gebraifd[|ien ^Uiä)vmQen. QßS 



Da nun hex Zni^M t>on A gfetd^ bem t>oii B if, fo l^t man 
te ©tei^^ung . . 

^ + — r; — s=2a-f--- — ^ --^P 1 — , 

ni * in 

XW fluf ©inen 9?mnec aebraAt/ fonimt ' .... 

am^-J-mx—- am = ^am^-^mx— *ic— -Sam-^a» ( 

Das Uttbcfonnte auf tlf iinfe @eite oUf in' gebracht , fc(^&ft mn 
mx — aixr|-x == 2am^---aaj*'^---3am-|-ain-|-a^ 

•bet X ,= am*-^3aqi4-V'# . ! ^ 

•Oöec X == a(m^— 2ni-[-i)» , . ' . '. 

6« ?fl aber m* — 2in + 1 bad iQuabrat wn m — . i ^ alfo 

x=: a(in — i)^» 

@e|t nsan bufen SBert^ t)oa x in bte Sornut f&t bm* 
Jfiit^eit be« erflen ©ot)nc« / fo rp biefer = a+iÖÜZIillziL 



m 



m 



a(in-^ni* — 2ni-|-i — i) 



afm*-— m) ^ ain(in*-i) 

! m in ' ' ' ip 

I =« a{m— i). 

\ fDtit btefem 2(nt^et(e/. bet bem eine6 jtben ®ol^ne^ glei^ 
i|li in bie «anje etbf(^afe a(fn— i)^ imVittf fontmt bie , 

Mm bet ei^nt 4JL<^^Zi}L- f5LrJ[)l =^ «^i; . 

' ^^ a (m — x) m-^i 

2>te. 7ftt)ab( ber @S^ne iß alfo immer um i f (einer/ att bie 3a^(# 
tveCd^e anzeigt/ ben »ie DieCflen S^eil icber t>om gebliebenen Stefie 

, m(fmen foU. Übrigen^ (ann man a unb |n gan^ beliebig ne|^mem 
J>ie Sormeln f&r bit ganje Crbfd^aft x = a(oi — i)* 

: ttnb för ben Xntbell eine« jeben =» a(m— i) laffen fic^ bequirm 
in eine {Regel au^br&cfen. 9Benn auf bie angejeigte Zit mt 
®e(bfumme getl^^eiU werben fod / fo iß: bet 2(ttt^eil eine« Ubm ' 
ein^robttft au0 ber ®umme/ bie ber erjle t>orau«ntmm(y unb 
ber um i t>erminberten 3abt / toti6)e anzeigt / ben tpie '))ie(f{.en 
^iii ieber t)om 9iejte nimmt. £)a« it'apitat aber ifl ein $robuf t 
ttn« bem Sluabtäte biefer um i Derminberten 3af)l unb ber 
Summe ^ btt ber ejeße t)on]tu0mmmt* 

... . a I 

§* 246» 

3e^ntf Aufgabe» 

9Benn jeniianb ben &d}iffü mit atf^lm* UfaUtf fo fann et 
^€!d^t(. taufen; er totU aber gern c Sd^fL ^aben^ toie ttleoee 
^i er ben 64Kffel beia^U»? ^ 



266 . .ecjtwS^ metfec tbfä^xätt. 

|o{!^n c @cf^« offenbar cy t()(r. , bie b @d>fl. aber f o^m ab tyit. 
fBeibe ©ummeti' brfid^n ba6 ®e(b oulf/. ba^ er att ben Aauf 
toenben n)iU/ ftnb o(fo «fnatiber g(eic^ unb fo ergibt ftc^ bir 
©tew^ung cy = ab^ 

•^ " ,, ab # 

:, '^ . ftlfO y «!=^ -J-/ } . • 

b.l^. matt bbtbtre bft^ ®e(b ^ bad er an ben Jfcyif wenben »% 
burc^ bie 3af)t btr.Scbeffeü bie er ju faüfcn ip&nfcfet/ «nV 
iem^ ®e(b ftnbet f[c^/ wenn man b 6c^{l. mit bem greife 
^'f()(n multtpitjirt^ 

2(u^ ber @lei4)un9 cy :;= ab ergibt fic^ aud^ bie 9>^opt)rttoa 
« : b =5 a : y , . 0* ^» btf 3abl ber .St!j«|fe( f- bie er ^u f aufen 
wftnr4)t/ t>erb&U ft4) sur-Sa^l ber ©cbeffeC, bte et fkt tea 
9i^ei6 atl^U. bekommen Um, toU biefer $ret$ 5a bem gefud^ten» 

S3 e i f p t e l e. 

' a) SBJenn jeraar^b ben ©Reffet mit i t^r* I8 gt» topf. 
^;a()(t / fo f ann er 1 7^ 9Q3fp(. f aufen ; er wiU aber gtni 
;SO^^IBfp{. Ii^hm,. tDie.tl^iuer atfo ber ®c^effet? ^ . ^ ^ 

b) ^SSenn ietimn^ bad $funb mit s^gr* Uffiifii.9. fo famr ' 
et ii^ätm (ouf^n; er xo\\L aber gern i2|3tn* ^aben# tote 
treuer mup er o(fo i $fb. be^a^tett ? 

. c) Senn jemonb !2|S0e mit'ft^tt. I5|8^ 6e§«^ft/ f0 
f^mn er 3o|^ (SUe foufei»; et mhiiH abet gern fSt fein SeA 
25i$(le ^ben# mie treuer muf et 1 Stte bejahten? 

.6 tfte 3Cuf g abe* 

tßenn ein Kaufmann ba« ^funt fftr atlfjlr* vertaup/ fo 
^etDitint et 4n bet ganjen SSaare c t^tr« ; t^erfAuft et aber ba^ 
9funb fftrrbt^lt*/ fo gewinnt et dt^tr», tQie biet betrug bie 
ffiSaaret ' 

e« fei bi^ ganje. 93aäre ==: tx / fo ifl bie Sinnal^me bei 
bet erfhn 2(rt be^ 93erf aufd »% t^lr* ; jbat)on Un ®tmnvL c tf)lu 
abgezogen/ H^iit man bie7(adga6e beim (Sinfaufe = ax — c* 
Z)ie €inna^me bei ber ixonun 3frt be^ fßnfanf^ =^ hx tf)lx* 
unb alfo bie 3(u^gabe = bx; — d« SDi^efe Uihm Vn^goben {fnb. 
;Mt ndmUdlKt/^lfo. ergibt {idi^ bie Sifiii^ttg 

ax — c ;=5 bz-rd/ • . ^~ 






obet 






«< 



e» 



/ • 



f • » .- 



folalicft "bZT ~ ^'^ 



t>. ^ bec Untirfcl^e> ber SSnfauf«pcetfe ffir i 5>fb* ;t)crl&5lt (t(§ 
'' lum Ui\terfcbiebe r^t .®minnc, am @an}<tt / |»ie x ^ft>* i\xx 



i, • 



■•5 ;«■ 



an bec ®aare 28otf)lr* gewonnen/ ja iijgr» aber 340t^Ü.r 
; !wc biet bettagt bte SBaoxe? 



«d ifi alfi> X^:=: ^ ^ an-T^^r . , .^ ♦ 't ^^3» 



Mh 



t^lc. 



B4«6p 
I5 



24 ' - 44 

24*^0 ^4*^*8 iisao- 

i^ "~ II "^. II 



ät. 



ia47A^P>* 



t = 9 3tm 57-^ *fi>^ 

f . b) SBirb bec ©cfeeffel ju i t^Ir» 2o| gr» t)erfauft# fo werbe» 

[ 86oti^(rr^ }u 2t^(r* 3|gt« obet.i28o^t^tr^ getponnen/ wie t>ie( 

i ©etreibe ifi t^ecfa^ft worben*? ' , • 

\ e) Serfauft mm bie ei(e jtt 3ti)U. i5f gc*f fo gewinnt 
wart 45tf)ltr., jü 3t^l^ 2(>|gn aber fot^ti;*/ wie mel ßtteti 
»areir e6f . i! 

; d) SS^tf auft' man ha^ ^funb f«c i8|gr*/ T^ »erben 340t^lir. 

! gewonnen/ ju i2|:gr» aber,, 35 t()(r» xinloxtni wie t>ie(^funb 
waren e«? ' 

SSerluP ifl negatrt>er (Sewmn/ in obiger gormet alfo Ip^ 

f toenn a =:'i8|gr^ unb b = i2|gr«/ c == 340 t^lr./ 

'•■••••'.•"•■•■ »4 "■' 

»4 ♦ 3^5, 

■ — 

5f7 



24.-375 



! _. »4 ♦ — 375 . __^^__ 



«4* — 375 



5tt 



! 

1 
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&ftet 3^ Siottr Tthfi^mtt 



e) Snnonb mtf bot 9fBiib ftc rU^n islftt; Mifttfen^ 

Iffittg (tf Soare? * 

f) Shp^ lie .Sir:p .3t|(r<. iS|gri »ccrasfl, fo gctMUt 
bcr Aonfimpni J8oot(^*>' fb 2t^ 3fS^ ober 9eilim ec 
960!^/ mt mei Sttm mmmpts h? 

kitor^^ ntc^t . gcälMt« C< tmcb fonrot d of^ c nigatit) aolt 
— d— ( — c) — d+c c— d 

b — » b — • b — a. 

g) 3tiiiasb tyetfottft ben aSoSext 9>a^et fftr 20t((r» io|gt 
imb tMciiert boBci 2GOtblr.> b^e er ä^a ober etn^e Sonett 
|c6^r fftr i7t^U. I2|9c. j^tngegctoi, fo l^tte et goc soot^tc. 
tiiUtm, ttit wH SSafUn tvarm e^? 

3ClfO CS=: 200t^(r.f d:s=: — 3OO0ltl, b=: iTtfttt. I2fgr«# 

. - aot^ Ioi9«., W* . - rrir'^i^^~:SS^ 
— 3oo4-aootMr> --iootMr> ^ , — ioo>a4y*_ 

— 84« 84X "^ 



Ä« 



SBoSm. 



$• 248» 
3»i(fte Xnfgftbe» 

6« Iftftt Semotib a 9SfpL Geercibe geFattft, hanu (ift <t 
ttttnn Sreunbe 1> 9Bff (* f&r bm 6inf aufSpret^ ab , «ecfanfc bal 
fibdge fht ct^it. brn @4ie{fe( tinb gctvinst mn iib<| dt^t./ 
»ie tarnet ^ot et eingefauft? 

®e(en mir ben ümiaufipuü f&r ben SBifpet := x / fo 
ftnbet ft<^ bU 2(u«gabe but^^ ben Vuffob 

I asrpt* : X l^lr« =: a ffifpL : ax t${r» 
9Bal er bom Srennbe et^dU/ gibt ber Zu^a^ 

0er «eß M ®etreibe« ift a-*b SfpL; bie einnähme ft<#t 
gibt ber Xnffofe 

I SSfpI* : c thk. a (a— b) Sfi»!« : c (a~b) t^tr. 
Selbe (Einnahmen ^fornmen mftffen fo gtof fein , at$ bce %9^ 
gäbe tiebß bem ®etotnne, folgfid^ iat man bie 0(et(^img 

lüK-^d SS c(«-TTb}"*)*bs4 



l 
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Kfb 



»fo 



x(a— -b) == C(a— b) — i, 

a 



t^. man bbibtre ben ®<»itm burc^ ben Slefl bei SBaate unb 
iie^e-bttt Quotienten Dom äiecf aufeptetfe be^ Steflef oib, fo ^at 
man ben SinfaufSprei^. iDa bec ^ert&ufet n&mlidy Mofi beim 

Setfaufe be^ 0{e(led gewonnen ^at , fo gibt bec £luotient ._. ■ ■ 

)e» 9etoinn an jebent G^^effet / olfjo benfelben t)om Secfattf^^ 
pm$ M 9le{lf< abgezogen ^ muf ben 6in(auf<prei^ geben» 

SBetfpiele. 

a) e« ^t iemanb gefauft 315 9Sf)»L i8| Gd^^. ®etcetbe; 
kation ^at et einem S^^unbe 604 ^fpt* f&r ben Stnfauf^ptei^ ' 
obgetofTett/ bad Übrige, abec ben Scheffel ffit 2 tl^(c. 20fgr» 
(ftfavft unb fo no(^ i^soot^U* gctoonnen^ »ie t^euec.i^ bec 
Steffel eingef auft? 

^iet ijt a = 3i5®fi>'- i8j®(iS>fI-> b = 6o|SB3fpL, 
c= 2t^|lr. 30f gtw d = 42ootb(c» ^ ^ 

Sa bec 9r^i^ bee Cc^ffeU gefuc^t oirb^ fo mufl mon 
in SBifpet a(6 @4Kffe( Ott^bcActen , unb ba f[((^ Decmut^en iiit, 
H ^ec ^(b^Hg t>on c nur @cofc^en betragen wecbe / fo f ann 
man auc^ bie 2^er im Geioinne gUtcf^ aU Orofd^en auibcfiden» 

' ^ a4(* — b) • — b 

%rO ^ = 2mu 20f gC- ~ 3,3ag.,8ae(I? ^ 0oig.2oecb. 

« 2tWr. 2o|gc»~55;^g^ = 2tt^lr- 20|gr.-^j5^; 
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2t1)lu 26fgr* — 
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979' ' ' ■' 97» 

»Stielt. 30* gt. -— i64«^8r. = at^lt. A-üfri*' 

7(nmec(ung* 9Ran muff bei 2(ufgaben biefec 2(rt b 
^ Stt grof gegen a^ unb alfo ben Seß a-«-b nt(|)t p flein 
S^m ben @et8inn d annell)men/. meil fonfi leicht ein iCluotient 
f^mmen finntt/ bec griffe a($ c wAre/ tpetc^e^ ben llinf auf6^ 
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erfter. S^eiL SSietter Tüfd^mtL 



prfil tiesattt) mac^Ktt/ jilfoeUpad gebe« wbxhe, tsa^ tm »i 

(tdl^ett Eeben ni^^ Mtfomipcn fbnnte. SP ^_|^ = c, 

fdme X =3 0/ b. b. bu'SBaare ^itt« beim Stnfaufe gac ni 
gefoflet, unb ba in btefem %aüt d = c(a— b) ifl, fo m 
man ben ®etoinn d fo annebmeri/ baf ec Keiner tfi# ald 
9robuft aud bem fBerfaur^|)retfe bed Stcjie^ in ben 9lej{| a( 
Reiner , M bie Sinna^me für ben SRejf» 

1>) Sott 78|3tn. »erben an einen ^reunb r8-|^3tn. f&f^ 
ben (Sin! aufdpretö / ba6 Übrige aber 2|^fb. ffir 2o|^gr. ))er!(mf| 
mib babei I075tfytr. gewannen/ /»ie tbeurr ifl i ^fb^ cingePaiiftP 
. t>a beim Ißerfaufe ni<^t ber ^rei^ t»on;i 9>fb* beftimml^ 
tft/ fo mufi man biefen erfl fud^^n, bann bit Sentner in 9funb 
unb bie Z^aln in @>rofc^en Dermanbeln / bamtt ^rd>g&ngtg oilti 
auf einerlei Sin^eit gebrad)i it>erbK 4£i iß a(fo-in ber SormeC 



IÖ5 -r..p 
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«CO ^^ HO 






1075 . HO 

Zrrff 

9Str tootteti §tt biefem 6pempe( bie 9>rp6e lb<ttSUf&9en/ um 
bi^ Siitbtidfeit ja {eigen. . ' 

3Benn ber Sinlauf^i^rei^ 3-^dc* pro 9fttnb t(i/ fo iS 
bie 3(u^abe ffir 79^3^* == 1286 tb(r« 8t di^* SSon Dem 
Sreunbe befommt er ffir bie iSiäin. 308 tbir. 9l:9r.# f&( 
^^^ 59Tl3tn« 2052 tb(r. 227 gr*/ a(fo ijt bie gan^e^Sinna^me 
2361 tblr. 8fd^* 3iebt man nun t)aDon bi<(.äudgabe ab/ fo 
bleiben 1075 t^tr* Sewinn fibrigy n>te angenommen war. 

c) Slon 375iSBfp(. «werben 85f f^ beri Sif|!aufi^(iö 
t^etfauft/ ba^ übrige ber ®(^effe( fbr i tf)lr. 2ifgr./ »ie 
tbeuer tfi eingefaufl n^ocbeii/ »enn nodj^ 3^40 t^lc, ^ntM^mita 
mrbin? 

, d) Sl ^ jemanb 432|SBf|)l./ ben Sc^effei ^u i'tbl«. 3|dt* 
ttngfCanft j er t^erfauft baoon losfffifpl. für ben @infaufd|>r(i^ 
tmb gewimit bei bem SSerf auf bed Sleßed 586(rtb^r. , n>ie t^uec 
|»at ff ben Gd^ffe ( i»erf auft ^ 

£)f enbar ergibt (i^ b«r SSerfanf^f^rei^ # tvenn jnw bin 
®e»inh burcft bea JXe^ bi^ibirt unb be« Quotienten anm Sin^ 
fauffFl^tife abbirft 



" v 



e) Sematib l)at 756|3tn./ »owtj i^ ta^'^futth^g^gv^ 
Met. ^ Saüoh. »nben 1 74! 3tn» für t>«n 6mfauf^i>reie ,. (^f , 
Bell aber ba^ ^funb $u i|f c[r* DerfaMft/ mie mel \)at et babet 

SR^n jie^e ben Gtnfauf^prtU t^om S}er!auf^l>reifir ab/. |>, 
|ot ma>i ben ©etvCnn an einem ^funbe/ folglich er()&U inan 
^ Sdn§en @et\>tnn burcl^ bie ^^roportton: Sn i ^fb* gett)inne 
i(i| fo t)iel/ n)le me( an bem Stelle ber SSaare? 

f) Semant) ^at 4i6SBfpU @etreibe/ n^t^on i^m bei; ^d^effeC 

I t^lr« 8f d^* f oßet; er I&fit einem Sreunbe einen S|)eil füe ' 
jibfn. 6tnfaiiff$pret^ ab/ üerfatift baö Übrige ben ®<^effei ^ 
it^Ir» 2o|:dr. unb gewinnt ncc^ 2320 t^(r./ wie oiel ^at tt 
im St^nbt obgetaffen? 

2)er t(ntcrfd)ieb bed Stnfauf^ $ unb SSerf auf^pretfe^ ifl ber 
Seninn an ein^m ®^ejfet nnb ber ®en)intl am ®an§en würbe 
bIo§ beim fiSerfaufe'bed-CRefted gemacht. Soiglid^ erl^alte i^ 
ba^ Sertangte but^ bMt 2(uffQg : 2)er ®ewinn an metn ®4)effe( 
t»er^t ftc^^ jum ganzen ®en)inne/ wie i G4^fL iu bem -Stefle 
ber SBaare f ber ti>eurer Derf auft Wdcbr» - Z)iefen Steft nun^ 
^on ber ganzen ^aare abgezogen , l&f t ben 2^ii *fibrig / bec 
für ben 6in!auf^prei6 abgelaffen würbe. 

" 2)ad 9^dm{id)e gibt bie S3u(^f!abenre(l(nn2ng; 3fl bie ganje 
9Baare-= a^ ber Q'mtmfiipmt =^.b, ber ffir ten (elUco 
%(affene Zi^tti = x, weil er unbefonnt ifi^ ber 0le|i nlfa 
a— X, ber SSerfauf^prei^ beffelben e unb ber ®ewinn f/ fo 
iS bie 7(u6g4be == ab / bie 6inna()me t)om Steunbe = bx , bie 
tinna^me Dom Stefle ae — ex, alfo ergibt ffc^ bie (Kleidung 
I ab4«f = bx-f-ae — elf/ 

ttifo . ab — ^-{^i =:hK — ex, 

Ober , . weit a» grSf n i|l aU ab ^ tmb ex gr(f et att bx , mit 

berittberten Seiten - 
I . ae-^ab— ^f cra'cx — bx^ 

Obe» a(e — b)— f S3= x(e-— B)/ . ^ 
i A(fo mit e — b auf beiben Seiten btoibi?ty (ommt 

Ä= X/ 



a 



• — b 



b. ft. man bit)ibire ben 0ewinn burd^ ben Unterf4lieb bU (Sin%> 
tinb Seif aufdpreifed unb ^ie^^e ben iQuotienten t>on beir ganien 
Saare ab, fo i)at man ben bem $reunbt abgeiaffenen Z1)tiU 



/ 



®enn a«;- 



«IfP 



T^^ 



»/ f«>*P— TTTET 



e-b 



a--.x unb a— »X ijl ber Slefl ber äSaare/ unb 



i72 ecflecS^eiL ^etttt 7a>f^m, 

I 

Va nun f => (a — x) . (e — h), f <ite( =a i . £, fa crflitf 

e — b : I s=s £ : a — x/ . 
i»orin bie oben in SBoctm anlgebrficfte S^egtC etit^dtttn tft 
9ian it^iit alfo btn Slefi a — x^ unb biefet/ ^ t»on a ab9fS03(n# 
li^ X fibrig. 

it&c|cc iß ttnfheitig glei^ bte Sotmei x = a-^ — ^» 

3m SpempH i|i f ==: 3320 t^(r./ e = x't^lr* 2o|gr., 

b = I tb^r* 84 gt*/ ttSfo e— b = is-^gr« =^gr. 

f 

==, aJL^o^ 5Sfpl^ ^ 4^4*12 gg|-p(^ ^ i6.i2 8BjpU = 

i92SB8frU, foigti(ft ijl a L- = 416 — 192 SBftrf- = 

224 SBBfpt. = X. ''^^ 

Si ftnb a(fo bem Sfrennbe 224SB3fpL f&r ben 6infdUf^{^reif 
abgeiuffcn unb i92!EBf|>L mit 9foßt ortfauft iiH)cbea. 

2(nmetfung. 7uc^ in btefem $afle muf man f!4 ^^ 

f ^ 
^Mfd^b^^ ^^^ V^^ in 7(d^t nehmen # baß bfc £luotient — r 

ntd^t grifer , aii a »erbe ^ weil fonfl bet Steßi gr5|et ald tit 
S<m$e SSaare fein tD&cbe* SHan muf a(fo f gegen e — b nic^t 

SU gtpp anne(^men. 3jl a =:^ — ~, fo ifi x := o/ b. J. 

ed ifl gar nt<jbt6 fht ben Ginfauf^pceid abgeUffen morbeitt 
ZUhann ifi audb a(e — b) = i, fotglidb muf man f fo otu 
nehmen/ baf a(e— b), b* b* ba$ ^robuft aud ber gon^m 
Skate In ben Unterfcbieb M (Sin « unO ^erf aufd|)cet{e^ , ^rifec 
. aU f fei- 3m (Spempet i|l a(e — b) = 4i6.24Vi|{ == 
■^ 'Vi^^ = ji 04.^041 = 5026f f alfo btttfte f tti(bt gt Jjjec 
M 5026f t^(c. angenommen mecbcn/ »enn bie Aufgabe €mn 
^aben fbUte» 

g) 93on 321 3tm 56^9fb. 3ac!ec^ tüot^on bod 9funb(«ini 
Sinfaufe 7| gr. f o|let / ifi ein Zbeit für ben C^inf äuf^prei^/ , 
ber füeft aber ba« ^funb f&r iif gr. t?et!auft üni 3§54t^lf-i 
getoonnen worbeU/ tpte mel »urbe obne ®cminn t)crfauft? 

b; Son 827|eam Sud) fo{!et bie C^Ue beim ßintaufe | 
5t^r. 21 gr.; ein Sb^il »irb ffir biefen $reid tpieber t)epfauft/ 
batf Übrige aber bie 6Ue fftr 6tb(r« 15 gr« unb babei ein @etoinn. 
i»öh 400t^(rm gemacht/ tvie t>ie( »urbe o^ni^tofit t)er(auft?, 

§. 249' 



i 



r" 
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. »«^witig mit algekdfc^en ©Wt^ngen. 273 

[• Son n«k ,9>«ctie Seuj, wo\)on bü gttc 3t^rr/20gr4 
fcfrt/ »ertm einem gwaabe looeöen för ^b^n (Jinfjaiiif^Ä 
(Agflaffw/ ba« iUtige bie (SOe i« 4t(^r. 8gr..betiföuft «nb Md 
^m d^mm \)oh 8oot<)im* gemalt; toii wl 9üm .wawn Hi 
r SJe^^men »ir erfi bie X^ifgobe attgemem. 6« ftat leman* 
I litte ^atiie Seng,/ bie CUe ffit b t^Ttr/ ge^mift , (a|t ioDoit 
ctOm fAr benffrte» 3>ceU;<i*^ t>er!aufj M ÜWgejbte Stft 
ffii etlS^lc. «nb gewinnt. nod) f ^ fo fann. w* Me imbeeaimtt 
Xnsajl euen ber ge!a.ttftett Partie == x p^m^ folgHij^ i^^ü'tt 
iJftt^gabe == bx,"bie Qinnäf^mt aiec erfHid) bc unb bann nod), 
\h ber Slefl == x — c tji, 5?=.ex~ec; 6etbe einnahmen su* 
ifammen finb gletc^ bft^u«gabe unb üth®iw'innt, alfo' ergiit 
!jtc^ bie ®(eM|)ung 

' ' . bx-|^f =a bc<^ex— -ec^ 
I folgßd^ f-|^ec — bc = ex — bx, ' - ^' 

I Ober f4-c (e — b) ;= x (e— b), "^ 

ober " — — r- + c = x/ 

i*^. man btmbire ben @^totnn burd^i ben Unter fc^ieb be^ Qh^ 
unb ^erfanft^preife^ unb abbice hm £luotienten; |a: bem für eest 
dinföufdi^reid ab^eC^^lfenen Zi)eiif fa er(>dlt man bie ganse.SBoar^* 

©ber^ ba — — r- = ^ — c unb 3t -^t; ber gieß' ber 

Soore ifl, mld}tt t^mxn i^erfauft «urbe/ fo ergibt ftc^ dui 
Kefec ®Ui(^ui|g au(^ bier Proportion : ;. .. r 

e — b : f = I : x-^c^ 

^*^. ber tlnterfd^feb M 6in< unb a3er!auf^pi:l!re«/ for^Iic^ bet 

6et9tnn an i Qüß ter^dft ftd^ §um gan§en &mmm, mie t S(r# 

iim Kefle« 2)iefa 9le{l bann ju c at)birt/ gibt bie ganje äSaare,. 

3m fpempel ijl f =?= Soot^lr., e 1= 4tblr. 8gr,# 

^=: St^k. 20gr*# affo e — b = 12 gr./ folglich ^ - 

,-= ^^^- 1^?^ = ■'■«•: ■"* ^ 0' « ««•> 

.foomit i7oo6ffen atö ber IBetrag b;r ganzen Partie» 

SB e t f p i f t e» ^ 

a) SSon «ner ©aar*/ woton hd^ ?>füttb 6fgr, Joflet^ 

««ben finem Sreunbe 2o|^dtm fftr ben • Cinf auff|H:eie abge« 

18 ' 



274 erjietS^ SieitoP XSfc^nttt 

laffm, ha$ ftbctge ahtx Jba€ |)fui^ f&r loj^r» Derfdtift 
I200t^it. hahti gen>onn<n; wie mi betrug Die ganje Soar^i 

b) Q^iii Xmtmaiui h<tt einen Sorrat^ @(tre^be # fi»oDoii i^ni 
Ux &ö9tfftl if t^(r* §u ftttftn f ommt ; er muf -Dawn # orit Mi 
9teife foflen f 54f ^fpl* f&r ben Ctnfäuf^preti' Eingeben i na^i 
l^t tt^t fletgen bic Steife loicbev unb er bekommt ben Sr0 
iuil 3t|(r. 8 g«« bejallt ffite biel Sorrat^ |atte er/ »mfl 
fritt (BeAinn nod^ 357ot^(r. betrag? 

c) Hin SBein^&nMer wrf anft >on feütem Sorrat^ , im» 
bott t^m ber Knfer i2t^tr* toßel/ 4£)p^ft 2|:iStairr fir M 
Cmf auf^l^ei« ^ bo« Übrige Jp&ter / ben Zniet ffir i6 t({c. , fe 
bn^et loot^tr* getbinnt/ »te {iarf n>ar fejn ®emfiiger? 



1.. 



§♦ 350- 
Knmerfung» 

Stt bm bt^(^q[igen BeifpieUn f ann man fiatt ®etoinn ani^ 
9er(uj} fe|en; tie Stec^nung ifl im 8BefentCt(ben bfefi^6ei ittf 
»trb au« XDbitton @ubtra(ttoa itnb umgefe^rt / toeit S((ltt|t 
mgattber 0e»inti ijt* 

SS e t r p i e (e. 

a) C< f^at iemanb einen Sorrat(^ t)on 520^ ^fpL iStUtiUt 
tbObon er i35|^9SfpL f&r ben 6infauf^|)rei« vzttanft, M 
Öbrige aber nnter btefen 9cet4, ben ©d^eff'el ffir rl^tr. 3fgr. 
MEt aufen muf unb babei J2000 t^(r* G(^aben Uibet -, oie tf^uet 
}at ^ eingefouftl. 

i . 3tt5*243« Ittilfte ^(ufgabe war x = c ir*. fia 

nun K(t aber d aSerluß bebeutet/ fo ifl H negatib unk aif0 

Vrt b c= i35iSßfi)U/ d aber = 2000 t^r, ip, fo 9\ 



^ - ^^*^'^' 3f 9r. + ^^^|^^ = itjir. 3f 8^+^ 

=== I t^l^ 3|8^4--?2g^ == j t^lr. 3f 8r.+5ftt. 2^^* 
=F it^tr- 8gt* lofl^pf. \ 

b) JBon 3i5j3tn. n>erbett 98i3tn»^ für ben^f iufaupfW , 
ba« Übrige aber ba$ ^funb su.8^gr« berfauft unb babei 1580 t^l^ 
€^(tiaben gemacht; mie tf^tixtt eingeCauft? 

c) Son, 348SBfpl- i8i®*flL a 2tWr. 15 gr;. fi»* 
io8|SBrp{* ffic ben Sintauf^prei« berfauft/ , beim Serf 



Ste^mnQ mit dQÄtaif^m ®iiid)itnQm. 275 ' 

\ i. ' 

hti ilötigen ahen ein ©cftaben \>ot\ 34001^1111. gemac^ts wie '; 
t^ün tjl ölfp ber ©d^effel Decfauft »orbeit? 

J>ie ZufibfvitiQ ijl, »U §. 248* jwilfte 3tufgö&< , c abie ^ct 
Cluöttcnt!: aSerluftburcJ) be»0lc^ biwbirt, m\x^'\>i>m QmUufit 
}»wife abgtjojfn »e«ben. * ^ . 

d) aSon 62^1 3tn. mtUn i25|3tn. ffit b«n eiu^aups 

^ frei« a löf^c. pro ^furvb, ber SScfl aber, f fit öl^r* ba^ 5)fuiib ' 
wtfauft; wie fiarf ijl bep Sieclull? 

STOan ftt*t ben aSerlufl ^tt eniem^funbe unb batau« ben 
Serlufl om JÄefle* 

e) 3emanl> <)at 732|9Bfpl. (Setreib^ me^^^on-ber ®c^effe( 
it(>{r. 14-igr. fojiet. (Sr mfaufi batjon einen JEfjeil ffir^» 
&nfauf«j)rei« > vom CReße (O^ec ben @c^^efe( ju:,i tfttr. 6| «r* 
©aki t)er«ert et 4840t()lr.i wie wel ^at:n % .ben ftinfau«« 
})»i« terfpuft? .. . , , : : ' ' .- f • ^ 

j 2>fc 3f«^6f«»| ifl wie in §. 24»* jw&fte Ifufeabe , 1)^ 

»«n war 3t p= a -^ T^* ^«» tji aber |e|ft t negatiö/ fofgs ' ' 
Ii(^ X ==? a + \_^ y aber bÄ im Di»rfoR e (feer ajerfii,wf«prei«) ^ 
Heiner ifl äf* b (ber Qinfmf^ptui} , fo wirb »er 2)tötfoe negittitj'; 
nnb imi i^h yoptit) ju nfa*en, muUtpÜjtre matt 8Ät)Ier tm» 
Slenner tnit — i # b. ^v ni(in gebe beiben bie wtgegengeffjtert 
Seiten/ fo wirb 4---™- terwonbeU in —-r-— unb ülfo 
ijl X = a — YITT' ®'^ ^^^^^" ;^^^*" * ^^ 73H ^W* 

^^•♦^ . ' =^ r^aiffiföf ^ 484o tbCn 

xtWr*i4tdr. — itblr.6|0r. ^'J-'?' *«?!'*♦ s^T: ^ 

I - r32|2BfrV-^ = 732|?Biiiir;-4840.ä%Ü . . 

! 7321 m^U — T4520 @difr = 73^1 83Bfj>(. -« 605 mpU 

' •=» I27| 3Bf|)C, , /'.»♦'. 

[ Die Tlürnttimi ju §, 248- }wilfee2lufäabe/ *) fjl autft f)m 
f luftig. 

f) S«tiöitb^ f)Qit 3u(fer#^ wot>on,ibm ba« ^funb^8 gr, fofleti 

; «f. wrtauft bavoti 2ö3tit; fftr ben SinPauf^rei^;' ta^ übrige ,^ 
I ober xmv.m 6gr. pro ^funb; er mac^t ein^n ajerlujl von 
1' 409t^(rn.; jioit mi betrug' bk gnn^e iCluantitat bed Bucfert^? 

3Die Ifufljfung ijl wie in §. 249. breij^^nte'^Tfäfgäbe , mo 

* ?^ ^ 4^ ■ •- .._ ' ^ ' »OT». Cf ijl jeit.f negatii), Httl) ber Sioifou \ ^ 

. e*-^h/ nWt • ♦lefnÄf 'aW f ijl/ äu^I^ tugä^H^ ; -felghc^ 

^ 18* 
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&fkcZ^iL fButtcr ^f^nttt 



«_b b— • - '. b — o "^ 

c = 2o3tn./ f s= 400t|(t.« b-= ^%t,, e = 69r., a(f» 



+ 



400 



' tl)lr. 



TT 



=5 20 3tn. + 4800 |)fb. 5= 20 3tn. -f- 43 3tn. 



.§• '25I* 

Cd f atw audS^ bit SaK i tutretett / ba% ein /E^ett ber Saare 
intbltht unb baf man beim SBecfAufe bed Übrigen entmebec fcbabs 
M gebalten totrb / ober nocb gewinnt , obet t>etttert* 2>at{ibfr 
ergeben fi^ folgenbe Aufgaben: 

a) 69 b^^ Kmanb a3tn. gefauft^ bad 9Mb**ffti^ bgc; 
ein 3^beU t>erdtrbt t|^m# er t>erfattft aber bad Übrige fOf baf 
er f(babIod gebaken »irb, tnbent er bad ^fiinb mit egn 6e^ 
ja^lt befommt; »ie tnet ifl i^m Derborben? 

ZMe Xttdgabe ifl = ab, ber verborbene ^til fei = s/ 
fo tfl ber fltefl bei^ SBaare/ ben er verkaufen fann = a— x 
ttnb bie d^innaf^me baffir =;= ac-— xc$ bird muf tum fo xiü 
aU bie Xttdgab^ betrage»/ folg (leb ergibt pit) bie (Sieid^ung 

. ab = ac — xC/ 
alfo'" xc = ac — ab/ 
ober xc i= a(o-i.-b)/ . 

» • 

ÜRon ftnbet alfo bie@r&ße bed Derborbenen 2!()eiBr toenn moxt 

Un Unterf(bieb ted @tn $ ttnb 9}er!aufd|>retfc6 mit >ber ganzen 

JBaare xm\tkifi\^it unb ^(ki ^robuft burcb ^tn SSerfatif^retl 

biDibift« 

^ , 3fttd ber'lSUid^tmg xc =?= a (c — b) füeft anc^ bie.f>copprtion 

c ; c — b =3 a : x/ ,^ 

b* 1^: ber SSerfauf^pret« üVrbiUt ftcb $um Unterfcbiebe bed Siti« tinb. 
S^erfaufdpreife^ / mt bie ganje Saa're ium t^erborbenen S^i(^* 

'S e i f 2) t e l. * • 

3fmanb b?t einen SJorratb t^pn a^oSBfjptn. @etrei&e/ »0» 
von ibm ber ^cbeffet % t^tr. s-^r« f ofiet ; ein Sb^il t^erbtrbt 
ii;)m / ba« Übrige oerfauft er ben 'Gcbeffel f&r i t^lr. 16 gt. 
unb »irb babiirc^^ fc^bUe g^f^aKeni «oie «iet tfl t^ oerbörtm? 



\t 



xlQekai 



SN epempef iJI'ä = 38olBf|)(» =-9r2ö€5d&fr.; b = 

fo^et/ eiti SE^eti Detbtr&t/ ^a6 -fl^rige üerfau^ er ba^ $fun^ . 
f&r c-gr. Uttb ^at nodt^ eine» ®ewiiin t>oh dtf)(cn*; tpie t^teHjl 
.»ertötben? '^ . 

i 3«|t , muff bie Tiixi^aU nnb bet ®smnn fo grop an bte 
I €iima^me - f&r ba« übt ige fein , a(fo i^at tnan bi^ @Urc^ng 
^ ^b^d =s ac — xc^ , \-' ' 

ölfo ' xc s=3 ac-— ab— 'd/ - ' 

Ober xc =? a(c-^— b)— ^d^ . . ' ^ 

folglich X = -.i -^ r» V ,'. ^ 

Statt tiiitl a(fo üon be^ ^robufte au^ bec ganzen 93aare in . 
ben ttncetfc^ieb ^ed Sin $ 4int> S3evPäufd|>retfe«/ noc^ ^en ®etvinn 
d oB^el^en / uab ben, ^e{i bur(^ ben S$eif auf^prei^ bimbtren^ 
4o ei^lt moxi bis SNtbortene* . - 

•85 « i f p t,e I. ' ' ' ' 

3ettianb %<xX aoStm Äaffec/ »oDon f^m bajf^fttnb 6gn 
loftet, ein a)()eU ge^it i^m tjeclocen.- er öerfauft aber ben SRejl. 
^fiA ?>funb ffir logr* «nb gewinnt fo noc^ ^ioot()tr»; wie me( • 
i|l i^m t)«»bot6en? ' ■ ^ ^ 

€« tfi alfo a :^ 2o8tm s= 2200 ^fb»/ b'== 6gr»/ 
== iWr-/ 'c = logr» «-T^t^^^*/ d =? xoot^lc./ alfo 

,12 , S20Q'^6oo 12 1600 yy , ificin 2-1 -SS 5222 ' 

5 ^^ 6*5 JÖ 5 \ 5 5 

c) -ßat er flcttt be« ©ewinne« nod^ ©d^abett/ fo ijl ba« 
oWge aiwgaöt), .atp) — d = 4- d «nb folgK^ ^ ^ ^ ^° " > . 

85 e i f p t e l» 

fi.j^at iewftnb frßrrtjioft SBein, wowtt i^m ber Änfet 
iftt^lr* fo|let5 ein S^^eil t)Ä«bttfct, bad Öbti^« wfauft <ir bcn 
Änfec f&r i/^xt^ix., aber et ^at boc^ noi^ 51 I^U. ©c^ben; 
wie, Diel ijl i^ verbpcben? : /^ 
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(Stjlfc Sr^tt; »kctec 3(bf(^nttt. 



X4 



;^t(t iß a = 8£>r^ofit ob: 48Kn(ttr b s? xa-t^tt., 

@d f ann bdd SJerborbene bef aniit fein / ttnb man f an» na^ 
bm ganzen IBotrat^e ^ ober noif) bem 6in « ooer äSerfauf^pceift 
fragen , ünb itoat oiM bte^ f&r ben Salt btt @d)ablo6^tunSf 
be6 ®e»tnneö unb bed ^^nliiM« 2>ie^ gibr fplgmoe Aufgaben: 

aj aSon einem ®etre(Deoocrat^(^ wou^n.ber ^JGBifprl 30tb(c» 
(oflet / oerberben^ 24 S!3fi>(. / bo^ Öbrige »trb a 36 tbU. f&r bnt 
IDSIfpel )>er6auft ; »ie gro^ war bcc SSöiraf^ ßt hm %a\l bet 
(Scbabto^b^Uung? mit gcaf/ wenn no^i 400t^tt. gewonnen 
werben? wie grcf/ wenn 200tb(r. ^nlvtH ijl? 

%<enn wir aOgemein ben 6in(aufdpc«t^ s^ h, hm Sßet» 
Jauf>|>rei^ == c , ®ewinn ober Sßerlu^ => d ff|en / unb mic x 
bad äSerborbene^ mit a ben unbefampten &orrat^ b^ei4^nen# 
fo ^at man ffir ben %a\l bcr 64abU^(tttng mi ^ZSU 
wevje^nte Aufgabe / a) 



folglid^ 



'ex t= a (c — b)/ 



ex 



c-b 



= a« 



2)er gat)}e S?orrat() finbet f7c^ a(fo^ wenn man ba6 Serborbene 
mit bem SSecPauf^preife multiptijirt unb bad ^rt>bu!t burc^ ben 
tlnt€rfd)ie6 be^ 6in < unb 93er!aufdpretfe4 ' biüibirt. ^u^ bet 
®teid)ung ex c=: a.(c^-b). folgt aud) bie ^roporttoa 

c — b' : c =Ä X : a/ 
b. b- ber Unterf<()teb M Sin» unb SerlaufiSpreife« t>er^i(t ft4> jum 
{ßecf aitf^pteife / wie ber üerborbene 2()eii ^um gansen 93orcat^e» 

3m (Spempel i|l x = 24^ c =r= 36/ b = 30/ alfo 
a = 4^14 = ü^^ =« 6. 24 =» 144 ffifrt*, 

S&i^ b^n ^aK M @ewintteft ciu^ $« 251« bteqe^ti Tbßf^^t ^ 

. *» (c — b)->-d 

X =« j ., 

Älfo cx«=s, a(c — b)— <d| 

fotglid^ cx4-a= a(c-— h)^ . 



' , Sted^tmng mit algtl^taifd^ert (SlH^nnQen. 279 

%. ^* sunt ^robufte an^ bem IBirbocbenen tn beti ^infanfipxni 
Limtf man nodr ben ®minn abbicm ttnb bte ®umnie bucc^ bell 
[ttnterfcftteb bed Gm« unb aSerfaiif^preefed btmbiun/ fo crl^ftrt, 
' man ben aö^S'?!» SJorrat^* i * 

! «ifo a = ?^; glt g°^ = ^^^"t - ^y = -^^ =?= 2iof ®fpj[». 
Sft( ben SaU be6 ä3er(uf!ed/ tto d ::9 200tl!)tr* i% 2(u« 
ber ®Iei(l(^ung §. 25 t. oierje^nte 3(ufga6c ^ c) ^at man . 

■ rc~-b) + d 

■ X =3 : ^i-— / 

alfo -, ex = a(c^— b^-f-d^ , , 

folglich tJL — d s^ a(c-rb), 

,- ex— :d - 

I b^ (^* t>om 9tobuf te axx€ bem^ fBerbotb« nen in ben Vintcmf^pttit 
I jiebe man beri SBntufi ab unb bimbire ben Slejl bnrd^ best 
i llnterfdS)feb be$ Sin « unb äSerf auf^l>tetfc6. 

3m Öjrerapet ifl x = 24. c = 36/ b =i: 30/ d =? 200, 
^ «Ifo a = l^^i^^%2SL =, l£4:^aoo ^ «^ _, ixof SBfpl. 

2)en SSerluft d mu§ man immer fletner anmimm, ali 
l.ba^ f>robuft ex, weil fonfi bad Stffuiui ungereimt mftcbe« 
t b) 93on 429 3tn. ftnb 109 3tm uvhotbm, bai Übtigt 
i »icb baö ^funä .ffir 9.gr. tecfauft; n>te gcog »Kic ber Sin« 
fauf^pret^ im $aÜMt @d)ab(od^a{tung> im ^aU.eine^ ®eti>innef, 
oon 400t^ltm. unb im Solle eine^ SBerlujle« üoh looot^icn? 
@enn man atlgemein ben SBorratb = a / ^en SBecfaufds, 
' preid c= c/ bad S$etborbene =3 x unb ben unbefonnten Citis 
fauf^prei^ == b fe^t, fo bat man im %fiü bec ®(^ab(od(^Uung 
f aud §»25i» metieöttte Aufgabe; a) bte ®letd()üng 

: a(b~b) ' 



I / 



I. - 



alfo ex = ac — hä, 
folgtid^ ab =s ac — c^^ 
ober ab a=s c(a — x);. 

. alfo b === ' ^ ^ ^ z 

b. f)* man btmbtre bi» ßinna^me f&r ben Steft burcl^ sbie gante 
- SBaare/ fo l^at man bm einfauf^prei«* 

3fm ©pempej ifl c «=3 9 gf ./ a c= 429 3ttw k » 109 äln./ 
«tfo b=r 



9»(4a9— I05)»l 1.0 



9(429— .109) 



429* X 10 



429 



429 ; 
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Gtfktt 



aktfet 



atfo 
«bck 



9hx 'b*ii SaK tiiut 0«Bmm« Mii 400 t^nu ift. «nf! 
§.251. «ittie^nU Xnfsobe , b) 

^ _ .(c~b>-a 

X _ ^ , 

cx = ac— — ab — d* 
ah s^ ac— 'CX — d# 

ab s=: c (a — x) — d^ 

b* ^. man fuilct beii GtnfaufSpret^ / tvnm man Don be r 6in^ 
ita^me f&r htn fRe^ ben @eimiui obiU^t utib ben Steß biird^ 

ben $an$ett Soctat^ bitKbtrt* • / . , ^ 

Sm Speiripet ift c = 94r. # a = ^2^?Un., x =^ logSttu 
d =r 460 t^Ir. Z)a bec ®mmn fn Xt^aUm gegeben t^ r fi» 
nttf -man ati(b c burcb SEM^r. tmb Me Sentnet btti4 9>fnttb 
Ottibrlbdcn^ a(fo c =5 |tb(E*# felgücf^ 

% I (420—109) . HO— ^4<x> ^ f «3go.iio— 400 

' 429.110 419. xio 

i>o>iTo— 400 ^ lao^ii — 4 . i3ao — 40 
"^ "^ 4719 



419 . HO 



429-" 



47 «9 ^ * 4719 * W73 ^73 

jDae 9funb 19 alfp fftt ö^^^gt« elngefanft trocbem 

S&r brh 9aa be« Serlufle^ ift d negattD/ a(fe ba$ — d 
im vorigen Salle = -f- d , foCg(t(b 

k _ c(a-x) + d 

a 

b. f}. int SinnA^e f&r ben Steft abbtre man ben Seduff nab 
btDtbtre bte ^urnme bnr(b ben gongen Soccot^. 9la(^ ben Qcä^Un 
M epempeU ijialfo 
* I rti^9 ~ 109) > HO + 1000 • f .320.1104-1000 

429^110 429* HO 

120^ HO 4- 1000 __J 120, H+ 100 _ I3104"»0P. 

429 . HO ■"" ' 429. H ""^ . 4219 

jDqI 9fifnb n)Qrbf -atfo f&c ZiVWd^' etngefanfl» 

c) Sen 325 3tn. ftnb.45 3tn* Derborbenr tm Srnfotifi» 
liat ba^ $funb 6gc. getoßeti »U t^eurtmup bot^funb tnt« 



#* 



if^ttft tt^etbiti/ mm Wc Serf dufet feinm ^((ateii l^eQ/ t»mn 
I ec nod^ 400 tl^tr« getoinnin »iU / tvenn er einen SSerlufi t)OK 
; 200tf)lcm etUibft? 

SBcaudiit man ttiebet im ^Ugemetnen bie obigen SSucbflaben 
in bei; angenommenen 'SSebeutung/ fo^1)at man im %<iüz ber 
, &6^QJbMf)aitun% aud $. 251« Dier^ebnte^ufg(^e# a) 

X = ' — / ' . 

(fifo - ex = ac — ah, 
folglich ^b = ac — ex, , ' ^ 

' ober. ab == c (a — x)/ i 

b. Ib* hxeHu^nU butcb ben SSefi bec SBl^Are bibiUrt/ gibtben fßtu 

faufi^prei^/ ob^r/ wenn man.aud ab = c^(a— rx) eine $to|>ottiPit 

mai}ti a— rx : a = b :'t/ , 

b. b* ber Stefl svit gongen JGBaate/ toit ber Sinfauf^rei^ (um 
• 8Jerfauf^|)rrife. 
; » . 3m %empel ijl a = 325 $tn:, x t=5 45 3tn./ b =3 6 gr*/ 

^ Äifo «^ ^^S'.Jio.öqv. __ 3gS.6 J950 - ■ 195 

^ "^ (325 — 45)110 ias— 45^ aso as 

— 6Ugr. 
[N 3n bem S^Ue/ n>o 400 t^(t. gewonnen werben/ (fat man 
! «t* §.3$i»Dieriebnfe Aufgabe # b) .. J 

x^ ; ' 

I flifo ex = ac — ab — if . ^ 

folglidj ab s=Ä ac — ex — d, 

oder ab === c(a---x)— d^ 

dfo . ab+d x= c(a— x> ^ ' ^ - 

, folglich J^ =. c, , ; ;' 

b. ](^« m ](u^gdbf ben ®noInn abbtrt unb bte 6umme biir^ 
^ den Stefl ber SBaare btotbirt , %\H ben aSerfäuf^preid« !> 
3« euemi^el ijl alfo _ 

aa5. IIP. I tbtr« + 4ootb(r. __ 325 . no * t + 400 

^ . (las— 45). "Q »80.110 . 

3aS,fTQ+400>4 3^5*11*^4^.4 , 6$*%T+Z*4: 

I 4*28o«Xlo 4«28o«U 4*56»Yt 

715+31 
I ■iia4.'ii 

I 'n ' aa4ri 
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8J_ 



3<?6r 



== 7iinr8^ 
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284 «cilecS^t mtxUt Vbf^nlit 

» 

ttttbtfftnnfnt Qrifett auldefidt f }« 95* ben stt^vfl t)edfAu| 
2(^eU bet« SBäote aU trgenb einen aliquaten 2bet( ber ganj 
at« unbefannt attgenemiiuatn SBaatt/ ^« 6. in i/ 2/ 3 u.f. 

{tatt c etwa '— fe|t/ ober |tatt d, obec e^ mx, toettnx 

tsnbefannten ßiafauft^xeid bebetttet/^ ober wenn man fonfi 
anbete 2(rt 93er(^&itniffe bev gegabelten S^I^Üe su^ben ünbefonnl 
üithim btpmmu fSHan tti&lt bann mt ^tn^t tN>n ^ufgabi 
bie me^c «bec weniger (eicb^te algc^caiftbe Ttuflifongen }utaffi 
oucb feiiß einige/ t)»el(^e gu qnab«atif4»eri ®iei(^ungett f&t^ri 
bmn Ttufi&fung etfl im ^weiten S^eiie nfl&ct werben. »irb*i 

• '^ / ■ .- • 1 

§- 255* . , . ^ ■ \ 

Aufgaben mit ittti nnhttannt^n SrSfen^ ttd| 
btr obigen Zabelle geotbnet 

i) 3emanb tecfauft t)on feinem ®etreibe 80 9Bfp(. / bei 
e^ifftl gu 2j't()lc*/ bd6 itecige ben ®d)effe( {U 2it^lx*f i^\ 
tvtnnt fo 4000 tbir.; t)litu ahn 4800 t^(c. gewonnen^ mnir| 
er oUe« f&r ben $rei^ be^ SieM t>erfauft b^tte; tote m 
®etretDe b<^tte er / unb wie treuer war ber ®4e^el eittgefaufit? 

dläd^ ben IBe|8mmungeft ber XabeUe iß bie gnn^t Mmt 
t=:7^, ber Sinf aufijprei« =? y / ber §uerjl t>erfaufte 2bei( == c, 
ber a3erfaujf;«prei< = d, ber Steft crs x— c, ber fBetfauf<<^ 
))ret0 f^ e, ber wtrtlic^ Newton =s f / ber n|$g(i<^e ^ g*' 

6^ ifi alfo bie 2CiiiSgabe c=3 xy/ ba^u ben ' migf(i((^ett ®^ 

winn abbitte fommt bie m8g{ic^e &inna{)me c= xy4-g> ^'^f^' 
wirb aber oticb gefunben # wenn man bie gan|e 9Saare x f&c e 
«erf auft / alfö ifl fie ou^ = xe , weto^e^ bie ®Ut(buiii' 
»y+g = ^® Ö^**** . Xbbitt man jur Aufgabe ben »irtti*«» 
@ewinn/ fo l^at man bie wirf(i(be (Sinnoü^tat = xy-ff» 
tiefe fttfbet ffcf^ aber audS^ / wenn man bie Gintial^me f6c ben 
erlien SE^U ber SBäare = "cd unb für ben 8l«jl= (x— c)e 
}tifammenrediittet^ 2)te^^t6t bie ixoütt ®(ei(^ung xy+^f: 
cd-[-(x — c)e. 

- 23ir wollen an biefer Aufgabe aOe brei ■2(uflifung6w^^oi^tt 
bnrcftge^en. ; . 

i) SlUt^oU btr €fnb^ttrttonl SStan Me au$ ber erftin 
©Webung acy-f-g = xe ben ?05ert^' \>on x jinb fe|febiefen^ 
flati X in bie Zweite ®leiclS>ung. SBenn xy4-g = xe/ p> ip 



t 

s 



9BM biifitt fi}ert(^ in ^et {»«tten Obid^uitg xy^-f = 

Ic^ fl(^ bf( Serri^ f&c y fünben. SJtatt bnttge ecß in btefct 
lltic^ung bie @lifbcc mit x auf (Sine @nte/ fo nl^^ft matt 

f-|-cc— -cd = xe— *xy/ 
^ ober i-^cie, — d) = x(ei — y). 

9tuii fnbfKtuire man^ fo fommt 

iF+c(e — d) = .j^ . (e— y> 

alfD f+c(€f — d) ss:^» 

2) fRet^e bet Jtombtnoti^n* 

Srfle @let({)UQg. Stoeite (Sieic^utig* 

^y+g =' xcf . ^ xy+f = cd-f*xe~ce/ 

_» g \^ OlfO f+ce — cd = xe — xy, ' 

c— y - • . obetf+c(e — d)=x(e-T-y)^ 

folglich ^+-(--^) ^ ^^ 

«Ifo.iU, 



H^ 



e.-y 
g _• f+cCc-^ 



L «-y e— y 

WNt iwgen ®'UidS>^eit b«t 9l«nnet 

g = f^c(e-f-d)^ tm oben», » . 
I 3) üJ^et^obe bei: ^obition ober 6ubtra!tion* SHßn jie^e 
iKe^tveite @lei(^ung oen ber erflen ab. 
|*»fte filei^nfl' . *y+ß = «#» ^ - 

ffwite ^ — xy — f s= -—cd— xe-f'ce/ 

- atfc g — f =a ce — cd/.. 

ober g"* =s c(e-^dj-f-f^ toie o6en» 
Sutdft feine ber bret Xuflifung^met^oben tfi y befKmmt 
tooitem £)araud folgt/ tQ$ bie.unbef ahnten ©rifen fefbfl un« 
kfHbmt'ftnb/ hai man f&r btefelben jeben be(te^igen SBert^ 
]^n fantc. unb baf bo<t^ ben Sebingungen ber Xnfgabe ®enfigft 
S^Menlmerbe* ^ber biefe Sebingnngen Rnb nxi^t milthf)tii^, 
Ifon^ftn {!e au&ffen in ber Vilf^abe ber SMd&ung g »± f^ (^^d). 
jl^if fein, ^t man nimCtdl^ ff c / e unb ^ ' \»mb^tl\^ 
;%8omroenii fo muf ber migUdi^e ®en)inn g fo benimmt 
l^tbenv boS er ben mttlid)m um bad ^Probuf t aud bem erflen 
l^tU brr Saare in bie Z>ifferen$ ber Serfaufdpreife fibertrift» 
g^« ferner f =a= c(e — d) — g ijl/ fo muf/ »ennmanc^ e, 
^f e loiaf&^rii^ annimmt/ f fo beflimnit »erben/ baf eg 
IRttmi |)(obtt{te »euiger benr mSgüc^en ®iipinn'g(ei0 fet. 2>a 

|-f==c(e-d), Alfo^f^ 



c/ fo muf/ mnnvg/ 



. » 



fr 6, i tmSfft^Htd^ dttgenommen flnb/ c fo beflimmt m 
bap e< gleti^ i^ btm jQuotienten :- Unferfc^Ub ber '@?t9ii 
btmbirt buc<b bett ttntecfc^ieb ber betoett Üerfauf^fceifc. 
fitmt g«*— f «=^ce^^ — cd/ (üfö g-— f — ce = cd i fol 

J — ^. — e = d; fowul/ »ctitt g; f/ ^^ e müfuf^iii^ 

genommen finb / ber SSerfauftfpreid M nfien Sf)nli$ gleit 
ber Differenz stotfc^en bem Unterfc^ieb« ber ©ewinne bvrc^ 
itftm S^eii btmbirt / unb bem äSerf auföpreife be^ 9{ef!ei$ ; m^ 
tnul nSrnlid^ fefttecn t>om erilem IQuoitienten abrieben* Sl 
tnhÜd} g — f s= ce— cd/ olfe g — f-f-cd = ce.t. folgli^ 

XlL.^d'x=3 e/ fo.muf / wenn g/ f # c/ d »rüfft^^rlicb oii 

genommen {tnb/ ber SBerf auf6|Mrei^ bed 9lefle^ gteid^ fem ber @umiM 
t>om SSerf auf^pretfe be^ erflen 2;beil^ unb bem Slaottenten : Mm 
f4|ieb ber Gewinne / bioibirt burdb ben erjlen Zfyeii ber ^mu 

€inb bte SSebtngungen ber Zuf^abe bcefen 9tcge(n gemifc 
fo fann man fbr x unb y fe^eu/ »a^ man n»tU* Slgmtlil 
aber »trb aud^ nut Sine oon betben ®ri$eti mtttf&bvrtcb ange« 
ftommen unb bte onbere burd^ ble ekfiere beflimmt« 9Üninit 

man x »iWft^rlic^ an, fo xmf) bot £ == x i(i^ alfi 

g ==s. xe — xy/ folglicl^^ xy = xe-— g/ alfo y = c— ^ 

bir 6inf auf^pret^ y gletd^ fein b>t Z>tfferen} in>if^en bem Htu 
fauf^pretfe ffir ben 9lefi unb bem jQuottenten: m5g{tcber @immr 
btoibirt burd^ bie gan^e S$aare* ® e(t man y wtfiffi^clicfi an^ 

fo tfi t?irm4$e ber @teid)ung — ^ = x He ganje »aw 

glet^ bem, jEluottenten : migiid)er ®en)inn / btmbirt bu((b ^it 
2)tf «ren^ be$ 9Ser(auf^preife^ fuc ben ävefl unb bed Sintaußprrife^* 

Sme^emp«! id € =;= 8o5Bfpt. , d =s 56 t^lr» pro 3BW./ 
e s=s 6ö't^r. pro^fp(./ f = 400Öt^lr./ g =2 48ootfrlC' 
C& i|l aber, 4gcx) = 40004-80 (66 r- 56; »^ 40004*8^' 
otfo finb bie SSebingungm rid>lig atigenemmem 

Seftt man mm x ='200 ^fpK, fo ift y = ie— | 

as 6i6— 4^ = 66 — 24 s=,,42/ alfo ber ©«M^p«»^ 
«s 42t^(r« pro SBfpL ober it()(r. i8gt. pro jSi^fl/ 

2>ie 2Cu«gabe iß bann 200 . 42 &= 8400 tl^ir. / bie Siti^ 
mM ffir bit 80 SBJpL c= go . 56 === 4480 t^r^« bie ßinn^i«« 
ffic ben 9le(l 120 ^[pU = 120*66 = 7920 ^ belM J«' 
fammen abbirt/ gibt i24oöt^U»^ fotgüit, ^^^^ ^^^ ^'^ 



, ' >_d 



^^ä)mn^ mit ofgebwifd^en Me^WQo^ 287 

9%ttU a6jt«()t^^ ter ii>t|f H<!>e (Setpmn =3 4000 t^tr» JDit 
ig(id)e Sinnatme wiu 200 » ^6 =3 13900 t^k.' un^bü^n 
^( Xu^9a)>e>a&gq9gen/ gibt bin mSgUc^m ®et»inn s^ 4800 t^c» 

0f6t man y ='48t?)lcw fö tfi x = -^X- ~ ^|^q^ 

f=5 4fOÄ =a 266f ®Jf|)U Sie 2fu«flab^ ijl tarn ^266^.49 
-^^^♦48 = 800.. 16 == 12800 tWr,/ 6ie (Smnciföme fftc 
^en erften Slje« = 4480 tI)U- V ffic ben 3l«fl = i86f . 66 
i«p. , 66 = 560 . 32 = r«320r alfo bte ftonje Ciitiiaftm« 
s= 16800 r Ut witflid^ ®ei»lnn folglich 4000 t^(r. X)te 
nilgli(^e ©nndiw,. rfl; at66f ,-66 =5 -^ ; 66 c» gdö ^ 22 
= i76QOt^Cr./ a(fo ber m&glic^e Setpiiin =s j^Sf>Qthif* 

2) 6d f auft jenuinb eine Partie Kaffee , tat $funb ffir 
5gr., t>ecfauft baoon einen 2^il bad $funb f&t 6'gc. ^ bo^ 
llbfige abet tat ^funb f&c 8 gt*/ gciptnnt batah 200ot^rr»jr 
(litte aber, 4400 t ^U. gen)onnen/ »enn ec aUe^ f&r Den ^rei^ 
be« JKeftef t.t>ecföuf< W^te5 »ie mi betrug tte ^ottie *ajfee# 
ttie t)iel l)at er füt 6 gc, wrf auft ? 
6c|le®ieid)ung» ' Smette ^leidbung. 

xb^lfg. = xc* xb4-f = yd4-(x — y)e/ 

ober xl>-|*f = yd-*J-xe— ye. 
l" SRan ' abbUe bie jweite ®Ui(^ung. mit entgegengefe^n ^etc^ti 

6;fte ®Ui(t)Uttg xb + g=a XC/ 

Gurnme g^-f = ye — yd^ 

ober g^— f === y{e — d)^ 

flifo ^ = y; 

• 

TCtt^ (et erflen QileUtiuug' «r^äU man x, nimlid^ ba 

xb*|-g =3 xe/ fo ip g s=s xe— xb, Ober g = x (e-^-b)^ 



' e— b 

Seifte. Sormetn ^r x unb ir ^fen ft4 hl SBorten fo 
Qtttörficfen : 3Ran ftnbet x , toemi man tttk mi^lui^n @enttnit 
hnct^ ben Unterfci)ieb bei» Sin« unb aSerfaufl^reife^ bei bti^ 
iK# bitHbiri ^ unb y/ ii>enn man ttt^ Unterf4^ieb beibei ®elotttni 
btt«^ ^en Unterfc^ieft ber 4B<trf ouf^preift biwbire* ' ^ 

Sm (Sjieii^fcl ipxx=3ifeÄjA4oo -1-44 

«88oo^fb, sa »6x3tm 90$pu . . , 



f \ 



i 



28S St^äÜ^ §Sitttn TOyf^mtt. 

3) 6« ^t tHiumb ttnni fB^biMrratl,, ooMn i^ Set 
Xnfn 2ot^Ic. t^ßce, er Oftfouft btitieii 36 Xnfet ffir men 
jinviffm 9tft<# bal flteige htn Xnfer für 28 ti^ir. ,. getDinot 
fo scxx^tt. / bitte aber spotblr. geioonnen, n^tm er aUm 
Sf m f&r ben le^trrä 9(ei« Mrf auft t^ittK 93te grof toat 
fein Sorrat^/ »u t^ner ^ er bte 36 Xafer verkauft? 

Crße SCet<f^«iig» 3n>ette &iiH^nng. 

flber l»-^f = cy-^xe — cc 
3ttt Serfobermig »«Seil imr ^te Xombinattai annaibUL 

Uta ber.erfkn 9ui<b«n$ »t+ß == ^^' 

er^ man g =: jlc — xb 

alfo — £-r- jfc= X^ 

VttlbertMten Steiles xb«)"^ = cy-(-xe — ce, 

er^iU man f = cy-f-xc— xb — ce, 

ober f-^cy-|-cc = x{e — b)/ 

fr ^ — CT + «« 

^^f^ e~b =^ 

2>aranl bce Oleii^ung 

g f— cy + ce 

•— b "^ ©— b ' 

^«ber g == f— -cy-4-ce# 

Otfb cy = cc — g*4"f 

. = ce — (g— f), 

forgci* y = e— £=!: 

3w Cpempel ijl g == 500 / f = 300^ b = 20/ c = 36 
unb e= 23, alfo x = ^^Säis = -^ = 62^ Xnfer imb ' 
y = 28— -^^^:sisa=:28— ^°-= 28— ^==j 28— 5y 

s=: 22|t^(r. 

4) 6< fduft jemanb eine Partie Sucft^ bte GSe gn 2f tblc.» 
»erfaufr bat>on öo^^tten a 3f tbCn unb ba$ übrige ^fo , bof er 
9ootb(r. gewinnt; er bitte ober hur 500 tÜt* gewonnen r tsenn . 
€r affe^ f&r ben ^rti« be« 9te(!e« «erfouft bitte. SOSie mti CVen 
»aren e« ? wie treuer ber Sieß t)erf «ift ? 

Crfle 0Ut(bnng* Bweite €((ef(büng» 

3^b-|-g SÄ xy* xb-4-f == cd4-(x — c) y ^ 

•ber xb-fif =» «d-f-xy— i-cy. 

!Ran 



^ 



ked^mmg.mit algel^raifc^m &leiä^mQm^ 239 

CRcfl € — f = — cd +cy7" , 

Olfo' Cd-|-g — f == cy, V . . 

ober d-4--S c=i y, 

€fejt mbn Mefm SBäert^ fftr y in bf« irjl« ®(eid^tthg/ f6 
xb+g = Jii2l±£^iL, .V. 

xbc 4- cg s=?. X (cd 4- g — f), , 

cg = x(cd-f.g— f)— -xbc, 
[ obn ^ ^g === xfcd— bc-^g — () 

Sm gpempfi ifl b = 2f (f)lr., c = 6oMtn, d = 3| t^lc./ 
\ i s=z Söoil^iu^, g ^= gootftlr» Xlfo ,:> 

I y = 3f t^tc. -f ü^-#£Ä = 3i + =1^ ~ 3i'~ äf 
I ==- — ift()(r* ' 

I , 6o«50o ... 30000 _ <3oooo 

[ 5oo-8oo-j-6Q(3j— a|) — 300+60. | "^ — 30Q-|-40 



fomtrit 



. «Ifo 



■--2C0 



— aö 



k SBti; ^afim mit 2(b|tc^t bte Ba\)Un M (S^mpti^ fa g«s 
^ »j^tt/ tim ju schien/ n)ie>auc(^ ungereimte StefuCtate bO(^ am 

SSfbingun^en bet Jlufgabe gtmdp ftnb. 

^0^ ©on^e fo« a(fo auiJ — ii57V<^ttett/ b. ^* att« fo bW 

frjrenben (Itten befiel)en/ t)on benen .bie 6Ue 2f tWr. fo^et>' 
i dlfo^aUe — 115^ (SUen —3071^ t^(r* 9iun »eroen 60 öoc» 
I banbene CUen a 3}tl)iu, t)etfauft/ Die« mac^^t -^ 200 ttjiu 
1" 3Dcr 9{i(l »pirD 'Qcfunben^ wenn man -|"^^ ^^'^ — ^iStV 

ab^ic^^t^ b. b* wenn mon— 605U — iiSr^SBen aobirt/ alfi 

ketrÄ^t beu Slejl — 175^ eaen> moDon bie CUe — if tblr.. 

[Met/ folalidii ijl ba« güctt +292tt^^^'^* ^^B ^*^ ®*'^'*- 
: nafjiöe fftr bie 60 SUen abDirt/ gi^t 292A t^^f- -r ^oo Wn 
= 492^t^lr*/ al« bie ganje ßinnöbme. 2>aDon bieTlu^gabe 
«=» — 3O7^t^(r.;ab9ej09eti>vb. (>• +3071%' Wm obbirt, gibt ' 
«optier, ©ewinn, mt <g fein fod. SBätr aber bad ©anje^ 
nÄrtlidS^ —iisAfftten/ bii Ctte ju ---i|t^lr. mtmitmvunj^ 
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200 



tMUt2^aL TTiiifn HiHpwil 



— aor^HCc- a^q^^oi, ^bu +3orÄHlc- Äüot/ taut 

CiB aklrdiKr Criam M ^prn^U »ict cum f^:«Nf: 
ßu 60 «nfa4:ftcB C3U« fisfoi taB Ci^nirtr^cr §0 9^<# 
ür tiamcbtm Mm 200tHfa. ijt al*s co^ tWncn; et littt 
«hr cfgatfU4 ■««Ik ii5^€lai a 2f t^. hcthm fotai, Ijutötc 
fr i»4 ffiat Cinul^e saa «Ifo oaca Snciaa wb Sojtr^"^ 

a i^t^tu %fl^9 f» Nitni qn Ikfe iie4» 292^t^lr. 0im8 
ff^a4if# {BfuBiBai Mce olfe fda Scsiiw 800 cMt. gtscfinL 
;^itu (C oto atifee jq» 60 Clka nA irs-rr ^<>> wifnftr 
fcnbcni ^c ii5iV ^*^ *^4 rännjl fuc if r^tr. , fl» wm fcoi 
anfan(^It(^r Cnräm tH>ii 307^ tbtr. 1124» uni 1927^ t(|U. 
MiiiKQrt waxbm, n ^^itXU alfo 500 rbCr. Sroisn gt^t. 

fL hiVbOL 3a bcr Sorad ffa y ^«« i«^ ^ ^» f* 
aaar^nifn fattni/ baf bft Scad^ ^"" jtvar ool aegoliVf oicc 

c 

aar aii^ 9^^ ^tt d grfomaicQ laicf» C«, maft« i« ^n 
CnW c 0bff der rrflr S^tti brc ^Saare frofec ongeflonna, 
tpfitni/ bana oacbm oOe SIefuItate pcfttio. C^ ffi |.8. ; 
c = 600 eitoi/ fo i# y = 3^+l:Lc-|ro = 31+:^ 

= 31—^ = 2| t^lc uab X = g ^-^, , , 7 I 

•'^ * ® 5oo~8oo+6co(3i-«f) 

— ^00+doo f ~ 300+400 100 ^ 
€d finb alfo 3000 GOm a 2f t^Ir.. cingcfduft i»or^ 
fof^Ücb bie 7f abgäbe = 8000 t^Ir.» 600 SOea ftnb ä 3|t(Ic> 
imrionft oorbni/ alfo die Sinna^me 2000 t^tc./ Me übrigen 
240oS(lea aber a 2^tf)it., alfo bie Sinna^mr = 68oott)(r./ 
alfo bte goaje Sinnabrnc 8800 tb(r., fplgiicft sootblc. Susjpn« 
Sareti aber bie ganzen 3000 6Uen a 2| tbfr. Decf auft oorden^ 
fo mixt btf Smna^^me 8500 tb(r* getoefen, alfo 50otblr. Qiniim* 

5) Son einem Eacf en>orratbe , toooon bad ^nb 6gr* 
lofJel / »etben 20 3ln. ba6 9funb a 9 gr» / bad fibnge a 8 9^* 
berfaufO mie m'el ifl babet getoonnen tporben/ toenn^an/ Da' 
<Ban^ filir beit 9reid bed Stefie^ verfauft/ 200ot()lc« getponnm 
^itu, ttnb ote üiel Sucfet wai ee? 
Crfte «leic^ungr 3»eite Sfetc^ung. ' 

ober atb-f-y = cd4*xe— '€6» \ 



/ \ 



H , 



\ 



«ed^nmtg mit ölgebraifd^eti '®ief#itngeru 291 

a^tre mati ~ xb — y = -^ cd — xe + c e«. 
3le|l g— y =r= ce — ^^id^J 

OlfO 'g — ^ce-(-cä ==: y/ 

oiir g — c(e — d) =3 > y, , 
©iefen SBert() fftr y in Die ^mctte ©leic^ung gefiföt/ fommt 

OlfO g — c(e — d) — cd-f-ce =ä? xe — xb, 

oDer g_c(e — d)4.c(e~d) = x(a — b), . 
\Ww?r . 6 = x(e— bj, 

I 3m ei:em})et «ff g = äoqo tj^fn , e =3 egr, / b = 6 i^ 

Ä000424 2000. «4 

= 2'4O0O^fö; J= 2l8 3tm 2Ö$fftt ? 

7=2000.24 — 20(8 — 9)110 . • 

tt=2 480OO-r-Ä0- HO» — i 

== 48ooo^-( — 2200} . \^ ' '\ , 

. s=5 480Q0-f-2200 

s= 50200 gr» ' .♦ • . 

^ix mtfü(i)e <Bitcinn i# a(fo m biefem SaKe um 9if t^(r; 

6) S^ lauft jemanb Selntvanb > Me Gflfe ,a 5gr./ tjerfüuß 
bauD« ioo6üen ä ögr.^ ^adübtig« ä &9r»,^e»intit 2,00 t^U.; 
[»ie tjtel |)dtte ec gewönne»/ n^nn et aüt$ ffic sgc* wfaiift 
[W^tf «nb tvie Dte( ^Ueit toaxm ed? 
I « ftrjle ©leic^ung. 3weile ©Wc^ung. 

xb4*y = xe* .xb4-f = cd4-(x — c)f?/.. 

obet xb-f-f =5= cd-f^xe-^ce» 
SBan abbire ju 1 xb + y = xe 

Ke j»eVe ©lei^^ung — xb.— f = —^d— xe-^cc/ 

1 fo lommt y— f '^ ce-— cd/ , 

I ^ alfb / y > ^= f+c(e^d). :^ 

. A)iefeh SEBert^ in bie erjie @(eicl[iiung gefegt V fommt' 

xb*|*f«4-c (e — dj == xc/ 
alfb .f'4-c(e — d) === xe— xb/ 

. s • s=rx(e»-^b) 

- ' r^r fjL '• f+cCe— d) 
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202 frfbrZ^ SMit Kbfc^mtt 



* — 8 — 5 ": 3r 3 

.= i666f CUea- 

y =r 300.34-f-rao(8 — 6) = 48oo+30o 

2>it M^et^ni SotnvCn 9<tffta osc^ / ttemi bot rrfEr 3^ 
f&t bell 6atf aaf^prei^ ocrf aitft # 0to »etbocb«» cf* Soi (tjiar 

fanil if / im {HKttm SoiU ^ d = o «^ »<&» d ssbcfiiaotf 
4tffo = 7 tf , fo füllt bafe« gmi§ ntg «s^ c« jfbt nst Smt 
«xbefoasu 6rf^. Sa mafku fkt bcefr SilU b»<^ einige 
SeifpuU (tx^af&3C9• 

I) Ses bän wcfif^^sni Getiefte twgbf rt eg jeanles 
30 SfpU , bo« flbn^e Mtfasft et bts Sl^i fär 42 ^(r. sab 
ffohuit w^ 1600 t^r.; et |tot abtr 24401^(1* gevems« 
«enn w4t6 verbotb«« tvSre. Su Met 6mcibt »or H, mk 
t^un lef C3cf^{ ttagefaaftl 

Ccft OUidbung. • 3»ctte (Sei^w^. 

xy-^g = xe. xy-^f =» cd-^xe — ce. 

Sa c »trbotbfB tf(# f» t# d = o# «ift amd^ cd ^ (V 

Saft bft ftfitB SUidHUHi bot WKüä 

g = xe— 3sy 

= x(«^y}, 

«Ire —6— =r= X. 
e — y 

%rt bn jmttett 6Utd^ng (Kit man 

f-f-ce = xc — xy 

OtfP i±;^ = X. 

8etbr Sett^e for x gUid^ gefegt/ fommt g = f-f*^« 
Sa im btefer @iet4»uxig bit nnbcfoiuite 6ri^ gan$ ocgfUt^ 
f» ge^ bie Xufgabe gn ben irabeßuDnrtm* fDtaxi fotti ^ 
X bfüebtge SBeuN frt^n unb bataaif^ y bcfüimaett, «bei ^ 
tod^ f&f y beliebige ^Bext^e nnb bonuu^ x be^maMii» 3» I 
befeii ift bie Sngabe beg n(gUd^ o^r »icfß^cii Seammili 
tbff M Mbotbcnm Z^i»^ ebttbc« Setfonf^ycrrfff Mf 



^ewmn fö b^flimmt toetben / ha^ et; gfelc^ ber ®umm^ bH 
mtiü6i)tn ®ftttiine^ iinb be^ f^robuM an^ htm Wrbocbenm 
I S|ei(f ttt beA S^erfauf^pret^ ifl« ferner b<i >g — ce = f ifl, 
I fo muf # ' toenn bet miglic^e (Semitin oiSf it^rf id^ angenpmnmt 
[Htf bev ti>trflid}e gleich fem b^m Untetfc^tebe ;be< mogfic^ 
'6en>tnne^ unb be^ ^^robuf td oud bem Decborbehen AÜ^ette t» 

I ^n aSert aufi^pcei^. Da ferner g — f = ce t aift -S — L 35= ^^ ^ 

IIb muf/ tDenn g^ f, e, wrllf&|rü4 angenommen ifi/ c fo Be« 
\fmmt metben/ bag e^ gtetd^ bem CUtottenten: Unterf({);eb bec 
^Cfttinne/ btoibirt burdS) ben IBerfauf^prei^ / fet. ' @nbltdS) i^ ^ 

^^ =6/ atfo wenn g/ f «ab c wiBfu^cü^ ieflimmi 



rfnb, fb muf bet IBeffatifipret^ gletc^ fein bem iCluotmtte»; 
I &nterf^teb ber Sktoinne / btotbtti bttrc^ ben i>nborbenen Z^iit 
\ 3m Qpimpti ift g =3 2440 tthb ba f-J-ce is= 1606 
14-30 « 43= 2440 ifl / fo tfl g nnb folglid^ an<^ alTed Übrige 
f listig befltmmt. &ej|t nian nun etwa x = Soo, fo I2fr1ß(( 

' y be|Kmmem ^ 6^. mx ndmlid^ 7^ == ^ ■/ a(fo xe — xy =: g, 
folglich xe— g = xy nnfj atfo*e-^-£ 

t -Ab 

jäajie» iji atfoy'c« 42— ^o- =542— 



== y» 3tt unfern 

Z44 —^ AO-— *! ♦ 



^> ^ 



1^* Tiiibann ift bi^ Hu^abt =- 3ii6at^(r*/ bie Sihnal^me 
hf&r bte noc^ oor^nnbenen 780 ®fpt. s=. 32760» alfo ber ®e» 
f |»inn f =3 1600 t^lt. , mie e^ fein foU; bie mSglic^e ^xmafym 
; aber = ssöoqLt^tr«/ atfo bef miglid^e ©rkoinn ===: 2440 t^te* 

JSefHmmt man y mUf&t)^Uc^' etwa s= 36 t^tc»/ fo. ifi 



X =5 



-^- a44o — 



A:%ia = 4o6f SBfpl. ^ e« i]f 

1220 ^ ^5 :— 1220 . 12 



! «(fo 'bif 2ui«ga6e = 4o6f . 36 = j 

I » i464Qii)lr. , bie ginna^me f&r ben 8lejl üon 386f SßfpL 
i = ü^ .42 = 1160 •* 14 = 16240 Ü)U* 9 alfo ber wirf« 
j % ®e»inn == 1600 t^r. ; bie' raJgtic^e Sirtnafcme ^ i^^ ^ 42 
I =i2i20»i4==i7080f folgUd)'berm8glidS^e®enHnn=2440t()U, 

I ' i) Semanb.^at einen aSorratl[) tjon Äoffee, bavoh terfaufe 

I et 24 ättt- ffir ben dinf auf«|MceU # ba^ Üfertge ba« . 5>futtb fftt 

>S gr* , gewmnt 200 iW* 9 ^^^f. ^^^ 3^o t^(r* gewonnen / wenn 

^n Qilf« f&r ben \%%Ut^ ^rei«^ ierf auft ^XU\ tavt grof war 

#1 \Äaffeet)orrat^ «nt wie tl^euer ^at er 'i ^fb» eingekauft? 



; o- 



-\ 
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Seile ©feid^uns/ ', Stoeite (Btei^itnd. 

xy-f-g =3 xe» , xy-^f = cy-^xe^ce* 

Bie jweit« »on 0er ecften ftbgejo^eji/ foramt g — f = cc— cjr, 

.«IfO cy =3 ce — g + ^f «^^^«^ cy =* <^«— (g — 0' W* 

y = e — ^"^ > 2>a au« ber erjlen ©teic^iing --£— = x 
folgt / f f e^e man {latt y ben gefunbenen @ect^/ fo. bmtet 



!Ranfm« 



e-*-e 4" 



c 



bet alfo y / noenn man ben ttntetfcbteb bei; Getotnne bur4 bes 
crfieh ä!t)ett ber @aare btt)ibttt unb ben £iuottenten t)om See» 
fauf^preife be« (Reflex ab^ie^t/ unb man ftnbet x/ menn moH 
ben ©etpinn mit bem erfien Steife ber SSaare mu(ttp(^irt tuft 
;l)tei ^robuft burd^ ben Unterfc^teb ber @en)mne bimblct. \ 
Sm (Stempel tjl C'== 24 3tn^/ e == 8 gr. pro 9>M'; 
alfo 364t()tr; pro Rentner/ f ^^ soot^lr./ g.= 36ot^Ir.f 

= 54 3tn.unb y = 36|t^lr.— l^^*-2o =36f t^tc— ^^ 
■= söftbir. — 6ft^tr* = sotblr* . - 

2>u ' Aufgabe ijl =.54*3ot^lr.. = i620tbfr./ jbie®««| 
•tiabme fir ben erflm SEbeil = 24»3o =: 72btbtr,/ bie®n>j 
jia^rne f&c ben Steji =:. 30.36f = '30* -4^ =3 10. 110^ 
»=j iiootblr*/ ötfo bie gahse ®nna|fnte = i82Qtblt./ folg*! 
liib be.r ttjicflid)e ©erbinn = sootbtr» 2)ie mJglicbe einttoN' 
F== 54*36ftb(r. = 54. -4^ = i8*iio si=3 1980X^11./ 
a(fo ber vc&%\x6)z ©ewrnn = 36otlj)lr* ' 

®o(l y.=5^ e~-£^ einen »irfii^ pojltmn ffiect^^i 

f.ommen, fo mup ber Sluottent ^ — - fUiner a« c fein/fonll 

-' C ' 

fommt y negafit) unb bie 3fufga6e ifl im ttir!ll(ben geben »l*t ^ 
xah^M) , obgfetc^ &6r(gend atte« ricf^ttg fommt @« fei V^' 
g = 360p/ f = 2000 / fo wirb y == 36f*— ^||^ = 
36f ^66f = ~3ot()Ir.^ b. ^ beim ßinfaufe ^im oK^t] 
ber Ädufer 3o(^tr» bejablt, fonbem er %hXt t)om SSertiuftC 
3o,t^lr> pro 3entner befommem 

Sie fogenannte 3(u«gabe »&re bann 54*~30tjb*f= 
*— i62omr^, b.f)* jtc tt)dre 16120 t^lr. ©mnabrti^; ^\t^^ 
nobme f&r Den erjlen SbeiC wdre 5^4. — 30tblr. i=s — 720!^^'^*^ 

b* (>/maa ^dtte beim SBerfaufe ni(<>t sotj^te^^pro genmec it*: 



f ornmen / fonbet» Um Sthxftt fo x>xtl degeSen* iDie . (Sinwif^mt 
füc bm SReft »at« ^«S^f == iioot^Ir* 2>ec micfltd^e 
©«»itttt ütfp — i6aa — (— - rao-f- iioo) = — 1620— iioo 
^720 =»: — 2720 +720 = — 2000/ obet/ ba bte i620tl&(r» 
f»iDOl atö bie jiootl[)(r, etdenUicb Stnna^nie/ bui f2otfflv* 
aJt« eigentlich 7{u6gabe ^ finb / = 1620-f-iioo — 720t^(c* 
s= 2000 tl^lr«. Die migtii^e Stnhabme wSte 54 . 36^ = 
1980 t^(r«/ atfo 1630*4*1980 ?=. 36oot^(r* bec mogUc^e 
ftetoinn« • • • • , . -. 

3) Semanben t^etbitbl'eiit St^eiC t^oh fernem SSeint^orrat^tf 
; li)ot)en tbm ber, 2(nf ec 24 tf)(r. f ofiet / ben äbrtgeh mfauft ei^ 
bftt 2(n!er f&c 30 tbir« / gewinnt nocf^ 8o6t^(r* ; wenn er «bec 
dien SBein fo treuer ^dtte Decfaufen Hnnm , fo "^itte er 
2ooötlg)(i:. gewonnen* SBie t)iel SBein »ac, e.^z wtf mel xo^t 
i^m becöorben? , ' 

3« §♦ 255» 9lr* 2» fanb^nt<^n x == ^-S.- «nb y b= ^^, > 
2)a nun aber ein S^eiC be^ äBeined tserbatb / fo i{l d =3 o> 

3nt®pempel ijl b = 24!^!^/ e = 30t^fr*/ g= 2OO0tl^fc.f 
f = 8Q0 tbtr. ; alfo X =? .5^^ =? .^^ = 333f 3Cnfec 

©eine 2Cu6gobe wac alfo 333-|- . 24 =s J^^^ • 24 = 

* 8000 tt)lr. 5 bie ßinna^e für ^zn 3ie|l = 293-|- * 30 = 

i|Ä.3o = 8800 t^lc.^ atfo 8ootblr» ®ewinm Sie mJölic^« 

tinnobme ßbet wdre 333^ ♦ 3otf)lr. == 10060 t^lr» gewefen^ 

. ttlfo bet m8g(td)e ©ewlnn = 2000 tblc. 

j 4) Sewanb ^at einen Söorcat^ ©etreibe^ wot?on be?,@c^e^el 
i ijt^it. fo|let> ec trecf auft . baüon txxizxi St^eil ffic ben 6in^ 
' fauf^preid^ bad Übrige ben.®c{)effe( f&r i4>t()lr*/ gewihnt 
; i2ooi\^ix.f bdtte ober i8oot()lr. gewonnen/ wenn er aUed f&t 
I bm le|Urn ^ceid Wcfauft ^dtte« 9Bie grog war ber SBorrat^^ 
I ttnb wie mel ^at er f&r ben ßintauf^preid t^erfauft? 
I 3tt biefem C;:empel i|l d = b^ otfo nac^) §«255. 9lr. 2* 

X = ^r - unb y == -^-V* 

e ^~» b e -T D 

e« ift aber b= i5-t^U.»pro ©d^tffelf a(fo 32t^lr. 
pro SBifpel/ e c= i^t^^lr- pro ®d)effei; alfo 44t(>(r» pro 
ifpel/ g = 1800 tblr.; f === i20ot^r*r alfo. 

T ^=5= ^ st|;ii?g - = ^ = 50 SBfpf . 
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:= z%sz^j^ ^=^ I tfflc^ng^ aHi jedes 

liat ^uiti i nr. £>«::: :^ «esaoi ism 
■csas'fi- |»3&rhc {nHBMx; dfcarcriifica r^ 
Sav fTsf jBiff a<*ai Sirrnrtf 

«Ln xiBS |. 2^^ *iii.-V^^^^ Xn^.!«« £ ^ Star najiniy finni 

lu iaoisTB ficT|em Di'taBC arrrlv C:i tS jmfr as im^EnuBigA 
9tmBifc: ^&.T4 a§e9dai, laai t* ü ta^ii:^ ailK iiiiTIflfililiit 
fßnr-cx $l£t^ xe — ü == X c — ^ msäf 2a x = lagpo^)^ 

&D^:f mat »eb mA irsßA am mAm Sd^ ■ifti^i i iirf 

kr £:}:! n-^^näi »ssr^ «tar « rfrlg xtts räa Icr ftJfEüri 

<tf »im aber goo 2j^ «rttixars iKutbem » wbol a» AI 
fitr »iX ¥*rr3$ |«$ dlrÖM DO^an hlzu.' tSst «uft XaA wx^l 

n iir-mmt M vv oi »Risa %sSi tari^ g = x ^e — fc)» 

£^:'£tt nia ii§ai^ War fieirrr 6rf$e "fc*>«»iit «afijPk 
f« ir£re mta»:^ ^tr 5j3 ^«ob ei ^rr Q^anfiSfR»« wißt) 
f#r« ^a 4f«rfni, «ta: n wtx^ im ha ^Mft ' 

7 Sm aam flSeczat^ m •rtnüc IvfiC ta: 
sBtKr.; so^i'pl. Bcrdatai, jki# Qhtüit ■«# |« MiinAr 
M 1000 thir. ^rjKnnto w^tthtu; H »km flte 3400 f|b* 
fßwpnum wHhtm, Mas aM fäc »di k^uoi 9^ ^te «► 
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ft miAfn fSnnen* SBre ^t>tf ( Sktretbe war e^ / toie t^fuer 
iHirbt tf r. ^ifpt ( «f cf^uft ? ' 

Dir SäU gel^irt $tt §«255* 9lr. 4« ti ift aber d 



'^ 



unb X 



= i7oSBfpl. 

[ . ft« war bie Tbx^aU = 170% 28 = ijS&tf^tt. , Me 6fn# 
na^nif fit bte ibti^en 120 9Bf^» === 120* 48 »> 576ot^(r./ 
|al|p 1000 t^tr. getoottnen^ bt« mSgftc^e ^Inna^me' aber =t 
' 170^48 3= 8160/ alfo 6er mSglic^e ©eiblnn =0 3400t^>lr^ ' 

8) JBon einem SSorrat^e Xakaä fo^et ber Beniner 6t\)it., 

100 Jtn» iverben ffir ben Sinf auf^pret^ t>er!auft ^ bhi äbrigi 

; fO/ bag 400 t^(t« gewonnen »erben* SSenn nun aUti , not 

, kiefen ^rei« t>erf auft / einen @etvtnti t>on 900 ti^itn. gegebeit 

M^itte/ nrie gro^ mar ber S^rrot^ imb ber ^>ui% bed Stefle^f 

^* €d ijl jeSt d r= b, olfo in §♦ 255. Wr. 4. y ». b 4. -S^ 

^ 9la(6 ben Saufen b.e^ @pem|)eK'tfi Alfo 

^ y z±z 6r^tr. 4-^^5^4^ = 6 t^(r* 4-f§§ =*= 6+5 = r rt^fe; 

$ie ^uegabe, i{l 180.6 c=3 1080 t^(r.^ bte Srnnaj^me 

.für bm npett SE^ieit =i: 100 .6,=; 600 i\j\u, för ben 9lefl 

;= 80.11 = 880 1 otfo ganje ©nnaime =5: 1480 # folglid^ 

^etpinn ==: 4pot^(r.; bie m&gdc^e 6inna|>ftie aber ===180. i'i 

SP 1980 / a(fb mig(i<^er €5en)intt =» 900tb(r. 

. 9) aSon einer 9)artie %\x^$^ woDon bie ^Ut 2tötr. fö|iet# 

i^^e^en 40 (SUen Dertoren^ bie fibrlgen »erben bie S(ie |u 3t^(i[t 

verlauft $ u)ie otel ivirb ge^omr^n^ u>enn^.bai$ ®an$e^ |U bent 

I greife bed IReM t^erfauft/ einen ©ewinn t)or| 8oot^lai. ge^ 

geben b&^tei unb 4|f wi 6tten waren e^? 



1 ' (Ra* §. 255* 5rtr. 5. i^ x =5= ^-|^ unb y'=g--c(e~d) 

aiir ba d = o i|l/ fo tjl y = g — cc. 
9)a(^ ben Sa^Un be(( GpemiieU aft alfo 

«00 _ 800 «Ken/ 



goo 



3—2tblr. I 

y aa 800-^40^ 3 t^U« ssa 8Mr^I20 



680 ^rn 



i / 



« 
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* f 

lo) Son etneiii Soit^f^e 9)(ttff atennfiffe / töoMii bol !et| 

hai £ot^ h 4gr. «erlauft; ote t>te( »it^ grtDOtineti/ OKiin bafl 
Oanjf/ ä 4.gr. oerfauft, einen ®eioinn i>on 6or|^(ni« segebei] 
l^&tte / unb me gcof mar ber üottat^ ? 

# , 

•^ler ijl b ÄS d/ alfo x = ^ j^ unb j=3 g — c (^-b> 
7((fo in ben 3<^^Un be^ d^anpM 

^ 6otb(y..a49r. ^ 1440 _ ^^ 
I gr« * 34 3» 7^ '^ 

j = 60 . 24 — 8 » 32 «. I = 1440 — 256 c=s II849'?» 

' 11) Cd M jefnanb 3u(fer/ »obon.bo^ 9|futtb i^m 4gt* 
(oftet. Sd ge^en baoon 8 3tn. t^erloren / Dom Übrigen Dctfauft 
cc bad $funb'f&r 10 gr. unb getpinnt baBei Bootl^lr.; mmi 
^ittt er gewonnen/ toenn er atted §n biefem ^cetfe ^itte oer« 
laufen f innen unb »ie grof loar fein $Borrat(^? 

3» 5» 255« 5Rr. 6. »ar y = f-f-c (e — d) unb x = 
i±1^^4I/ 3„ jinferm Cpempel ip d ='o/ alfo 

y =:if*f.ce unb X = — T-^» 
. e — o 

3q ben S^^Ien bed Spempetd t{l a(fo 

y = 800 -4- 8 . 1 10 • T^tblr: = 800 +^4^ = 800 + W 
c=» 800 -f- 366f = 11 66f t^lr. 

80Q + 8*iio> Atblr. soo+^^' ', (9600+4400) n 

•'' ^tblr.-^tblr. — ^ — 3-M 

= ^^^^~ = 4666j.^fb- = 42 3fm 46f ^fb. 

12) 6$ fanft jemanb betreibe, ben ®c^effe{ gu i|t^(t*f 
verfauft 3o.9Bfpt. für ben Sinf auf^pretd / ba« ädrige ben 
Cd^effe( fht 2f t^(r« / gewinnt 2000 tt)(r. ; tote »tet ()&tte et 
gewonnen; »enn alfed für ben (egtem ^reiö to&re Detlottft 
tooroeu/ Unb wie bie( betrug bad gan^e betreibe ? 

e^ ijl iebt d = b; alfo y c=Ä+c(e— b) Utt^ 

^ ^ /+c(e -b) ^ . f_. 

e— b ' e — b 

3n 3a^Ien be« (^pem|^e{« 
y = 2000+30(56 — 42) =5 2000 +30 «^14 =3 2420 t^lc. 

X = 30 + Ät?Ä — 30 + ^$f^= 30+14^x1 =r 1 72f ^^ 






* j 






/ 



3tt ütbn bt^r<^n Cpcmpeto ftmti man fiatt 0et9tmt «üd^ 
Strlufl fe|en« 2>ie Formeln bleiben biefelben , au$ec baf £ 

\ tinb g ne^atb toerben ; ^ «nb alfo. in St&dftc^t 'bec ^t(^en SSet« 

I anbetungen t>orde^en. JSeifpuCe an)uffi|)rett fdf^etnt umiitt)t$» 
iDo^egen woUen tptc noc^ bte S&Ue betrad^tcn/ mo frgenb em 

' @Iict> M TlnfQaH ober a\xd^ me^irere bur^ i|t: Ser()AUntf fjxc 
inUhnnUn ©r&fe aisgebrficft finb.^ Sotgenbe Sabette gibt bte 
iibecftd^t ber einzelnen $i(le # ffi^ ben «f)clu{ktfatt ^^ tvo bte gan)e 

' SBaore unbefannt tfti unb t}on ben (tbrigen be(annUn> @cißen^ 
tme obet^ meutere im aSer^ittttiffe ya bet unbef anntenf ®cipe bec 
Sonjeti ©öOfe b^tta^tet ipecben. , 
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7/ alfe tt^htt mVi Mej 



Slanfm« 



3ti bUfint Spem))^! tfl d 

xy-f-g s=a X0» . ^y"}"^ = cy-|-xe — cc* 

jDte sweite »on tec «cften ftbg^jofte»/ (ommt g — f = ce— cjr^ 

,<llfo;cy = ce — g + ^^ ^^" cy =» c«— (g — 0' f#* 

y = e — -i— •• 2)a au« ber erjlen ®teld^ung —£— = x 
folgt / fo fe^e man flau y ben gefunbenm @ect^ , fo fomtnt 

e — e + -£- ■ ^ , 

c . '. c . ■ 1 

bet nlfo j, tpenn man ben Untetfc^ieb be^ Gewinne bur^i bm 
crfien 2f)e(t bec SJaate btoibitt unb ben Sluottenten t)om Sm 
{auf^pretfe be« 9tefle9 ab$ie()t / unb man ftnbet x , mm mm 
ben ©etpinn mit bem ecften Zueile bec SBaare mu(tt|)(i(irt uob 
tie« ^tobnft burd^ ben Unterfdirieb bet Gewinne bimbict. j 
3m ©yemyel tjl c =: 24 ätn»/ e == 8 gr» pro ^M'j 
ftlfo 364ti)(t; pro äentnet/ f ^^ 200t^i[t«/ g= 360tilt.fl 

s= 54 3tn.unb y = 36^mx.—^^^.^^,^6^ti)lU'-^ 

2>ie * Aufgabe ijl: = .54 ♦ 30 t^lc. = 1620 tl^lu / .bie ®tt» 
na^me f&r ben erflen SEf)eil = 24*30 = 726t^U., bieSi»* 
na^me föc ben 9lejl =, 30. 36^ = 30. ^f^ =» 10.110 
p=3 iiootf)lt*f alfo bte gahje ©nna|K«e = i82at^lc.^ folg« 
U4) bet n?ir!(icj[)e @en)inn = 2oot()(t. 2)ie miglicbe SmsaN 
^= 54«36ftblt- = 54-^ ^18 ♦HO pi=i i980X!>(i/ 
dfo bet migUdde ®e<pinn = söot^lt* 

©0« y.^ e-l:::! ««m «irW« poptbe« S&rrji^l 

C t * \ 

fommen, fo muf bet Sluottent ^ — =- f leinet ai« c-fcin/H, 

fommt y negatio unb bie Äufgobe t|l tm tt)ic!lic^en Zrten m*t 
tni^lid) / obgleich &6rigen« aOe« ttdS^tlg (ommt @« (ei s* S* ' 
g == 3<^opi f = 2000/ fo wttb y = 36f — ^== 
362.— 66f = ^3ot^It., b. ^ beim ßinfaufe \fiXXi «14^1 
ber Ädufcf 3ot^lt* bejahrt/ fcnbetn «c ^Äte t)om öeefiuff'^' 
sattle* pro äcntnet befommem i 

Sie fogenannte JCu^gabe »dte bann 54 ♦ — 30#* f*« 
~i62otblt*/ b-()* pe »dte i620t()lt. einnahm*; liiec*: 
tiabrae für ocn ecflen Sljeil wdte 24. — 3otl^lc» =s: -^/aat^lif»/ 
b* j>/m4vn ^4tte beim aSertaufe xivi^i 3olj>U».pro 3««»^ *»* 



Ijoromm / fonber» b#m Ailuftr f» loxd gegeSen. 2>te . ®ttiut^me 

für ben Sflefl wict 30.36f == iioo t^lu 2>ec micflid^e 

. ©winn atfp — 162a— (— 720*4- uoo) = — * 1620— iroo 

1^-720=3; — 27204*720 != — 2000/ obcr^ ha hxt 1620 t^(c* 

Ff»iDOl M ble Tiootf)(r» etgent(t(t^ Sttuio^me^ biei 720t^Tt* 

|(ib,et eigentlich ^u^gabe >ftnb/ = 1620+ iioo — 720t^(r» 

SS 2000 t(>lr«. 2)ie m&glii^e Sinna^me mSce 54 . 36f = 

1980 t^(r«/ dl\o 1620-4*1980 ;= . 3600 t^(c* bec migUd)e 

3) 3emanbett tjerWtbt eilt ä^eU t?oh feinem SBelntjorratl^e^ 
i loown tbm ber« 3(nfec 24 tUt. f ofiet / ben äbctgeh mf äuft ei^ 
I im }(n!ec fht 3otb{r«/ gemtnnt nod^ 6o6tf)lu; n>enn et Aber 

ftlleti 23etn fo tbeuec ^dtte t}ec!aufen binnen ^ fo "bdUe ec 
2000 tb(t. gewonnen* SQSle t)tel üBein tvat;, ei^/ t9tf mel »at 
I i!)m becborben? , V 

3« §♦ 255» 9lr* ?• fanb^man x = ^-£-r «nb y == -^^V* 

[ Sa nun aber ein 2^eU be« SBeine^ tiecbatb / fo ifl d = 0/ 

3nt6pempel tft b = 24t()rr./ e c=: 3ot^rc*/ g= 2000t^fc.#. 
I f = 8Q0 tblt- , alfo X =? .5^^ =; Aa^ .3= 3334. Änfcc 
I m Y = ^^^^^ ;= ^%^ c=. 40 Äneer- 
f ©eine 2Ctt«gabe war alfo 333^ . 24 =3 -^^^ ► 24 =s 
f Soootbtc.j bie ©nnafHtie f&c ben ate(l c= 293^*36' =! 
1.^.30 = 88ootl)(r, ^ alfo Sootblr» ©ewinm Sie mSglid^e 

€innQ()me aber wdre 333-f. ♦ 30 t()tr. = 10000 t||lr» gewefc«/. 

fllfö ber mSglic^e ©ewinn = 2000 tblc» 

4) Senwnb ^at einen SSorcat^ ®etcetbe# »o\?on be^: ©treffet 
I ijt^tc« foflet; ec trecfauft . bar)On einl^n ä^eil f&c ben Qm 
' fouf^pmd^ hai Ü6rige ben.®d)effel f&t i^t^lt., gewihnt 

i2ootl)lv*, bdtte ober i8oot()lr. gewonnen/ wenn ec aUed f&t 
hn le^tern ^(^etd mfauft ^dtte« SBie gtof wat bei! S3ocrat(^ 
«nb wie Diet ^at et f&r ben ßinfaufepteU berfattftf 

3» biefem ftpempel 1(1 d =3 b , alfo nad) §. 255» 5Wn 2* 

X = ' ^ ^ unb y == -^-V* 

g« tft aber b= i|tl[)lt»»pro ®4)effel,' alfo 32tl^lr. 
pio SBifpel/ e c= i^t^lt» pro ©c^effei; alfo 44ti>it. pro 
SSifpel/ g =i8ootbl^i f =3 1200t ^^r», alfo. 

! X = ,^^^ «= iija = .150 SBfIt. . 

[ j as= ^g|; . ||Qg . == S^ = 50 äBff U 



^ ■ 



' \ 



266 CstbrZ^ mMtaVbf^ßHL 



tSi %rt«u^ WK alf» = 150 . 33 = 4800 4b: , \k 
ftfff (ica^inu = 50. 32 = löootKc, te facitt ^iaatar 
s=? ioo.44, s=5 4400 t!Hr.# «Ifa gosfe Wbbi^— = 6ooot^r.# 
fi:^a4) m viifli«^ 9tamm sss laooriHr. Stt in>§liifcf Ca» 
sj^f tjl = 150 . 44 = 66oo# oifli flM04cT ®ani =s 

S) (ti hat ffwu* foua Staute «ai äatfer, »mm i^a 
hai 9fuo» 6gr. f^fct; ei wftbtm ibm obfc 2oäta» ^«JMinb 
be<h wrfauft er vom Übrigta baö 9fDB» fikr 10 gc «H ^ 
«CO no4 800 1^. geflmnra; ober et hitu 1800 tbk. gcsinm 
asfifffii/ »mii ei üOm 3o^ «m birfm fhti^ ^toc «cifflifftt 
ttiuieii. SBir grof »of fna Sonata I 

3ii birfem ^j^mptl iftmat (tat iitt^faiiitt Seife, bam 
M y itt §. 255* 92r. 3. i|r = o* 2>ic Kaflofiuig ergibt ji4 
olfo ani |. 252. fitnf)f ^U Xufgabe« a^. 2)ec niigtic^ Sfoin 
iP ba(Kr unnc{i>ig angegeben/ tseii bec Sonata z fd^ Hx^ 
Vit an^m (Brifen benimmt oirb« ^c tß oiicb im gcgeniBirtism 
Cirrmpel folfc^ angegeben / benn H ifl berfef be m^c xaiMÜftlk^ 
fonüern gteid» xc — xbz=F x (e' — b) nnb ba x = 10300 9f^* 
fommt/ ro iß berfefbe s= 10300*^ t^(r. ^^ I7i6f t(^U»f aber 
ntc^r iSootl^lr. 

ißoUte man nnn ne(^ crgenb eine anbere ®ri|e nnbetont 
fe(en , fo tvare ber Satt entipebec fcf^on ba getvefen (»enn f^ 
Ux Ctnfauf^prei^ »äriy ober er mficbe nnter einen Ut fetgenOea 
85Ue ge^Sren* 

6 Sott et^ft ^Mit Ztt4 / mot>on bte Ctfe 3 tb(r. ^^ 
Ctnfatife fofirt/ werben 4oStt#n fär ben Shtfanf^pret^/ ba^ 
flbrtge bie ^tte fiic 4tb(r. »erfauft unb 6ootb(r. gevoniifli; 
H oiren aber 800 iffix. gewonnen worben / wenn man ottt^ 
f&r ben ^tix^ be« Stefietf mitauft Ritter %^e mei 2a(^ toac t^t 

•^ier ijl »über ba^ y in 5*255. S!r. 3. begannt, rt i|l 
nimltd^ = b. ](ifo i(l oieber nur eine nnbefonnte @ci§e ba» 
ber miglicbe ®m\na tfi( unnit^tg unb au4 falfc^ dngcgcdm; 
er beflimmr ft((> wie im vorigen Satte burc^ g = x (e-<-b); 
ba^ 6j;f mpe( aber geirrt j^ §. 255. Wr. 3. 

SSottte man trgenb eine anbece ®r6ge unbefanht anfrte»/ 
fo Wiire entweber ber Satt (»enn e^ ber Ginfatif^pret^ oire) 
fd||on ba gewefen / ober er wfirbe in ber So(ge no(b oorfommen.^ 

7) S^n. einem Sorrat^e an betreibe foffet ber SMfpel 
ö^ t(>tr, ; 50 38f|Ji(» Df rberben, ba« ftbrige »ijfb fo t^eifauft^ 
bag ^oootblr« gewontün »erben; e« »dcen ober 3400 t^(t» 
gewonnm »orben , »enn atte« ffic bm iebtcrn. ^r^« (^ätte yer^ 
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Sted^tmtig mit dgebtitifd^m ©fei^P^^gen/ ,297 , 

ll<^ft »ettcfi fStinen. SBre t>tel @ktretbe war e0/ i»U tl^euec 

i . Der Sali gej^^kt su §«255. 9lr« 4* S« if! aber d sso« 
flif« y =^4.£=:^ = o + i^ = •£— unb X a^ 

Cg ^ ' gg ■ ^_^ ' <>g * 

: g--f+c<d-b) 7^^ g-.f4.c(o-b) •'•" g~f-cb • 

= I70®fpl. 

ftd mar bU 3fu«ga6e = i7(r. 28 == 4760 t^r*/ Me Slit^ 

sö^me fhxr bie Mclglen 120 SBflpl» =;= 120« 48 » 576ot^n# 
I ai|j() 1000 t^tr* getoottnen; bte mSgüc^e ^inna^me' a6er s=r 
I 170 ♦ 48 3= 8160/ alfo iet m6glid^e .©«rtintt =i: 34öot^>tr* ' 
f 3) ,S3ön einem ®ijrratf)e Sa6<»* fo^et btr Sentiier 6tt)tc«^ 
! 100 ^tn. iverben fftr ben $tnf auffpreU t>etf auft , bdd ttbrigi 

fO/ bag 400 t^tt. setvonnen mecbeir* SBenii nun aUti , vm 
I biefen ^rel^ t^erfanft/ einen @et9tnn> t)on 9001(^(01. gegeben 
I litte / wie gtof wat ber 93^trat^ imb ber ^eti bed Stef^e^ f 

ß« \^m i r= h, a;fo in §. 255. 5Rr.4. y =s.b4.-S^:i. 
^ 9lai) b(Q Sagten b.e< @i;ftn))e(8 ' ijt ilfo 

V loo * 9b Q — 9O00O — . »Qn Hltr '' 

$ie Aufgabe, ijl i80v6 =3 loSotJ^Ic*^ We ©mnnbme 
.fit ben etfiett SE^eit =s 100 ♦ 6 =i 600 t|j)(r»/ für ben 8ie|l 
'==8a*ii = 880 1 «ffo ganje einnähme =5: 148O/ folgli^ 
<Rmnn =i 4potb(r.; bie mftgüc^e 6inna|^ftie aber =^ 180. i'r 

: = 1 980 / affo tnigli:di)«r iHiVoinix =«= 900 t^tr* 

. 9) aSon einer S)artie 2:uc^# »Oöon bielSlKe a t|)(r; foftet/ 

l^^eben 40 (SUen t>ertorens bie fibcigen ^Derben ^u 6((e gu st^C^ 

,&etfaufr; tt)ie mi tptrb geu^onn^n/i n>enn-.bai^ ®an|e^.|a bent 

greife M Dtefiee verlauft/ einen ©etvinn t)Oii 800 t^Ccn» ge« 

^ S^bien b&ttei u^Oi'Jh uiel @llen waren e^? ^ ^ 

!Ra* §. 255; m 5. i|! X =5= ^-^ unb y =igr-c(e— d)/ 

ober ba d = o i|l/ fö tjl y == g— cc» 
!na(^ ben ga^Un b^i» Gpemi^eU lift aCf9 

y BEä 800-- ^40^3t$(r* 8=3 8^0-^120 ssx SSotj^iu ^ 
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jo) Son etnem Sonfhf^e Wtufiättnnifft , »oMti bol totf 
3 gr* f oflet , toerbfii 8 9f^* f^i^ ^^n Gtnf anf^pret« , hoA 06dj)i 
tad 2ot^ 4 9r> t)ecfauft; »ie vie( »itb geiDoniieii/ tDeiiii ba^ 
Oanjf / ä 4.gc« oetfouft, emen ®en>tnii t>on 6ot|^(tQ. gegetoi 
l^&ttf/ unb »te groß war ber Sorrat(^? 

^\tx ifl b £=: d/ a[fo X := j, unb y>=3 g — c (c— b). 

X(fo in hm 3A^(en be^ Sirempel^ 

^ ÖOtbtt/.^^gr. ^ 1440 ^ fljf^ 

y = 6o . 24 — 8 « 32 «. I = 1440 — 256 s=s 11849t. 

= 49t^lr. 8g^ 

11) Q^ M iffnanb ^yxdti, »obon.ba^ 9>fitttb il^ 49t. 
(oflet* Sd gelten baoon 8 dtn. oetlocen/ t>om Übrigen orcfauft 
tt, ba^ 9funb' ffit 10 gc. unb gewinnt baBei 8oot^lc.; toiet>iet 
Ijihtit er gemonnctt/ wenn ec aUed |u biefem ^i^etfe ^itte oer« 
laufen binnen unb wie grof toat fein Sortatf^? 

3n ^ 255. 5Rr. 6. tpat y = £+c (e — d) unb x = 

' ^"'"e^7' ^-^> 3» «»f^'f"» Cpempel ifl d = 0, ölfo 

y =:.fXce unb X = -i-—^ 

' ■ e — 

3n ben 3<i^Ien beS (Spempeld iji a(fo 
y = 800 4- 8 . HO . Atbtc« = 800 4-'^^^ = 800+ W 
^ 800 4- 3661 = II 66f X%\x. 

X = 8Q<^ + 8«"Q* Atbtr. __ goo+^rf^ ' (9600+4400)11 | 

^Ut^^J^i%\x. ~ A ~ 3.M 

= ^-^^ = 46664. ^fb- = 42 3tn. 46f ?)fb- ' 

12) @d fanft jemanb betreibe/ ben ®c^effet gn i|t^tr*f 
terfauft ao.SBfpl. f&t ben ©nfoufeprei« / bad übrige Den' 
Gd^effel f&r 2f i^Xu , gewinnt 2000 ti)(c* ; tote t>iet ()itte e( 
gewonnen; wenn aüed fär ben (egtetn ^mt w&ce t)ec(auft 
tvoroeu/ !unb wie Mxti betrug ba^ ganje %tcetbe? 

e« ijl ieftt d = b, dfö y cJlF+c(e— b) ««* 
Z+c^e -b) _ ^ , f 



c 



b ."T^e-b 



+ T^^ 



3n 3a^Ien be« Spempei« 
y = 2000+30(56 — 42) ==! 2000+30» 14 =3 9420 tjlc» 
» = 30+Ät?Ä~ 30+^??^^— 30+i4ai|=i72f» 
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3n atUn bi^fen Spemt)eto fann man {iatt ®et9tmi oüd^ 

S^et(u{l fe|en* S)ie Formeln bleibm biefelbeti/ augec baß f 

tinb , g neofati)) Serben / ' «tib alfo. in {Rädftc^t ter 3f id^en SSet^ 

anbetüng^n Dorge^en» fBdfpiete anjufft|)rett fdj^etnt uii|i6t(>ig* 

I S)a^egen »otfen wtc noc^ bte S&ife betradSiten/ bo irgenb eiü 

; @lLct> bct 7(ufgabe ober auc^ mehrere bur^ i^r ffier^Sltniß jjtr 

unbef annteti @r&ffe aisgebrucf t fitnb*\ ^olgenbe Sabette gibt bie 

, liberfi^t bet einzelnen $d(le 9 ffi(- bcn ^(lup>tfaU 1^ m bie ganje 

liBaate unbefannt tfti unb )70n ben fibdgm be!anntm^ @ci6etr 

• trat obet^ mef^nte im SSec^ttniffe ^u bet unbef annt;en ®cife bec 

gon^eti ffiööte bnca^tet »erben* , 
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.1 5f tt m e i:, f u n J» 

t Sn b«m legten SaUe i(l bie Bt))etite unMamu ®rSße yt 
[»«gg^fattin/ weirfie"*auc{) burd^ i^c SSn^dltniß ju x |>^fltnimt 
|t»wbm ifl» £)a ober nun nur 6ine unbefatihte @r% ba tfl^ 
jfo bebatf <«au(* nun ©mr ©letcfeung/ um jte ju bejfimrae»; 
[tie Aufgabe ivitb alfo S&bingungen. entl[)a{ten/ bie ju btefet 
iSeflimmund utuiStl^ig ftrib* ^Jffid^U -man bie ©tetc^tmg: bie 
Ku^gabe unb bei: mogüdUe ©ewintt/ flnb g(et<| bei; , migtid^ti 
I Einnahme ,, alfo ^ 

«♦— •-4--CX =:■ X « — # 



m ■ . r 

fo fiot man- , i^-i-tx = — ^ 

funb bur(i()9än9l9 mit x bimbict/ fommt • ^ 

-iL JmI: '■^— ü • ■ 

iitfo rx-j-nart == mx/ 

fb(gli(i& mrt = njx — rx/ 

I- Inrt 

OlfO . =,xX»- i ( , 

m — r 

^Ut tDitb X b(o§ hntä) m ,. t, t befitmmt unb bte ©r&^eu q^ 

p^ s ttogm nic^t^ bo^u bd* @oUen fte nun in ber 3(ufaabe 

,^<w gcfunbenen SBcrt^e f&r x ttid)t ^wtberfprecij^en / fo rauß.man 

jie'bttrdb m, T, t ju bejiimmen fucben. ' • 

5Bä4|)(t man bie ®l<id)un9: bie Xuigabe nebfl bera »icfc 

i Ht^m @e»inne ijl gfeid) bec ©inna^me füc \>^xi erjlm Sl^eif 

!«nl) ben JRejlf alfo ' . 

1" ^ I ^__ _X^ I x*_ _^_^ -x^ 

[ m * . ""^ pq ? r pr ' 

ffo ^nn ntan erplt<l(> «biebec burd) x bioibiren/ 

[ >» * p<j » r pi* 

[Wb.nun auf einerlei ?Bennec bringen \ 

' pqrx-^ropqrs £= inrx-f"^P9'^'"^niqx/ 
*^^^ mpqrs ;= mjx -][- mpqx — pqrx — niqx/ 

^^f ii)pqr& SÄ X (nar — mq 4-inpq — pqr)^ 

^^*f ropqr8= x[in(r-— q;4^pq(m — r)^ 

""fr — q)+pq(m — r) * . . ^ 

. 3n biefec SBejlimmung ffit x fej^It.bie SSebmgung be^ 
:«^W*m ©ewinne«/ SRan muf alfo biefen/ wenn <x^t SÖe:* 



I 

\ 
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(Erfter Sri;etl SBiettec ^Cbfc^nftt. 



alfo 



mrt 
m — r 

. mrt 



y 



.btnaungen betTfufgab^ pnffen folifen^ but<^ bte ^6rtgni httamtm 
'®rcgen gu befftmmcn fuc^^en/ ®e(t man betbe S3ett|^ f&t x' 
^Ui6), fo fomttit 

ni (r — q) J-pqCm— r) ' 
- itipq rs ( m -7 r) ' 

in (r — q)4-pq («» — "') * 

2>mtbirt man bie ®(iebet (inf^ nnb u^ti mit mr^ fo fommt' 

ili(r — q) + pq(m — r) . 

S« »erben olfo oKe SSebtngun^en ber iinfc^aU erfftSt/ 
toenn t bitfcm 93rudbe gi'^iä^ ifl^ bU &6rtgen ®r&fen thmtn 
nadS^ SSelteben gegeben werben« , 

•> -^ 

85 e t f p t e !♦ . r 

/. 

6« fauft jemnnb eine Partie Seug , beja^ft f&t bte 6lle 
do ma( n)eniger ®rofc^en / M e^ 6Uen. finb ^ t)etfauft bann bea 
je()nten Sl!t)ei( ffirj ^mat pehiger/ ben !Ke|l aber f&r 12 mal 
n)eniger ©cofcben-/ ald eö @(Ien ftnb^ gewinnt babet 6^ ma^ 
f)hm aber iSf mat-.fb mel S{)aUr gewonnen / bid ed Sden ftn^ 
wenn er atte6 f&r ben ^reid bed Oiefled Decfauft ^itte* Sie r>\A. 
6üen waren e^? ' 

3n biefem 6j:em})e( ift m == 20/ p = lO/ q = i6# 
jr = 12/ 8»= 6|, t kq?= 6f ♦ ©af t richtig gegeben- ijlf . 

etl)e«?t, weil e5 — 10 > 160^1(20^ la), .^ ^rn«^ tiefet^ 

' ' -80+I280 iT5^ — ^ Ty 5 Uy 

2>ie gefu4)ten Qüm l)at man fofort au^ ber (SUid^ung 



mrt 



20. 12. 



»o 



1600 



=Ä ^^00 (Stten* 



ni — r • 20 - 12 

@r f)at a(fö 200 @ den gef^iuft^ bte 6Ue f&r 10 gr./ ba« 
von 20 @(len t)er!auft/ bte SUe ^u I2|:gr. unb ben 9le^ bon 
i>8o &iUn bie Slle ^i» i6f gr» ©eine TCuiSgabe war 2OO0gi* 
=s= 83t^lr» 8gt:w bte ßinna^me fftt ben erpen S^eil ;?= 2509^ 
= lotWt. 10 gr,/ ffir, ben 9le|l. = 3000 gr; = 125 t^U.# 
Bufamtnhi 135 ti)i.t»^ 10 gr., bcc ®ewinn alfo 52 t^U. 2 gr* = « 
*unb bieg i|l, 6:| mal fo met al^ bie 3(njaftl ber 6(len/ \>tnn' 

5.2 ^^r. 2gr. 1250 qv. _ t2a . ^ j ^ , yjj. 

•200 ^ 200 .20 ^° 7 ^ 

roSglic^e ßinna^me wdte 3333i-gr. «= ijSt^t* 2i|:gr// alfo) 



1 



r 
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htt mSdtt^e @(tt)hm =s 55 t^(t. 1319t. unb bUftc i|f 6fn;at 
^ [0 wel al« bie gefauftm eUen , btntt ^^ «"t^'- *3' fl»^ : . - = SMsiL- 

!^~ 40ÖO __^ 40 ^a 

I . §• 259; . . 

i ^ - ■ « ■ 

\ - ©or|lc^enbe Safeettc enthalt mw bw SäffeV tt>o bW 6efannfe|pr' 
(StSßen l^ur^ 2^ü(tipUlaiion obec Z)it)tpo au^ ö^r unbefannteti 
S3aace: beflimmt werben* TlUi e^ fann bie^ auc^ butcb @ub» 
trüftron unb 2(bbttton/ felbfl aucf) burc^ SBurjelaud^e^en unb 
^otensirung gefd)e^en» . 2)ied dOed gäbe n^ue ^oinbtRattonen 
t>oa 9letc^)era Umfange» - * 

I Ü^tigen^ fiel)t n)on# ^a^ \>\t obige A^abtljfe nid^t^ anbet^^ 
^ a(6 bu ^arflellung bei ,t)erf(^tebenen '^^mbinatfjxnen' iftf bte 
\ uQtec 6 @j:&|en ©tMt finben f 6nnen / menn man fte naö^y unbt 
i tiA<4 ya, einer / {nieten/ breteUü meren/ funfen nx(b fedbfen t)er« 
; Kübet / ' o^ne Icl% ^tebetbolungen unb SSerbtnbUngen einer ^ 
ßrife mit. ftc^ fetb^i Statt ftnben. S)te Tinioiji ber miglu^m 
' Aombifiationen »irb a(fo naci> §« i85« gefunbem 6$ f innen 

tidmÜdS^ ;^unter 6 ®r6f en -^ = f = 6 SSetbinbungen ju ßiner 

; Statt ftnben unb ha jebe ber 5 äbrigen ©tSgen = y fein 
I laitn^ Jo gibt ed 5.6 ==^ 30 S^tte. £ie 2fnja^{ ber Aom? 

binationen ju jweiin ijl r:= -5L^2Li:iI == ^jl^ -=3 ig^ «nb 

...I'*2 * ■ 

I ba lebe ber 4 übrigen ®v60en = y fein tann', fo gibt ed^ 4. 15 

= 60 Sdüe. Kombinationen ju breien gibt e« '"i "" "T 

f = f -y|!f === 2b unb H jebe -ber 3 fibcigen ©rigen = y- 
fettt f ann / fo gibt e« 3 . 20 = 60 Satte» Äombmationen ju 

üieten g*t ti ^^ ^ '\ ^ '\ ^'\ = früf a = 15^ ^ 

«nb^ba jebe &er beiben fibrigen @rSgen=:y fein fann^ fo gibt 
t« ^ * 15 = 39 galle» Äombinationen ju ffinfeii gibt e« 

; ,n» (m -^ i) (m -^ a) (m ^ ^) (m ^ 4) ^ ^.^.4.?^ ^ ö/ UUb 

ba bie fec^fte ®r5f e adein nur y fein lann , fp gibt e^ auc^ nur 
6SdUe» Snbtid) Kombinationen i\\ 6 gibt e^ nujr 6ine/ ylotnmt 
- a(fo gar fiiebt nte()r t)9r unb fotgUc^ gebSrt biefe äSerbtnbung / »ie 
. ,k9ir au4 fdbo^n angemerkt ^aUi\, nid^t mebr ^ier()ei: unb gibt 
1 für bie TiufgafUL/ wo '^ ünbefannte ®c&gen )}orfommen/ feinen 
I SaU» ^af)er ift bie m6giict^e :Hnia()l aUer SäUe in b^r Xabette 



\ 



\ 






312 &IUt1S^ SiateXb^oitL 



maß ^^^en^es/ SKU = iSr«* 

C^ flnm OM^ lif kfomea finfm, kk wU^ f^ 

»fave ttf<Ht f&r jctai tia^tam S^ ^ tadj^ra SoMb röu 

hn StcnAmaticntn fiatai Lxffes. Sir weüm wa fsT| «^ 
^f fitU UtToäfirti, w tk Ct fiaauim j hR6 y vcnBittHf 
^ 9Riiltip(ifati«ii e^ct SMoifira ^?f<^4t* 3i 9^ ^- ^ 
2aMe fiiib i»d^ 4 Maanle (Stifni Hn4 T i^ Mnmnu 
6$ f asm ' olf» ftf ttd^ jcbc ca^etac hnd^ 7 bcfimmf sectat 
m^ Me ontfrr sidbr , bic$ gile ilMBbnwtiMKii yat i :±=r A = 4. 
Cd fcimm {»rctni^ 2 Ocoffn tacd^ 7 hfHramt nct^fa/ M 
gibt JtoQ^inattfiiai fo {»eifo = ^f| = 6. ZhtttcBif r$ 
fiimm 3 i0ceKii ^vnft 7 l 'c ffimiii occbm/ tUd gibt MotOf 
tmatittim §s brtcm = ?:|!f = 4 mib ciiMi<f^ c^ ftnnm 
«lU 4 (änifin burc^ 7 benimmt »ctbnif tifd gibt 1 1 1 • I *i 
s= I Kombination. XCfo ftnb nntrt !Rr. i. sod^ 15 oecfcbicocne 
SäUe mtf^alten. ^cn fo me( fhib ober antb in irbcm Uz 
fofi^mben Sitte M 30 / alfo in offen 30 sQfamnien 15.30 
c= 450 iiüi. 3n ^en folgenben 60 fhUta, »0 in iebem nor 
3 bekannte (Brifen twrbanben jinb/ gibt e6 Kombinationen (U 

J = ^ = 3 ' I« ^0^««« 144 = 3 ' §tt ^f ««« !:t!j = 1/ 
o(fo {nfammen 7 Sitte , fo{g(i4 iit offen 60 ftnb 60 . 7 =ä 420 
$aUe* 3n ben folgenden 60 Rotten , vao nur 2 befonnte Seiten 
nod) t^cr^anben ftnb/ gibt ed 2 Kombinationen ^n i und i l^ 
iweien/ atfo 3, folglich 3^60 = 180 in aOen 60 Siff^n* 
Sn oeh fo(gen^en 30 Sitttn / ivo nur nocb eine befonnte Stift 
ba ifl/ gibt ef ob(^ nur in jebem eiften einzigen %ali, olfo m 
ottfn }uf0mmeti 30 Sitte. %ht bie Ie|ten 6 Sitte enbliib %^^ 
fd gar feinen S^^ me^t/ tt>eil fte feine befonnte <8r8fe me^t 
entboten/ bie bur(ft 7 befitmmt werben fonn«. 6^ ffnb alfo 

in obiger 2!obette no<b 45o4-4i?o+i8o+3o =f= 1080 Site 
entsaften. 

SBir »otttn b(of bie 15 Kombinottonen fäc 9lu x. (erfebm; 



attd^nung mit «fge^^vaifd^ctt ®klcl)un9env • Si^ 
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5J: — y 

X — y 

X — y 

X— y 

X— .y 

X — y 

X — y 

X— y 

x-^y 

x^-y 

x — y 

X— 'y 

X— y 

x^y 
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§. 261. 



g 
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*y 

g 
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zy 
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zy 
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g 
zy 
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8y 
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Sf tj! cinff ud&tenb / baf ffir ben^^öwptfaK/ ffic »«Id&eii^ 

Me Säbefle in §. 257. »«rfectigt 4(1/ ft'i noc^ anbm Sabelieit 

J^wfwtlQen laffen , worin bie b^f annten @r6f ert burdb if)v SSwv 

; Wltnif ju X tjwmittfljl ?Cbbitiott ober ®ubtro!tion . üetmlttafl 

^oten^irung ober Vu^^ie^ung bet S!i^ttr)?( au^gebrfidt fiitb. 3eOe 
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Y «toBimif Slhiltqxüfatioa tdec Bbifteit^ ioon öfter nac^ «^ 
C'itoaf tt0tt , !• wie (wcfr etot fc wet^ amm ftf öwnft ?tet«iff 
«ei^ 9irs9ß 'sext wBtUt§iwAmttai "SäUm «ttet fe die Xsf- 



§. 262«. 

Da mt wamiqßäf i» dUu i&Sm Uz Z^ 
IfMogm ffaoMttf ^ »0l^ai me »a WH |eto 
tai^ m öes XmnHiwtioacs Cos ^evpei asf&^ceow 

(« foufi jewooft Getreilf v* te$a|ll ^ Um St^ 

o| OKil toeBiger, aU n Stfpei gefosft l^# Mtfosfl ^om 

ffmmi 250Ot^(c«f ^tte öfter 4ooot^lc. gernnmi, amm et 
«ge^ f^ tl^et/ »le ften Se# oerfoufc $^tte* Sie mei Srtnile 
9ar ef mft.vit «et ^erfo^fte er.§acef I 

6r#e OCeid^mg. 



•IfO _— xc = — p 

•ftee X* — 3UDC =f — mg» 

^f =^ yd-f-xe — yei 



m 



-J-f = yd— Te-f-xe# 

Ober x^ + mf = y(d— e).|-xc, 
Offo X* — xc = y (d— c) — Äif^ 
Ci fonnoen^ ote vmi pe^t, <raabratif4r (SCetd^siisco; bb 
«Ifo Im »weiten SÖ^iU ec# onfgel^p werften ffane«- Sit« Ü 
«nd^ m ofiftt bin 9laimiirro ftcr Sott , wo ber Sinfottf^ifft» 
ftori^ ftod /Serf^ltnif »ur gonjen fBaace beßtmiiit t^, mH^ 
wmmm ftieientgen , m^^oSk SUeber bar^ x btuä^rm lajfflt* 



e* ^at jemanb «inen tßomt^ t>on ©etreibe/ tj^rfauft 
|atH>n bm f&nftm S^tt/ Dm ©^cffel fftt iftf^it., b<i« Übrige 
jtt 2|: t^Ir./ geminnt 3000 t^c. ; t^ktu aUt sooot^u^monmni 
ipenn er, olI?6 f&c ben Ufetern >^cei« t)ccf Quft l[)atu* 2Bie. viel 
©etcfibe.war e« «nb »ie t^eu« hat ep eitigefauft? ^ 

OlfO ,pxy-f"pf === xd-{-Jpe't— ex, * 

fblslt<^ pf = xd — pxy^-pex— ex, 

ob«T p£ == x(d— py + pe— e), 



>3((foiji -;:£— =- d-py.^l(p-xj^ 

^ttf tinulti gitnnet gcferadjt , lotmnt 
L .gd — gpy + ge(p — 1)= pfe— pfy^ 

L olfo gd+geCp^^-'i)— T^« = gP7— Pfy' 

objt gd + gpp — ge— pfe = y(gp— pf)r 

oi« .,^ g(d— e)4-ep(g— f) ==yp(g — fj/ 

ob« ■ - ep(g— f) — g(e — d) == yp(g— f)# , . 

*''* p(g-0 ■^'> . 

1 gre— d) 

- gp(g-0 '— Pfs-O" * * P(f-.0 .- Plg-^0 

g(c — d); ^ e — d * 

^ 3m epempet ifl - p = 5 , d = if tf)U. , atfo 40 t^tr. 

pro mfv^W e^=2jtt)(r*, ober 54t^l^ pro SBifpel/ £'=3000/ 
g = 5000/ folgUc^ . . 



816 



etfiec Z^l f8itxt<t ^Cbfc^iiitt. 



y ?== 54 ^' ~ 



Sooo('S4*'40) 



JCSooo— 3900) 
= 54— V:^ = 54— ?§ = A70t' 

5(5000—1000)' 



= 54t6fe. — i^^^ 



5 * aooo 

— r^ — 



10000 
■ 14 



Jooo 



$4—40 

SSon ben ^tbmfiVien woffm »tr ;^ folgenbem et^ @pem))e( geim» 
3 Scn bem ^orritt)i/)eti ®etrctöe üerfauft jemanb bm 
fe({)ßen Sf)ei( rf mht fo treuer/, ai^ci emgefauft l^atf M 
Übrige ^u 42tb(r. ben ^SBtfpeL 6c g^tpinnt (0^20 mal fo M 
«Id bec 6in!auf^pcei6 «ffic jben SBtfpeC betrug; ^dtte er a5«r 
a0e6 fär ben ^retd bed {Xefled verfar.ft/ fo t^dtte er 4000 t^lr* 
gewonnen / mt Diel ©etreibe toar e^ / tou tf)euer tpurbe e^ 
«ingefauft ? 

9Kan bejetc^ne. in biefem Spempel bie eintelnen ®tü(fe 
aOgemein fo: 

®en>tnii. j^etolnn. 



©an je 
SBiKire.' 



T I ^ 



S5ereauf*^ 
uy 



SÄcfibeWiBerCauW' 



pl 



wy 



g 



ober 
iUfo 



Srfie ®leic^ung» 

g = xe — ny, 

g ;= x(e — y), 

e— y 

Stoeite ®leid&ung* 



fxe 



xc 



«Ifo 

folgli(|^ 

ober 

ober 



alfo 



xy+Wy = i^ 

pxy-|-pwy === xuy-|-pxe — xe, 

p\vy c= xuy — pxy-^-pxe — xe^ 
pwy == x(uy7-py-|-pe — e), 
pwy'= 3^[y(u — p)4.e(p — l)]r 

pwy 



y (u — p) +€(p— i) 

Sflfo l(^at man bie ®leid^ung ' 

g pwy 



c — y y(u — p) + e(p — i) ' » 

Älfo yi>(u — p)4'S®(P — 1)= pwey — pwy*f 

folgli(J& >pvvy*.-|-yg(u — p) — ypwe = — g^iV"^^)* 

SSteber eine quabratifdj^e Glei^ung/ beren Vuflifung in< 
{»eiten Steile folgen wirb« 



SSted^uftg mit ataebrdfd[>eh ^Ui^m^m: ^ 3l7 

4) ßpempel ju 91t. 12* , 
r 60 faüft }emanb Sucfer^ hai $funb }u 6ftr.| nntdnfi 

\iatycn dnen SC^fU bad^funb f&r 10 ;tia( > tventger ®f ofc^ett/ 
Lau er Rentner gcfauft t)at, t)öniiibnaen ba^^fiutb ju.jbjc.^ 
igetptnnt i558|-tl)(^/ . I^ätu aber 1650 t^lc* gemenrwn/. wett» 
|, er ',öU«6 ffiii Den Ufetetn $cei« Wtfauft I^Ätte»^ 

f > Vdcjemeine !8f ^^id^nung. 






b 



""" pirde. 

x 



3Saacc.. 

y 



Sleft >er 



— y 



SSetfauf^ 



^aate. preld. . 



a 



"* <Bn»iatt« 



&tmina. 



g = |.(e~l?), 



g 



\ 



; alfo 
|, alfo 



Limite ©Md^Utts. ' < ^ 

xbq -f- qf =- xjr -f xqe — y qe^ 
qf4-yqe = xy-f-xqe— -scbq^ ^ 

qf+yqe =3 x[y-{-q^e — b), 

— a£±i9£_ — ,/ • ' ' 

y+q (e — b; * x- 

SJlAtt l)at otfo bie ©Uic^ung 

' - c qf+yqe 

'e— -b y + qCo— B) 

Utttf r «Inertei Sletwet gebrad&t / f ommt _ 

alfo £q(^~b) — qf{e — b) == yqe(e~b)--gy. 

Ober (g— ^)q(e— b) = y[qe(«--b)— g], 

i: , = J«2Ä. ==, J^ « 990oDfb. c= 9o3tm 

24 . (1650— 1558?) . loCiO-^) ; a4«9tf.iO»4 

^ ««• » ' ■? ■■ - I lll I • I ■ I ■ II . , .|'i < *l I ■ ■ ■l fm ^ . III I 

J ^ HO • 10 4 10 (10-6)— -34 ♦ 16SO xio.io.io«4 — 24 ♦ 16S0 

I 24..-^ '40 ^, g^ 8.375*40 ^jjj^j gack) 4 40 ^ 40 

"*" 44000—39600 4400 4400 ß 



20 ßtQ. 



./ 



\ ' 



\ - 



* \ 



/ 
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Sanr Ar roauf »cv^cc Scfü^ mi£js*I «ate, <£i Üi 
^mif Saxtf iB SnttofT tarl^t, f# aBfcn 
fir T na SS^ aa» 9ancr i« Zkabt ia 6rrf. 
Üf ix^nOKi e — b a!l» Nr ffetfja^^cfK e tar^ Anfim 
Mi^rHiih aod In asa iai 9caacr e aäl e — b i# af| 
9fnü U^^im» arcK 3»öur (frjaÜnaMca fAa, {• aa€tt 
ta ZM M 2>m(n« qe e— bj at4 aat iio maStä^biA 
aaüou Z)cc (aüt^e CUttiiBf H^ ^f» 20 ^. 

C« ^t olfo Kifrl^ 9o3ta.Ba<(Tci^rfäfift, W^f^rtl* 
fir 6gr«# f0l§It4 Im Xii«$a^ 24751^; wcfoaft bbcm 
lacfft 2o3ttk/ l«i 9fB]* fir iOBi;i Btniscc aU Snocrj 
^rtoifit «flrfa# dfe ^ 99c-/ M^üc^ Üt 6iBBci>aK 8^t^ic> 
2>tf hbn^ta 70 3ca. matoi ta< ^hM fir 10 gr. »rrfAiritf 
a(f0 Sbtnal^me 3aoSxt^(r./ fülg(i<b ^oBjf SiaacKair 4033 t^r i 
M^t iSSHtlfU. SovbDi/ aM^ü^f Siaiut^BK olcr 4135 t^r 
alf» aiiglMKt Onma jösotlte. i 

5) X» 9UMa0 OMg föCsfaM ^rnufd Mnm. . 

€f fonft fmioab^cinc 9>arttt Zn(b,^lte CSe fir atttiig 
anf oaft Unten etnra Z^ tte 68e fir 40 aiol tpcat^er Hakt, 
M er Com Zaä^ ioufu , uob lea gUft bir ClIc ^r 10 vd 
}mm%n ^ä^ttf «U ler «fe Z^ öcr Saacc COca catbiflt 
Cr gmitqit 50 aial fo mci Z^olrr , oU er {uetfl Oftee Mcfoafte 
aal tpitbc 60 aiol (• tat ( genKHmea (obcii , vran er alM ffti 
den ielteni 9rei« «erfaoft ^ttr. Sie ote( CSen «Mreii t^ 
aal »te we( nmilea ^erf( lovoa lerfaaft? 



ungemeine Seiet^aoag* 



<Nutie 



Alf# 
fMgtti^ 



€itif#ttfl<jt»df WijScrf cu|il'';Rf a WrlSfifauftf 

> I f l-H f 

€rf(e SUi^aag» 
xb+zy = ^, ^ 

vzy = xy— xbv 
= x(y.i-bv), 






devfnii. 
Wy 



*y 




. :!.^ 
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^1 



«Ifb 
ifob 






Mei; 



Tqxb-^vqwy = vxy-f-l-qxyr— qy*/ 
vqwy-tqy* s= vxy-j-qxy — vqxb> 
vqwy4-.qy^= x(vy4-qy~vqb> 

v^ wy>fqy> " 

vqwy+qy* ^.^ 

• ^ ^ T(v+q)--v<jb ~ .y-bv* 



Xttf einerlei 9lenner gebrad^t/ fommt 

.qy?4-vqwy^ — qy^bv — bv^qwy s= (v-^q) vzy*— :y*qbzy* 

3{Ue ©lieber bmc(), y bioibirt / . f ommt 

qya-|-vqwy — qybv — bv*qw £= (vJ-^^q) vzy — v^qbe» 

3(ifo eine qnabmtifd^ Oikid^wn^^ Me t$te 3(ttfl5fiing im^ 
Jiwteil SR>eiie ftnbet, ; 

6) eitert||«t ju ?Wc. i6. r 

e^ fauft i^tnanb $uc^/ bie SDe ju s-f-t^lr*/ t^effaitft 

bdt>Ott eine4ix^(U/ . bie Stte ju 2|:t^(r*/ ben Ste^abet f&t 

80 ma^ »entget %^a(er / nid er Clien eingeCouft ^t / genannt 

fo 4ootlS)U; ^tte ober 6oot(^(r* get90tinen« menn ^r.atte^ f&r 

'ben (elftem 4)m^ terfimft ^&ti(e^ SSie me( Süm waren e«# 

I »ie t>ui (lat er snerjl wrfauft? 

^tlgemeine SSejetd^nung» 



Soare. 



einlauft' 
b 






fSfteauf^' 



tue (} |)ec 
SBaaW* 



ix^y 

(Srfle ®(ei{|^ups«; 



tMTei^. {(gewinn. 

r |-^ 



CO^egli^er 
®eiDiniu 

6 



V, 



ober 



offo 
ober 



g 



X 



%hf 



y 



X' 

Tg c=s X* — rxbj 

eine ^hiati\i^ eUidiungf bie im imitm 1k^t\t$ A^xtUwf* 
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WSSk ^J^^**^ WJKJfif tff üfhfmw ttf: 



<UfO rxb-^rf = ryc-J«x* — ny,, 
05tr rf — ryc =.x^ — xy—- Txb^ 
Ober rf — ryc = x* — x(y-|-rb'M 
ifattfaltö dnc (fnabiatifd^c Suic^gz bttm XitfOfimg ior jtBritm 

Hud^ ttf ^ bieffc aixbnf gi^ngnr flebeiifSflir iii&^ 
i|itateatif(^ SUt^ungm mtfydtm, Hafyit vm |fe it^ goni 

eis faaft iemattl» Aifee^ ba^ 9ftt»ii fSc 6gc*# yttxfcmft 
mnm X^eit a 8 qr. , ba6 Übrige a lo gr. , gentimt fo -^ moC 
fü met a(d et ^fu^b dngefuuft ^at; ^dtte abn 2400(^11. 
^nvomuiiz tBcnti afie^ 5U bem tettem ^terfe mare t»ec£auft 
W9Xb€tu 9Bu otei Jtaffee mar eö ? »ie mel fyat er jaerfl t)et£uift? 



^«ii»e 



b I 7 

xb-^-g =» *«^ 

? = «(' 



Ztl^emtist jBe§ei(^niitttg. 



pt«t^ 



atcfcdedSereonf^ 



Sooce 



e 



@ci0(un. 






)* 



x%-f*9x =r yd-^xe— ey, 
cy— yd = xc — xb^»3t# 



«tfo ^ sie- 



A 



•ttec y (e— d) = :« (, 
_ yfe— d) 



•— b •— b— » ' 

b— 5) = y(e— d)(e— b), V 

(«— i)(e-b> -^ 

3m Cpmpti tf g = 2400« b = ifr., d = f4fc., 

X CS f ' = -;— .= i440o?Wb.s= i3o3ta. ioo9fb> 






^* . ^asB 3400 . 3 = 7300 9fft. = 65$tn. 5o|>f&. 
^ 6( 



9tec9nit9g. xmt atgebratfc^n IStdijMQttu 321 

Sr hei alfo 130 3tn. 100 9fb* eingefauft unb snerfi 65 3ttt» 
$o9fb* t»frfauft. €etne 7(u^gabe toüc s=s 36öott)(c. / ferne 
iCbmat^mc 2400-f-30oo = 5400 t^(c.^ alfo mtUid^tx &emntt 
=7 i8oot[)ir. un» Mefnr iß ^mal fo niei/ a(9 et ^fiuiD eiiu 
icfauft M* - * 

SRon muf in fo(4^en. (Sr^inpeln b ntib s fo midien /baf 
lictbf sufammen f (einer ali e ftnb, weil fonß e<<^b — s negati» 
lub aifo bif 2(nfgabe ungereimt oirb. 

8) Cpenipet ju einem WebenföUe* 

e< fauft jemanb @etreibe/ (en @<^effel fAr itf^li., m? 

;{attft batyon einen 2^ei(/ ben €d^effet fbr 40 mal oentger 

i 2(^a(er , aU ber Zbtil SSifl^et et^^ilt / ben Steflt ober f&r 60 mat 
»eniger Zl^oler , al« <)^r ni&mR(^e Zf)9ii S3tf]>e( ent|»iU ^ gewinnt 
bamit 9J-mal fo t>tet, aU er SBifpel getauft ^at; ^dtte aber 
6oooi^lt. getmmnen/ wenn er oSed fbr ben U|tem 9rei6 

i mf iUift ^itte» SBte t>ie( Sfiteibe »ar e6 ? ipio met ^a( er 

. {arrß t>etf auft ? 

i' Xngcmetne fBejetd^nung» 



Soore. 



preil. 
b 



9Baatc.| pxtii. Isaarci , preid. - 

i L_vl I. 



alfo 

folgßc^ 

ober 



a(fo 



y I tr p-yi 

6rjie ®Iet(^ung. 

xb+g = 

vxb-^^vg = xy/ 

Vg s=3 xy— vbxf 
▼g « 3c'(y--vb)/ 



9irfif<berf0r5ocid|<r 

<8(minn. i Qiewinn. 



m 



1' 



g 



olfo 
ober 

ober 
ober 

atfo 



y — vb 

ixvxb-|-»uv»x =s vy*-f*uxy— Tny*# 
uy* — vy* s= uyx— uvxb — uv«X/ 

y* (u — vj == X (uy — uvb — uv»)/ 
y^ (u — v; -=^ X [uy — uv(b4-«)l' 

uy — av(b + 

21 



1 1 



.1222^ CCftssr :4i9etu gffftnwr ■suii^nuc:. 

'v^f ▼* 1^ "^''^^^! 



^StUfßxii TTS^tEV— ~2TLV"* b [ t T =:^' Hl— ^W. 



tamoK fp9 JD& lue omt ^pmilfte ^vn^m fenc &t^ Ho^ $liiBi 
far ^(^^gp^g aiWBiimt ja xtxati tbfir. r ^ock oEtKc c^ mxxL ja oal 



k 



^ -♦- fix = 

tfw t =^ c* — ft. /» itL (l noB muS t fuL (inSiiuiuiBii » i!iz$ i$ jfi4 
tav Bill— ^ftiutt» irt Cbs s Hil SsüfimrälfiDÜlwl für tat Sbf 
fis^ Miiif&ft^ tn^E^iv ^äBs ssfr &!tEaiUH|i imti> f%r tec 3*"*"*'' 



e — ä 

dl fl# afttor Mvs inoft" ivar fm:^ fiCö^Bni faifqpBHi &ii^ 
= f — cy-|-ce Bil# fi(iji.a|> *,* — \ — ^ — «« == — *F' 



= ^c5fcfL^ e=:iai^=^c5£iL^ f=34m4&^# t=ii|f 
«£)« tx = i^. aoo ^=: 



5" 



/• 
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'^ ■ - . 

f »t§ e f&c ben 3entnet ifl 45I t|^lc. unb ber $rei0 b fite t^en 
le^tm 27it]f)lt-, atfo e~b = iS^, yiji nun = ^^^""^^^-^ 
!._ 2400 + 9Q * '"Q * Y^gtbtn — 200 ♦ HO » CA — Itbfn) 

""" 90 ♦ HO 

90 ', ixo ' 9900 , 
6525 — 366df 2858? ^tr*» .-« _ÜI^ • ** «.. 68600 



9900 9900 • 3 • 9900. 9900 
.99 



— s= Off gr»; . . ^ 1 



SDie Aufgabe ijl 5500 t(^ie» , We finttaf^nefftt bte 9o3tm> 
^tt#^n i?>fb» 6||gc* löflft; === 2858ft^^^*'^^«^^JnMm<^ 
IfSt benJRf^/ bad ^funb ju lOgc./ =5= 50411 t^lr. 5 olfo bif 
I janje 6mnalS>me ==3 7900/ fol9(idS)b<rn>ir?lidje®enjmn240ot^lr./ 
tmb ba bte tn(g(tc^e^tnna(^ine 9i66f iß/ fo tfl bec migUc^e 
(,6e»intt== 3666f t^lr^ '\ 

i . ^10) Spempet au eirtem ^^Unfaüe, : 

6« fauft iemanb ®etreibe,^ett SBifpel fftc 28tl&tr4, »er* 
fftttfl 40 ffifrU ffic finen gewiffen ^rei« / «ob bm 3ie(l i| mal 
tN«c> er gewinnt fo r78f mal fo ml al^ec SSerfauf^prei« 
fSut ben erjicn S^eit beträgt/ unb ^tte 17 mal foibiel geivinne« 
linnen/ aW et SBifpel eingefauft ^ati ^wenn er olle« , für; bett 
$tei^ be^ Sle^ed t)erfauft'l(l&tte« SBte mel'SeCreibe tOMt^l 
ttie t^ieuer ^ot er bom npttZ^tiie ben äSifpel oerfauft? 

^ ÄUgemeiae SSejeid^nung^ 

vy I \ry j tx 



i ^«nje €ln«ütitt' $6e«ber SUerfoiiW-ISteftber 



tBa«». 



€ineütif|^ 
b 



$&«U bei 
^aate. 

€ 



y |x — c 



(Srjle ©Ulcftung» 
' xb-f-tx s= xvy, 
tfi^ mi) X bibibirt / f ommt ' 

b + t = vy/ 



f- 



1 - 

Swette ©leiclHms» 7 

xb-f^wy =Ä cy+»vy — cvy. ^ 

j^m'c etnen SBert^ f^r y befommen ^aben^ fo tvoITen tbre 
ftu<^ jlejt y bcjlimmen / o(fo / ^ * 

xb c= cy*j-«xvy-^cvy— wy/ 
/ ober ' 'xb s= y.(c-f-xy-^cv — w)r ; 

- 31 * ' 



I 



'« \ 



s 



' i 
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et^ SfyüL §Btect<c ^fc^irftt 



«b(C xb == ylc+y(x—c)— Mr]/ 

;)(c_w)4-(b + l)(x— C)V = Xbv/ 



(Ufo 

alfe 
ober 
ober 
ober 

e.b(r 



0»+ 
(b-- 

(b-- 

(b-- 

(b-- 

(b-- 

(b-- 

<b.- 

(b+ 



j(c — w) — (b-4-t)vc = »*>▼ — xT(b-^-t), 
)(c— w — vc) = x[bv — vCb-f-t)]»- 
)(c — w — vc) = x(bT-:-bv — rt),, 
)[c(i-i-v) — w] =;= — xvt, 
)[w — c(i — v)] = xvt, 

[w+.c(v— 1)] != xvt. « 

;)[w+c(y — x)3 _ , 



Tt 



5 ' 



3m ei:em|wl ift b =: 28/ t == i7# w = 178!/ = 



40/ V = ij = 



|. 



2((fo 



_ (^+t7)[^°+4o(t~i)3 _ j!JPxi±e:l 



I.17 



45.(i^+lo).4 45.(i^ + ^/)-4 



¥ 



85 



85 



45. -^•* 

85 



= ^-^TDO'-^ = 40oSBfrK 



. 85 ^ •" 

^ y ^ it±iL = 45.1 = 36 t^Ir. 

(S^ (tnb a(fo 400 SBSfpt. itngefauft t <t(fo bte Vu^aie 
c= ii200tf)lr.; bte 40 SBfpL »urben a 36t^(r. t>etfattft/ 
diro einnähme = 1440 tl)lt. , bet JRefl | mal t^eurec > ßlf» 
ffit 45t^(c*/ folglich <linna(|me SS 16200 / ba%«c ^nse 6«? 
tia^me 17640 t^tr.^ alfo wirf lieber ®etmttn = 6440 1§(^ 
ttnb biefer I78f mol grJfer M 36/ber SerYanfS|)retd ffo ^«^ 
4ofBfpl. £)te mSdlic^e Simia^me tfi isooot^r*/ atfo '^: 
ViAjn ®ei9tnn = .6800 t^lr» «nb biefer 1 7 mal grof er aI9 ^ 
gefawftett 400 ^fP^. 

1 1) Cpempel ^u 9lr- 35» , ^ 

6« fanft iemanb Zud^/ uttb Sejo^lt ffir bie Sae.20(HnA( 
tDentger/ aU er ßllen gefauft (at> bat>on oecfauft er ciiint 
S^eit unb }»ar bie Slle fär 160 mal nemger/ al« ec ^^ 
gekauft ^at £en (Refl t>erfauft er bie 60e f&r 4t^lr./ 9^'. 
toinnt fo '^lotlflr* $ ^dtte aber 800 t^lr. gewonnen ^ »eniter 
olie« ffir biefen 9rei« t>erfauft ^dtt^ SBie biel Saeo $at er 
gefoiiftf wie t>Ul iutrjl berfauft? 



"« 
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dann 
IBaavr. 





$6<Ubet 


iStrfdtifl* 

pcei0. 


dt'ef» ber 


pcd^. 


9Bir<K4n 
gewinn. 


X 


y 


i 

^ 


X — y 


e 

» 


C 



(gewinn., 
'S 



- X 



X t ^ 

xe/ 



i> 






alfb 

Obf c X* ^— 



fg 



+g = *^' 



X* -^ Big Ä xmc/ 

xma i=3 -p-, mg. 



Ff m> quabratifd&e ®Uirf?uÄ3 / bie im jweiten Steife i^te 2Cttf« 
[ ' ^ Sweite ©Uid&ung* 



i ober 

[olfQ 
obet 



m 






4-f 

qx* + mqf 



ye^ 



qx 



= mxy-f^mqxe— '*niqye/ 
-mxy — mijxfe =c — mqfy-mqye^ 

>66mfaüd eine qttabcatifc^e ©letc^ungr ^ie im itpeiten S$.ei(e^ 

r i^te ifuflifung- ftnbit. 

i J)«« Sflebemiremp^l »fttbe- ebenfoK« ouf quabratifd&e ®C«d^«g 

ff%ettf ba^>ec wir e« ie|t ftber^cj^en. 

' 13) ©ie epempft |u Str» 31 W«- 46 f%<tt aBe auf 

i quabtatifcfee ®Uid)ung(n# ba^^eu »it: fte iefet ftbetje^ert» 

13) epempet su 9?r.47. \^ , 

i €d fttuft iemcmb eine ^«ttie SEml^/ We 6ffe 940 mal 
i mtM(^r> «u'ec (SUen faufte; bat)on ^erfduft er einen SJ^eil 
i bie eue ffit 4 t^lr. , ben «Rejl bte dUe ffir 5 ti^^* ' ^mimt fb 
I i233f tl()lt.5 ^^^ ^^ j^mai mtf^t S^let gewonnen^ a» 
^ et dtten eingekauft ^at, tpenn et alle« für ben ^cei« be« Sfte^e« 
! betfauft'^itte» ®ie melAeBe» waren e«? »ie tiel »erfaufte 



n jtterfi? 



^Ugemeine fBeieid^nung. 



i 0ante 

X 



€infauf«'|2b(HbeY 
jpv«i^. 1 9Sa«te. 
X I 



d 



Stefibet 
X — y 









Q>ewiitn. 
tx • 



f, 
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^erS^ »iatnZ^^m. 



n ■ 



2>ard^ x H«tbtrt# fomnit 

4k -(-Trat = mc^ 

X == mc — «t 

=r fD (c 1]* 

3»nf e eutd^img. 



olfo 



m 



m 



Ca fäftm m hn rtftcit 9(eiil^iis ein St(t|f'fk x m frattr 
SefaanteB 0ci^ befHmmt noi^n 10^ # fo Cam man bitffii m 
obigfr 0i(td9ung fab^tntceii / bann fmmt 

-}-f = yd4*iii (e — t)c — cy/ 

•bet m(© — t)*-|-f = yd — cy-f-»«(« — ^)' 

ey — yd z=t me{e — t) — «(c — t)* — f# 
y(e— d) = ine(e — t) — «(c— t)(c — t) — f^ 
y(c — d) = in(c — t)[c — (c— t)] — f# 

=s ni(e — t)(e — c-f-^ — ^# 
y(c — d) = in(« — t)t — f# 

' mfc — t) t — £ 
y = 



olfa 
ober 
obet 

•be? 

alfo 



-d 



Sm ^ftm^t iß m =.240# d = 41 c s=s 5, £ = 1233^ 
= 1^, t = if =5 f (N fft alfo 
X =340(5 — 4) = 240-^^ = 240.^ =8oo»lm. 

^ 5—4 



• w 






00 



800* $ 
j— 



5*roo — 4000-»3700 

—3 r~ 5r 



6f ^at aifo gefauft 800 (^Ken sab f&c bte Clle Se^a^U 
|§§tilt» = 15 =.3^t6U., feine Aufgabe »ac alfo 2666f t|^lc• 
9twn oef f auft er 100 dtten a 4 t^it., alfo 6tnna^nie ;= 400 t^lr. 
nnb 700 @UeR ä 5t^ln, alfo 3500 tbtc^^ SinnolS^me, jufamnieii 
3000 tölr. ßinnaöroe/ folglich ©eiornn =: i233t ^W'* 2)U 
ml^iic^e &nna^me todce 4O0Ot^tr*# alfo 1333!^ ®eioinn ^^ 
biefer ijl= 800 . if . 
*" 14) ftpempel ^a einem Webenfaffe» 

€^ faufr jemanb 3ttcfec / ba« $funb f&c 40 maC tptntgec 
0r0fc^en/ al« Rentner gefauft mcbehi oecfou^ babon.6o3^ 



<v .. 
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... - ' ' i , * ' 

^|u fittcm gemffetf greife/ bd« Öferige ju eittem ij mal jjrogertt 
g>t«ife/ gewinnt fb 2956^ t^tr.; ^a«e aber ^zA«»^^ w*«^«^ ^ 
!. gewonnen/ aWä«ntn«r getauft »otben/ j^enn er alle«. ju bem 
r^lefitern "greife, »erfauft l)4tfe.. ©ie mtt Sentit« wawn e«? 
' »ie tl^euev »ur&e Dom erßen Xtl^tle bad $funb «erlauft? 



pt<W. 



Itngemejne'JBejeic^nttng» 



aBaare 



m 



^6cu^et 



SS€refluf«»j9l<'rt l>«r 
prellt. I ®<iace. 



$8er6auf^'' 






m 



y |x-*-c vy 

Scfle @(eic^ttng« 
f tx = xvy^ 

's 

mxvy» 



mktmn 



tx 



alfo " x^.-f- mtx = 
i Wtit X biDibUt^ fommt. 

[ . X "l* mt = mvy-f 

[ ' ' - ObiFt ' . ' X c=s m(vy-r-t)i 



m 



3tüette ®(eid[^un^; 
.j-f = cy-'l-xvy — cvy/ 



^jj^^ x^-f'mf = mcy-^mxvy — mcvy^ 

folgli«^ X* — uaxvy c== mcy— rmcvy— rijif» 
5Kan fe^e ftatt x. ben gefanbenen ffiert?» , fo f ommt 
ma(vy — t)^— m».(vy — t)vy = ymc— mcvy 

ebejc 



V. 1 



<m£f 



jn^ (v*y *— öVytrf t*) — lA» (vy— t) vy = ymc— mcvy— mfi 

cbec ' . o^ / » 

Bi^v^y^ — 2m*vyt + m^t^^ — m»V*y»4-pa^tvy = ynic 

>.,-.''. — mcvy— mr«. 

©a Pd^ m^v*y* mit — m*v*y* 1)At unb -r-2m*vyt 
mit -^-m^vyt.jufammen — m^vyt gibtr fo femmt * 

ni*t* — m*vyt = ymc — mcvy-'— mf, v 
58fan ^imbire aüe ©lieber mit m, fo er^^ätt mon 

., ?,nt* — navyt == y<i— *dvy-r-f) 
0tn nit^ + f = yc^cvy4-mvyt,, 

} ober mt^.-f = y(c— cv + mvt)/ ' ;. ' 

\ Ober . mf + f = y[mvt— c(v— i)]f ; 

n»t* + £ _ 

.mvt -- c (v -r 1) , . , 



«Ifo 



s 



t 



S 
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&ftit 3^e3» fB fgrtnr TßfcQftut^ 



Ci (TT n lufm cpisi^i Sit i'iiiriiifgpiin tcs Tfnoc» 

JBfl^ify Ol ^tsnut Mfimt» Hm oss ix&cr emiiiia Ckaftctt ji 
|akm/ feubt nun 9atami fen 9cu^ t*^ äftwitt n» Z^otosr 

ZSoxm tammt z l|Cc =? ^'"*^ t^ ülos ^K|t ■«», to 
wk mtu *Xkiäi tofrr 9tä^ Mm Ict 9(a§e Icr gcteftst 



X, lio 



x.uo 



IK> 



».14 

2)Mff t Csaiiatf tf sm c^eatHil fir Sntnn hn Wktüt In 






lio 



♦"•" » '^'^-*>.(f— I) 



1X3 • < 



X« 






^<ga.< t Tigig 



©fr ^nmn U% »«*<« id = if ♦ ^ • ^ — 6o . i 

SS 3 *A*^i ^ Tr 37 — 3o 945 

442-^5 . , 

a 44^*^5 a 885? «V/ 

-T 8 •Trr 4->59 TTT 



Zifc ift j 



lii. 



^r*^ 



3 ^ = 32^t|^rr*/ alfo bet Sitxfaufiptn^ fit 
2 pm* / fvi^iid^ dcf Setf aof^frtti f&r i |>fb» .^^ j g llfS-ff- 

3r6t Upt fid^ X U^'mmm , oemr matt in l>et ^ocnuC fot 
X au« üt tfflm (Bleti^ung bett SBett^ f&r y a(« 9i<t^ bc« 
Smtneti fe|t/ tveil x in äcntncr gtftmbcn u>er5m fo8« ^^ 
ffl olfo 

= ^fft^ (^^^^ ~ l4-^|f^ == 200 3tm . 

6l fTnb arfo gef auft worbm 200 3tn. l ba« $fiitt^ i« 

^jf-jn » 5gr, iDii »umgäbe ivac btt^ec 4583t ^^^^^ ®'* 



\ ' 
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jio 3tm »ucbett ba8 ^unb §u 7 gt. Derfauft / alfo bxt Cinna^me ' 
s::^ 1925 t^lc./ bec 9tefi t>on 140 3tn. aber baö ^funb {tt 
1^. 7gr* = i/ = 8|:dr*# alfo bie ©iinabim =?= 5614^1^^,^ 
^tglt^ bie ganje ßinnabme s?=: 7$39Ätf)l'^*' ^V^ ^« ^itf« 
liebe @(e»tnn = ,'2956^ t^ln . £)ie m&gücbe Sinnal^me »ite 
^20^t^(r. / alfo ber mogüdi^e @eiotnn = 34377 t^ic. ^ 

2>er SSefitmmung Don m tvegen / »offen »tr noc^ etti 
i^nti4)ef Spempet beifügen* 

15) Sd fauft jemanb eine Partie @ett)fir$e / ba^ Eot^ f&e 
^40 mal ipeniger @rofcben/ aU er ba^ 9funb geteuft ^at, pecf auft 
ibavon 30 ^fb. ju einem gen)i|fen greife/ ben Oiefi aber ^mai 
41)t\xttv, gewinnt fo 95tb(r*/ b^tte ahn i-|ma( fo Diel ge« 
loonnen / al$ er ^funb geteuft ^at / loenn a((e$ für ben (e^t^m 
i^rei* verteuft werben roare. 

3]) biefem Grempet i|l nun 



y = 



3ft 



.(D* + 95 , _ 






* + 9S 



i 



4a«ft4. s n 
■■ ■■ '■ • 5 • "a 

30.S + -T " _, 

10 



30(1-1; 



3 80 



650 



at ■2.5^3 
— -4: 



^95 



T3& 

39 X 



t^lr» = bem. aj^teufdpreife fftr i ^fb* , 

fo* 24 



mrs — ^ -5 2-^ gr» 

IÄ^ — ^^ t» 



Vrar — ts) = 



30*|t 



ber »erteufdpreie f&r i itJ). = 

.= iö,8 = 8o9)fb. 
€« fittb aifö 80 ^fb.. eingeteuft ^ ba^ iotf) mit i%au = 2gr. 
be^a^tt / 30 f)fc. bad £ot^ ffir 2^ gr» , ber CRefi aber« bai iotf^ 
fftr 2i • I = ^ = 3 1 gr. »ei;! auft »prben; Der mxiiii)i 
Sewiitn ijl 95tb^r.^ bey m^ßd^e I2pt^(r» =» 8o.-|» 

16) 6):empel ju 5Wr*5i. 

Qi tarxft jemanb betreibe ^ t>er!auft ba^on ben vierten 
SM( UR^ itvar ben SBifpel*. f&r 10 mal meniger Sbaler a(^ er 
ffiifpet geteuft (at/ vom äbrigen aber ben SSifpel f&r 3otbIr./ 
getvtnnt fo 3500 ti)(r* , b^tte aber 4000 tf)(r» gen^bnnen / menn . 
er aUe^ m bem lebtem ^relfl^ verteuft ^itte. 93^e« viel ®e< 
treibe w^ iil nie tb^u^i^ b<^t er e^ eingeteuft? 

TCUgemeine SSeseic^nung* 



SBoarr. 






tbeiCtft 
98aate. 

X 






iXeft ber 
Saace.. 

X 



— X 









®en)lnn. 
f 



6 



' « 



3'Ä 



f = 



- ^x'. 









• ' <t* — i*- »' -*- T* ^ — -r 









IM |U» mmtattft hn tima^ ggf iMii|iiVn üfi, i»^ 



p/|e*(f-^gy4.gfe*q— g) = y*[pqfe-rO] + rf2pq« 

pr''^^-g)+g(c*q-g) = y^tpqfe— Ol— y[2PV 

fSir %o.htn otfd tpillet rhie qnabtatiff^ 6td(|^uiigr tie 
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^ ®alc^e Sleic^uttgm geb^n aucl|i bU (Sxtmftl }tt ben fR^lbetts 

€^ fouft t^raanb' Äaffee/ baSv 9)fuiib ffic S^'r»# mta\xft 
|at>0n ^€tt (ecbjlen SlS)eiL f&r einen gewiffen $cet0/ ben. 9le{l 
If&r lonKtlmenign: ®rof(ben/ a(d er3ent,her gdauft ^at, ge« 
ftinnt 252-1^ t(){r.; ^itte aber 375ti)it. gttüonnm, menn ee 
:«Qe« f&c ben U|tecp ^retd t>ecfmtft l^itte. SBie t)tel Jtaffe^ 
loat e^? mie tbeuer bat er ben e^flen Sbeit t)erf!attft? 



, Saare . 



^itteauf«)' 
b 



V((gemetne SSe^etdS^nunjg. 

X 



Zhcllbet 
SBaare* 

X 






T f 



93er£auf0> 

X' 



9Birerf<^er 
©ctibinD. 






' Crji^Utc^ung. 

xb + g Ä= —^r 

xrb-{-rg = x*/ 

rg c^ X* — xrb» 

f' 3tvette:®{etcl(^ung> 

» . p ^ r pr 

iprb-J-prf = xyr-|-x*p — x®/ 

prf = X* (p ^ j) 4- X (ry ^^ prb) 



^ i 



I ölfb 

' ober ' prr = x-" ^p— . i^-^x^ryi— proi»/ 

Seibt (Gleichungen ffnb n)teber quabratifc^/ 

18) Z>a^ Spempet $uni Slebenfalfe muf ebenfaOS quabraftfcl^ 
tommen/ baber wir \e« je^jt übergeben» 's ' \ 

19) Stempel ya 9ir. 6i* >.•' 

[ . e« fauft jemanb eine Partie 3eug/ bie ©Ue ju i^tl&Ir.r 
I 'wtfauft bat)on ben biecten 2^eU/ bie 6tte ju.atbt^i ba$ 
Übtfge fo > baf er 4 mal qiebr SEb^ter gewinnt / ald et SUen 
^ eingelattft b^t. ^itte er aber o^U^ fitr ben le^tern .^leid. t^er« 
'löttft/ fo bitte er Bootblr. gewonnen* ®ie Diel (SUen waren. 
\ «d? /t)ie t{)euer ^at er bie Site vom IRejle verfauft? 



r 



SCllgemeine^SSesei^nung. 



1 V 



X r b 
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t^ellbec 
9Baate. 

P 



ISecfaufd' 
d 



9te(l beriSeveattf^: 



X 



9Btt;eff(9«t|^50lic|ev 



SBaate. prei^. . 1S)eio|iin. 6eiotnn* 



8X 
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ph-f-p« = 4^^ — Yr 

e<|t WB an Iwfis Sif^ ^ 7 ai Nr flbi^ns 



nr 



p(1>-hi)--A ^ 
p— f 

p— « 

pCb+s>-i-b(p-iJ * 



40i+4>— »— ii*3 4-5i — a — 44 «*— ^ 

^ 4—1 3 3 3 

€c iKit alf» I7iif Sunt a i^t^tr. emgcfflift, fb(gß4 tDOc 
frtn# Vo^ote 2= 2S7^t^u, latwn Mifaitfl et boi dkcUii 
Zfy$ii :=^ 42i^tUm a 2t^(r*# difo Me Cttiiia^iiu = 85f <^*-# 
bfti 8lf0 «^ i2af Cttfii ober a 6f t^te«# olfo fttnt Suna^^ae 
S57^ t^it., fofgfid^ l)ie gaii|c Cmnol^nie = 942^t^lr«# baiNNi 
^tc Soegote obgriogcit / Habt otrfUd^r 0tiiimi s=3 685|^ t^Cr. 



' / 



, / 

SU^nnn^ mt ol^ebtaif^m ®lei^nnQtn: 333 



atfo 0er migüc^e CSetomn =: 8oot^(r. 

t, 3p) Gpempel ju eintm SVebeiifatte. 

<Sd fauft jemanb SPeiit/. bea 7(nfec gu, i2t]^fr«/ txrfauft 
|tat)on tea .f&nften S^eil 4 >)*a^ f^ t^«uer üU bm 9lefi> geotnnt 
;(a 5f mal fo wtt S^Ut/ oW ec.Xnfet gefauft ^oti Wtte 
lobet 26f mal mebc gewonnen/ aU ber SSerEaufipret^ bee SSefle^ 
iicctd^t/ .toemt er atten SBein $u biefem greife oerfauft (^dtte* 
Säte Olli SSein »at^e«? »ie treuer würbe ber Oteß oeclouft? 



Qdlgemetne S^eseid^riung. 






preie. 



26eil ber 
9üase. 

X 



prel^. 
uy 



Äcft ber 
9B.aQve; 

X 
X 

p 



pteie. '^ei^inn. 1 Gewinn. 

9? *y 



olfo 
dbec 

folglich 



Sr{!e ©Uid^uqg. 

xb-^zy = xy/ 

zy s= xy — xb/, 
zy =,x(y — b), 

xy ' ' 

y — b 

imiit ®let(l(iung. 

r xb+8x = .i^lL^xy — -^^ 

[ P ^ ' P 

•ober pxb -{- psx =0 xuy -^ pxy — xy» 

Hüt9 bur^ y btmbirt/ fomml ^ 

;' p^+p» = ^y+py— 7' 

ühft p (b-t*8> = y (n+p — i), 

P(b+i) _^ • 

u + p — I 



alfo 



6e|t ma'n^ biefen SBirt^ fftt y in bu ®(f k^ttt^ fftr %/' 
» fo fommt 



gp (b + >) 



u+p — 1 

»P(b + B) ^ 



»p Cp + «) 

p(b + 8)-^b(U+p-lJ 
U + p-r-X 



2p(b+s) 



p(b + »)-b(u+p-i) 



^ b(tt+p-^?Tr ^ 
p(b + f) 



h. 



■1 



334 -^c^et S^il ^ietttt Wif^tnü, 



: \ 



9ta^ Un äa^rett M S):smpe(6 ift a[fo 



y = 



5fi2 + 5|) 
l + 5-t 



4l 



5«— 87 , 



261 _. ^ 261 

^(I2 + 5|> 5/17I 

80 80 jLo 

a=a m^£^ '— "^ — 






M^. 4f 



X 

T 



80 
3 



80 

s - 



6^ ftnb A(fo soTftiFei; grfauft/ bec 9{e(i a ist^tv./bn 
erffe S^eil ober a 18 ♦ 4 == ^5 ^^^t* Wrfauft worbem Set 
»trfüc^e ®eQ»mn tfi 432t()Ir. =? 80. 5f unb bet migli^t 
Getomti = 4S0 tl)lt. =3 18. 26f • 

21) ßpempet ju 91 1. 67. 

@# (auft jemanb eirie ^axt'H Zuit, \>ttU\xft bat>ott 200 ißtn, 
bie Site für -400 mal, unb pora Slejle für 300 mat »eniget 
2^aler # aU ec 6Uen getauft f)at , getoinnt babd 2200 Mtf 
ti^htU abec 2400 t^(r« gewonnen / »enn er atted f&r ben (eturn 
.9rei^ t)erFauft ^dtte» - , SBte \>xti Sflen tvacen e6 ? xm t\mt 
bie SUe eingefanft? mievt^euec t^erfo^ft? 

TCHgemetne SSejetc^nung. 



ySBaare. 



finfauf^'lSMiWr 
prei^. Isafliie. 






SSaare. 
X — t 



. pccW. 

X 



mxti\<fi^ 



®eu><nit. i 6f«inir. 
6 



9lag(i4» 



4 

Srfle ®(eid^nng* 



»y+5 = 



ober 



g = 



X* 

r 



— xy^ 



ex 



rg s=s X* — rxjr. 

^ ^mxtt @lei(^ng* 

/ q " r r 

c(rxy*j-»qrf = crx^^qx* — qcx/ 

qrf ==; qx* i+- crx -^ qcx — qrxy^ : 
qrf == qx24-^[^('^"-9)'~q'"y3* 

SSeibed ftnb quabtattf(^e ®(ei(^üngen/ bte Xuftifung a(fo im 
jweiten SE|)ei(e* 

22) X)a$ @pem{>et f&r ben !ne6enfaU gibt ebenfoS^ quM» 
tifd(l$ ®(eic(|ungen ^ baffer tvir tt jegt &berge§en* 



ober 
a(fo 
ober 



rr 



♦ \ 



I Sted^nung mit algcfcrdiffffien ©Wd^ungen^ 33^ 

Q9 f auft jemand ®etteib* , bcn ®if|J«r ju a6 t^tr, n t)er« 
l&aft ba))Oh einetf 2^tt / ben ^ifpel f&i? 10 mo( .noentger S^^aUc 
i«l6 et etngefouft ^at /4>om- Übrigen aitt ben SBifpct ffir 72t()Cr*# 
»fwtiint fo 26f mal me^t SbaUr^ o(d « 'SBifpet gefauft ^at; 
itte aber 14400 tftlr. geWonnei?^ »enn cf äße« ffir beit legtern 
jwtei^ t)e.irf auft l)ktu^ 9Bie t)Ul ifetcug bad @etteibe ? «tvtr t>te( 






h I V 






^tefi^er|Sertauf^>J^trfYi(^«T|(9^o^(i4ec 






prei^. I ®en>inn. | ©etpinn« 



ftx 



r.»' 



z'. 



' . g 5= xe — xb/ 

— a-7- = X* ^ 
e— b * 

' , 3koeite ©Ujc^ung» , 
; . ' xb + 8x = ~^4-^^ — ^' 

OlfO xqb-{-qsx == xy4-eqx — eqy/ 
obet eqy = xy-|reqx — xqb — qsx^ 

tun eqy = x(y4-eq — qb — qs) 

= x[y4-q(e — b — 8)i. 

[ ÜRan fefte flott x ben gefunbenen SB8crtl^ , fo. f oromt 

; obet eqy(e — b) = gy-|-gq(e — b— s), 

[Otfo -(e — b)eqy — gy :i=^q(^— b — 8), 
Ober y[(e-^b)eq — gj=» gq(e— b — s)/ ^ 

=3 ,14400 ♦ 10 (7> — 3d^26f) . %440Q.io,p| 

(7a— »36) 7a; 10 -r 14400 ^ 36.720 — 14400 

.14400.2 •48 ^ .20.2.48 - 40«48 



I = 



36.7*0 — 14400 

i2o9Bf])U 



36— -20 



x6 



^ 40*3 



\ I 



^' ^ 



^ , 



« 

> 



a36 ^ec S^«t(. IBlettec %#mft. 

<Si ßni^ alfo 4oo9Bfp(. a 36 t^r. eüidefauft 'tmb 120 ^f]« 
a ^ tl^tr. = 40 t^lr. , bec Sttft 280 9Q3fp(. über a 72 tN 
Dftfauft wor&irn/ A(fo Setoinn -= 10560 t^tr*=: 26f-«4oa 
«nb bei; ro(glid)e ®etpinn = 14400 tbU» 

24) Stempel }u dmm ^^eb^nfalle. 

6d fauft |(manb 'Kaffee ^ ben äentnec ^u 24t|^{r*/ t^ei:» 
fauft ba^on einen £l;eil/ bet| 3entner f&c 10 mal noentgeil 
Sbalec/ al^ et Sentner^^efauft ^at, ben Stefl aber bm Bemneti 
f&r 2 mal wenrger Zi^aln , ali er suerji Rentner t>er6attft«f 
gewinnt babet 134 mal fo \>iü, al^ er Rentner gefauft b^t$ 
fdtte aber öomol fo mi, aU er 3ehtnet iutxß r>e%taufte , ge^ 
toonnen , wenn er aUed f&r ben le|tern. $retl t>erfauft ^tte) 
^ie Diel 3«ntnee betrug bat ®an§e? »ie wi tverfonfte er juerfi? 



ABaare. 



einlatifl' 
b 



alfo 
ober 
ober 

a(fo 



^(llgemeine 89e$ei(^nun9« 

Baace. pceld. fßaaxt, pui9* 
— Jx — y ^ 

(Sr|le ®Uidi)ung* 

xb + zy = i^; 

vxb-|-v2y = xy/ 

vzy 55= xy— vxb/ 
vay ?= x(y— vb)f 
vzy 



\ 



&ttOUlü, 



Qewfnu 

8X 



zy 



X» 



-^. 



alfo 
ober 
ober 



ätoelte ©leid^ung* 

xb + sx =5= — «— -l" -^-^ 
* , q » V 

, qvbx «-J- qvsx sssx vxy-f-4^y — -^7*' 

qy- 3= vxy -rf* qxy - — qvbx — qvsx/ 
qy * = X (vy -|- qy — * qvb — qvs) ^ 

jDa^er |)at man 

vzy ^ qy* |_ . 

y — vb "^ y(v + q) — qv(b + 8)' 

,fol9lt<!b ▼zy*(v + <l) — qy^zy(b + «) = qy^*— vbqy«* 

TIM burdb y btmbirt/ fomrat . 

V2y(vf*q)*~qv*z(b-|-s) == qy* — vbqy, 

V folgli* 



r » 



gtec^nung mit cÜQthtdf^m ©ieM^haen. 337 

t - • ^ 

— ^v*Ä{b-4-8) w qy*— y[vbq-f.vz(v-f.n)], , 

gft» qttd^ratifi^r ®ffi#uilg f»t y, i^te im jt^eitm Jttefft 

Cd f^ft immtl ©etreiW, fcen «Ufffl i 32»^., t)er* ' 
ift b«>ott «o SBf|)U ten ®tf|>f C 5 mcti woktftlM 0» et SÖfftet 

mt fö dm gewiffe ©wrome ;, >itte aber 18 mal me^c S^aUc 
wnnen^ old er ffltfl>e( gefduft ^at, rt^enn l^r oded für ben 
teett iM6 ()itte «e^fdisfen Hntiett* SSie »ief SBifj^ef maren 
r? i»if oitt ^at er miefUd^ gen^ontten? 

3(flgemeine SSeieidf^nuttg» ; ^ 

asaare. p^eid. läBj^re 
— fx— -c 

6c(ite ©Ufd^unav 

fHit z btoibirt/ fommt ^ 

; ' b-ft ^ e/ 

ober :t fc=s e*-^b» 



\ 



I ' 






h 



tx 



,• »• ; » • • . 



A4 ^ 



tb+y 



ex 



-|- xe — - cc/ 



ober 
ölfp 
oi^er 



xbq.4-qy = CJx4-xeq — ceq, 
ce^-|-qy = cxrf-xeq — xbq^ 



X. 



c+q (e— b) 

! ticfi Jii^mpti tjl unbeflimmei »(tt( ber^mlAO^^ ©eirinti 
Ninit^tg burd)t.tx angegeben ifl /.. ba er fc^'on qu^ bm voriger» 
"^m^h %n^i\Un folgt'/ weif betfelbe immer gleich ber mig* 
tt Sinnal^me »cniger ber Aufgabe s== x(e-7-b) iji* (fd 
baf>er t tifd^t nritif 6l|clidb ^ fbiil^erh mug =ss e— b geg^be» 
ttu 2^ btcfed^ fo fontt man fftr y fcnen^ toad. man mU,. 
«Wr babkt^ 3t beflimmtt 6^ fei j» 58» y ^=3^ 3000 tplx,, 

- flb+8(ÄO'-i2) öo-t^5.i8 TO4-9Ö 

■ ■ ■ ■ 22 ' ' ' 



'\ 



338 



CrftarSElKtt* SJutcr IQ^nitt 



a69 ^ftmpA in mm 9Mesfaire. 

<1^^ foiifl ffnMUi^ Scia# bcn^btlct f&r i6t^, Mtfinrf^ 
1^ 36 mal 9mtdet> aÜ nV^okt %fmnat, bcn Xaf<r 
10 mal mWtiin M u Untn %ttanft ^t , boi Qbngf abcc 
toi Tfnfer fftr 60 mal m^lfnln, of« n Z^olu gnvonnni M»' 
4^tte et in bcm lettim ?>rdfr «MH iMtfauft,. f» ^4ttc äj 
3mal miß 2fKUef gcMmieii # ' ol« rc Xnfft gcfaaft ^ot. Sic 
»til Utiin msm ni twe wl ^ n wiaüii %tmm^I ' 












V- » 



I ' I H f h-t 

Obe? xSv-|-vtx = xyr 

9tit ^ IfiDtUrt / fommt 

bv-f-vt =: y/ , 

ob« ▼(b + t) = y^ ' 

atfO xboqr-f-yuqv s=s xyv-J-xyuq— ^y^g^ 

Obff xbuqv = xyv-4*xyttq— yuqv— y^q^ 

Ober atbuqv s= y (xr*^xuq — uqv— yq)^ 

S^aii frfte in biffec Oleii^ttnft fiatt y ben defunbeum SSert^,' 
fo (ommt 

xbuqv s=s V (b-^t) [xV+xuq — uqv— -ijy (b*^t)}^ 

SSati muUCptiiire in bct Alammer »itfU^ bU ®ltebfr#^ 
wld&e X entl^Ätten , fö fommt * 

xbuqv == ^Ta(b4-t)-^uqv(b4-t)— T(b4-t)[uqv-f-gv(b-f.t)]. 

»fo 
.v(b+t)tuqv+qv(b4^)] = Äv*(b+t)+xuqv(b+t)~xbuqv^ 
obet 
v(b+t)[qv(u4*+e)] = x[v^(b+t) + nqy(b+t— b}J, 

cbn 

T(b4-t)[qv(u4.b+t)] ■• xfv*(b4.t)4.uqvt], 



^ 



f 

f y = 6o(iiJ+8) =» *o» ?4 ==»* 1440 t|lr* 
^ !— Qtf +8) Cio > öo (3^4- 16 +8) 



24.^*60 



6o(£6 + 8>+36»lo^»'8 



60 «24-^*2380 



600*60 



600 



= 200 Änfer. 



Ä0-f-I20 I+ft 

9r^ Mfsi^ beffefSe gtfauft 200 2Cn{er/ bm'^^nfet gu 

i6>l^(r./ bawn ftat et/ »eU er i440t^(r. gewinnt / iffo ==s^ 

,40 Xitfjr in ^^ == 30 i^U* bm Änfec »trfauft , bU febrigett 

'2^0 Inf er aber ben Änfet ju ^^ä == 24((>tr. Sere^nef 

man nun oUe^, fo finbet Knan ben tpirttic^nt ®lr»{nn ^ i440> 

^bftt miglid^en =: 1600 '= 8«800* 

27) Cpemi^el s» 9ir* 8i» ' 

C« f auft jemanb Äaff?t # ' beit Setttner su 20 tWr* , Wi? 

f ai]fl/^t)on 40 3tn. f&r einen gewiflen $rei6 , ba$ (l^rtge ben 

•ömtner ffir^ 8 maC »entger S^aUt aU fc Senjner gefauft bjif^ 

gewinnt fo i2mai fo mel/ al« er Bentner gefauft^at/ ffftte 

aber 2000 t^lr* gewonnen/ menn AUed fftr ben (e^tern^prei^ 

«ecfauft Würben vo&tt. SBie' merAajfee war e^ un\> wie t^eu^r 

«erfaufte er. ben erfteh S^eit? ^ 






ITUg^meine SSegelc^nung* 



Rrei^. {tBaore. 






y p— 



X 



IX — c 






•X 






^ «rjle ©Wc^ung. 

*«be| ^ Xg «s x^-p^xrb, 

Bweite ®leid[>ung» 

/ xb+sx^cy+if-^ii, 

fllfa itbr«f-*xr8 = rcy>f-x* — cx^ 
ober, ^ rcy = x* — ex — xbr— -xr«/ 

^t rcy IBS3 x^— i^x{c«4^br^r8)/ 

• V ; ' 22 



\ ^ 



ex 



/ 



r ^ 



^z- 



i , 



^ « 



i» 






BIHS wBHBBfCOBm 9mt flBBMBE*tZ«^BK 






9t^9^ 






3|a£ir ftÖB 9Skm 



fift Mft 



%li%€m€imt Scicic^SK»^. 




üf« fy+rt 



litt 



elf» pty|»if = wJ I »* — CJC> 
ita: if — icd = x^ — ex — xiy> 

fbx 



SM|, f» ci^ 



j^jf — cd) = r*y*+2f*yt+rH*— «yi 
SM Im^ r iTTÄift, fiKBiit 
f — od = rf*-^2tyt+rt*-^y« — Ä — ly*- 
f — al— it*-f-ct = 2tyt — yc— iyt# 
f — cA — t(it-^c) = iyt->»yc, 
f — cd — l.'ft — c) =s y(it-~c> 
f-xd_jrCrt:-p>^ 
^ «— « rt— c ^^ 

f— cd 
ikff ■ --^-t «c y. 



w— e 



^' 



' / 






\ 2>d HUtt x, fca r7+rt c=3 r (y +*)/ ^ P> W« wi» flott 

r(f— cd) 



i > 



t ' 



rt — c 






s= 4—2 i= 2t^tn 

100CÖ50 — 3. 150) 



X = ^ 



XCI0.266 

aco— 150 



9O0OO 

IT" 



?oo,a — 150 
i , 5=3 400 (Sllen* 

Sc ()dt tilfo bie SiT^ fftr st^Cr* f liidftatkft / bM $Re^ übet 
I |U £tf€ tu I^S^ = 4 tiiu. Dertauft / babii 650 t^{r<> gemoittten ; 
[ Wr m6g[td)e ®eminn todte aber 'goo t^U« 3= ^ « 400 grmefep^ 
' - 30) (Spempel p imeiB Sß^benföfle^ 

fie (auft jemahb ®«ttfetbe / berf auft bat)on 4 maf fa t>u( 
'^tfpei a[d.ii)m becJBStfi^l $MeF ^op(t/ H<^^^ [<> tbfuer^ 
, aU ber' Sinfauf^prei^« ba^ Übrige beq^ !EBifpH f&r lo.m^ 
; mniger Z^aCer/ M er ÜBifpelgefauft ^at. Sr gewinnt fo 
I 46ootl^(t; mu ober xoinai.me^r 2^d(ft gemomrett ^ ^l& et 
i iSifi^el gefauft ^at/ »eitn er atted f&r. ben. |f|terti 9i^<(^ ^«(« 



Caaft \fixxt. SBie 9ie( iSetretbe tpar e^? tpie^i^eixer ber ®(^ff«l 
'" ein jirfouft ? 



XUgemetne SBesetd^nuvg. 






l^aore. 



€^eauf8< 



SBaate. 



uy 






IXefttr« 



SSerfatif^' 



X 



vy X— uy 

Srjif Sletc^tttrg. 






tor&0Ci(6(r 



r- 



xy + tx = — , 

- ' - •- - . . 

ober . y+t =» v# 
ober ry*-f*rt =s k. 

ober rxy|i*rf =3Ä ruvy*-{«x*— uyx'f 
alf» rf — iruvy* = x*-^wyx — txy/ 
ober rf— tuvy* 5=« x*-*^i^(«y+ty}» 



..» 



\ ' 



fDtan frge ^att sc ben gcfunbnifn tBBett^/ fd fommt 

rf— m vy* = r^y*-|-2r^yr-^r*t* — ^ruy*— ruyt— r*y*— r^tjr. 

7(tte ®{teber mit y auf dm ßette gebtac^t^ fommt 
rf— r^t* = r*y*— -r*y**4-r*ty-|-ruvy* — rify* — ^ruyt^ 
obec^ 
rf--lr*t^ = y» (niv — ru)4-y(r**"^rw*)^ 

3(Ue^ burdE^ x bi^ibtrt , fommt 

f — rt* = y* (uv--u)-f-y(rt — ut)/ 

Ober f — Tt* = y*u(v — l)+sy*(r-*u). 

Sine quabcatifffie ©Utd^itttig / bie im ttoetten 2^et(« asfge^ 
ttfl »rrb., 

31) tSpemj>«l SU 9h. 87i\ • ^ 

6« ,f auft iemanb Jtaffce # t)erfauft 40 Stn« / ba9 9N 
für 8 gr.^ben Steß bad 9fun^^ f&( 10 gr«/ gemmttt ()> i6^ma( 
fo Diel S^aler^ a(6 er Sentner getauft l^at / uttb^ ^£tte i8f nol 
fo Diel gemonnen , mnn er aUe$ für ben (e|tern ^reti oerfaufl 
|)itte. 8Bie tie( Sentner »aren H? »ti tf^euer M ffJxA 
eingefauft? 

^(Ugem'ettte SSeietddiiitng. 

aSaare. ptei^. 9Baare. ))tci^ i ($ei»initH| ®f»(ad. 
c d X— c « I 8X I tx 

6rfie ®(etd^ung» 
!Kit X biüibirt/ fommt ^ , , 

• Htfo y c= c — t. 

* 

Stoeitl^ (8(et<^ung* 

!Katt fe^ fiatt 7 bea SSert^/ fo fommt» 
x(e-— t)-^sx c=: cd-f-xe— c«/ 
alfo ce — cd Eis xe— x(e-— t)— 8X/ 

ober ^ cc — cd;=:^[e — {e^^^t)r^t]f , 
ober ce-— cd == x(e-— e-|*t*«-*)#' 

ol^er c(e — d) 5*1= ^{t— «-•)! - 

Otfo — ^ — —4- fca X» - . 



^atiartCfnfaufd 
Oaorf.j prelll 

x.j y 



\ -. 



I 

9(e(^n&ng mit alg^braifd^it (Sleit^ung^m 34S 

fl 
_^ 40>II0^g 40.10 ^^^ jj_ 



ZI. xa 



y =Ä- 



ZR$ 



fi^ ifi niinltj^ t )toar;^= i8j># a6ec \n !Beste^uns auf . 
jntmr/ b^ nun e bec ^reid )>on imem 9>funbe i{i/ fo mttf 
j ^ «uc^ auf ba« SSer^iltntf 4um $funbe gebrac^ / b« ^» hoc^ 
^ur(^ 119 btotbtrt werben/ toesn 7>d(f)ttg fot^nmen foO» . 3a 
^m SSectt^e f&r x abec/ »0 Zentner (ommen foUefV/ l^rattdl^te; 
itf^ ntcj^t^ 5u gefc^e^m» ' » 

33) Cprmpel jti efwoi Slebenfaffe* * ' ' 

. 6^ f aufte jemanb ®etmbe / terfaufte bat)«n. 3 tna( fo btel^ 
It ber ^infaüf^preid f&c ben SBIfpel betrug ut^b :6efam f&c 
|ien%ifpet if mal fo mi M bet SinfaufSprett. .Da^Ubttgt 

^etfaufte er ben SStfpet ffir 48 t^t« / gewann fo 15'^ ma( 

fo mel old et tEBtfpel gefauft J^atte; I^Sttr aber ;6mal fo ml . 

gewonnen/ xorxti er aQed f&r ben Ce^ern ^mi t)etfattfl ^&tte. 

83» ,t>te( ®etreibi war ed? wie treuer bec SBifpel eingAoufc?, 



^fCtgemefne S3ejei<(|nung< 



0an$e 
9B4iate. 

X 



€infmif9< 

y ^ 






SBaare. 
X— uy 



i8eceauf0 

e 



9Blrf({<^er|^&0lf4er 



^etvinti. { (Gewinn. 

SX j tK 



ptei^. 
vy 

, : ferjle ©Was^ung. ' 

xy*{-tx =s xc/ 
a(fo y+t == Ci - \ ^' 

folglich y^e— n '/ 

3n>ette SCeic^ung* 

.xy-|^«x ==s uvy*-f-xe— euy» ^ 

.9lan britigr bie (SUeber mit y auf Sine Qtxit, fo fommt 

l»x— xe = uvy*— %xy — euy^ 
ober 8x— x€ 5=3 uvy*-^y (x-f-eu)» - 

!Run ff 6^ man fftc 7 ten gefudbenen !E3ertl^y fo erl^Sft 
man ' 

fx— -xe rsa-uvfe-— t)* — (e — t)(x+eu)/ 
♦btr »X— xo csa-iiv(«'*--t)*---(e---t)x--.(e«--^t)eu/ 



\ 



'« 



V - » 



Ui CEJbrZViL Wktkt Si^^ätL 



00i$ (e— 0^+«— » = mr(e—^—r^—^mmi 
g|«r Je — 14-»— e) X == » (0 — t* [x « — r — *> 

y = e — f = 4S — 16 = j^tSfc 



C# MfWs «ifi SooSfiK. cn^diA, in Siffrf p 
33t^., tom 3« 33 = 96SqiL a 1^.39411. =3 4af i|fc. 
m» Irr 8bf 7048^ a 48t¥r. Mtofit. Sic li^§iic ifl 

ttmuid^nu s= 33792 ^Wc*# ^F* sni' Bwü^wf = ^_ 
filj^M der Bernau := 12288 1^ ssk Kcftr = 800. 15^ , 

s=s i2Soot^iu nnb Mcfrr = 8oo«i6* ^ 

3^ Vi^maptl p 9Ir. 91* 

€< («ttft fcoMiib nae 9actir Zn4r ft^o^t foi Me Cfe 
200 mal ivnrigtr ZMr»# oU tr Cürn gBfnfl M# occtaft 
^otNm 1^ in eitlem 9^etfe/ ber i8omaI mni^ ift^ otf tu > 
Xo^ der Ctfen/ twe t^ei maf er w» Skfk Me Cflt «n« 
fonfeii^ 0eiui er 450 tMr. gewuinen 9tS# md leie wi ton 
iKitte er etngefaoft? SRon i9ctf# baf er 6ootbIr. §n»omut ^ 
iNitte/ tvettn er olM f&r be9 9ret< M 9le(k< ^< vetfosfes 
f foneit« 

TtUgemetne Seieid^nnng* 

Ckittfte tCififmill'Mctt tctjScrf attfi^lSeft bcriSccf auf^MBitfadMSIvf fi4« 
maarr«! i^dl« llBiuire. I meeü. Jmaafcl pcd«, |$<«imi. jdciDtaii. 

•=- I F I ^ ^"?l 5^ I / I 8 

^rße ®(et((»tin9* 
*• _i_ 






■ / 






I» . in " , Pq P . 

atfo p^x*-|-rapqf =^ mx^-J-nipqxy — ni.qxy^ 
folgiid^ jnpqf- CSS mx* — pqx*4-mpqxy — mqxy, 

o^ev ^ 'mpqf =» x* (m — pq)Hf-xaiqy (p — i)» 

SSeibe quabrattfc^ SUid^tmsen mrben im jweitfn Zweite 

' |o totf ^ie S&tte bi^ 92r. 99.1 bd^ir tpir fte je|t attt iibit^^iim* 

■ • 35) 6pem|>«l |U 9lr» iock .. 

L G^ fauft jemanb line ^attie Raffet/ nnb 6«sa!f)tt ben 
I S^nt^ec mjt ismoilL w^nigeir 2b<il^' ft^^ ^t ^mtmt gefauft 
\ M ^ t>etf auft batioti f ^ bcn äientmi; f&c einen ^tmffen 9tt\!^0 
I bad fibtige aber ben Sentnev f&r 40t^K*/ gewinnt fo a833-|-t^lr«# 
^ litte aber 15 mal rnebr S^aUr gewonnen-^ M er 3entner ge^ 
: lauft ^at, mnn er.äifet ya bem (egterjt i9>reije t>er!auft |)itte* 
i* ^\t Diel äeatner waten ed? wie treuer ^at er ben (Reft t)erfauft? 



• t 



Qafiie 

SBoare. 






m 



2(llg~emetne fSeseidS^nung» 

Z1tt\l bcfl(8etCattf^<ld^e0 b(t|$ieeatj|lf«|Ofvf rb^ev 

P 1 '. I Pl I 



msaii^ct 

&eii>innii 
tx 



X* 

m 



(Stjie &Ui6)m%. 
-|-tx «» x«# 



t^r, x* + «Dt» 

ober 
alfo 



91 i-}-> Oll 5=t 010/ ' 

ober N xWin(e— t), 

. äwette ©lei^pg» 



X* 

"«1 




xe 



xe 



\ 



alfo px*4*mpf s= mxy -i-» mpxe -*- mxc^ 

ober mpf =3 mxy-f-mpK:e--^px*^— -raxc^ 

ober mpf 5= x(ii?y-^rope — m^) — px*/. 

= x[ai(5r + e(p — I)] — px*. , 

Pan fege itatt x ben gefunbenen tfie^tt^/ fo fommt ^ 



\ 
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CtftdT S^ttL Sitrtcc Vbfü^iiift* 



9Ht n bttM^itt/ f0»iiit 
pf 5= (c — t)[m(y4.e(p— i)]^mp(c— t)»^ 

2)it Jttommet, tvo H nStÄtg i^, anf^tlbft , -Hmmt 

pf=(e— tJ[uiy + iHe(p — I)]— mp(e — 1>,; 

«IfO — mj{e^t) =3 me (p— 1; («— t) — pf ^-mp (e — t) (e — t)/ : 
•btr »y (c— t) =3 — me/'p— iX« — ^H-pf+«R(«-^tXe — t)^ 
iny(e— 1)= pf4-{e— t) [oip(e — t) — mc (p — i^], 

iDy(c— 1)= pf4-(e— t}«[p(e— t) — c{p— r)l, 

- pf+aafr— t)[p(c-t)— e(p-03 

^ ]ii(e — cX ' 

«(•— OCp(*— t)— cfp — 1)3 I 



0»Ct 



«n,pe_pt-ep+c+-jj^J^ 

_Pl ^ 



(c— t) 






.= i50L = 30 t^lv. 



a=5 e — pt+ 7- -T-» 

. sr =^ 12(40-^15)= 12.25 = 30o3ftl» 

36) dpemptf (tt eittcm ÜtebenfaSe* ^^ 

<1^^ faaft jemanb ®etrMbe ^ nnb (eja^U bt n ^ifptf mit 
8 mal tventger 2^^(er / aU er Sßifpet gef auft ^t ^ toetCauft 
t^on tem Oetreidr t^ f&c eitieir se»i||^ii 9cft^/ ba« ftbctgf 
ober if mof tf^furit nnb i^twinnt fo 194^ mal me^r M er 
bin SiifjpeC 90111 c cflen 2biile t>ef (aufu ^ ()ittt ober 35 mal 
f» otet gemontten# ül9 er SüitOet gefauft fyitf mtm tt afM 
f&r Ulf 9ret« be« 9teM tierfattft bitte., SBie Diel ®etreibe xoat 
e6? »ie t^er ^at er ben SBtfpet wm erflen S^etU i»€rf otift ? 






VKgemetne Seseid^nnng» 

prell. tlBaare. pttü. Soare. 

— I J!? iE. 

~ I P ^ *^P 



Qetfaufl* 

prei^. 



ttfrfff^ee 
<8e»Uiii« 

wy 



^ewinik 



\ 



/ 



r 

r 



• • ' X* I -^ ■ '''■*' 

s m(uy-Tt), ; 

StpeHe ©teit^ttttg». 
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IV 



Itl' 



■h^ = ^+»«7-;^' 



^IfO px*-4^.mpwy = mxy «4- mpx^y — wxuy/ 

|iöer mpwy =s --^px^4-Hmxy4-iDpxuy"--iiixny^ 

>^t mpwy c=3 — px*4-*'°y[i + "(P^?)l- 

' ^ ©ejt man nun ßatt x i>«tt gtf«ttbenen' SBert^/ fo er^dlt man 

^mpwy ==: — pm*(uy — tj*+«i*y(uy— t)[(i+ü(p— i)]^ 

:sDpwy =1: — pm*u*y *4-P™*2uty— pm*t*4-('«*«y^-'*»*y0 




mpwy+ptn^t* Ä rn^uy* — m»u*y*4-E°*^***y— *^*yt 

-|-;in*uyt» 

We6 bttcd^ m^ bimtict/ femmt / ' 

J^ pt* s== uy * — u*y* + puty — y t -f-« «y** 



i - '^ 



y*u(i--u)4-y J^t(p»-l-tt-i) — -E^J 
, = y*u(i_.u)+y rt[u(p+l)-.ll-^]. 



V 

®ne ipxÄtatifd^e ®lf idliuna / bie, im jweUen Sl^eife aufge« 

^ iSft ttl A. . • \ < 

37) epempeljtt Wt.Tos» ^ 

e^ lauft iemanb eine $attie Xud^^ bte mt foraopmoC 

ttmiair a*aU«/ dl« «r Wen getauft ^at, .miauft bapoit 

i etneii SE^il# Mt «öe ffi« Somat »wiget; aW « ©lÄ gt». 






x> 



.* - 



V I 
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/ . < • 



etUctS^ mvcttt 7Ebfä)tatt 



faVfft l^t , ben 9tf fl al«t f&( 64 Untl toenrger , getoitmt f» 
I20oti)(co ^itte abepr i6Qpt^tc. geioonitett^ kötnn er aOe( 
f&r bell' Utterti 9tetd t>etfaii^ ^ittu 9Bte biel ^en btttui 

2(Ugetneine Sesetd^ttung» 



($anse|€infatif0j 

i 3C 

X I — 
I m 



26filbev|!8^rfauf9 

.X 



SBaacc. 

y 



Dteft ber 
SBttare. 



«— T 7 



fSntauf6 



^eortmu 



®ei»intt. 
f 



e 



Grfle ®(ei<^ung. 



forgßd^ 



—4- = — 



nix*# 



rx*-|-«iig 

rmg K3 iBx* — i»*/ i 

riBg •= X* (m-— r)# 

— — ^^i» ■ jk » 
m — : r 

0qMc eine qiuArati^e Sletd^tuig $ man fh^t An Uid)t 1^ baf 
X gefuaben tserbe/ wenn man auf beiben leiten bie £iuabcat? 

X = ^ , — Ö-^ 

▼ xn — r 

3toette ®Wc^uttg. . ^ . 
' ** JLü 3Ey j^ X* xy*. 

-m ■ q *^ r r 

tifo ^n^* *j- mqr f t=s mrxy -^ mqx* — mqx^/ 
Öbee , mqrf c= jnqx^ — ► qrx* -f- rorxy — mqxy^ 

öbec mqrf =.x*(iiiq — qr)-|-x(iiiry — mqy)^ 

Ober " , mqrf »=;r x*q (m — rj^xmyfr — q)* 

eie|t man nun ^att x^ unb fltdt x ben gefunbenen fSert^, 
f9 ef|S(t man ]?tne @(et(^ng f&t 7 in (outet befannten'Or&feii. 

XJfO «qrf = — Si-(m^f)+«y(r-q)v^jÄ., 
Aef mqrf = rmgq+myCr— q)^^£-4| 



bber 



obec rq(f— g)^«^y(r-'q)y^~[^i 




1 



^ t. 



'. 



!. 



f 



f r6o0/ alfo * 

^ V iod-r-64 ^ "l"*^ 36 ' 

_^ \^64 yfid b ^ttoo S,.> 10 i 40 3^00 

"^ ^36 ~ 6 6 / 

64;so(iaoo'-*'ygoo) » .. 6»♦fto♦-^4oo^ 

(64—80)/ ;^ xaa-54 » "• 



y = 






f I 



^■OTV« 



*Ttf4»80. 400*3 
— 16.1600 

4*80>3 

4 



64.80^400.3 



z6.i60o 

240 öfliu. 

C«- finb atfo 533|6tte/ bfe Ä»e ffir -5221 _.>i.rtfe^ 

iclngefauft unb 340 (Etten^ bie €lte für ^ = 6f tl^r«> ber 

I «f jl abet bie ttte fir -^ «f» Sf tb(r. uxtauft vmUn. 

l2>abet ^at bet Secfiufet einen (^eto^nn |9on 1200 tb(t/ geinacf^t/ 
»firbe ober 1600 tblc* gewonnen ^ben/ »eitn er atted Suc(^ m 
i\ tftCt, terfauft bitte* ^ 

>. jDamtt v^— '^ ttic^t tine 3i^cattonQ.(ja|il »erbe/ muf^ 

»man bie %^iMn m, tp g fo mibten» .ba| bet gan^e £luotieRt 
ein i^oflf ommm^ £^«brat fei« X)te6 i^ tbeUd bet SaU / toetiir 
iti, Vf g fetbfi unb aui^ bie 2)tfferen$ m — r Dottfommne 
Cluabrate flnb/ tbettö wenn ber Ouötient^ nac^bem inaii m^ 

-r, g bntd^ m — r bivibict M/ ein t)cUfemnine« jQttabrae wirb* 
2(1 j. JB. tti =i $0/ r = 33f / g = 1600, fo finb m unb 
r feine i^aflänbigfn JUnabcate 9 auc^ nic^t bie Sijferen} m — r 

1 _ 50— 331 1= jt6f Ä= 4^/ übet bet iQttOtient 52,J12Li^ 

5o.loo,i6eo 5o.xoo,i6oo '3 ' ,^ ^9^ .« 



3 



50 



I ritt t>oBf!finblge« Üuabta^ utib aCfo y —^ eine 9&tioxtari4^<* 

38) 6i;em{>el $U einem SJebenfaUe. 
I . Sd Cauf( jemanb S^ein , ben ^tnfer ffit 16 maf tbettiget 
! SliaUt^' tit^ ^ ^itkt gelättfl 9at/ teifimft bü&on «tttm-S^ett^. 
I ben Xnfet ffit 8 malt tioln 8ie9;#^ ober beii Z»ht füt 6mä( 
I »entget ZM^tat^t et 2Cnfet gefauft l^at* St; gewinnt f» 
I i9ma( mejit 2|«krt M bie erfle 94^t/ bii n 9erfa|tfte/ 



^ 



%xjtn in fld^ faftt# iti* litot 241001 mclr ^mmtumt ttw 
er olM fit bm Itttcni 9teÜ t^erfoiift ^tte* SSü »iel Infer 
MT» f«? »if'mei ^.et iiieril oertaafl? 

Xngemeitte 95eiet(^nttiig. 
_.+.3r =- — . 

m-rr . 



mx'/ 

>2^ 






*x» , xy _L ** — . JEI-. - 

Olfo qrE* + mqrwy = innty+^V*"^™?*^' " 
•Wt »qrwy =3 mqx* — qrx* + mrxy — mqxy/ 

iD^ mqrwy == x*q(iii— ^r)+3aiiy(r- — q). 

e^X maii tmn ben'ffirrti f*t x« »nb f&t x pott x* 
t»b X in biife ©Ui*wi9, fo fommt - 

0bl( mqrwy = injzqy+«ny(r— q)v ^^7^ 
Aee mqrwy — mwqy == iny(r — g)y „_i^ 
«ber mqryCw— a) = .»y(r— q) V ;^^# 

3e|t muf man auf betten Letten (ptobmen 9 ttm bal 
Ätttjerjeic^en wegjuf^ttffen» 2)ie« gibt 

in»q»r*y* (w — z)* = Bi*y * (r — q)* ~^ 

3ttte ©(lebet bnt(|| may»r biwbirt, gibt 

q*r(w-*)* = (r-qj*-^ 
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S^ixxt man bte itrf))r&ng(i4^ erße iinb {oettf (SUetd^ui^ 
oon ftnan^ct abgejogcn^ fo todre bie Yttflifung tXxm lkx\tt 
' geioorbcn^ ^ ' 

«c|ie «Ui(*ttH3 'S' + ^y "^^ ,T> ' 



,r 



r. 






{Run leibte man atii ter tt^n®Uii^nni n^alUn ^^^^ s ii* 
; itttb mnn mon nun ,ben gegenwärtigen SBert^ t>on x quabdtt/ 
; ft n»iCt man ^^ ^ "^""^^l^^^ «plij«(§ ijl ^ 

inriy -^_ q»r*f2 — w)* • 

[ Unter etnetlei Stenntt 9e6rad(»t^ (ommt 

f mrzy (q— r)* =« q*r* (a<— w)* (m— r)» 

i JCKt r btt)ibtrt,;'er^|5lt man 

4110 y ^ xn«fq-x)» * 

2)ieffc SBetfl^ ijt mit bem obigen gans fielet f bemt 

i ' 3m Stempel iß m säs iq/ t ssa 6/ q «»'8y w = I9> 
* ;= 24» 2Ctfo ' , 

^ (6-^B)*io.24 4«ZO*(14 ^^ 

sm y^36 1 400 ts9i V'aö * ^400 s» 6 » aO S8i xdo; 



\' 



CSumme zy — wy = ~ .iL-^il/ ,, ^ \ ^ 

» ' . "- q* '• . - ^ 

ober ,qrstfy-i— qrwy c=: qxy — rxy, 
Ober qry (z-^w) s=a xy(q— r)* ' 

9Rt y auf beiben ^Gelten bit^tbict, fommt ' 

^(z — w) =3 x(q— T> 



/N 
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CrftorS^ mntnlOf^wtt 



C^ l&ik alfo ISO ZvUt arfaofk vorlA, '^tr Vsfrc fit 

I2t(»((. s J^; )ttfi# iradm «fcCodft 4oXnfi»'« 151^1; 
SS x|j2, bomi 80 Xnhc a aot^(r* s=r x|s« DaSei snumi 
gmoimni 76otl^(r. =3 19.40 «nd bn v^ß^^ ,0f nNmi miu 
ttm i^Vs^Xx. ca 34.40 geiMfm* 

39) C^finpit {a Sr* lof » ' 

S« fouft jemanb 0etreibe/ ben Sirpel ^r gmof »migfr, 
oti n 2{ifl)cC getauft %ox, «ecfoufc baoon SoSifprl, beii 
SStfpeC ffir 6 ma( mentgei # a(« er fBtf|»e( gefauft ^ , ben 
0bf aber f»/ bo^ er iSj-mai nubr XbaUr geiMnat^ aU rc 
Sifjpel faaftf. «^itte er nun aOe^ für ben 9reU beg gießet 
Verlauft / fo ^itte er 6400 t^Ir. geooiinen. ffitt w(^ Stfpef 
«NireA e0 ? wie (lE»etter tpurbe ber Sleft tierf auft ? 



9«nie 
SBAace. 



CinfaHf^i 
pKfM. 

'in 



XKgemeine SeieidS^niing. 

S<tfaiife«]9te<l beT|tger(aM^|9itttif^<rMt|ff46et 
pcd^. I fBaatcl i^eW. I (5(»inii. [ (KeaHnii. 

3E I I 



Saare. 



vinn. I s^t\ 

- 1 



s 



X' 

in 



alfo 
folgtid^ 



Crfte ®tei(|ung. 
+g = ^# . 

mg = aixy— x^. 



f« 



ex 



+'r-^«T/ 



alf0 qx^-^mqsx == mcx-^iiiqxy-^-inqcy^ 

ober qx*4raiq*x-*-iBCX-*-inqyx c=b -^mqcyf , 

Ober qx^4**(*?q**^"*^ — "*qy) = — mqcy, 
ober qx* -^ Krti Cqg — c — qyj =a: — mqcy* 

83etbel auabrattfd^e <9Iet(l^uim«ii ^ Ue im Moeiltii Sktfe i^rt 
Zuflofung finben. 

bie Cyrempel ffir bte ^lebenf&tte (ommeQ ebenfbWquttbroStf^. 

. 40) . ©pernpel jü 9lr. ij I . 
- e<^ (auft jemanb Jl^affee/ bäi $funb f&r 80 ma( t^enigir 
®ror(4en/ a^^ er 3entner gefauft b^t^ t>et(aiift bai^on lioSm«; 
b«# ^^ftmb- ffir 60 VMi toenigft ®refc^ # Ott et 3tt)tfiff gr^ 
lauft %oXf bad Qbnge aber \iQL% 9'funb ffir 12 gr» ^te t>ie( 
gewrt»ittt'*ek bei bie(;era ^«nbel^ ioenn er 27^ maC fo t)ie( gi* 
tvinnt/: eAf* n ^(iief geftik^ ^at/ i>R8^*er b(tf ^nb fA( 

b«» 



• t 



N 
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paare. 






I m 



SBaave. 



IBerfauf^ 

X 













^«:totnit. 






m 



-j-tx 



xe/ 



olfo x^-^-i^tx =3= mxe» 
^it X bwiDift^ fomoit » , 

X + fll^ ap; me, 
ÄlfO X c= me^n^t 

Spelte Sletc^Dttg. 
_.-L,y<=- ^xe — ce/ 

qx^-j-xnqy == mcx-j-mqxe — mqce/ ^ 
niqy4-nnqce ==. — qx^-t^nicx-f^aiqqce^ 
löqy-J-flaqce == — 3i^q4-x (nic + mqe) 

9l«n fe^ man jlatt x ben gcfutibenc« ©ect^, .fi| fommt 

raqy,+ mqce == — qm* («-- 1)* + »* («^t) (c-f-q*;, 

S9^U m (iUe§ btmbirt/ fommt 



\ 
\ ■ 

Mir 



Met 
pbee 



qy-l^^ce = — qin(e — t)* + in(e-^^) (c^qe), 

• qy =Ä nr(e— 't)(c^-qe} — qc0— qin(e — t)», 
qy = m(c-|.qe)(er-t)— qiii(e-^t)(e--t)^qc^^ 
qy = [(m{c*f.qe) — qin(e>--t)](e--t)~q<5€, 
qy =^ [(c+qe) — q(c~t)]m{e— t}-~qce, 

q ' 

_ .[,(c + qe) ^q(e — t)]in(e--t) 

y _ - -— ce». 



i 5lad& bfii 3a(>Jen be« Spempere unb beit SBemerfurtfl^n ju 
n- i4-,ijl, m =. -Sf^fA u«b q = &^i%±, in fo fnn Die 
F»ttt« butc^ m ober q biwbirt »erben/ iDen ^rei0 De« ^funbe^ 
^öTO sRfde t>er«>ant)U man ebenfaUt in beij $rei« ^om Rentner 
W (e(je alfb i^i^io j^j,., ^ ^^^^^^ jj^^j ^^ gegebenen 1 3 gr.; 
w »IIb fein 

23 



J54 ©cPerJE^ 9ieün tbfi^mtt 



rn» 



= 4So3t«. 



— a7i) = 



o*a4 g 5 






5f 



9^*5 



tf9««4^ 




.S5)-lg;^(«-¥)l^|^5S-V)' 



HC 






I20<.55 






' — 120.55 



_6öoo = .i2°iiS2 6600 

— «OOOO 6*Z4 www 



^480.480.^x4^—6600 == »•«O-Ii— 6600 
2^1^600— 6600 = iiooofllr. 

tliiaffaiift. >«ww i2o3tiu «a« ^?> f^ ^«^^ = 8gt.^ 

woc^. ©<*Ä kctrigt dcim ber »irfli^e ectpiim iioootftfc» 
bct wJglt*« <*er 13200 t^tr» iuä Mefer iP arimof g)#t 
0» 48o3ui« 

41) 9fmf€i }« ««11» SWntfrfU. 

C« fonft lemonb «onb, Uvil^U hu CVf mit 300 iw^ 
rnttiACf •«•f*««/ öU er (Meii s^<wf^ ^^ wfauft öa»« 
«tfft anwl nw^t «lim, ol« n SM« g«»owicn W'J^ 
STi «e «tu 2«ofnal twntger erof^K» foffct/ oli n «<• 
««ifte, bfit »tp aber wrfaufk et fo, bof bie ««* 2o«d 
t»niiacf •wfftm «i>1ln# 0» e t 2^Ut gwpwin? n 1^ 6« i^ bi* 
Slfaai: »U wel eßen »oreii 9$, unb wie Wf( ^at et gr»ww»# 
mnn wati »eii , baf er f mal fo wet ZfyiUx , M n enetr 
fawfte^ gewonnen ^aben vmtt, mm er aUe« ju bei» lej«« 
greife wrf #uft >4tte ? 



^((gemeine 83e$ei(^nttiig< 



Ckitiie 
maatt. 



m 



ttaarr. 
uy 






gteaberlScreattfy- 
i 

V 



SBaarf. 
X— uy 



SitfÜ^er 






dtfte ©letdl^nttg. 

ff xy 

*lf0 .TX* + invtx « ^xy^ 



X* 
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fUe^ut^ndt ol^etoatfi^en ®(ei^tittg(iu 355 



* Olfo vx scs my— mvt# / 



^ 



m 



^mette @Iei((^uits* 



+ 7 = ^ + ^-^ 



uy* 






fllfo qvx*-|-aigvy = mvu)rx-^aiqxy — ihquy*, 
ober qvx*— i-mvuyx — mqxy s= — mqvy — mquy*^ 
olfo x*qv — X (mvüy-f-.mqy) =r r- "Wqvy — mquy^, 

6ett man tinn b<n,f&f x gefunbentn SBert^ fiatt x ttt 
; bie @(et(f^uiig/ fo fomm^ 

. ^> :^ ÜL__ (mvuy+niqy) ;= -mqvy-mquy », 

I Xtte« auf hm 9{enner v gebraut , (omrol 

[^ qm*(y— vt}*--in(y— vt)(invUy-f-iiiqy)=— mqv*y— mqvuy*. ' 

Xtte ®fubcr Our(^ m ,^imbtrt ,, 0t6t 
qm (y-_vt),^ — (y— vt) (mvuy+mqy) = — qv*y — qvuy*^ 

Da* Guabrat »oti y— 'Vt ip ss± y» — 2yvt-f.y2|2^ 
[ C^afft man a(fo bie Xlammtcn m^, fo fommt 

. qmy * — » a^imjyt'^ qmv*t* -^ (mvuy* -^ mqy* — rnv*uty 
r- — -mqvty) = — qv*y — qvay^^ 

•ker qmy*-— 2qmyvt-f-q«iv^t^ — mvuy*-— inqy*-[-nav*uty 

4-inqvty = — qv^y — qvuv*» 

gibt mit +qmvty jufammen — qmvty^ dfo fommt/ wenii^ 
man jugletdi^ aüe ®li«ber mit y auf ^im ptiu bt'm^t, 

r qoiv^t* j?= mvuy* — qvuy* -|-qmvty— mv*uty — qv*y» 

f; ' VUed burd^ v bioibirt/ gibt 

! qxnvt* = muy* — q.uy.* -|- qmty — * mvuty — qvy^ 

I ober qmvt* = y*u(m — q)-^-y[mt(q— vu) — qvj* - 

L . iDiefe quabcattf(^ ®(eid^uttg f ann $t^ int {oetten Zf)ük 
OttfgelSjl »ecbeit. ^ ' 

42) 6]rempe( iu 9}t. 112* 
\ ^t faitft jemanb eine ^axtk 9Setn/ ben 2(nfer ffit 5 mal 
: imiget %f)aUt aI6 ec ZnUt faufte^^ Decfauft baoon einen kf)fii, 
ben Xnfec fit 24t^tc»# t»am Ubcigen ten Vnfer f&r 4'ma( 
»emgec# aie e^2Cnfer faufte/ gen>innt fo 4|:ma( mei^ir X^afer« 
I a($ bie 3a^t berJ(nfer mac unb l)&tte 500 t^(c^ gewonnen/ 
; loenn et aUm SSein )u bem (e|tern greife vetfauft bdtU^ 
I Biie i9ie( TTnfer ti^m^ i^i^wU ml ^t ec iuetQ Derfauft? 
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I 



— y 



Cif r eCn^Mg. 



JD 



4-s = 



/ 






.2 _ 



x»(m. 

^9 






— » 



otr« 






3t9eite Otett^mig. 



AlfO rx*+nii»x = rinyd-l-inx* — mxy/ 

ober — rmyd = mx* — nt* — irtxy — rmsx/ 

O^ir — rmyd = X» (in — r) — x^roy + rai«)* 

aWati ff|f nun Patt x* unb x l>ett oben gefunbencn SBBert^^ \ 
—nnyd == ritig— (niy+rins)y^ ^— j.^ 

ebn — rinyd-^riiig = — (oiy + rms) V ^~> 
XUea but(!^ m bimbirt/ (ommt 

SÄan etl^ebe «if bcibeti ©etten jum. Sluabrate/ um bo« ] 
3(uf b«t redliten @eite wirf iid^ multi|>ltsirt / ereilt man 

I 

tKlIe ®liebir burd[^ t bimbirt ^ er^SU man 
jry«d»-^2rydg4.r6^ = ^^ ^ tnl-r - " 



r»g» 



Steffyfim^ mit ciQfbtaii^m ($ln^mQm, 357 

I 

{ fScingt man nun ade 9iU\itt aqf mttUi ^tnmt, tnibem 
isian lmf6 ^it m — r multtpti^trt / fo fommt 

I iiny*d*-^2rn[iydg-^rrag* •: — r^y^d* — 2r^7dg 

Tiilt ®Ueber mit y auf Sine ^üu gthtad^t , lomrat 
rmg* — r^g* — r^s^mg =3 mgy^ — rmd^y*-|^r^d*y* , 
I «-^2r*dgy— -2rmdgy-|^2inr«gy# 

3ie^t man nun butc^ bie A(amm^c gufammen , tvad ftc^ 
;Pfammen^e^(n ta§tf foeri)&(t man 

g(ring — r*8*m — r*g) = y*(iiig — rmd*-j-r*d*) 
'^ «ij.y(2r^dg — 2rn]dg'^2nirflg)^ 

'tittt gr(mg-'rs*m^— rg) =0 y*(ing-{'*'*^^('' — "*) 

rf-y2rg(rd — ^^md-^ms)/ 

dUt gr[ih(g — w*) — rg} =i= y*(mg — Td?(m — r) 

+ y2rg(rd+ra(s — d)* , 

Siefe quabrattfdie ©letc^^ung < wirb wieber erfl im ^weiten 

Z{)eile auf^l6ft. Sben^ fo tfl e$ auc^ mit bem 6pem)>e( jum 

^SlrtenfaUe. 

i 43) dpeWpel §u ?Wr.-iT6» 

&$$ lauft femanb betreibe) ben SBifpii ffic 12 mal n)entgec 

S^ftUt/ Qi« er ^ifpet gekauft l^ar, üeiffauft ba^von 80 SBfpU 

iu «incm gewiffm greife/ t)om 3tejle;a6er benSBifpet f&r lomal 

iDentger Sf^alcr , äU er SStf^^el gef auft J^at / gcniinnt fo 

568ot(|(r.^ i)dtte aber 10 mal me()r £()aUr 9en)onnen/ al$ bie 

äa^l ber gef auften SBifpet betr&gt / wenn er oUe« ©etcetbe $u 

>em le|tern greife Decfauft ^&tte. SSie 't)ieC SSiifpet ^at er 

tefauft ? ' wie treuer ben erßen S^eU. t>erf auft ? ^ 



SBaace. 



ungemeine fSejetd^nung/ 



X 

1 



in 



SBaace. 






Saore. 






r 



SBItflit^er 
©ewitin. 



tO^oatt^er 
Gewinn* 



f 



Sr|le ©leic^ung» 



— -t-ix = - 
; pj i r 

alfo rx^-f-^"*^^ ^=^ '^^^^^ 
SRit X bimbirt / fommt 

rx-jr-rmt = mx/ 
alfo rmt cs= mx — rx# 

= x(m — r}/ 
folglich s= X. 



m 



• I 



f 
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etfler S^iL- Sietter 7a>\^mit 



0»itte SCetd^un^* 



xc 



alfo 
06er 

ober 



rx^^mrf = inrcy-|-mx* — mxc^ 
nirf — mrcy = mx* — rx* — taxc, 
mrf — mrcy = x* (m — r) -^ xmc» ' 

€e(t man oHgeii SBert^ f(tr x/^fo fomott 

rillt 



r»m*t* 



mrf— mrcy =3 ^— — -.(m — r) 



m 



mCi 



r*in»t 



»t^* 



^ * — * rni*ct 

Obff mrf— mrcy = _-— -^ZIT' 

Zti€$ bwft^ mr biotbirt , f ommC 

g. rmt* mct 

f«^cy = — ' ■ > 

' m— r m^r 

Unter ehterlet 9lenner gebract^t # folnnst, 
f (m-^r) — cy(m — r) =? runt* — mct# 
ober — cy(m — t) == iht(rt — c) — f (m— r). 

!Rtt — I aOe Otteber nitt(tt^i|irt/ et^ man, 
cy (m — r) = f (m — r) — mt(rt— o), 

alfo y = — ^ ' 1. /> 

' ' C 1 m "*"Ty 

3m Sfem^Kl ip m =='i2 # r = io# t == jo, c = 80» 
jrifo X = -^ YaLVo - ^ =^ -^^^ = 6ooSBfi)U 

5680 ia>lo(io^lo--8o) Tao>yo . 

8o 8o(ia — lo) ^* — T5r5- 



y = 



= 71 — 15 = 56tblr- 

Sr ^at alfo wm.erßen SIku ber Saare f&r hm Sifptl 
56t^Ir. befcmmen/ einlief auft fyd er ben SBtfpet )tt ^V^tblr. 
s= 5otWr. uttb ben »rjl oerfauft )ts ^tblr. = öot^U. 
jDer m5^(icfte Setotnn bettdgt bei biefem ^anbel 6ooo t(U* 
K=: 6co* lotblr* 

44) Gperopel \a etnem IRebenfaOe« 

6d fau^t jemanb eine ^atüt Züd^, bteSSe^f&r loomof 
toenijjec S^.Uer/ M er Ctfen faufte# oerfanft bQtH>n ctnen 2betb 
tiamltd) 40 mal fo otcl üatn, aU er f&r bie &ffe Zba^r tc« 
fO'Tmit, )>om Übrigen bie @ffe f&r 80 ma( toetttger# ali er 
^Ucn getauft ^at, geiomnt fo 66^roat fo mti, al< er beoi 
erfl« n S^erf aufe f&r bie &IIe bef am , Httt aber | mal fb «iel 
geivonnen , ^«U bie 3ab( aOer SOen betrjSgt, wenn er oM JK 
bem -Leitern ^eife oerfaufr f)&itt. !E3te oie( fÜm loami e^^ 
tote t^tter oerf aufte er beo er^e» ZlftÜ l 
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VUgemeine SSeittd^nttiij. 



Ifansf 
icare. 



Cfnfauftf' 


,26«lf»(i 


ptti&. 


9Baate. 


m 


üy 



pceil. 

X 



y 



jx—uy 



r 






Gewinn. 
tx 



— htx = — , 



mx*^ 



i 



'X' 

xn 
.«ffo ' Rt*-|-inrtx 

tif X bbibirt/ fommt 

rx+rart = mx, 
ölfo mrt =3 mx — rx/ 

ifoig«« — — «%• 

. xn— r , 

X* I ^ 2 I X* UTX 

— + wy=ny« + -j 1-, 

Äifo rK^-|-rrawy a= rmay*-|-iiix* — muyx^- 
übir rmwy-^riBny* = mx* — rx* — muyx/ 
Ö^er nnwy — rmüy* ==== x*(m— -r)' — ntuyx» 

: für X ben 2Sect^ gtft^t / fommt 

rmwy-rmuy» = ^__j-.(m-,) __2., 

wr rmw^y — rmuy ^ k= — i-» 

^ 3(uf einnliei ^Rennet gebracht/ (pmmt 

npwy(m — r) — rinuy*(m— rr) = m^r't* — m^rtuy* 

XUe @(ltcbec mit y a^f Sine Seite gebracht/ (ommt 
•— m^r^t* = rmuy* (m — r) — xmwyCm — r) — m*rtuy» 

9)ltt rm bimbict/ fommt 

— mrt* = uy ■ (m — r) — wy (m — — iptuy» 

— mrt* = y^u (m — r) — y (mtu -|- w (m^— r)» 

Sine quabtatifd^e SUic^ungy bte tDtr auf ben smeiten Z^eil 
titmetfen m&fTen. 

,45) Cp^mpel ju 9?r. 118* 
., C^ fftuftjemanb Äaffee# be§a(>tt ben 3<nttter mit 20 mal 
'Afniget S^aUt/^ M et Rentner gekauft J^at, t)etfauft baoon 
ttnen S^etl / ben Sentnec ff» 40 tblt. , bdd Übrige Den Sentner 
Itt 45l^(t. ^ gewinnt ff. isf mal fo ml, a(d et Bentnet ge» 
(att(i ^at^ »fitbe abec 15 ma( fo mel/ al$ bie 3a(^ bi^fec 
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Beniner ()n»onnett ^atai# »enn er oUe$ |u bcm (eitern greife 
»eclauft ^dtte* SSte uiei Rentner oaren e« ? »ie ^iel oecf diufn 
er guetfi? 

Tfngemeine SSejeji^^tiund» 






pteid. 


ZMlin 


prei^. 


SBAore. 






X 


y 


' d 

y 


X— y 


e 


8X 


^r(!e Sleic^üng. 


• 


m ' 


: xe^ 


• 





tx 



ober x*^-|-mtx c= mxer 
SRU X btmoirt/ fomtnt 

x*^int =: me^ 
alf[0 X =^ me — mt/ ^ 

s= m(e — t)» 

Smette ®Ut(^n9« 

-^4-sx ;== yd + xe — yc; , 

efcer x*-^ipftx = uiyd -|- mxe -— myc/ 

Ober x^-^msx^ — mxe «=: myd— myc/ 
Ober x*-J-xm(s — ^e) = ym (d — e). 

Statt X ben gefut^enen 98ertl^ gefegt # f ommt 

m* (e — t)^ -^ m (e — t) m (s — e) =^ ym (d — e), 

SRit m bbtbict^ fommt 

jM(e — t)*4"Ce— t)mC8^e) =3 y (d — e), 
ober in(6 — t)(e — Ot(® — t) 111(8 — e) s=y(d — e), 
alfo (e — t'\^s — e)m(e — t)=.y(d — e), 

oter . (« — t)iii(e — t) c= y(d — e)i 

folsiic^ ^ (^-Oni(e-t) ^^^ 

3m ©Femperip m == 20# d = 4D# 6 = 45, s =: 13I/ 
t=3 15, alfo 

X = 20 (45 — 15) = 20 ♦ 30 = 600 ättt^ 

T 40 — 45 — S ' 5 

@^ wurCien alfo 600 3tn. gefattft #: bet dettttter {u S^ti)U» 
B== 3Qt(^lr«/ baoon nmrben 150 ^tn* a 4otf|(r*/ unb jbie übriges 



i l^ed^tttmQ mit atgebkaifd^» «Ijid^ng««; 3Ö1 

[450 &tiu a 4I5 tWr»/ t>«riairft» Int .©emtnii iettSgt fo s^&ot^lt. 
^B^ 600 * 13I t^U. unb ber mdg(i(^e Q^enpmtt 9000 t^fi mm- 

; 46) @pempct ju einem 9le6enfatte. 

^« fauft jemanb SBrin/ ^n %ti1tt f&t lomdC »em^ec 

Sf)alec, aU ev 3(ti!ei: fauftc/ t>et!auft bat>on einen S^eit f&c 

3 mal; ben SIeß abet; für Sx^Ait Kuenigei: S^^aler/ iiUf btefec 

2:(>dl 2(nffr enthielt, getvinnl fo 3^ma( fo mlkf)(Ant ad 

; et UnUt gef auft i^ot Qnb SD&rbe 4 mal fo mel atö biefe Zn^a\)t 

\ ber 2(nfet gewonnen ^aben/tveiln ^x oBen äSe^n f&c ben /$tet$ 

^ bed gie}ied t)er6ftuft ^dtte* SBie me( ^Cnfei; betrug ba^ ®anse? 

»U Diel ber juerfi tecfaufte S()ei(l ^ 



^ Saace. 



eiiteaufd> 



2((lgemeine$Br5setc^nung. 

trM( tert$8ereaufd<|9(cii ber 
3BAate: preU. ^Baore. 






6(:fle iSleiidS^ung» 
X* I ,^_. xy 

'S" » "^ V ' 

alfO * vx*-fraivtx = mxy» 

SRit X bibibirt / fommt 

Vx -|- m vt. = pay/ • 
alfö ' vX: =s my — m vt^ 

Äiy — mvt 



Newton. 1 Qeivinn. 



8X 



tx 



foCglid^ 



X 



3meite ©letd^ung» 

U » Y V 



X' 

zn 



+ sx 



muy*; 



(aiuys— ^nray) = öivy*-*-muy*^ 



olfo^ , vüx*-J-muysx = mvy* -f- «»^xy — muy*^ 

; Ober vux^-4-muv^x — muxy ;;= mvy^ — inuy^z 
I ober vux* -]^ x (mu (vs'— y) = mvy* 

2)eit SBert() für x gefegt, fommt 

: ober 

"~^ — ^ "T" — ^ ' (muvs — muy) = mvy^-^muy*» 

3(tfed 4uf einerlei ^enmr gebrox^^^ fommt 
m (my — givt)* -|- (my ~ m vr) («mv« v»- muy) = , mv* y* 



I . 



yyft^ fynyfff fBECfeS TDpMHib 



•C**l* 



v^^^i 




y^—i 






XM tanft 



+»-^^ = 



iiLTy*, 



2)» Y«rUfn§ 




47) CrnptC is •^T24r 

Cs tosxft pwtcaii^ Cctrnlf # tMi£nift 
ZbffKl# Um Sifptf ffir laaui «fm^ S^aUt, ott er 931^ 
yfjsfr tot, wm abft öfter lern S^M fhr sol^Cr.« gnrint 
fi i»^ wi( fi wl Zl^olfr, Ott er &tt^ fjofU» l^&i» ote 
gooot^U* §mnmai, «cni er oStt fitr tai fhtti» W« abjM 
rnOmn Moi. SBie ocH Si^ mh» ei? Mr f|eaer |it 
er tai fSkiyd m^hmfti 

Scr 




tP-F 









t*t 



8 = 



yc— xy 

y(e— y> 



— y 



Um ^Bvd^ X litNiiitf feannt 



— +ex— ^ 



I 



Unter emeriei ^tnnn^Ata^t, lemmt 

r* ß— Pi«*+pq®*""q®* = 3pq«y— pyy-^q«y— pqy*^' 

pNt g — qe (ps — pe 4- c) :?= ~ y*pq4-yq C2pe-*p^— c)^ 

»fc g — qe [p (s — e> 4- e] = — y^M+Y^ [p(2e— s)-Te]. 

)Die toeitece 3Cuf(&fuhg tiefer (|uabratifd()eti @Ui4)ttng folgt 
im jwe'rten Z^9xu! 

Der (RebenfaQ gibt ebenfaU« eine |i(ere ®(eidS|tt)i4»' 
■ 48) Stempel ju 9lr. i28> 

.Son einer Partie 2uc^ foflet bie 9Vtt 3|t^(r* betmiS^tn« 
laufe; bat)On n>irb ber britte SE^eit bie (SUe f&r 160 mai wentget 
IS^atec t>erf auft # aU (SUen getauft waren # »ie^ treuer muf 
[90m Stefle bie 6Se t^erfauft werben / wenn 402 t^Cr. gewonnen 
jttecbem Wl<m weipf bap i^mal me^r S^aUr a(d bie 3al()l 
Mt gefaufteii Stten beträgt / gewonnen worben wdren / wentt 
:itte$ fbr < b^n ^tti^ hti ffttftti wire t>etf auft worben. 93ie 
«iel Stten waren e<? wie treuer würbe t)om Stefle bte SUi 
btrfottft?' 

I . TCtCgemeine !Be|ei^ttitng. 



Saarf. 






SBaace 
x 



Serfauf^' 



9lefi ber 



X 

IX 

p 



9cveauf^ 
prel^ 



'• ■ 



Sirfa(^erl<9to0li4ee 



i Srife ®Utcl^ung» 

[ xb -f- tx = xy» 

;9lit X biDibirt/ fommt 

(b-f-t 



^ 



äweite @(et<i^ung* 

:b4-«£= — J*xy — ^-^/ 
T- pq^ -^ p 



«(fo pqbx--pqf = x*-4-pqxy — qxy/ 
Ober pqbx-r-pqf ==s x*4"y Cpq'^ — VO^ 

2Ran fe^e fiatt y beit gefuhbenen 9Sert^# fo fommt », 

pqbx + pqf =3 X* 4^ (b 4- 1) pqx — (b -|- 1) qx* 
ÄfO • • pqf = X*. . _ (br|- pqx — (b 4- q^ — Pfl^^' 
Ober pqf = X» - - 5c [ (b 4- 1) pq — (b 4" <^— pqb], 

Ober " pqf =3 x^ - - xq { (b4- 1) (p — l) — pb]* 

»iefe quabratifd^e Wei(<>ung fiiibet im iweiten Sl(je(le i^re 
*ttf»ftt«8- 



364 



ec^c S^L Siectn Vbf^mttt 



jDfc !Re6fnfatt gibt dud^ eine ^i^re ®lei(^ttng. ' 

49) fSiptmpti iu ^r. 130* 

^d lauft iemanb (SzUtitt, t>etf auft -bat)Oti f / ben SSifprf 
{il 36 tf)iu , vom Übrigen bcn S^ifpe l fuc 8 mat tpentget 2t)alft| 
aU tc SBtfpel gef auft ^at / gctvtnnt fo 8f mal me^r S^aler; 
oU btf iid^i bcr ^ifpeC bettigt unb »jicbe 3200 t^lr. genponmn 
(abea» ivenn et aUe^ f&r ben le|tern ^szi^ Derfauft ()itte. 
93te t)ieC SBtfpct waren ed? tote treuer ber SBifpel eingefaaft? 



ungemeine 95eset(^nnng* 



8Ba«ue. 



OneauM 
preitf. 



26efiber 
tBoacc. 



Qafouf^«ltRefibfr 
pxtii. Isaare. 

' 1-7 



SerCaufid^äBirQiAct 
preitf. I @ciolrtn. 

X 






Srfje ®(etd&ung» 



äff» 
ober 



X*, 



nty + rg 

rg = X* — txjf 



Siv'ctte ®(et(|ttng* 

xy+8x = —-+-- — ■/ 

• P ' P* * 

ttfb . prxy-f-prsx = rxd-|-px* — x*/ - 
7füt$ burd^ X btt)tbirt, fommt 

pry-^prs = rd-|-px — x# 
alfb pry-|-pr8 — rd z=i x (p — l)^ 
faigUc^ fry + p rs-^rd ^ ^^ 

SDtefen SSert() f&r x fege man in bie er|ie Sietc^ung^ f^ 
fommt 

(pry-f-prs — rd)* _^ ry (pty 4- prs — rd) 

^~' (p - 1)* p-i 

XUed unter einerlei 9{enner ge6rad)t4 er^att man 
'g (P— I)* = (Pn+pr8-^^<i)* — ry Cp- I) (pry+prs-rd> 

iDad erfie &iieb ber red)ten Seite wtrtUcb quabrtrt^ gi^^ 
rg(p— i)*=p^r2^y*4-2p*«'^sy+P*^^**~2pr*dy.-2pr*J» 

-|-r*d* (— r}Y-^ry) (pry-f-pr«— rf)* 

SSfet man nun bie Alammer red>td auf^ 'fo fommt 

rg(p— 1)* := p*r*y*4-3P*'^*8y+P.*r*s»-T-2pi *d)^— 2pr^<^», 
4-^*d*— p*i*y*— p*r*«y-f-r*pdy4-pr*y*+P'*^/""'^^^ 



1 . \ 



/ 1 



f 



init — p^r^sy gibt +P*'**y' Mgteic^ett — 2pr*dy.init 
+ r*P^y gtbt -- pr^d'y» 

L j((fo.fommt/ xotnn man }ugleidft aUe @Ueber butd[».r btoibitt 

■ (P — 0? = p*r8y-|-p^rt* — f^^y — 2prds^rcl*-|-pry* 

+ pr»y — rdyv 

3(lle Quebec mit y auf (Sine. ®eite gebracht/ erbdU man 
I (P — 0* — p*rs* -j- 2prds — rd* s= j^^pr-f-yp^rs — yprd 
, ^ +yP" — yrd. 

Dber 

8(p — i)* — r(p*s*-^2psd4-d*) ==^y*pr4-yr^** — pd 

|(p— I)*~r[p8(p8 — 2d) + d*j = yapr4-yr[p(p5-|-* 

DOec ^ < . . 

(p— I)* — r[ps(p8 — 2a)4-d^] = y*pi'+yr[p[8(p+i). 

~d]--d], 

i 2)te r^Sßtqe Xufl6rung btefet quabrattfc^m @liii)nti% p^ 
W {weiten 2(>eile* ^ . • 

2)ec ,9}ebenfaU gibt. au(^ eine (6^ere (Bletd^^ung» 

50) gpempel ju Str. 135. 

^^ fauft jemanb !&3ein/ ben TInfer ju 16 ti^it':^ t^tfa^ft 
iat)oti |, ben 3(n!ec ffic 20t^tr. / t>am Übrigen aber^fn ^nfec 
Ifüt 2ama( weniges Zt^aUt^aU et 3(nfer gekauft I^Atte. 9Bie' 
i ^ie( Xhf ec maren e^ unD^ wie oiel wirb gewonnen f wenn man 
)jj^^if ba§ et 12 mal me^r S^baier^ aU bie 3aIS)( ber gefauften 
r^nfer betr&gt / gewonnen f)itu^ wenn aUrS ffir ben (entern 
9tei^ Derfaiift worben wäre? . 



h 



ftaate. 



eineauf9«|!tl^n^er 
preU; I 3Baace. 

X 



2(Ugemethe SSejetdEinUng» 

Setfaufd« 9tf (l tee 
prei4. ^aat'c. 

d 



. freK;. I Gewinn. 
X j 



®ciotnn. 



^ Srfie ®fei(l()ung. 
xb + tx = —-, 






OlfO rbx-j-rtx = 

ttQb btttii^ X biotbirt / fomntt 

rb-j-rt = Xf 



^ 



36» 



tr(ler3^ »ifOn Itbfi^mtL 



®(if((iittg* 

L f »d i X* x^ 

-TJ p r^ r pr 

alfd prbx -|- piy =s \dx + P^t * — x*/ 

folgßc^ P'y = :i* (P — -f^ («^^ — pA)f 

*er pry = x* (p— i)+xr(d — pb). 

9Van ff|f ben fuc x gefunbftien QSett^, fo fommt 
pry' =: H (b + 0» (p-i)4.r^(b+t)(d-~pb)^ 
TlM ^Vitd) r btotbtrt/ fDotot 

py = r(b4-0*(p— 1)+'^0>+0(^ — pl>)f 
py ^ r(b+0[(d-^pb)+,b + 0(p^i)l, 

r(b + t)[(d-pb) + (b-ft)(p-i)3 

y s=: -. ; ; ' 






!Ra(|^ ben ^a^ltn M dptmpM xft r = 20, h = 16, 
t SS 8 / <1 = 20 ^ p = f . Da nam(t(^ p in bec aHgernftofO 
Veseic^nung a(^ Cimfor angenommfii tfi , na(^ ber Vngabc 9(< 
.ffreiRi^eU aber bte Stenge bf c Xnfer |- mal genommen , to^ 
mit I mttUiplt)tft »erbm foO, fp muf man f umfe^ten, lonui 
H £)ioifo( «Mtben fotf. S$ ifi alfo 
X =^ I (b+0 = 20 (16+8) =^ 20. 24 = 480 Ifnftr, 

— « 2Q*f'^ + 8)tfgo—t>i<»+(l6+8) (1-1)3 
^ o it * 



Sft 



t=. •iS^M 



1 

= 480 



8 
T 



5» 3 .— , 



20 « 52 • 3 



=3 20*156 == 3120 t^Cc. 

6c f)at alfo 3T20ti)(r. mirfKc^ gemonnen unb 48oXnfet 
eittgefauft* Der mb^Ud^t Qemnn aUt tcati ^S^o tf)ii %(' \ 
loefen , unb bte^ ifi 8,ma( ttnt^v , üU et 2fnfec getauft l^u 

äSenn man ait^ ber erfleft ®let(^ung x befitmmt ^at, fo 
l&|t ftc^ fd^on ba6 gan$e Qptmpti cedi^nen ^ o|)ne baf man ^r | 
{tvetten ®Ut(^ung bebarf. 

51) Stempel gu einem 92ebenfaUe; 

S^ fauft iemanb Kaffee , unb begal^It ben Sentnec mit . 
X 30 mal »eniget ZfyiUt M er gewinnt. ^ 92un )>erfauft et) 
ttob bekommt f&r bfn Rentner 97^ mal toentger. 2b<^(er ol^ ^ ' 
gen)innt. 2)ad übrige üerfauft er fär 6f mitl weniger Zba^^ 
ben Beniner ^ aU er 3entner getauft |^at. 9Bie t>iel 3enti^^M 
^at er getauft unb wie wi S|fa(er gewonnen/ tpfnn man tpttff 
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Mi n 15 mal mtt)t X^aUr %mow^n ffltttt^ alt n itntmt 
jfloitft ^at / menn er aüe^ f&r ti^n Je(tecn $rei^ ti^rfauft ^ttc? 

2(ng^meine Sejetd^nung» 



[ (Bon3(j€fnfdufd 

y 



X 



$601 tev 



!Dertouf^> 
7 ' 






preW. 



X ' ■— f 






tx 



/ \ 



^, Olfo rxy-^rtux'=3 ux**. 

i SDIott bioteire mit x ^ fb f ommt ' ' * -^ 

tt : * 

i-. . . '^ • • - 

3cy I ^i_ 3cy I , 3C* _^x* 

I* u • ' pv ' r pr ^ 

; clfo, pvrxy-|-pvury 5=3 urxy-{-puvx*^— iivx*^ 
, folglich) pvury = i* (puv ~ ttv).4-x (ury — pvry)^ 

:. oWr prury s= x*uv(p— i)-|-xyr(a — pv), 

! €S^(t man ffir x i^en gefundene« 9Bert( ^ fo lommt 
• 'r* (y+t«>* f N I i T (y+tiO , 



pvury 



yr(u — pv)„ 



u " ' ■ tt , 

3(uf eineiUi 9lenner gebrofd^t/ et^£(t man - 

'pvu^y = r^ (y-j-tuj* v(p — l)"f''^(y-h^")y'^(tt-^pv)* 

SDutt^ r bimbtct/ fommt ^ 

pvu*y = r(y+ttt>*v(p — l)4.j:y4.tu)yr(u — pv), 

pvu^y a= r(y*4^ytu4-t^a*)v(p— l)4<y*r-f-yrtu)(u— pv) 

(p — 04-2vrtuv(p — l)4.rt*u*v (p-^ i) 

-f-y*ur — r y^rpv^^yrtu* — yrtupy 

c» ry*vp— ry*v-}-2yrtuvp^— 2yrtuv-^rt*u*v(p — i) 

-|-y * ür— y*rpir-j-yi;tu* — yrtuvp^ 

I S6 1)tit pdf) 4*^*^? wU — y*rpv unb ^ayrmvf 

I mit -7- yrtuvp gibt -^yrtuvp^ JTtfo tjl 

L pvu*y =3 y*«r— y'rT-*J-ytürvp — 2>Ttuv-|-fyrtu* 



ry*v 



<- ^- 
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Qi^UtSlfydL (Bitttct TEbfijiuHk 



4 

KCe Olicba ntt y onf Cne Scttt §Ani4Cr femme 

= y^^'C'* — '^)"r)'^ [^C^P"" 2v-|-u) — p^u) 

= y *r (o — vj -|- Ttt [tr [v(p — 2)-f-u J — p vii> i 

Sie octtm Kuflifuad im ifoctten S^ilu t 

52) ^FcmiHl |tt 9lr. 145. 

€» fauft jemanb 3[Mdf, oerfauft bawn 80 Sflen , Me ®Ui 
f&r 40 mal ocniger Z^c , ott (t Sflm gefanft ^at , bo« ^ 
Übrige bie CCe ga 34 ti^it. , gnomnt (b ^ mal me ^c 3:^ Jkc, 
otö er Sacn gcfauft ^at , ()atte a^t' nur f mal fo oiel , al^ 
Cum ftiib/ gfioonneti, toeiiit er ofle^ |n bem fettent greife t>erfmtfiti 
1)ittu 9^ tnel Sllen »atcn e<? nne treuer eingefouft? 

Tdlgemetne 8e|et(^tiitng. 



'Saate. 



€lnfanf9> 



t^llbrc 
SBoare. 



Setfauff: 



Steff ^(t|SetCauf0'jSfreiH(ec|9tc9fi<^ct 






\ 



Ctße fKet^iHig» 

xy-^^tx = xc/ 

dtfo y+t = 4i, 
itnb y = « — t.^ 

3mette @Ut(^ttiig. 



iobir 
ober 



Oifo qxy + qsx = xc -|- qxc — qce, 
o^et qcc = xc-f-qex — qyx — qax 

==x(c-f-q€5 — qy — qs)» 

SBtttt fe|e liatt y ben gefunbenen ^ect^, fo n^iti man 

qce = x(cr+-qe^qe + qt— qOf 
qce = x(c4-qt — qs), ^ 

qce = 3c(c-f*q(^^ — *V 

■ ;^^ ' ^x> 

Sm <^pem|>e( i|l q = 40/ c = 80 / e j=ö 3i# » = 



H/ 






4- 



2((fc 



tinb X 



40 > 80 « a- . ^- 



'40.40.7 40»40*^ 



1^ 



i ■■■ = 10 



So+40* — i 80 — 

7,3 = iioSUttu 



80 

3 



53) 







53) &pmpH jtt ^ittfm, ?»eWnfa0e» * 

e^ fauft i^mflnd fBein, benÄnfet fftr emett getwlfen 9)ret«, 
fetfauft bat>on :3.mat fo mt a(« Der 2(ttfer*beim gine^afe foffet/ 
'w:»nfet.fiir öraalwenigeca^ec^ät« « Tttiftr g^eauft bau 
mm^e ahft Mhmmt w ffic ben »nf^r i|mtt( fo mx' 
• et Zf)aUt , Uim einfatofe- fuc benfetbett b^^fylt j^at. gc 
mnt fo 5^ mal fo »tel EM«/ al^'er Än!ec gefauft ^at^. 
rbe ober _7imal fa mel getpoimenjiaben/ wenn Zm m Oem 
rem ipreifc »«re mtatxft »orben. SBie t)iei 3tnfer itfareit 
1 SBie treuer ber 3Cnfcr einöefauft? . " 

•'s ' ' ^ 

Ättäemein« SSejeid^nung» 



1^ 



uy 



!8cfeait«*]aertbet|««rCau«'[l8lt;fm^er|Waa(iföÄ' 

X J " 



f^cei^. läBnare.j fireid. 
-uy) vy 



a 



flx 



tx 



Crjle ®tel<^wn^ / 

xy-f-tx =3 xvy, / . 

olfo ^^ y-f^t =a vy, N , 

^ « y (V;7-I)/ • 

a(fo ' " ■ = y» 

xy + sx = -^ :f- xvy — uvy*, 

qxy«^q&x =3 uyx-^-tqxvy — quvy*, 

qsx = yux-f-yqvx — yq^^ — y^quv^z 
' = y(ux + qvx--.q35) — y^quv. * , 

f <>iit man fratt y ben oben gefuuDenen SKert^ , fo f omme 






tux 



qvtx , qxt 



t*Qii\r 



rr qsx = -^!^- 4- JIÜ ^.^ 

, "«tte« ottf ©inen JKertnee jjebradijt/ fommt 

laj^v.^)» =-. tux(v — l)+tqvx(v-^l) — tqx(r — i)_quvt»» 
3Clfo , 

/Vt* ~ tux(v— i)-f-tqvx(v— i)--tqx(v-^l)->qsxrv~i}a^ 
»ft quvt* = x(v — i)[iu4-tqv — tq — q«(v— 1)]^ 
'« quvt* = X (v — . l) [t (u -4-qv — q) _ qs ( v -:*- j) J^ 
«« quve == x(v^l)[t[u4-q(v — i)r_q8(v^l)1 



lüKc^ 



24 



/- 



/' 



i « 






I • 
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(Scßer S^iL fBCertw Kbfd^nttt 



3« SFrnt)>(l ifl u s= 3, q 

= sH^Hf t = 7i = 



1$ 
S2» 



• 6 , V = i| = J^ 
t« ift olfo 






ia.x890 



3.15 3 ^ 



1 < 



>t|i über =;^ = T^ — -f =? -^^f = lo^Jltil 

6^ ftnb aCfo SoTfn^ft ^tin, ber 2(n(ei: p iot^(r* ^t 
lauft loocbcn. 2)at>on uoucben 30 Ifnf ec == 3« 10 t>ctlauft^ 
b«c t^nf« gtt ^t^Ic. =^ is^t^lr-, b« SRcjl ju J.iot^lr. 
== ^t^Cr. c= iTjt^Ic. 2)«c Setvinn beträgt fo 475t^lr» 
^= 80 « 544 unb bec RiSgttc^e Setpinn 600 t^lr* 80 • zi* 

54) Cpempel ju 9lr* 15t* 

$Bon einer Partie 2u(|) foflet bte 60e 100 mal omigcr 
Z^aler beim Qinfauft, aU 6Uen ftnb. S)a);otr mrb bec Dritte 
S^eil Decfauft/ bie 6tte f&c 80 mal tvcntger Si^aUc al6 Sücn 
gefauft ftnb/ ba$ Übrige ahn Vit &U f&t 64 mal torniget 
Spater ^ aU 6Uen getauft ftnb. Wu wl.w'M auf biefe ^rt 
gewonnen^ ivenn man xv2\$, baf 36oot()(r. gemnneu tporben 
'toiceu/ im Sfaff aUe &Uen {u bem greife bed Stejte^ n^dren 
»erlauft »orben? ^ 

2((lgemeine fBetetd^nung* 



IBanie 
jBaote. 



€ineattf9> 

X 

m 



Z6ei(bet 
SBoare. 

X 



tßettauH* 
>rei^. 



9tefiber 

X 

m 






GetvUni* 
S 



Sr^e^ Sleid^ung» 
+6 = -T-' 



alfo 
ober 
ober 

alfo 



mx^f 



X* 

m 
rx*-f-mrg 

narg ==9 mx* — rx*/ 
mrg = X* (m— ^r)^ 



m—r 



\ 
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X* t X* . X* 



m 






+ x- I X" X» 

pqrx^-^pqrm^ = mVx^-|- 

\ pqrmy 
pqrniy 



mpqx* 
X* (ti>r4-iiipq_xnq~pqr), 

2 



inqx*, 



iSoigiic^, 



64, 



xn Cr+q (p^I)]- pqr 

in— r ni(r + q(p— i) — p<jr • 

[ ' -^- — pqy ■ 

; :^uf einerlei ?»ennec gebracht/ fotnmt 

: \g[ni(r4-q(p~l)^pqr] = ypq(iii— r> ' 

vi = gCroCr + q (p --l)~ggr_ 
' » pq (in — r) 

3m ejrempet ijl m = löo, p =«= 3 , q ^^ go/ r 
f == 3600, aifo ^ . • 

r.« * m—r V m — r' , 

[ =a v^ioo . 64 ♦ 100 = ^640000 i==s goo eiferte 

|. y 3^ooCioo(64 + 8o(3 — I) — 3;fto.6Al 

I 3.80(100 — 64)* * 

, __ 36og>[TOO(04+8o.g)— 80f T023 

t, ._ 3600 Cioo> 324- 15360) _ S6oora240o— t.'n ^Q 

1^ 3.Ö0.36 a^So.Sö"' 

'_ 10^040 10 > 8ao 88öQ ^ ' 

1 . == 3,8 ~ "^3 — ^ ~3~ = 2933f t^lr, 

e« ftnb offo 800 eCTen gefauft unb biö ßKe mit st^lr. = 

beja^U »opben. 2)aöon iji öer bntt^ Zf)üi = 266f eueit^ 

»le «tte für ^^ iotf)U. pethnft.tinfixbtn, toon bm übtigen 

^iSai-SUen ahn ifi bie ^Ue mit ^^tblu =^ ttitblv. bejafrU 

C^otben» 2)ie« gibt einen tmrf liefen ©cwinn wn 2933^ tb{r« 
ttb einen mJgilcften Donf 36ooti^lr* 

i 'Qin 9lebenftttt fflnn brop ent(!^6ett, »enrt bermfig/ic^e 
w;»tnn g im äJec^dltnif $u bem wirKidi^en ©ewinftt au^gebröcft 
[»«b/ alfo etrtÄ g ««s xy, 3(Wbann tfl na^^^ ^rnt »oris«« 



* » 
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etiler Z^iL 'SStetter "Hbf^mtL 



,» s_ jai3L unb bic Srrit^nng — I— = 

*• iD — t m — w 

tptrb nun in bufe r>extoanUU 

11 : .--E93L 



P^T- 



«n(T-K(p-x;— p^ 



iD — r xii(r-J-q(p — O-^pq^ 

3f(fO yz [m (r4- q fp — l) — pqr] = ypq (m — r). 

2)a man auf beibeti @etten mit y bit>ibiren f oVtn # f4> »icb ^t^ 
®Uubttn9 unbcflimmt* SRan fann aifo ffir 'y mibrere Scrtbi 
fe(en / bie @cj^pe z ab^r , womit y muUtpl^tct mecbtn maf, : 
um ben migCtc^en Sewtnn 50 bef ommen ^ mu$ bur(^ bie ^onbeni 
gegebenen @ti^n befiimmt »erben* 2)ii>ib{rt mau namli^ 
obige @(et(l^ttng bur^ y, fo fommt 

z [m(r4-q(p — i) — pqr] = pq(m— r> 
* '- pq(m — r) 

• ni(r+q(p-j-i) — pqr 

3{l bie Angabe Don z biefem SBert^e gUi(^y fo t^ bie TCufgobe ' 
miglicb»" . , "^ - - 

55) ßpempel 5U 5?n 154. . 

Ge( be^atiU jemanb btn Bentnet Aa jfee mit 20 mal mentget 
Vtt^aUt ali et 3entnec gotauft bat^ t)er!auft bai^on ben britteH 
2bnl ffir 15 mal weniger ZfyaUt M bie SRenge bet gefauften 
Sentnet beträgt/ t)om 5Se(?e ober ben Beniner für 30tl^tr*/^ 
tmb gewinnt fo 6f tnot fo ml ZljciUt 41^ e]c 3<ntner gefauft' 
dat / wie Diel betrüge ber mSgttd^e Gewinn , wenn er a0e6 }u 
bem (egtera greife «erlauft ^liU unb wi^ piel Bentnei: ^at u 
gefauft? ^ ^ 

SCHgemeine Se^ei^^nung. 



SBaace.i prei^. 1 2Baate. | ptt\^. 

I X I 3C , j X 

^ j In I p I q" 



SBaare. 

X 

X 






e 



3Blifn(^er|S7o(|ti<^ec 
iBexoimu Gewinn. 

sx 



@rj{e ©teid^^ung» 
^ I 



1 



ober 



== XC/ 

* ^ my s= mex/ 
— mex == — my, 



m 



4-sx =. — -4-xe 

■ * DO ' 



X0 



pq 



tjS^t P5^*-{""*PV* ^=* mx*-{-™P9^*'^'**9^*« 



\ 









\ ^ 
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t ■ ■ • 

Jtflfe« bttfd^i.x biüibrctf lömmf ' ' » 

p'qx^-mpqs == mx -|- mpqe -— mqe« 
*3f(fj0 mpqs — xnpqe'l-niqe =: mx-— pqx, » 
.Ä>et . mq (ps^ — pe4-e) =;= x (m — pq), 
P©ber inq{p(s — e)-|-e} =i X (m^— pq)/ ' 

in "~"pq / . 

"Dwfen SE3ett(^ ffic x fege man tn bi^erpe ©tcidSittng ' fftu 
ben 5Bertf) wn — my/ fö fomttit '. 

yii,qi:pC8~c) + e]Y _ m«e<|Cp(»-e)+ e] _ _ 
l'V » in. — pq » '-/ ni — pq ' . 

er?>c6t man fmfec ^ganb j^icftid) jum auabrate'/ JJfrt ' 
)U$Ut(|^ t»e Alammec attf / unb bilngt unter eineciet 9lennec# 
fo !ommt 

ip^p'^q^s* — !2m*p*q^8e+2m *pq*e s— 'am*pq*»*+m*p'^q*e*+m*q*e^ 
I (m-*-pq; (m— pq) 

I iP*eq*p^H^i n*e'q*p ^~m^ e*q^ p4-'»^eqps--in'qpe*-t'°^.^^*^ 

L' "" (m--^pq)(»i — Fq) 

[ . __ my Cro — pq) (m'— pq) ' ' 

[ (ra — pa)(«i — pq) 

[ _ Sie W^XiX fileicli gefegt unb gehoben; »a« ftd(^ lieben JSft^ 

>mmt, ' 

tt^p»q*8*--ai?p*q*se-4-*2m^pq2'es-T--m^pq*e*+™^^^^* 
*— m*eqps-|-^m3qpe* — m'e^q == -7-107(01 — pq)*» 

?ttte« bgcc^ m bbbirt/ fommt 
i mp^q^s*^ — mp^q^se-l- 2inpq^eft*— mpq^e*-{-»mq(*e*' 
1 — xn^eqps-^m^qpe^'- — in^e^q = — y ("^ — P^)^* 
I ©urc^ bie ÄUmmep aSgef&rst/ fommt , 

* mq^p^qfe2_p2qg^^2pqes—pqe*4-qe2'--niep8+iiipe*-p-me*y 

■ = -y"(m--pq)^ .• 
l «ber mq'[p (pqs* — pqse-|-25e8— ^qe*— me8-|-me*)-f-qe* 
[ . — ^ine^j = -^y (m — pqj*/ 

rter ojqfpIqCps* — ^pse-j-aes^— e^)— me(s-*-e)]-4-e*{q — ,m)] ' 

V\ = — y(m— pqA 

^•Oto mq [p[q[8 (ps — ^pe-|-2e) ---e^] — i;tie (s — e)] -f^* (^-^"0] 

\ , . ==..— y(m — pq)^ 

,«bet mq £p[9[8[ps+e(2— .p)3 — e »] -nne (s— e)] ^^ (q— m)] 

.,. . ^ ==Ä^— y(in — pq)(ttr~pq> 

[ =. y(m~pq)(p'q^— m)» : 



y 



~\ 



\ ^ 



i . 
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e.tfUtW}<iL SBiettet Vbfc^ttttt. 



mg [p[q[« Cp»-t-e(*— PM -r**3 — "« («— «>! 4^* (<1 — «i )] 

(m— pq)(pq — nn) 

« == 8f = 4^. gotstt* ift ^ 

, _^ aö.f5 r3[t5t^h>^+ic(2-3)]— 30*3— ao.3o(¥— 3o)3+3o*("i5— ao)j 

(ao— 3.15) . (i.is — ao) 

« ao.i5r3[«5[^(¥-3°)-<^l-'^f¥-^) ] -f9°o.-5]. 

' >o.'s[3[«5r¥(¥-^)-y^]-^v-^I-'*5°°] 

_ ao-»5[3[is(-^-"^)+^l-45oo] 

— a5.as 

-as.»5 . '. 

_ ao.l5r3(-^,^ + ^^ )-4Sool 

— 25.25 

^_ 20.15(3.* ; ^^) , ao.iSl T""-^ — ) 

" — 25.25 ' " "^ — 25*25 
2 , 15 « — * " gr^ ^ 20 . 15 . 25000 +20.15. 1000 

c= 4 ♦ looo == 4000t^Ir* 
X aber itt =: J!?iMiZlfHL!l =^ ao.15 [3(^-30) +30] 

' ^ xn — pq 20 — 3.15 

^ 2o^i5[3(^-^) + 3o) ^ ao "15(3.-^+30) 
— 25 -^ — a5 i 



20., 15 (—^-3 — V-T) 



♦ —25 



*— .^piW» 



100 



-^ 20 > 15 . 100 

— 3.25 

. 5= 400 3tn. 



—25 

+ao.i5.ioo 
+ 3.a5 



4* 100 



erfparen/ fo fatt» man gUid» erft x in B^^Un berechnen unb 
bann baffen ^ert^ in bic.^ccmel x^*— iniex sac — mj Wß 
fe^en/ fo cv^dU man 



• I 



N 



\ 



I t 



400* — ao*3o*400 CÄ — 20»y/ 
cUt. 160000 — 240000= — .20*y^ 
ober '' — 80000 =;:'— 20»y/ 

aifo y Ä= =^p^si~ ^^ = 4.000 t^fr. ' 

e« jfnb alfo 400 3tn. eingefauft/ bec äeknet mit ^^ 
t» 20t]^{)r» beja^lt, Dat>on^3tm = 1331. 3th., bec Sentnct 
N« ^t<)tr. =i=r 26f tf)(t. «nb ber 0lefl 266f 3tn* ber Bentn« 
^ aot^fn tjerfauft »öcben* 2>K babei gemac^^te ©etwnn rft 
^= 3555it]^^f* =s= 8|*400 uttb ber mSgüdje ®«»tn« ;= 
4000 t^(r» V 

\ *3m fjyebenfatte »Üb e bur* y bepimmt, alfb et»a e = ^. 

[t(A\xti) wirb' bie ©Ic^ung x*— mcx = — aiy wwanbeit 

[ ii X«— ^m-^at ==3 — my/ Obei: ux* — myx = — umy, 

I ÄlfoNix* == myx — umy/ Obct ux* = yni*(x-*-u)/ alf^ 

ÄS y» r 

m (x — u) ' • 

-2)jc @<ei4)unfl aber ropqs — mpqc+roqe = * («»— pq«) 

\ »irb t)<r»anbett in , ^ 

mpqs — mpq— + mq^ =* ^cm* — pqx/ 

ober . mpqsu — mpqy-4-inqy = xum — upqx#^ 
alfO mpqsu — uaix4-upqx =3 mpqy — niqy^ 

i^Ui mpqsu — umx4-«pq5^ = Y^^^CP — ^)' 

Wal»* ^' «.q(p-i). *^ ^' •- 

\ SRatt ^cit alfo \ ' 

\ ux* , myqsit — anix + npqy 

' mx — mu niq(p— -l) 



• -r» 



2Iuf einerlei 5Wenner gebta^t, fommt. 
x*umq (p— l) i= m^pqsux— iMn*x^+«a»pqx'— ^*Pq«^* 

Sbet' x^umqp— x^umq = m.*pq8ux--TUö>.^x^+^"^PP** 

m2u*pqs-{*in.*u*x — mu*pqx* 

Xuf betben ®eiten l^ebt- ftd^ x^umqp, oifb twnmt/ wenn 

r »Ott xxm ttnbef cmnte onf etne Seite bttrtgtr 

; .m*u*pq8=sx*u«iq— x2^um*4-'^ni^pq8u-^3Eaitt»pq+xtti*u*, 

©ttt^ÖÄngig mit um bbibitt/ fommt^ ^ 

rtiupqs = x*q-^x^m-if-xmpqs — :feupq'-f- xmu^ 
> obet mupq» = x*.(q— m)4-x{mpq^— iipqrt-«n«)# 
f Obf t mupqs = X* (q — m) 4* 3t [pq (oi» — u) + muj» 



376 ^xfUzSJ^ mkstit TBb^ä^ßitL 

56] ScfoqpK im 9t. 159. 

3^lc[ß «^ « Safer ^fficft bjt, Mif^fir taren 5cm irürtfs 
Zii'l für ctiun gfoiffA 1[^tcü, Um dJtä^tn fax lonuC ititl^K' 
^^^f oU cf Xsfff fcCnft hü, ißwiamt f« 5564417.; ^littt 
A^er 3^B:al nubr Sl»sUr gnvctt&cs, idi et Xafa gtfovft 6af^ 
mrxn n üiUn Sem |a taB U^fUtm 9tnfi «tcfosfc ^ont» 
!&.e siiC Xttfa soroi c^l 011 t^oKt Mifonftc n bca cc^ca 

3[(IgriBciBc Srsei4»ttB§. 

Sms^I r«^- 1 Saite. I r^rii. (Soofcl fgiü. 

Ml ■ r 

c&cr fx*-f-nwtx = mx*. 
Stil X ^tt^iU/ fenmt 

Tx-f-oift = ax/ 

olfo mit = X (0 — r), 

JD ' p ■ r pT 

«(fo prx* -J- mpif s=r iDTXj-^aipx^ — i 
foCjüc^ Biprf = x^(mp-— m — pO"f"" 

O^t nprf = X* [m 'p — l) — pr] 4" mncy. 

9Raii f4e fott x ben gtfakbmin Sftt^# fo fonimt 

TÜLii auf Cim» Stnmer gcf{ra<bt# fonunt 

WtU mr bimbtrt, famint 
pf(iD — r)* = iDrt^[iii(p — i) — prj4^Bit7(m — r). 
%Oi%U(^ pffm — ry* — mjt^ [m(p — i) — pr] = mrty(in — r)^ 
alfo pf (m - r>* — mTt» [m (p — i) rr.pt] _ 



', 



»ed^itng mit a|gebi?aifd^en ®td^nnQm: 377 



r= — ^ ^ 5^ 13 * 16 = 102 2taf<r; 

^ la.zo.i^Cia — jo) ' ^"^ 



. X5 
12. lO^T 

12 — 10 



j. 2 M o » I <r» a 



\ 



-— ^.g . f 36 — 40) 



X2, 2. 1(5.2 
_ ' 2784 >4«4 — I!?.2.i6.l6>"^4 



_ 5.I2.2«I6.2 • 

10.12. 16 .2 10.2 ' 

10 — IS ~ "ipT ^8tl)lr. 

66 jtttb ölfo 192 Ifnfec gefauft wotbcil, bec 3Cnfer )u 
J^t^lv. = 16 tjj)ln , bQOon nonrbeti üecfcmft -if^ = 48 UnUt 
unt> jtDüc bec 2Cn!er ju i8t()rr., bie übngen i442Infer abü b«i? 
jÄnfccjU ^ =i= i9ft(ylr* ^abei ifl benu bec »irtüc^e ©ewinti 
^=556itt>tfM bec mÄ^licÖe ©ewinn aber ijl 6i4ftf)lc. = i92«3^» 
^m %bm9pmpti wirb f burd^ y bejiimmt f atfo £ = uy» 
[• 2)er ®ert^ üon x bUtbt bann xinD^ränbert. Sör ben SBert^ Don 
Ly aber »icb bie ©reidS^üng "pf (m— rj« =« xnrt^ [m(p_i)_pr] 
r-J-.iiiity(in — r) Dertpanbelt in hit - . 

:' puy(xn — r)* «= nirl*[iii(p — i}— pt]4-ttirt7(m — r)» - 
2tlfo - ' ' 

puy(m-:--r)(m — r) — mrty(m-r-r) = mrt^ [iii(p — l)--»prj/ 
, ober y (m — r) [pu (m ■— - r) — mtt] = mrt* [m(p-^l) — ^pr]^ - " 

foCflti^ .y:==_iHI!l^^ 

* - •* (m— r) [pu(m — r) — mrt] 

€Se6t ifian rta<^ ben Sa^ieu be« wrlaen epempe» a =x 30-f.^ 



4 
"•T 



TT' 
(12 .3 — 410) 



;' -J^ (Ifl^— 10) (4,^(12 — 10) -12. 10. M 

• iiiT I I f I I 



I; 



^(^^^-384) . 



ia»- a>* lg » Ig»— 4 

5* "" ■ . "" 



• • 



— 9C ♦ I g ♦ I g ^ ^^ ^ - • 

„_^. ... ■■■ -r-gö. 16. tiS .15 ^ 

Ak*— ao4H e • •^,_.rrT^ 

— -TS — ^ • 5 , "^4^0 

4090 



= i&t^tff wte obem 



A 



* \ 
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(gr^et S^ mxAtt Vbfd^nitt. 
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57) Cpempel su Sk. 163. . 

@d !auft j^mant) @emide, bin 9Bif)K( fäc 9mat tbfttt§( 
ai^alet , Ol* e^ ffiSifipier tpacen / wrf duft bat>on etnm St^eH 
5D3ifpel für 8 maU unb t)om Slcji« ben SBiffel ffir 6^ro( 
mtitger SM^t/ a(* %if)»e( ^efouft lourben/ ctetDintit fo i4fiiial 
fo mel Sfifaler/ a(d SJJifpet gefauft »urOen^ li)dtte aber 6336 t^(c* 
gewonnen , wenn er aHe« ffir ben le^t^rn ^eid üerCauft l^dtti. 
Sßie me( SBifpel waren e6? nrie t)ie( t)er(aufte er suet^? 



Saace, 


pceiö. 


Sßaate. 


preid. 


Äeft^er 
3Baate. 


aSetraiUfi^' 
prei^. 




' ^ 


X 

m 


7 


— 
4 


X — y 


X 

r 


sx 


M 


, erflf ©Uidjunfl^ | 




ii. 


^ tf ^ ' ■ ^_^^. 1 


in 


^2- -' . 


ötfo rx*-|-"*''g — "*^*/ 


foigii<|> mrg =: mx* — rx«^ 


aber mrg C5= X* (m — r)^ 


arfo -3?JL = x*, 


unb \f ^^^' = X, 


' . . Stwite ®teld&tttt9* 


' 




•,-4-.sx 


.^7. 




~ 1 ' 


« 





eilfO qrx* 4" mqrsx == mrxy-f* mqx* — mqxy* 

2(lle« burd^ x bit)tbirt # f ommt 

qrx-j-iriqrs fc= nary4*mqx — mqy/ 
folgÜdjf mqrs + ymq — yinr == mqx — qrx/ 
ober ' mqrs -j- ym (q — r) == xq (m -r- r)* 

©eftt man nun patt x ben jcftnben^n SBert^/ fo «r^tt 

^^"^ mqrs + 7™ (q — r) — q (m— r) y ^ ^^ ^f . 

Otfo mqr» — q (m — r) \ -^^ === — 7.« (<1 ~ 0* 

e« ijf über q (m — r.> = /q* (m — if)* r alfo 



fbtt 



i 



q /[(m— r) mrg] — ojqts c= ym (q^ -^ r); 

iö(q — r; . 

ober . > q [— inrs + V^t(m^ir) iprgj] ^_ 

3m 6)ce,nip^l ip q = 8 ; m =:;= 9 , t =5 6i » -^v 

9(8-V) , ' ' 

8[=^ + / (" -9-a5.x584)] ' 

■' '^ ^— »— «^ ■ uti iiii ii i I T 1 1^— ^ m< i* 

•' 8(-f^ + /08°Xoo) ^ 8(-^^-F 




=s=8o®fpfv 



63 



= »♦5*« 



1 ■ \ 



I - 



-\ 9 -4-. ■- ■' -^^ ' • 

= /9. 25 ♦144 = 3/5*1^ = 3(5oattfi)U , 

64 finb olfo cinsef auft worbeit 360 ®flÄ* / bt c ®ifi>«I 
jtt lfÄ<f)tr*.c=3 40t()ln ©at>ott finb Derfauft mocbcn 80 SfirfpU 
i>et «äifrel ju ^f^ = 45t^tc» ©ie fibugen ' ä8o SJfpl» abec 

\ w i. cmr # .300 adP 36Q ♦ 4 7a. 4 

[ »urbwi bec SBifpel ju ^ = ^ == -"^Ij— = — g— 
-— .*§L sb 57|t^tn Wrfauft unb fo 14! mal söot^lr» 

= 5328 t^Cr* gewonnen» 

Sm S^ebencpempel wirb W06 g b«jrd^ y.bijlimmt. (56 fei 
'^g =.^y, fb ttltb X ^/>pf i»nb ^^ ^ ffi^^ gola«($ 



\. 



(^ 



5— r 

r 



•i 



Zlfr> 



«Kl». 



(oK i^flHati^ OCn4s«|^ fek ob {Mius 2|rilt 



i:^abr/ Ott ^ 3atl tfr aSff|«f Miift; hamn Mttofr cc 
%2o9ipl*0 hm SiffeC fir iobmI vcaisfc 2ftate, ott (t 
ttifl^ «ctaifit Ifot. SBtf «id 9etmkt ^at er ^cf anft nA mt 
t^tt flmf n Mm SUft hm SfQ»eC Mttaifinr, aan n 
1401.11 mif^tifydet ttmbmm mü, M nVifpü gcf nfl ^ 
M^ umioi bcr miglt^fe 0miim Me 3a^( to gef osftai Si}^ 
16 »ot iinttüfftZ 

Zii%tmtine Setet^liitiiig* 

mmt9ifilnUttH'MeH%tf\»nUah Buchet 

*Uh I f 

Vtit % VwWittf fonrait 



s<cfaBiy«|9f(Cn4ccnrS|ii4tt 






r ' 



-3n)«te ®Ufd5>ung» 



X» . * GX 



8X «:?=:^ ^ + Xy CV/ 

qx*-|-mq»K = mcx -4- m^y — . roqcy/ 
\l\d^ noqcy =33 * — qx* ^ x (mc^^ mqy — xnqs)* 

3n tiefer ®Ui4)ung fc|r mm fät x ben gefunbenen 9&ttt^, 
^ fommt 

Äqcy ==: — qin^(y — t)*-^m(y-*-t) (tec + m^y— snq$)» 
ÜJKt ni bimbirt/ fommt 

qcy = — q*» (X — O^ + Cy* — 0(^c-|-mqy— luqs)^ 
Übet qcy = — qni(y^ — 2yt-|-t*)-^ymc-|^niqy^ — mqsy 

* — mct — m q ty-^ in qat/» 

Äec qcy = — qi^y* "f* 2qinyt — qnit^ -^ ymc -J- mq^* 

— iii!dty — mqsy-^mqst-^-roct«* 
6« ^ebt ftd^ -^ qmy* mit 4*"*?y* wtib rf-aqmyt mit 
*— mqty gibt 4"'"q^y* ÄCfo fotttmt - 

/qcy =t= qmty-|-incy — mqsy — qmt^^mqst-^-^mct» 

. qmt^ — Tnqst-|-mct = qmty-|-mcy — mqsy— qcy> 
ßhn wi t (qt — qs -|- c) =J y (qm t -^ mc *— » m qs — q c)/ 
Wet •mt[c'4-q(t — s)] == y [ai(qt-^-'(d^r— q^) — qc], 

;0ct W^c+q (t— 0] = y [m [q (t— O+OJ— qc], , 

inft . V ;= ,J?t[c + ^( t-s)] 

P" - • J^ •^ in[q(t~s) + cj~qc* 

: ^ 3m *6>:emp€t ijl m c= 12 / q == lo^ ,c ■= 120 / » =3 14/ 
!t= 16/ atfo • ,. 

ia«i6(no + ioCi6--i4) 12.16(120+^0) 

^ ""T 12 [16 (iö~i4) + 120] — 10 . J20 12 (ao-f-zao) — moo 

' 12 • x6 • 140 16 . 14 I4J . 14 ^ 

5S3 >. accs - s ' ■ ■ ■ fi=5 — — s^ 4 » 14 

~ 12- 140 — 1200 14 — 10 4 

ä: 56.tf)(i:. 
; X =3 12(56 — 16) = 12*40 = 4,8o?Bfp(». 

66 ftnb atfo 4B0 ^fpt. eingefauft unb ber iEBif)»e{ mit 
^^ s=3 40 tt)ix. b€§a^t tuotbelti* 2)at>ort würben DetCauft 
:i2o58f|){.A berSBSifpel fir 4^ == 48t^)(r. wnb berSleft Don 
36oSSfp(> ter Sfiifpet |u 56t^U* Z)er ®en)inn beträgt fo 
6720 tblr« = 14*480 unb ber migüd^e Setoinn 7680 t^fo» 
*= 16.480: 

3m StebenepempeC tDtrb c hutfy y beßimmt^ alfo ttnxt 
c = uy , b* b« e^ gerben ^nft u mal mt\)t SBt^l Derbmft/ 
M ber SJerfAufd^reid .l^e^ 9{efle$ in S^atnn ttträgt. ^i^bi^in 
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CrfkcS^ Biatn TOyfäfwäL 



-— mqfy— qcy- loerwanbtlt in 

qmt^ — mqst-^muyt = quityr^-nitty* — mqsy — qay*i 
ebct qmt* — ^mqst = muy*— qujr^-^qmty — mqsy — mtBj, 
ONC qiot(t — f) = y*tt(in — q)-('y™(^ — V — ^'■)' 
g^fC qait(t — ») = y*tt(iii — q)-h7™[^(^ — O — ««)]• 

£^tffe qnabtatird^e <8lft<j(^itiig fäibtt im (oeitfii jE^Ue i^ 
Xiifttfttiig. 

59) (Epempet |tt 9lr. 172. 

C< lauft temoiib Zu4/ bie Sfle fit 3|^t^tr.r ^t^ecfanft 
teMii bm ^rittf II 2^et( / bie Cfle f&r 400 mal , unb teil 9Uf 
ffcr 360 mal loe mge c Z^c / aU et SOen gef auft ^ot , gciviimt 
jd -Umol fo «riet Z^cr# a(< bie ^a^l bet gekauften CUm 
Betrigt unb l^itu no(^ mc^ geooniinir »enti et afled f&t bot 
lebtetn 9tftg s>etf«u^ ^ttt. Sie Met Stten OKitcit eg? nii 
viel betr&gt beip migltc^ 0e»itin? 

Xdgemetne Sesetcj^nung. 



Sooie. 



b 



fgoare 



Tip 



prrif . I gewinn. 






air^ 



(Etfie ®te{<|futig. 
xb+y = ^, 

Üwette ®Iti(^uQg* 

U I X* , X» X» 

xb+sx = + , 

• pq ■ r pr 

alfo pqtbx + pqrsx == rx* -f-pqx* — qx*> 
SSit X bimbict/ (ommt 

pqtb4-pqr» = fx-|-pqx — qx, 
folglich pqf (b + s) = x[r+q(p--l)]/ 



ba|er 



py(bf O 



r+qCp-i) 
€Se|t man nun biefrn SSert^ in bie et{!e ®(ei(^angi \9 
tt^lt man 






jf;^r»<b-fO' 



- . . C«'-t-q(p'-^i)]* 

fBringt man nun aüt QUiibec untet ctnettei 9lennet^ fe tcmmt 

bpqr«<b + 0[r+q(p-^l)]4.ry{(t + q(p-.i)]» 



fBtit r bmblxt, nf^hlt utiait 

bpqr(b+«}[r+q(p-^i)l+T[(^+q(q— l)?' 

pDec y[(r + qCp,— l)r = p*q*r (b^ + abs + s») 

^ bpqr (b + O (r+qP — q)' 

£S.|l malt nacf)^ unb na(^ bU ft lammern auf ^ f0 erl^&lt man 
y J (r-j- q (p -^ l) 1^ s= p^q*rb* -|" ap^q^rbs -f* p*q»rs» 

. — (b*pqr + bpqrs)(r4-qp--rq). 

s= p*q*b*r-J-2p*q*rb«-|-p^q^s*r — (b*pqr*T|»»b*p*q»r 

— b^pq*r-t'bpqr*»-{"'^P*q*'«"^'*Pq*'0 
'^ s= p*q*b*r-j'*2p^q*rb8r4*R^q****^ — b^p^q^r— »p*q*rb» = 

' — b*pqr^-|"b^Pq*'"irbpq^'^* — bpqr's. 
C« ^rtt ftc^ p^q-b*r mit — b*p*q*r unb 3p*q*rb$ 
j.giBt mit — p^q^rb» jofammen p*q*rbs. 2Clfo ()at man' 

■y [C'+qCp— OP = p*q'»*r+P*q*"^'^«~^*pq'^'+b*pq*f 

• M -|-bpq*r8 — bpqr*« 

' =3 pqrCpqs*+pqb8 — b^r-rf^b^q-j- bqs — brs) 

== pqr[qCp8*-4-pb* + ^*"f*^*^ — *^''C'>4-»)] 
== pqr "q[8(p8 + pb4-b)T"*^*] — br(b-j-8)] 
; «. pqr[q[«[p(« + l>) + ^]+^']-l>r(b + 0], 

ff .f.r;^ Pqi^rq[«[p(« + b) + b3 + b»3^b.r(b+s)] 

' 3m ßprapel jfl p,ö 8 / q = 400/ r =3 360, s = Jf^ 
b = 2i = 1. So(glid) ... 

1/ . C(3<Jo+40o{8-i)^* 

' _ 8/400.36o[400.CiS(8.i§+i)+.¥3 — 5«X80^äU. ' 

3160 «3100 

-s- S > 400 ; 3Ö0 [400 (S * H^ + V) •*• 5 « IS . v3 

* ^ '3160. JIÖO' 

8 . 400 . 360 Uoo i-144* + T ^ ^ ^ 



'] 



3160. 3160 

8*4QO*3gOV400'l44"^ — T") 



3160.3160 

^, / 4X8700 XO^jg to 

8>400*3go( 3tf :nB<r 



) 



_ -* 81*o»ft 

8 ♦400,300 •j-yr- 



r 



3160. 3160 

8«400>3IgQ500 
3160,3x60 

6^41000 

79.79 



3IÖOJ, 3x60 
8^4«3Xgo5ö . g>3igo50 
31^ . 3x6 79.79 



-* "^ 



1000 t^U. 



' \ 



* » 



, 384 9tfUx S^ fBtertmr 3a>r(^nttt 

AVk#r iff 'c==: Pq'^C^ + O . ft. 4:00 ♦ 360 ♦;? :- 8>400>X5.7» 

X awr ML y+^(p_i; — 350+400.7 ~ 3160 

8* 10 .15.70 ^ ««- 

@9 ftnb alfo 1200 Süftt gefouft worbeUf bie @Ue für 
aitfiiu 2)ci: ad)te Sbeil^ ober 150 6ücn iwirbcii »erfauft gu 
j^ c= 3 t^Ir. / ber «ejl ^u :^°- = 3^ t^lc.^ ©«^ »urbrit 
950 t(^i€. = ^.1200 gewonnen nnb bn ntigtit^e @en>tnii< 
»Are jooot^it* gewefen» 

3m (RebenfäUe tvicb b burd^ y befitmmt ^ {. S3. b = -^» 
, 2>ann {lat man in bec erflin ®Ut(^un9 ^ 

ober ryx-j-ury = ux*. 

Sti bec ^»etten ®(ei4)ung aber ^at man 

ötfO pqr y -f. upqrs = xu [r -^ q (p — i) ], 

^ ®e|t man bieft n SBert^ {!att x in bie etffe (Stü^uni , fo 
bffommt man 

T^pgy^ + upgr^y , „ __ u (pqry + up qrs)^ - 
u(T + q(p-i)^ -r. y — ^z^r+^ip-iY^ 

. £)bf r nad^hem man auf etnetlet 9}ennc4r gebrad^t fyat, 

(pqr^y* + upqx*dy)(r4-pq — q)4-u2ry(r4-pq — q)» , 

= (pqry-f- upqrs)*. ' 

Zw huvi) r bimbirt, fommt 
(pqfy* + upqr8y)(r + pq — q)+u*yCr4-pq — q)* 

^ =3 (pqty+upqrs)^. ._ 



2He Xf ammern aufget5|t/ quabtift unb red^ter «^an^ bur(( ] 
r btoibtrt f nac^bem man ba^ £luabrat gemacht f)at t Eommt 

pqt*y*4-upqr*«y-|-p^q^ry*-|-up^q*rsy — pq^ry* — upq^jrsy 
, -|-u^y (r*»^2rpq — 2pq* — 2rq-|i-p*q* _|Lq2)1 
s==3 p^q*ry*-J-2up'^q*r$yJ[-a^p*q*s^n . 
-ßber s ^ 

pqr^y^^upqr^sy-^-p^q^ry^-j-up^q^rsy— pq*ry*— upq^rsy 
' 4- u*r*y-f* 2u*rpqy — 2u*pq*y — au^rqy.-^u^p^-qay 

^u*q*y =s p*q^ry*-f-2up'q*i:iy'-j*^^P^q***'^» 



' s 



/. 



» . I 



Sled^ttttng Mit ci^ehtaifä)en ^ki^tm^m. 3fii5 

Küt ® (über ^ mit 7 auf Sine Gelte ^tbtaijt^ fommt 

»qr*y* — p.q*ry^-4-p*q*ry* — p*q*ry*-|-iupqr^sy — upq^rsy 
^ -^up*q*rßy — 2up*q*rsy-f-u*r*y-}-3u*rpqy — 2u*pq*y 
— 2u*rqy-}-u*p^q*y-^u*q*y =1 u*p*q*'d*r* 

' C« ^ebt j!d^ -fl^^q^ry* mit — p*q*ry* unb +up*q*fsy 

Ißtit — sup^q^rsy gibt — up^q^^sy^ Ttifo fommt 
Jqr*y* — pq*iy*-f-upqr*8y — upq*rsy — up*q*r8y-f-ü*r*y 
-|- 2u*rpqy — 2u*pq*y — ^u'rqy -|- u'p*q*y-j- u*q*y 






S>\ftt 



n*p*q*s*r» 



ly^pqr (r— »q) -f- y" (pq«^*^ "^ Pq* «"* "- P^q*W + «if ^H- 3wp9 
— 2upq* — 2urq-J-up*q*»^uq») == u.*p*q>«*n 

1^ -ober . 

|y»pqr(r — q)+yü[q(pr*s— pqr»-^p*qr84-2urp— .2upq— 2ai: 
! . -|-up2'q^-uq)-4^ur*jÄ= n^p^n^s^r^' 

r Öbh: ■ . ;-'■••' 

ly*pqr(r — q)4"y** [q[p(r'«— qr»— pqr8-|-2ur — 2uq-f^upq) 

— 2iir-|^uq]-|-ur*] =i: u*p*q*8*r^ 

! y*pqr (r — q> + yu [q [p [r (r«--q«- pq8+2u)^ 2\lq+.upq] 
[ - — u^2r— q)]4-ur*J s=i ti*p*q»&*r; 

I Ober- 

jy*pqr(c — q)4-yuiq[p[r|s[r— q(l4-p)+2o]--Äq(2-p)] 
I . .;. ^ . _u(2rr:- q)]+^ur*J = Uj^p^q^s^i?. 

[: 2Kf @Uitbiin9 iß quab^tifdl^» 3^te S^ufUfung. folgt oi^ 

: fls'fauft Jimanb ®«tce|be/ ^m-SQBIfpel für 32tl^^r»/ vtx* 
latfft bat^bti beh brttten 3!f;erE' jit ttnem getviffrn greife/ Oa^ 
l&bnge ben SBtfpel ffit 6tna( toentger/ o(d er SBifpet getauft 
$at; gewintit fo' 15^ mal fo t>id ji\)aUv , al^ bie 3a^( ber ge^ 
lauften Siifpel betr&gt/'tmb f)&tte i8f mal fo^Dielgettfcmnen^ 
|fvenn er aVi(^ f&v brn (entern ^feid t)erFauft ^Att^ SiSIc piet 
SBifpet »aren ed? tvie treuer l^at ec ben erfien /£^ei( oecfauft? 



* f. 



[jöWie 



€itte«W'[tnefiber 



tittlgemeine SSejetc^nung 

pccB» . J9Baate. pr^ld. 



-4 ■ **" 
P 



X 






SSfrflld)el: 
35 



gewinn. 1 
fx 



386 erftetSlKtL SMeKttr'lOfc^iiitt. 

1^ I »* 

xb-f-tx = — # 

«ab mt X btmbkt/ fonimt I 

rb-^rf = 3# I 

Obtt r(b+0 = ^» I 

xll+5X = -^ + — --p, 

rpb -^ rps s=» ry -♦- px — X/ 
jObet Tp(b + s) = ry+y.(ß.— l). 

etati X ^en ®ert^ g?feftt , toromt 

rp{b + ») = ry+r(B4.t)(p— Ij/ ^ 

öbct «pmii man mit r t>mhltt 

' p(b+»)-(b+t)(p-i) = y- 
3m ti^tm^i ip b =;= 32 , p = 3 /, * = J5f /..? = i8f ' 

t c= 6/ alfo . «. 

X = 8(32+6) = 8:38 = 304®fPt. 
y = 3f32+Jf5i)-2(32+i8f) = 3^*47i~3.5af 

C« itttl) atfo 304 9B|>f. eingef auft xootbtn , bec 9Bif|»e( ^ 
tetl[^lt, / bflMn »ucoe bet brim *<>«( =;? ioff ffifrU vti^anfU 
berSBifrel ju 40tblr-/ bie fibrigen 202f ®f?>U ber«ir|ieC f« 
104 c= softbtr. ©et ®en>(iiii i# ba|>er 45931^^* = 
154 • 304 «»* ^^^ migUc^e ®e«Dt.nn == 405 3f ^^^^* =?= 1 8f :^ 304» 

3m ^ebempempel turb b butc^ y beßimmt , . oCfo ettot 

B - y. ' • . ,...'.. - '. 

Pb« ux =' r (y-t-ut), . 

JDMfttt 3BettI> f&r x, fo wie ben 3S«t^ f&r, b, fe|e mos 
ts W« ©Ui^uu« »p (b+») = 17+? (P— iJ ' f"» Wowwt w« 



/ 
I 









i 



Unter «inerlec Wenn^r gebrad^t unt^ifitk y ))Mbfct/ fomttt 

p (y + ^*) = »y + (y + "^) (p — 1> ' ' : 

Z)te klammern aufgel(ji; er^dU maxi . . 

py + P'^* = ^y +py + p«^' -- r — «t, 

« py — uy — py-f-y =i= put— pus — ul, 

^ec . y-^uy = ii[p(t-T«^ — t], 

>et , y(u — i) = — iifp.(t^4)r--t], , ■,,^, 



y = 



uCp(t-r-^J--t3 
u — I 



[ Slad^ ben ^^itvi b«ef. vorigen ^vtmpüi i^^ u = |, (^ 










== 1? -152 5= 304 2Bfl>L • ' 

61) e^rempet jir 9te. ,r83^ , t - y 

S 6« fotift iem(nib,iete ?>artic JJafee^ '^en ^enmit ffic 
Nwol TOeniger 2()aCii:,* r.*W «t 3entnec j^fauft, ^t, Vetfi^^ 

^10»:^ bril£?ji a;f)jeU, ben Sentn?» fftc ^omal »enigec 
4lerrdW bieS^^t ber gefauft^n Seltner betrftgt , btfS^ilbrlge 
<*« fo/ baf er 12 mal fo merS^öUv g^eipinntr^t^ec 3entncc 
|«^ft ^at unb \iQi% cc 16 mal fo t)k'f 9h«"öftnm;^5tte/ roenii 
Pb^ |u bem ,4f4(eÄ^ greife f »är^ t>«fauft»opb<»v. Wa^\%\ 
mXm löacen |«f,, tvie. x^ivisx |)at ei b^nJRejJ umlauft? 



)- fr'' 






xn 



'■.4 






.'i 



F' 






gewinn. 



r '1 '♦ 



3Saafe/ prcifl. » IsBaorc Pjcei^. 

X X I X - - ' 

alfo ,x*-|^iijtx s=: mxy, 

öS* 



. ,tx 



r 



gut s bittKrt , f miiit 

■ ■ A'%% s= *-3cy ^/ j 

alfo pqx»-f-mpq*x c= mx* + mpq&y — mq^^^ .« 

pqx4-röpqs= mx + ^P^y ~'°9^' ] 

*« x(pq— i»)4'«»P9^=== inpqy — mqr» 



«"(V— Ofpq— '**) 



mpqs = ymqfp-— l)j 



eher ' (my-mt) (pq - tn •- -»pq» ;= ymqCp — l)i 

ob« niypq— m*y—«»^pq4- "»'''+ ™P^*. = y«q(p~i> 

Surd^ m btüibirt , «tl^Üt man • 

ypfi — my— tpq-f-w^+P^* = Tqfp — 1> 
an« ©lieber mit y auf ßine ©eite gebtoi^t, fommf 
ypq — yq(p — l) — toy = fpq*-pqs — mt^ 

dbn -ypq — yqE'+ yq - «T = pq ?~!< °^!' 

«IfO ^ y(q — in) =?= pq(t-0 — «^^ 

pq (t — s) — mt 

9la* ben Bo^jm Hk^ (Spempet« 4(1- p = 3/ m = 12^ 

-y = --^lo^ii ^ -« T — « 

' X'Ä= 12^(30 --ii6> =5 is.BO^Ä ^403^*. 

e» p(ltr'olTo^^4rö3tm, ber Bwitnet' jil '^ = «ot^lif^ 
einaifauft utib ^^-^.abef .8o3tii. ju ^^.24t^lr./ .^t m 
t)on i6p3trt- afcn 5u ä6tl)lc» txcfauft »orbem 2)abei beträ<|t 
Jet »u«i*e ®ewiftV|'2'&80t()lr- =:i= 1^.2^40 ttnb' w wgni^i 
3840t6tr.=== 16*240: ;/«^^ 

''Xutdf) bie aJ&t^oJe bet ©ubttaftton pnbet man t^le ffiert^ 
Ar X unb y tei*ter* 6« ijl bie« fibec^aupt bei roe^rem ^? 
fe^eriöett epempet bet §4« ^ nfcet bfc*'^ebrauc(>te Äömbtnotionl» 
ttnb%ubfKtution«met^obe f<^|teatm«fAr.,bje. Übung be« «ernenb« 
' inflrJe titjet nnb barum |)abett m% pe gettJ^n«* l>er Ui(|^ 






• \ §• 263. 

Segt wollfn koic nod^ ju beri fibrigett 2(uf^a6en ber SabeKe 
$k254* Spem)>el beifügen/ itnb aUt^ n>o eö nitl^ig fc^eint^ 
f'9lebenfiUe 9{ji(fftc^c p nelSimen.. 98tr gtauben/ baf btefe 
to bem^fbetfpieU ber btd^ic betrad^teten 9^ebnfdQe leicf)t ^u 
mtn ffnb; auc^ toftb bec^ "tvetd^er t>ivMf)m^nx UnfUfvLngm, 
h¥ gefaxt lb<2t/ Peine ®(I)mterigfetC ftttbeti/ jeOe 9tebenaufgabe 
Itenfott« xi^tx'ii oufjulJfen/ 

Sn ben bi^jiet: betr(id^teten S&flieh t^on i bi^ 6 umr bte 
knitje Sßaare aU unbefannt angenommen werben* 2)k fo(genbett 
l&tte feien anbere 2^ei(e ber Aufgabe -aU unbefannt» 

§• 264* 
^ i) Cirempel §tt 5Rr. 7» ... 

i ' (i$ ^at iemanb 480 3tn« gef auft / einen 2!.beiC Der! anft et 
Nn äentnec ^ 25 tl^U« / bad Übrige ben Sentner ^u 30 t(i(r*/ 
|e»mnl fo 240otl()(r*# ^itte aber 3000 tbU* gewonnen/ lofnti 
ft a0e5 gu bem (entern greife leerlauft f)iiu. äSie mel ^at 
tt ^uerfi t)erfauft unb wie t|)euec ben 3mtmr eingekauft? 



y 



ftaare. 
a 



X 



TfrCgemeine SSe^eic^nxng. 



a&aore 

r 



!8ftl(iuf0- 

pr«»f. 
d 



Dtfd ber}$eceauf9'j®f cfn<^er 






' ' - ^cjle ®{eid)upg. - 

l affo ax ==: ae — g, 

1 » 

Swette ®Iei(ftttng^ 

\ ax-|-f == yd-|-ae — ey/ 

^ alfO 'ax ;= yd— ey-{-ae — f^ 

ae — 7 (e — d) — f 

S5=s ^ ■ " ■■ ■* ' i » 



f^ 

r-'- 






ballet 



a«-^ 



£ ^— •»—y (e — d)--f 



ober ae. — g == ae — y(e— <Ö — £, 
alfo f-^g =-=_y(c— dp/ 
obil^r. g— f ~'+yC«'t-d), 
£— f 



.i .. 



y t 



390 etflerS^ Sintfr Hbfl^nfiL 

3m fItximpH if a s=: 480» ^ = 25^ e = 30^ f := 2400^ 
g = 3000, alfb ] 

* 5-50 — TS — ~rs ^34F*9«<| 

y = ^^453t^ = :lco ^ i2o3tiu J 

6^ ftofr alfo 48o3tn-# to 3<atn<t |n 234 t l^lr. ci]i§if 
fanft tto^n, folglich tfi die Xuigabe ii400t^lr. 9lan ivtir^i^ 
t^rfaufc 1 30 Stil, k 25t^Ir.f alfo tte cr^ 6inna^me= 3000!^^ 
Mf iibngm 36o3tiu^Kb«f |a 30tl^lr.# alfo Stxmol^mc = lo^oo» 
kaJ^i ganjf Ginna^iDc = i38oot^{c.# folglich micf ü<^c 6r^ 
oinn = 2400 tilUi tu megüd^c Giima^e ^n = 14400 t^uj 
alfo migUd^r @eistiiii == 3000 t^Cr. 

lLjimtzfun%. Site cm wrtgm C^raipel ^r SSetfoiifl» 
^ttii tt^ nften jO^tili ^f m ^infaaf^pmp gUtc^ « alfo d = x^ 
fö ^efe bie iwcite OUtc^aitg 

fUglic^ ax— yx = ae — ejr — f, 

Ä« ^(a — y) = ae — cy — f, 

alfo X = ^^ ^ 



a *— y 

folgttc^ a*e — aey — ^ag-f-^ = a*e — acy — af^ 
aöfr af — ag = — gy^ 

obtr «(g — = gy# 

Sn ben S^^Uii bf^ S]c?mpe(5 i^ alfo 

_. 4SO (30CO — tMOO) - 48o«to> _. 48»6 __ , ^ 

^ 3000 3000 . -R 90 ÖÜU 

3n btffem SdUe oc^rbcn alfo |uer^ 9631»- « 23:f t^ 
«etfauft/ die Ginnat^me ifi =: 228ot^lc.# bie Cmna^Hnt fir 
bte fibiigm 384 Sm« a^^' ii520t^c*# alfo gooff Ginno^ 
13800 thic, fotgUcft 2400tl^lr* @fimira. 

£)te SonneUi für » unb y taffes ftd^ leidet in SBocft 

oiabrficEeii. ^% i»Qx X i=t i^^ZÄ. , -b. ^» fi^utt man bte mig» 

Ud)e Sinndl^me tomiget bcn mSgltt|Kn Oeiotmi burc^ l^ie ganfe 
Sj^aace bimöirt / - fo n^Üt man ben Sinfanf#)^t5 / beim bet 
mSgiic^e Sewtmi »on bet mtglidlKn Ctnna^me abgcsogc«^ 
muf ja eben bie Ku6gabe fbf bot 9an|e geben« C« im 

y =: *^^9 b» ^., »an finbft ^en luerP betM|lf|i SE^^«'!^ 



ktnn man ben Unterfd^ieb bce. (Setotntie hixid) htn ^ntetfc^teft 
fc Serfauf^p^eife bimbitt* £)b« »ac 7 = ^\^ , fo^etpt 



S 



prd: Watt bimbtce ben Unt^cfdb^b betbeir ®en)irtne butd^ b^n 
iig((d)<n ©etoinn junb niultiplijtre btefeti £luotienten mit ber ^ 
(njen SSaate / ^ fo erhalt maxi ben ^uetfl Derfauften X^etl. 
@ben fo (affm ftd[^ au^Jenen ^Sotmetn (eic^t ^0|)ot:tioQm 

itben. 

t SDie gormelx == — "^Hl. gibt bU Proportion: 

i a.: ae— g == i : x,, ' ^ 

^./ bk gan^e SSaare $ur ganzen Ttu^gabe/ tote bie Sin^iU 

ker SBdare jum 6ii\fauf6preife für biefe @in^(t» 

Sie gormei y = -^-j- gibt bie Proportion : " 

e— d : g — f =3 I : y, 

:)•(*/ ber Utfterfj^icb ber beiben SSerfaufSprelfe f&r bte (Sinl^eit 
t^etbalt ßd) ium Unt^^rfcbiebe be^ mSgltc^en unb xoixtiiÖ)in ®es 
ttinne^^ toie J)te Sinj^dt bec SCBaare ^u bem |uerji t>erfuuften 



2)ie Sori^el enblid^ y 



S 



.gibt bie 9ftoportioQ: 



g ^^ — 6— f -7' 
ii ()*f ber m&gttd^ @etoinn jur ganzen ^aare / toie ber Unterip 
|{((|leb ber ©etoinne 5U bem ^uerfi t^ertauften X^eile. 

2).^pempel (u einem Slebettf^tf^ 

6^ ()«t.iemanb^Aaffee getauft, 20 mal me^r Bentner ali. 
ler 3eQtner beim ßinfaufe (oflet* Qr , r)erfattft bat>on eine». 
^Zbett/. ben Rentner fitr 8 mal toentger S^aUr/ M btefer 3,i)M. 
^Seittner ent^dit/ t^erCauft baf Übrige.; ^en ämtner fir 40t^ir*y. 
getDitmt fo 4848 t^lc; I^W aber 10 mal m^x Sf)aier %u 
Itponnen, atd er Sentner getauft ftat^ rtenner aUe« für ben 
.hitettt ^rei« Derfauft Mittel 5Bie treuer ^at er ben äcntnet 
•tingefauft? wie tjief iuerjl vecfauft?' 



1 ^onje 



CinYauf6'{tbeUbet 



}(((gemetii« JB^Setdlinang» 

©epinn 
f 



I ^ 



tt ' 



9tefl betj{8et(4uf<( 



tx 



392 



@cpter X^. ISiertet ^f^mttt 

alfo mx-J-t =-nie^ - 
ober mx = me — t/ 

folgli^ X = e— ^. 

$mitt ®Utc^ung. 



dtfo tiinx*-^of s=s y*-^-umxe— ucy* 

üftati |ie^e tiefe ©Uicftutig t>Dtt bec erpen mx*-|-tx = met 
ci, nac^bem man m btefec aUt SUeber mit u multipltsict ^'' 
lim etnetlei Jtoefft$ienteit ^u befommen. 3C(fo 

(Stjle @let(^n§ s=3 uaix'-|~^^ =^ umex» 

Stpeite ®(eic^. mi^ütir> = — umx* — uf = — y^ — ^umex+^ef 



@ttmme 



utx 



-Uf==«-1 



@tatc X ben 9Bect^ ^tH^ß ergibt {!d^ 

utme — ut* c a f 



-[-ucy. 



ober 
obec 
bber 



m 



Ulme — ut*— -muf = — niy*-^mucy/ 
ut* — utme -f- muf = iny*-— muey^ 
u (t* — tme'^mf) := my* — muey/ 
u(t*-— m.(te — f) = my* — muey. 

Sine quabroitfc^e ®it\ä)ungf beten »eitere 2fufl5fttnd im 
Jtoeiten ,Z^iU fot^u 

§.. 266» 

3) Stempel ju 5Rr* 8v 

66 fauft iemanb 500 3tn./ öetföuft baöon 200 3t»- fit 
dnen gewiffen g)rei« , opm Übrigen ben ä^ntnec ffit 40 t§U./ 
gewinnt fo 3000 t^tr.; ^idtte aber 4000 t^lr» gewonnen, »erni 
er alTed för ben leitern ^ei« t>erfauft ^itte. SBie t^uer ^t 
n emgefauft unb ben erjien SJI^eit toerfauft ? 

Xttgemeine !&e{etd^nung« 



tSEBaanp. 

a 


€tiilauf< 

X 


l»mtkt bet 
'1 Sßoare. 

1 ^ 


preld. 

y. 


dteflbcT 
SBaoee. 
a — c 


prei^. 
. 6 ' 


@ett>inn. 
f 


(gewinn. 

s 


• 


a 


. 6rffe €ftetd^nng. 
ax — afi— »gl 




1 ■■ 


' 


unb 




» 




■- 





obec f — g = cy — cc/ 

alfo f-— g-:|-ce =« cy^ 

^-* , - _-, -• - . 



folgli* 
ober .. 



4*e c=s 



T' 



I 



Sm Sp^mp^njl a = 500/ c 



200/ ^;=5 40/ £s=?3000/ 



■ * 

= e— -S. = 40—:^^ == 40 — 8 = 32t^it. 



= e— ^^i^ — ^ =± AO — ^SL^to-rjoy 



40 



'yoö" 



40 



1000 



' = 40 — 5 := 35 •^^«^- . / /, 

66 jinb alfo 500 3tn* ä 32tfttc. einöcfouft/ 2oq3ttt» 
2»'*35tWn üub 3oo3tm a 40tfiilr*"r)er!auft tvocöeru ^iDie Äuö« 
jobe »ar alfo 16000 t\)U* , We etfle €innal^me = 7000 / We 
Hwite ==f i^ooo; atfa ganje Cinnal^me = 19000 t^lr./ folgüc^ . 
[jooo t^tt. ©eloinn unb bie mb^liä^z ^inna^m« ==3 2Q000 t^U^ 
«l^ miflHdjfec ©«wUttt =s 4000 t||(r» 

t ' §• 367- ' 

4) ßpenipel ju einem Slebenfatfe. . 

e« lauft jemanb 43b®fpL- ®etretb«/ t>etfäuft batoon^ 
HoSÖfpl. ffir einten gcwiffen ^tei«/ ba« Übrige limal t^tnm, 
minnt fo 1 24! mal fo Wfl SE^alet/ aU bec S33iR)el beim 
^infaufe" fojlet; Jj^dtte tibei: 5880 tMc* gewonnen / tpenn ec 
[^^ IM benr Ultem greife t^erfauft ^ätte. . ® ie. t^jeuec (>at et 
etog«' auft ? . wie t^etiec ben erflen Ä^eit wrf auft ? 



]((lgemetne SSejetc^nung. 



je 
a 



einlauft' 


l$6«Ubet 


fBHtauH' 


9te(}bfr 


S^ttatifi)- 


»fteü^i^et 


P5<:i^* 


ü^mU» 


px^ii* 


SBaace. 


ptei^. 


©rivinn. 




G 


Y 


a — Q 


«>y ,1 


sx 



g 



evfte ^^leid^ung« 
ax-J-g =» amy/ 
(rtfö ax s= aiöy — g/ 

amy — g 



..•^ 



|blgUd(> 



X <f^ 



I / 



1« 



394 ' €(^2^1 SBiecter ^Cbfc^mft 

ax-f«sx = cy-f-amy — cmy. 

^itht man bte st»^i(^ ®Ietd)Ung i^on ber erften ab / f» 
er^&U man 

g-^sx =2 — cy-^-ciiiy» 
fo(9Ü(^ — »X = — cy+^^y^S' 

Ob(C «x = cy — cmy + g 

= g— (croy— cy)^ 

alfO . , x=^ g^cy(m-x) ^ 

^ a s 

TCttf einertet tRet^nec gebcadj^t / (ommt 

amfy — sg = ag — acy(ai-^l). 
ÄlfO am«y4-acy(fn — i) = ag-|-sg, 
obet y a (m« -|- c (m — i) = g(a-f-«)/ ^^ 

'*^*^ ,. ^ a(ro8 + c(m — 1> 

3m Cpempel ijl g == .5880 / a === 420, » s=^ 124$ 
1F5 U^/ m = ij = |; c = 140. 2(lfo 

a o +-^) _ 588oC 5 )_ 

420 [i . iiüLfi + 140 (i - 1)}. 420 (i^ + 140. J) 

5880>^ _ -^^T^^^. _ 
420(i±Ä£ + 35) ~ 4ao(ii^«^üi-) 
9604000 9 9604000 ♦ 3 ^960400^ 



y = 



X = 



3 * 1715.4*0 1713. 4»o 1715.14 

17x5 343 ^ - 

<my— g __ 4ao.|.4o>-588o _^ 4ao>So — 58» 
V a 4ao . 4a<^ 

e« ftnb alfo bie 420 SBf|Ä* iu 36 t^lt. eingefauft ort 
140 3Bf|Ä. ju 40 t^(t. / ble übrigen 280 SSäfpl. abet ju 4^.7 
= 5otf)tc. t)«rf auft TOOjben. DieTtuÄga.be »ac haf)tti5i2ott)it., 
bie etjle einnähme = 5600 t^Uw- bie fweite 14000 t|)li:»/ 
alfo bie ganje i96oottlc,, folgli* bet ©fewi»»: 448ottili:. 
unb biefe»; i^4f mal gtSper/ aH b«r einfattf^preW s^tjt^ 
Sit migUc^i ®^n)inn aber ijl 588b t^(r. 



• 1 



^iö^mß mit alß^htCiif(f)m ©lei^uttgicn, »95 



^ ' ■ / §# 269* ^ ' ' • . 

' @d lauft' iemanb 6o2Cnfer SBeitt/ üerfauft b(^\>m 2^ ju 

20tl^(r*/ ben Abrigett fo^ ikif er 2.optl()li;. getDinnt/ unb baß 

i> er 300 tt)(r« getuonnenf (^Atte / wenn oUec !{S<in f&r ben legtecn 

, ^uii t)et!aufc tcotben tp&re^^ 9Sie tf)etter ^^at ec eing^f auft ? 

m treuer, ben Stell »erfauft? . " 



^CÜgenietne SSeseid^nung* 



@attge 
SBaare. 

a 



pcei^. lsQ>aate. 



" pteld. 
d 



SEBaare. 
a — c 



tSerCouf^- 

y 



9Birea<^e( 
(Beiointi.* 

£ 



tD?ö9ttd»et 



CT 



ax-f-g = ay* 
IflfO ax = ay — g, 

«IV ^ 

Swelte ®(eid)ung. 
ax -|- f =3 cd -j- ay — cy^ 

Bie^t man bte leitete ©(etc^ung Don ber etfietn ab/ fo fommt 
g— f =: — cd-|-cy» 
2((fo g-^f-^cd = cjf 



pi&m 



+ d = 7* 



30 tl^(r*i 



3«! ß):eftipel ifl a = 60^ c = 24/ d = 
|f=200/ g =. 300- 3((fo 

y _ loo ^^a . o .o^ 2Q = -W-+ 20 = 4i + 20 = 24I tl^tr* 

; X = 244— W ~ 24-^ — 5 •= i9i ^^^«f- 

@^ finb alfo bte 60 Unttx ivl i9^t^(c. emgefauft# bU 
^ . 84 3Cn!e5 sit 20 t^lr. tinb bfe ftteiö*«^ 36 Änfet? jur 24I tj^t^* 
; tec!a«ft. »otben»- 6d fommt ba()ei:;bei: »icf(iciS)e ©ewinn = 

200 t^)lr» itrtb ber »ilglic^e = 300 t^Ir» 
I 6) Stimmt- matt bei biefem Satte an^ bag ber erf^e 2!()etC 

' ber SBaare f&t ben (StnfaHf^prejd \>nla\xft ^firbe/ alfo bag 
i 4 == X w&ce/ fo TO&cte bie Aufgabe unbeflimmt werben» <S^ 

»ire bann bie jweite ®lefd)un9 == ax-4-f == cx+ay— cyi 

Sie^t man biefe t>bn'ber erften ab, fo fommt 

^_. g--.f =20 ;^cx-f-cy* ''..••' ', 

2flfo ex = py— (g — f), 



I 

t 



::u 



i I IT * ■» 






398 €eft« 2^ Sttcter 3af<^nitt 

I 

|u fMm» 6« frtni biife ficSfra x nnb y ^ tl^re Sttmiitc = s, 
%t^z Uxi£u\djkt> =1 d, fo ^ man bie Slrid^tmgcii x-|-y = s 
sab X — y = d. 3ftt* Ut etfte« folgt x = s — y, cui 
b«r jWfitett X == d-f-y^ Älfo i# s — y = d+y/ fol§lw4 

s — d =sy4-y = ay^ «Ifo y = '"" "^ ^^ 3t = d+y 

-.- jis — d 2d4-» — d d4-» Kl 

«atr fO it X = d4 — = = — 3 ' ^ •*' 

btc ti^rSfere Ocoße x ftnbet matt/ ^»enn man tiz Summe nnk 
^en Unt(tf<4t(fr aSDtct ant> bat)oa bu {^alfte nimmt; brt fleixicre 
Sr2$r y obn , »etm man bett Unterfd^ub oon' ^cr @imime 

ahtebt unb nom Slrfft bte ^aiftz nimmt« Cbcr ba — ^ 

= i»+i^ *^^ = ^$ — ^ ifr^ fe iji and^ b» grifm 

9rife x gleich bct baCbcn Snmme juc falben Differenz abbat 
nab bie fUtnete ®cSfe y gleicb bcc ^aiben @umme, tDtsigrt 
ber ^bea Z>iffer(n$. 

3jl ttlfo im Stmofii x-f-y = m «ib y — x = — j-r 

|ö iF y — ^ -r a(. — cj) aC»-c) ""^ 

w I in(« — c)— f 

IT*^ a(» — c> a(a — c> 

*♦ ^ T+^ = m = 30, fo ift 

30(50— «4) + •00 3o»36 + goo loso+aoo 

- 2(60—44) «.36 ' 7» 

, MSO _ ^^8 _ 7 



K 3o(<o — 24)--»oo 30.36— aoo yog^— W 

^ a(6o — a*) a*36 7a 

_ aao _ 210 _ ^^^ 

Zkr Xnfer tut okf^ beim Cinfiufe t2f t^<. gefofift wA 
um Slifle it bet Zntn ffit 17^ tblt. Mtfouft mrben. Daao 
iß bie ^«$abe= 60. i2f = 55.^x0 _ ^oyio _ 2^ 
= 733t ^^^^-5 ^» ^^^ einnähme = ^^ulo _ a^po 
s=r J^. :c=s 293f imb bie |»<ite Siaaobme ^ 36 . 17? 
s=: ?^y , ffg c= 4» 160 == 640 t^lr.# oCfo §an$e CtmK|at 
s= 933f wiib bo^ec bet ^loinft = 20ot^(r« 

!Dtan ^ittt oud^ f obec g hmdn ibt SSetbiCtnif in x obci 
7 bcdimmfii ttttnen/ fb tvndebie Xnfgabe an^ befümmt gc 
9f{m ftin». <Si fei g =s »y 1 . fp i»ite Üc f cfb €Mit<tMf 






0.1(0 ax; Ä= ay^-^uy/. 
obcc ^ax == y (a — u)/ 
#r yCÄ — u) ^ 



.y — — — r-/ 






• » • 



' .' ♦ 



a 

tttib ba ou$^ ^e( imiUn @{eid^ung folgte x 
fb ^itte. man 

y(a — li) f r 

a ^ a — c 

foIfiKt^ y (a -r- v) (a — c) = ay (a — c) — af , ^ 

Olfo " . af = ay(a — c) — yj;a — u)(a — c)/ 

Obet aFs:=: y (a-^c)(a — a-|-u)/ 

Ober af =s. y (a — 'c)ti/ 

«tfo \" -^ — -— - ca y; ' 

6^ fet u z=a 20/ fo tfl md) b^n It^ttgen 3a^(ett be^ 

'^ ~ 20 (öo -'24) "" aö.36 ''™' ' 3 r" ^ 
60 '60 

►— r T I 



SO v '» 

■•l 



100. 



6« t(i alfo bfr Äitf er ffer iif t|^{r^ «mgetcteft / eBen fo^ 
tUm ber «ge X^eti/ Wr {Refl aber ju t6f t^(t* terfaupt 

•?^ ercmptf Ju 9lr/io;' 

66 fau^ jemanb 43I2 ® fptv ®etterbe / tfi^rfäuft bat^oit 
io8 3Bf|)U B« 4Ptl)U*/ fta^Jlbrifte ju 45 t^r^ ®ie wet gtt 
toinnt n, toenn man weip/ bap bet^ miglid^e ®e»tnn 6000 t^(t» 
httägeS'j^itti unb wie toeuec ^at et emfirtaiift? , 



■> I ) . 



» ^ 



< Xtigtmeiiire ISejetdElffuns» 



a 



^fhfotif«' 


2fteUtet 


tBettav4^* 


«Reüber 


9erfaufl'' 


Sßftetffl^er 


!9}p9li(^et 


p(eM. 1 


9Baaec. 


pcd^. 


ffiaare. 


pcel0. 


(Beginn. 


®«n)iniu 


X 


c 


d 


ä — c 

■ 


c ■" 


y 


S 



@c{[e . SU^ung. 

ax-f'g = a^/ 
«IfO ax =3 ae-^g/ 

X = e — -^^ 



r I 



\- 



400 



^x^nSi^dl a»<tier Xbfc^mtt. 



jDa^cc 



ax-jf-y =3 cd 4- aß— ^/ 

alfo ax == äe4-f-(d— e) — y 

==:•«— -0(6 — ^d) — y/M 

r r r-A ^ ' c(e — d) + y 
fotg(l(^ X = c — ~ j- — «-*-• 

^ ff c(c — d) + y 

a ♦ a 

^.f^ i c(e--d) + y 

a a 

ober g == ,c(e— d)+yf 

folglich ß — c (e — d) = y, 

3ni Cpempel i(l a = 432/ c = 108/ d s= 40/ 
« = 45/ g *= öooo, 3tlfo 
' x'=?= c — -S- = 45 — «000 _ 45 — 13I == si^tjlr. 



y s-s g-^^(e -* d) -t=a 6000 -^ 108 (45 — 40) 

==6CK)pr- 108.5 = 6000 — 540 c=a 5460 t^tn 

2>ie ^tobe^ftt olfe« «cfetig. 

8) Spempel su einem !Re6enfaHe. 
r , e« lauft jemanb 400 9Bf|>I.j^(trei(e/ . tKrfiaitft bauoti 
4mflJo me(/ a(6 tec ^Bifpel 4|i){er^6Q(let, b^if 9^ifpe( a» 
36t^(r*^ bad Übrige Un SSif^pel s^ 40ti][(r. 8Jte t^eiift M 
er eingefaiift unb mt Ml gemnnf^fi, tvenn man mif ^ ba§ er/ 
aUed f&r hm $ret^ be« 9lej!ed ))et{Epaft> i^^i..^ me( ge? 
tponijen JS)4«e/ of^ ber »irfljiijir 0eminn..6etr49tV,V"' 



^trgemeine SSejei^^nung«^ 






fi 






,1*-P^ 






'? k' y 



py 



/ 



Srfle @(ei^tiit§» 
7 iax+py = afe/ ;, 
* alfo ax = ae -^ py, 



/ 



Streite ®lei(^uR§» 



2)tefe 



ated^ung mit d^ehtaif^eii ©Irid^uiigem 

^ 2)ufe ®(etc^üng oqr bep nfleti aügejogeiiy fommt 
o(fo y (p — i) = xm(e— d), . - 

polgßd^ mea(c-7d)— pym(e-^d) «s ya(p— i), 
iöbec .iiica(e — d) = pyin(e — d)-f#ya{{) — r), 

bbet mea(e— d) == y[pm(e — ^) + * (p """ l)]/ 



401 



« . \ 



^ *^ »^ ni{e — d> 

gi> = a^ = f .2f((a 



*i 



3^"»- 4;(4Q — 36) 



= y/ . ^ 

4 ; a =2 40b , d SÄ 36/ e =5 40/ 

itfOOO I6OC6 



f+ 



400« J 

4.4 



4 I a y 



= ^I655Ä• 



16CKPO * 3 480QO 

== ^^^(t-^) .^ ^\^-i ^ 4800O 
4(40 — 36) 4«4 ']a9.4,4,3 



1000 ,■ 



»9 



*'^4-34t^ 5= I37i-f ®fP^*^ Söt^lr. Derfauft wotlrctt / b^c 
*'f* .262^ 9Sf|)U aber gii 4ötl)lc. 2)te Aufgabe ifl bö^et 



y 793-3^ tl)tc., bie erPc ßiitna^me == 49651! ff)lr./ bie jipeite 
^'?na{)nic= i0482|f t^^,' bie ganje (Smna(wie oCfo iS448-^t^(.# 
Ner bec wirfitcfte ©eroinn = i655^tl)ln/ wie e« fein fott. 
g^« niSgücf^e Sinttaf)me ijl = 16000 t()(r.^ atfo" bec miglid^?. 
Pettiinn t= 22o6f| unb blefer iflt st= 1655^»^. 



§» 270. 



9) Srempel.ju 9lr. 11* 

^^ (auft jemanb 100 3tn./ t)ecrauft babon 4o3tti.^ beti 
Ntiec ju 32 t^tr. / ba6 Übtiöe ju 40 tf)lCt / gewinnt 400 \\i\Uf 
^ btel i)Jltte er getvonnen / menn et aUe^ 5Uf bem tegtertt 
M^ wfauft (^dtte v<x6> wie it()euer l^at et emgefauft? 

" a6 



402 



«cflecSM- Stoter Vbfc^nttt; , 



* 1 ». 



, c d • — cl € I f 






alfo 

mint 






= ae — j, 

1 T 



ax-|-f = cd-^ae — ce. - 

3ie^ man biefe (Slcic^ung r>on ber ctpen ab/ fo Comotf 

y — f 3=2 — cd-^cc^ . * 

obet ' y = f'4^c(e — d). 

iDiefen SBert^ {latt y in bie SUetc^ung f&t x gefegt / f ommt 

' f+c(c — d) • 
. X =fi= e-^ — -^ : * 

3m (fpempit tjl a =: loo/ c = 40/ d*s=i 32, e = 40/ 
,f = 400 / alfo 

400»40(40-3l) __ 4 0+40tg' 



ZOO 



X 00 



X = 40- 

=3 40— ?l§ ^ 40— 7f == 32itl)lv. 
^ y Ä= 400-4-40(40 — 32) = 400+40*8 = 720t^Ic. 

, fSUä^mt nia9/baf @peni|)«( au^/ fo '»irb jtcl^ TiUti in 
aii^ttgWt pnben» . 

la) Cyitnpel ju einem SlebenfaUe* 

9^ lauft iemanb 12 mal fo \>ul Senttier 4U ber dentüer 
S£(^alec fojlee/ i^erfauft bauMi 3 mal fo t>telr/ al^ bec @inf aufi« 
(teid f&c ben Sentnec betragt/ unb in>ac bzn Rentner ^u 40 t^lr. 
batf Übtige^ aber ben ßentner f&r 1 20 mal »eqtgec Sb^aler^ a( 
ber mSgtid^e ©eminn betrigt. SSie t^uer iil eingefauft ui 
t»ie Dtel beträgt ber migltcije ®eipinR/ toenn ber n>irf(i( 
4950t|)lr« au^mad^t? 




Qdlgemeine iBe^eid^nung* 



Sante 






SESaare. 



prei(^. I 9Baare. 
d ' jmx— qx 









/ - 



Btt^ntm^ mit' cA^itaif^m ®(dd^ngeiu 403 

• « * • ^ '''^ ■ 

OlfO ' pöix*-|-py Ä? mxjT/ N 

Streite ©(ei^utig; 

Atfo pm?t*-j-pf ata pqdx<4^mxy-^qxy/ 

folgfidf^ pf s= -^ pmx* 4- pqdx -|- mxy — qxy/ 

Obft pf == --^x^piii^-xCpqd-f-iny — qy) 



P 



V ' 



^ e« fauft jcmanb, 8oo eHeit a;u(^/ M« ffff^ ju 3 tfttt./ 
I bnfäuft/bar)Dii einen 2f)et( f&t einen ^m%xi ^ttii fUnfSU^ 
i|a 4j.tb(r*i gewinnt Zobx^t., fßttz aber looöt^lr. getponne«# 
; «»(nn ec aUeö für ben (egt^cn ^cei6 oerfatift ()dt6* S^ie du( 
[ItUen t>€(faufte ec juerfl unb im tl^tmt bie (SUe? 



9Anse 
iBaore. 

a 



b 



^n^emeine Ceiei^nung« 



X 



y 



a — X 



pr0<4. 



e 



f f 8 



6r|le ®(eid|iuttd. 

ab -|- g fi= ae* 



ab.«-|-f =3 xy-^ac— -xe* 

j&ei in ber erßm ®(eicf^und f^'ne ton ben «niefofnnten 
llrSfen Dorfommt , Unb aud bec gleiten ni<^t nUe beibi beflimmt 
iPftben fonncn/ fo ifl bfe Aufgabe felbfl vnbeflimmt. ^er 
^migUd^e Scipinn tfl unnSt^i^ ongegeben^ benn ba g =;fi ae — ab/ 
[l. b* bec miglid^e @eminn gUfcb bem Unt^rfcbiebe bec ^(u^gabe 
Lunb mbgUc^en Sinnabttie ifl/ fo fann g nicht löinM^rltci) anv 
(enontmen werben unb ifl aw^ voktilö) m Sj^empei fatfd) nn«' 

Begeben/ benii bie TTu^gabe ifl s=s 22400 tb(r« unb bte mjglidf)^ 
Hnnabme «= 3^600 t<jU.# ötfo bec inSgUdbe ®ewintt V^ootblr» 
l^m Sjrettipel'nmt otfo bet mh^ix^t Gewinn wegbleibest. jDann 
l|ibt e« aber nur Sine CSUid^ung; tinb ba^er oacf ^cA'Q^mif^ 



>' 



' • -' V 



/./ 



N, 
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Crfttt2&etL Stotct XUcNtt. 

^^I^^WW^^^ 9^H^^W^W^^ ■^^»^^^F^F^P'^r ^^^^F w^^y^^^^^^^F 






smr eine mbcfointU OfHe cst^tni. GehaSb «tor cme Ifr 
kffaimtin Sktfrn^ (if ta bff cf#m 6lc«^iig voxUmmnu 
Ittrd^ t^f Sef^Ütnif |n einet «oti ^n tmbffassten 9tiia 
ifftmmt wltb, fo ift ^ic Xaffifinig ^ Xufgii6c mi^Isc^ m» 
brt mS^tic^ Snpimi fann »ittf&^rlü^ an^t^^m tttctciL 6l 
ifi alfp btcfer Sali mir in feinen StebeafolUn mhglUS^ , onb 'ms 
ttcicn 9oOm tmr einen onffi^ren. t 

ts) 66 fanft iemanb Soo9Um Zud^, tt^it bte Sit 
mit Btftltw fcrfauft bat>on einen S^eU §tt einem gra^gm 
9^tfe/ bo6 flhtge aber ifmal tbeuret/ geninnt fo 4oot^(r.f 
%iiU aber i^mal fo mel 2b<iUr gewonnen/ oI« er ^Uen ju^ 
erfl t^fanft t^at, wenn alfed ju bem Ugtem greife »ire Mt» 
tauft tvotbrn* 9SU «iel 60en ^at er guerfl t^erfanft nnb nu 
treuer i 

ungemeine Se^eic^nung* 



6anu 
naate. 

' a 



eineotifl'ltbat tcdSerfaiiMOtefi trcr 
pteil. joadfe. | prritf. |tBaare. 
b I X I y ja — X 



fBetUuii 

prd^. 

my 



@aolnn. i ©enrnii. 



fotgüc^ 



(Srfie ®(et(^ung«. . / 

ab-f-qx = anxy/ 
ölfo qx = amy — ab/ 

X =t= — ^ • 

3n)ftte ®(et<^ung. 
ab-|-f =?= xy-|jamy-r— myx» 

' Ste^t man btefe ®(eidi^ung t>on ber erjßcit a&/ fo fotnnt 

qx— *f = — rxyJ-myx; 
a(fO — .f 5= — xy-f-myx-r-qi^/ 
Obir f c=s xy — iiiyx<4-qx/ 

Ober f 5=3 X (y — «ny-f'^)» 
dlit man ß^tt x Un in ber ecflen @(ei(^ung gefunbcnc 
ffletftl^/ fo fpmmt . 

f amy — ab / in* 

= —-^ — (y— «y+q)/ 

ober qf = (aniy — ab)[y(i — Bi)4-q]/ 

ober qf 5=5 amy*(i— Dl)— aby(l— ni)-j-*aniqy— ab?i 

OlfO qt+abq = y^ain(i — m)4-y(amq — Bb(i — m)^ 
ober q(f+ab) =s y^am(i — n»)4-'ya[«oq — *>{l — ^)l 

2)ie Vuflifung biefer quabratif^en ®(fi(^ttng folgt 
Itoeitin 2^et(e; 



. \ 



>/ \ 



Steößun^ xnH algei&ralfd^ij ©letd^uttgen; 405 

§• 272* 

13) Cpempel §a 9lu 13. 

6d tauft jemaub 100 3tn* Äaffee, bä« Wunbffir ögr.V 
tirf auft bat>on etmit 2i)ett / ba^ ^fimb' (Sr sgr«^ hm fibcigeti 
fo,. W «r .15581 t^U. gewinnt unb i833t^^'«^^ getoonneti 
l&tte, nxnn fiUe^ f&t ben ^cetd bed 9ie{le6 t>ec(auft k90i;ben 
toite. ' SBre t$te( ^at er 542er|l r)erFauft unbi^ie tf^euec ben 
9leß be^a^It befommen? . ' > 



^(tlgemetne ßi^tid^nun^. 



^nte 

IBaare. 



b f X 



d 



9teflber 
a— .X 



^Seffaiif^! 
pre<0. 

y 



mtfutttt 

£ 



e^eiDlna« 



6r(le Ölei^^una. 
I ®V-|-g = ay/ 

V 

3n>eite @(et(^un9* 

ab-|-f p= xd-|-ay— .xy» 

2)tefe ®(ei^and r>on bit etfjtto abseji^gen ^ f omhit 

g — f == _xd+xy, ' 
ober g — r=2x(y — d)» 
9tatt y Iren SBertf^ -gefegt/ fommt 

g-f=^x(b+f-.d>' 



b-ld+^-ß. 



x«< 



fro g)futtb/ alfo i^t^lr. fftt ben äentnet/ d == sgt. ==^thit», 
;Ä(fo i^t^lr. ftr ben 3emner ^ i =i I558f , g= i833ft^^'^* 

«75 



i'i6 IIP I 



1833^ 
xoo 



«75 



tw'mmt 



•ttt.2 75 • • 

"^ rio "^ 



12 • 5 

2 



3o3tn, 



^75 




y.= :^ + TS^ - ^^+3^ = ^^+:¥ 



.01(0. f&p-'ba», ^funij ll?Trf sr^=? iPfl»» > ' . 
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!Sx^tt!S^iU fbieetn 7a>f^nm* 



in 



ttri 



Qi ffnb ä(fo t)on Utk loo Bth. |uerft 30 $itu bai 9^nb 
SU 8a^M un^ bann 7o3tn* ba$ ^unb ju 10 gr./ t>ecNitft loocöitt* 
2)abei iß bann ' b«t oicf üc^ @f»inn 15587 I^U» unb ^ei^ 
ina$ii(tK 1833t ^^^'^^ gweffm 

• 14) Gin 9{<6ene);enYpe( Jtefe ftc^ iilitn, wxm man 1 

burd^ bc nnb g burc^ 7 au^br&(tte# {»S9» d 

g c= qy* 

^nn l^tefe bte erfie Oietc^ung ^ \' 
alfp ab =?= »y — qyr 

>foidUcö »=» y* ' 

S)tf i^eit^ ®Ui((^uni§ ober mSce 

ßb-J-f =; ij- + ay— xy^ 

ober m(ab-j-.f) s= x»-4*ym(a — x). 
©tatt y brn 8C8<r4 gefe^t^^ foramt / 

^ I ahm fa*— x) 



«(ab^+f) ;=P x» + 



ober ma*b— mabq-^maf— mfq s=3 x^(a— q)->f^^bai— absix^ 
SoIgUd)^ ba n4) m^^b auf betben 9fittn ^tbt/Commt 
bie quabrattfcbe . ®Ui(i)ung ' 

s . maf-^oifq^roabq =;= x^ (ar^q) — abmx/ 
ober m (af-*-fqr-^abq) 5=5 x* (a-r-qj-— abinx^. 

Obf r nJ [F (a — q) — abq] = x» (a -^ q J — abmx^' 

3)ie ^tflifung fte(}e im {iveiuh S^iU«. 

15) ffp«mpel ju gfr. 14. 

6« {auft icmanb' 400 ©tten / bie Stfe ju 3 tbft., wfattl» 
einen 2N^ bie SUe $u d^tb(r*f ben 9{e1l ju 2|:tb^r.# »ie 
t^iei ()atte er gewonnen unb lote wl ^at er {ue/ft üerfouft; 
ivenn man miit bag er 3oot()lr. gen^onnen ^Stte # toenn oüel 
für ben ^rei$ be^SKeßee mire beffauft »Orben? 






b 



^Uge^eine i^e}«i<lbuuit^ , 

9aae0. ot^i^- 9«or^ pcd^.* |^biiiii.i®minii* 

- * d ja~Ä . e I 7 j g 



N / 



y 



SM^nmQ Mt ai^ekaifid^en ©Uiä^unQtn. 407 

ab ^ g =3 aa* , 

ab-J-f =3 xd-J-ae — ex» 

«^ur'tfl »iebec bec SaOl/ tote in 9lr.ii. S)er migHd^t 

;C(»inn tfi uriDit^tg angegete ti r weil e« fc^^ Htd^ bie @rißeu 

ca,/b unb e befantit ifl.v 3fu(^ tjl er nur $ufdUig richtig» 

3(u^ j)er ^meiUn @H}t4)ung aber fann nur Sine unbefa^nte 

Otipe b^flimmt »erben ; bie Ttufgabe geriet a(fo ju ^en unb«s 

fiimmten. 3i^()t man bte jmette ©leic^ung »en bet erflen ab^ 

fo et^dlt man g — y = — xfl-|*xe/ ober g — y =,x(e-^d)/ 

alfo — y = X (e — d) — g'/ ober y = g — x (e — d). SKon 

tDtcb Aifo einen realen SBert^ f&r' y.er()aUen/ toenn man x \h 

bfjKmmt / ba| x(e-7-d) fleiner iji at^ gz unb bü g = a'(e-.— b) 

J\t, fo rtml x(e — J) fleitur al« a(e^ — ib) fein. Unter J>iefet 

SBebiagung faxin man x b^eliebig todblen. unb man nnrb jebe^^ 

' mal einen pofttiuen 'SStitf) f&r y erdaUen* Umgefe^rt / nimmt 

inan y^beüebig an,, fö muß/ ba |^^/f ober ^ ^^"^^^ f= x 

.l|l^ y f (einer al9 a(e-^b) angenommen »erben, wenn x einen 
teaUh 98ert^ erf)aUen foUi ^ad) ben ^aWn M Spempcl^ i^ 
g ober a(e — b) c=s 390 nnh e — d = |:t()(r, S^ mug alfo/ 
loenn man x apne^men lotO, x . ^ deiner fein a(g 300 unb ba 

. ^ aud> nicbt gcifier/ a(^ bie^gan^e äBaare =.40oS((enJein 
fönn, in »etc^em §aKe ber 9Je|E =3 o »firbe, fo i(l ber ^Scfejie 

' SBert^ f&r x =? 400, alfo c=ic a, bann i|l 300 — 400. J 
= 200 t^lr. aU ber gefu4)te ®en)inn y* Stimmt man y an, 
fa muf e«/ ba a(e— ^b) = 300 ijf, auc^ f (einer al6 300 
oiigenommen »erben. X)er \)bik^9^ 9Bert^ f&r y ifi alfo 300 

vW 4inb bann »irb x = JQQ-^3oo ^^ ^^ j^j^^ ^^j^ 

iii4)tl fftr ben ^rei^ d, fonbevn aOf^ f&r ben |>rei^ a Det^ 
fai^ft twrben. '-' 

» ^ 

IDrficft man im ßperapel eine ober me^rki ber befannten 
®rSfen, bie {id^ in ber etj^en ®lei(j()ung befünben, burcf) t^r 
Serb&ltnif )u ben unbefannten au6/ fo »irb bie }[ufgabe be< 
^immt* . 3* S. e« fei g =: my , fo i|l bie «rfle ®leic^und 

aV-J-ioy -=5 ae, atfo my = a(e — b) urib y =;= * "^ •* 

3ie|t man nun bie {»eite €Kei4ung t>on ber erften a^, fo 
bleibt my — y === x(e-*d), ober y (m — i)'i=ac x(e— d). 



/ 



I 



408 iSxfietS^iL 9iattf Vbf^aitL 

g&r y htn »ertl^ %tf(bxiAtn, foromt *^^^\ m~i) = x(e-a), 

«^ctft e« alfo {«93. in ber Zufgaht: itt nth^üd^ emm 
xfL f mal gcifir , aU Oet totrf Cid^e &minn , fo tfi m = ^ 

«nb 4oo.|(t-x) __' 400.M .= 400. 1 

3 • ^ , t 

= 300 üüm. 
^itU mm e buxdf j 6ejlimmt/ {.85* e s= i/ fo »dre Me 
nfle ©Uic^ung ab^-g == ^^ OlfO q^(ab4-g) s= ay tti^ 

®W4>tttt9 wti bet ecpe» ab, fo tmmt g— y = x (^i— d), 
ob« g— y = ^_xd/ alfo, ftatt y bcn gej^nbenen SE8*ttJ 

gTab+g.) _^ xq(«b+g) . 

a aq 

obft g- q(«b+g) ^ '^f »>>+«> j^ 

«rfo ag — q (ab 4- g) = X (ab + g) ~ adx/ 

Ober ag — qab — qg = x (ab + g ~ ad), 

' Obet g(a — q)-^qab.= x(g + a(b — d), 

Dber g(a— q) — qab ==x(g — a(d— ^), 

' g~a(d-b) •-^*- 

6^ fei beti obigen 3a^{ett jemSf-q = Si-Ä- = -Vr' 

y == "l^W^oo^a+Soo/ ^ 'Tr*"oo '_ 900.100 

400 400 *"" 400 

ünb X «= 3oo(4oo--ir ) ~xr>4oo^a 

. 300 — 4oo(2j — a) 

' aoft 44oo*'»03 9oo*goo 300*3 5QO _^ 72000^ 

300— 400. J "*" 300 — aoo 

XQO - - XX«IOO " ** 






i6) (Sjjemprt tti 9?t/i5» ^ , 

(S6 fauft jemanb 840 3tn« Surfet; biift ^funb ^u 8dt*> 
«erfauft einen 3!^e1(; ba^ ^ftthb {u lo^t*, ba^ Qb'rige ^n i2|^r«/ 
^«wtnnt i4ii6f t()it. ; n)ie me( {)Stte er gVtJDonneti/ »enn aUe$' 
jit bem Ugtern greife n>dre t)erfauft motbeji iinb toie oitl ^at 
irt guVrjl uerfauft? i ' 



3(((d^>^^i^^ SSe^ietd^tiuns. 






einfdufj^' Sl^eilber 


SSftfÜUf^r 


DleflVct 


^itUM-' 


mxtn(^tx 


pcctd.. Sßaatc. 


Vtt\$. 


SBaare. 


prei«. 


iS^ewinn. 


' b . X 


d 


a — X 

1 


e 


.f , 



KBetoinn. 



ßcflc ©(cic^ung; 

ab-|-y =3 aci; 
' alfö y' = Ä(e — b); 

^miu @(etd^und* 

ab-|j-f = xd^ae— 'XC/ 
alfo xe' — xd = ae-— ab-T-f/ 
ober x(e — d) == a(e-^b) — f/ 

folglich " - are-b)^f 



x 



e 



©ie man fielet ^ ftWbie aSefliramiuig^tt wn 3c «nb y fe)^r 
leicht» 6e i|l a = 840 3tn. = 92400 ?)ft>*, b = ^tf)iu, 
d = ^tf)(i:*/ 6 5= flt^lr*, f = I4ii6f t^tr^ 3f(fo 

y =^ 93400(11^— f) = 92400 (f|.~if) = 92400 *Ä 






^ -^ 






1^315 — I4il6| 



34081 



Tg* 



92 400. /y — I4H^f 

"* a5 20 "^ 

. T8" TS" , 

_ ^<$,a5 48 
'3 * 5 



s= 1925*16 = 30800 ?)fbv =3 280 3tn» V 

17}. SStc n)oHen m einem 97e(enfaUe d burd^ x tinb £ 

biticcl& y bejKmmen. unb d hnt(S) — unb f burdj^ X auöbrfrden/ 

f0 , bleibt bte et]pte 9(eid||und u;it>etf$«ibett / bie {«Mite dbet wtd> 
'i?emanbeU in 

_ ■ _a .1 



. ab--|-X 






.' » 



410 GcfUtSM» SiotccV^rfft 

3ic|( mm Mcfc Sfculmg vmi bn ctftm a(/ f» 

j — i = xc-i , • 

' q m ' 

•bet qmy-«— 017 == qmez — qx*# 
alfe yai(q — l) = qmcx — qx*» 

gfir y bm SS3nt^ gefiftt, tommt 
» • a(e— bjin(q — i) = qmex — qx*, 
ober qx* — qmex = — a (c — b; m (q— • i), 

ttiie (ptabratifd^e Sirtd^iuig/ bte im $»eiuii Zinnie aufg(ii|l 
9crb* Xtt(^ tvenn man d unb e bucd^ x , ober d bnnjb x uat 
e bitr^ y bejtimmt ^tte^ iDfirbtn qnobiadfdlK Olci^m^it 
grfommen fein» 

^itu matt beh Stnf aufSfMrffU b btu4 ^ , obet bte goiqe 
ffioare a bnrdl^ x befltmntt^' fo »ireit rinfa^K Stei^^mgfA 

gefotnmcti* €$ fei b = ^, fe ^tpt bte etfU Glei^mtg^ 

•X f 

aifo ax-f^jy *5= pae^ 
folglich py = pae — ax, 

alfo y = -lil— -1; 

ttnb bie )t9eite »Gleid^ung 

2)iefr t^tt ber etfien abgejogm/ fomint, 

y — f SÄ= xe — xd/ 

ober y =5 x(e— d)-j-f» 
3({fo iat matt 

ober ape— ax s= xp(e — d)-t-pf/ 

', fotgttc^ apa — pf =3 xp(e — d)^i-ax/ 

0bep p(ae— f) =5 x[p(c~d)4-«]/ 

» p(e — d)+a 

6fl|l tium bitfeti Siertl^ in bte @(ei^uog ffti y , fo (omnt 

• /^ . p(ae — f) X 



M 



' . 



p(e — d) + a * 

» e i f p t e L ' 

, tfj5 föuft^jemant* 100 ^tnv« urtb be^l^tt fir ben Senttut 
^ mal tpeniget X^qUr / all er ^etjl ä^ntHiPt ffic bm ^reid 
fton 25t6(c. pro Sentnec tjccfau^ _ ©al ilbrige t)etJauft et 
ten Sentne^ $il 3ot^It« unb gemtttnt r<^ Sobt^lt./^ mu t)ie( 
dfntmt ^t er^^erfi t>erf auft unb toie Später gewonnen/ mnn 
r«i atted $u bem (e^rn ^^eife t^erfauft ^J&tte? . . ^ 

3m Sjfcmpel ijl a === 100 / p = 2 # £ ajs 000 / d = 215^ 

c = 30/.alfo " . ., , . 

* 100. 1 100 ,^^«#fcf- 

^ -^ 2(t9p.30r-.Soo)- .^ g'faQQO —8 00) _^ . 44oo 

. 2(30 — 25;-j-U90 / Si»5 + 10O ' ^^ HO 

c: ■ = 4i>3tn* ' ;'.'_' ' 

. 6^ fiiiii .a(rp sv^cft 40$tii* vecfauft wixtbeio unb. iiet 
ginfauf0|>wi« ift *» -"^^ = .a^ttlr.« ber niJa^i^ Ö^«*««» 
; aber =5 1000 t^tr» . . 

fi^ \i\dL =^ n, älfo bie eirile: ®(eid|f«t|ia 

, rxb.-^y s=s rxe/ 

3tteite ©Uiiftunj» 
2>itfe t)on bec erfien a^gtjogen , Hmxat 

Y — f p=9, xe-^xd • 

=3x'(e — d), ' 

ÄtfO/ »enn man fäc y ben. Söert^ fe$t/-fommt 

rx(e— b) — fc=5 3:(%— d)/ 
fo(gli(l(^ rx.(e— b)-^».x(e-f-d) s=: 1/ 



412 'GrfUrSK^tL Sittttt TCbf^nitt. 



{Ra^ bell Sagten bei taprigen Srempeti ift r = ^. 3f(r» 

— goo • goo . 800 

i<30 — 20) — (30— «5) i^xo — 5 



»5—5 



800 _^ 



20 



:= 40 Bt9< 



Spa y = rx(e — b) mx, fo ift, f&t x bett SBert^ ge= 

ff|e / y = y Ye ~ b) >^fe — d) ' ®**^ ^ ^**^ "*"*^ Si^lec UQb 

9ttann \mxA r(€; — b) bibtMct# fo fommt 

f 



I — 



e~d 



, .7ii\o in Sa^^eii 
800 . 

' *■*" 30— as 



r(c-b) 
»00 



1 



100 



|(3o— 20) 

= ?2^ = loootjln 



z — 



s 



|lio 



I-& 



8Q0 



T 



S* 275* 



18) Stempel in !Rt* 16* 

e« tauft iemanb 6oo93^(«/ ben SBtf^el |& 4ot^fe.r 
9ecfaufc aooffifPl. ffit einen getviffen ^ttii, hai Ü&ctge fo, 
baf er 6000 t^lr* gewinnt, l^^tte aber loooof^tt. genNmaen, 
toenn er atte^tu bem treffe bei Kefiei oetfauft ^tte» Sßte 
HftutHot er ben etflen S^U nnb ben Sttft t>etfattft? 

Xt(gemetne SSetetd^nnttg* 



Staate. 


pteW. 

b 

4 


^(citbeT 

SBaart. 

c 


preU. 
X . 


tRefc bei 
SBaace. 
a— rC 


^ ptel#. 

y 


SirCttiber 
f 


9rö#n4« 

g 


1 


'€rpe ©reid^ttttg. 




ab+g «= ay. 


« 


«IfO b+f=f=7- • 


• 


** * * 

. Sioette SUtd^ttttg» 


S>tefe Mtt 


ab-f-f = cx-J-ay — cy» ' - - 

bei ecften 9rei(^ttttg abge|Qgen/ fonniit 


• 




s- 


• • 


-cy- 


€X* 


- 





9te4i>ntnd mit d^tbtaif^en ®td^ixii^tn, 413 

* . • # 

eW. b + 4- — -£^=x» 

3m @|;empe( tjl b =3 40/ a c=3 60O/ c es aoo/ 

£2=6000/ g>= lOOOQ^ ilfo , 

y = ^o+fm^ == 40+ i6f =^ 56f t^ff* 
X = 40+i6f — 4^ =;= 56^ — 20 = 36f ^^^^^ 
f < itnb alfo ^i'e 200 SSfpL mit 6f6Aen / nämtft^ ber 
Sift^cl SU sdft^ln/ bet diefi aber mit bebeutenbem (Setouin^ 
namlid) bec SBfsifpeC |U 56f t^lr. )>erfattft »orben* 

19) 6):*mpel;|tt 9J;m7* ' 

'6« lauft jemanb 6oo60en Sudb/^ ^t^ ^0^ }u 2|tl^rr.^ 
t>et!cinft 180 Stten ju einem giewlffen pfeife/ ba^ Übtige bte 
^0* ^^ 3i^¥^*f ^'^ ^^^( getpinnt er unb xpie treuer bat er 
iuerfl bie 6tte «erfauft/ oenn er. 45otbin ^ewonnm b&tte/ 
tvofccn atte6 fi^r ben lebtem 9retd wäre t)erfauft »erben? 

^(((gemein« tBeiei^ttun^g« 



. a 



ClQfaiifie'l^eU t erlS^teaud' 
b I c ( X 



fke^ ber 
SBaarc. 
a— rC 



aSerfaufl'taBtteiid^er 

« 1 . y 



!D}5igfic4er 

e 



Crjte ©lejdj^ttug» ( ' 

ab + g == ae, , 

ab-^y = cx^ae— +ce, y , 

IBie man aud ben ©tetcbunsen ffe,bt/ i|i bie Aufgabe 
, Riebet ^iuibfflinimt/ »te in ii« unb 15* 2)er migUcbe ®en)tnn 
ift ttiinit^g angegeben # ba er fcbon burdb ben Unterf(f^ieb ber 
^u^gabe unb mbglitbln ^inna^me bedimmt ifl* 

Um bie Slufgabe bef^immt }u ntacbeU/ motten, »ir ben 
^igKc^en Oenrinn bUrd^^ fein S3er^(tni| iw^ tvirhi^^en auh 



^ ^ 



;oc>*}« 



414 Crfkr S^ Süctct TBsl^fymtL 

«b-l^pf = Mf a(fo p7 = ac — ab = a(c — b; bb^ f«^ 

IM^ y — J!ilZ±L. 3m^ bmui an bie i»citf eict^oi 

P 
MB bcc nfks fl§f |Si fofloBt 

py — 7 = ce— cic# 

alf0 y^p — i) == ce — cx^ 

etM j tat 9itrH gefftc, ftflUBt 

—2 lit ^ = CC CXi 

Alf« a{c — bj(p — i) = pce — pcx, 

fal^lu^ pcx = pce — a(c — b)fp — i^ 

p fei = li, Joül 

= 3i— ^S^-5^ = 34-4 ^ 3tWt. 
DU ttfteu 180 tlQfii finb alfo btt 6Be |n 3tWr. tetUuft 
um!bm anb ber migli^e Snotnit iß | * 360 ^=^ 450t^r« 

$• 277- 

so) filpnaptl ju 9lt. ig- 

S< fanft jemottb 433 St>(. , im StfjM )« do t((r./ 
Mcfaaft 108 ffifrl. fftr ctnrn gfotffrn 9tet^ # ba^ ftbrige bm 
Stf{>e( |u 25i(lr. / gfoinnt fa f8ootb(r.# vie t^rr ^ tt 
bie lOSSfpt* oerfanft tinb mit «M btoe er' gcnoae 11 / oem 
n ottr« iu bem (((ftecn greife tfirrfauft b^ttcl 

Die Aufgabe kft fo (ctc^t / baf »tr «0( ive ttere ScictcAing 

ibf rgf ^en iroßen. y ifl = a (e — b) nhb x =3 c — *^^~ • 

93ir »otten ba^c lieber einen ^tbtufoü betcac^tm ttn^ e 
hatdi X, a ober bnr«^ y bf(limmen» 

C5 fanft airo ;emanb ßetreibe/ hin SBifpet fit fiot^r.^ 
•crfanft booan logSBfft« fnr eroen geotfen |>rfi</ bai übcigi 



0teti^nting mit alge{«df(i^eü ^Uii^ui^exu 415 . ' 

fanu^ iSc^minnt fo igoot^Kr« SBte mr( ^ättje ec 9e»onnm# 
l^hti oUe6 s^ bem Untern greift tD&rt KtCouft toorben utlb ^ 
|»i'e t^er üf tCaufte Vr ^u ilos S3f))U / wenn mon »eif ^ tdf 

: 5 mal totni^n !03tfpe( faufte/ aU bei; iti6g(i(^ @etmnn in 

;(|aUm\ betragt? 



aar«. 
P 



~\ 



^(Idemetne SSeseidEinuns» /~. 



^tnfaufd- 
b 



9Baace. 



pteitf. 



X 















6rße @tetc^ini9*. 



Tb 



p ^ p 

— L.I c= -32L,. 
P^ P 

b+p/= qx/ 

b+p 



. ölfo 



yb 



+ f = ex 4- ^^^ — cctk* 

IMefe .(&iriö9VLti% \>en ber itüen abgejogen/ fommt 

y -^ f c=s' <<qx — - ex 
• t=s xe (q — 1)#- 

©tatt X bjen 9Be«?) gefegt^ &inmt 

Sm 9ttmpiA tß b äs 20y c =3 108/ q = i-^ «=> ,'ff« 

}» = 5; Älfo ■ ^ ■ , . , . 



[•■X 



TT 



i _ «5.io8.a_ « ^jg^ ^ 5.36:2+1890 



13^ 15 



X I 



S V 



416 6t(tct 2^iL -Skctet ICbfc^nttt. 

ftt %at alfo ai«o _ ^32afi>L «ngefaufit, bU xoS^pt* 
|tt 2if t^v. «xrfanft onb brc migU«^ @e»tiiti t^ 2160 t^ix. 

In 278* . 

»1) (SF«ilipel Stt 51t- 19. 

€« lauft jemo^b 500 3tn. / ben Sentiicc gu 40 t^lr. , \>iu 

V fauft botwn '100 am- ju 45t^lr-/ ba« Übrige fo, Oai er erneu 

bebeBtettbm &ipiM ma^t. SBre treuer wrfäuft er alfo i»«» 

9le9 unb »ie t)iel gewinnt er # wenn man loeif / ba^ Mt 

inigUcfK ®e»tntt 4000 t()lr. betragen ^atte? 



}(Ugemeinc Setet^nung. 



I^nie |€ineaiifi^i 

. I b 



tun ut 

Saace« 

c 



pc(t0. Saarc. 
d a — c 



IL 



mttUtber 
Semitin. 

y 



tote glitte 

6 



atfo 



Srfle iSüeic^ung» 

b+f =, X. 



a V 



Streite @Utd)ung. 

ab-4-y = cd-^ax— 7CX» 

jDtefe (8tet(^ung't>on ber erjlen nbge§ogeti> fomntt 

g — y = ex— cd. 

©tatt X ben 2Bett|) gefegt , f ommt 

6 — 7 = cb-l--^— cd, 

ober »g— "«7 ==* acb-|*cg«»-acd, , 

a(fO ag — acb-f-äcd-^cg = ay/ 

ober 

cUt £l^+'c'(d-b) == y. \ 

Sm Gpenti^el tfl a =?: 500, b == 40, c =« loo/ d = 45, 
g = 4000. Ätfo 
X =± 40+^^? = 40 + 8 =f 48t&tt. 

4000(500— 100^ _L.T/^n^>ir Af<\ 

7 =. TSIS ^ + 100(45—40) 

\ — Ä£:!^^fi4. lOÖ ♦ 5 =?= 3200 + 500 

= '370o.t^t^ , ' 

25^r JBejl ijl ju 48 t^Itf. pro 3<ntttec tjerf auft unb^ bobei 
ftnb 3700t^U» gewonnen worben. , 

22) 



Steigung tait ai^ebt&rf^tn ($Uiil^txnam. , 417 

• .1 

;; 22) 3m ?Re6empfmpel (4ft fid& c h\xt^ x «nb g burcB v 

6d fauft jcmanb 4ooSifp(«/ ben 9SifpU ju aot^fr»/ 
»erfauft b(\t>on looSDBfpl., ben SBätfpel |mal wo^^feirec, a/i 
|e»3lf(l. 9Bie^ treuer mfauft er biefen iinb »ie met geminnt 
W^ wenn xftan' xoii^ , baf bei: mÄglid&e @e»mn limal acöfiec 
», o(« bet »Icfüc^e? . , V^ » ^ «^ 



fei alfo d = px unb g = mj, fo ijl bie erfte 

^ äff« b+-^ = X.;, 

?• ' ■ T 

I t 

^ ab-|«y =3 cpx-f-4^ — cx» I 

©Ufe ©Wc^ung bon bec erjlen obg^sogett^ fomwt 

I my — y==cx-r-cpx^ .. , ^' 

I obet y(m — i) == CX-— cpx^ , ' • 

ob'er y(m — i) = cx(i — p)^ 
i ri- y (iti — i) 

I Sa^et bte @(etd)un9 

;. a ^c(i— p) • - 

I ^ %if emet(ei 9lettnet gebrac^ ^ f ommt 

i atc(i— p) + myc(i— p) a;= ay'(m — i), 

^filfo , ' abc(i^p) = ay(m~l) — myc{r_p), 

[•l)«c ' ^ abc(r — p) = y[a(m — i)— inc(i— p)J^ 

' r a(m — i) — mc(i — p) *•' 

i3m 6):eniperijl a = 400, b = 3Ö/ c =: 100/ p = i/ 

—. 4Og>3Q.i0o(' — I) ' _^ 400.30^100^^ 



y = 



4öo(iJ — I) — i.!ioo(i — I) 



400« 5 > 100 



ICO — 



125 



400.5^100 



400» J— |,ioo, J 

400 . 5 . 100 * 6 



> ^ ' ' ' V 



400^ 5 ♦ 100 * 6 

475 



80 « 100 . 6 



i^Sooa 



600 — ijjs 

19 ^ 19 =2526^t$rr: 

®e|t matt in bec gormel för x ben für y gefiinbenm 
w^ttl() f fo ec()&lt man. x in bekannten ®xi$m* @^ ifi alfo 
b+.H12. = b-l mabc (!--■£> 



X 



Ä C (m -*• i) *-. nie (x — p) ] a 
bX - "'bc(i--p) 

*^ jk(m-*i) — mc(i — p) * 



\ \ 



4:* 



Z%t 2^-*2t Ufa. 



S^5 =1 



<S7 



^ -ra - -■£ 






-5 



^* 






y ^-^^'T-au:. arrfnrr: .iwnrtr». £lut €in&aiaBr:C% 




irtfBi = i^S^H ^^ ■=■• ^°* * i 

, MM IT tfii ^ tai ftei S» Sei» 
Tltl^imtimt Sefcid^ass^ 

M ] h \ c \ d J— c} 

y ^ ='CJK cd» 

Sft( X Im 8m|i S<4<# fonmit 

yl.f=cb+^-cd, 

a(f^ ay— af s= acb-f-cj— acd, 
Ober SLy^^cf = acb — acd-^af/ 
«^ yU'^c) = aTcb — cd4--f) 

= a[c(b— d)4-0/ 
41 fO y = >Ccfb--d)+0 





f I 



t3o(3 — 3i) + 900 ^ X #30* — 1 + 900 



' 9tcc(>nun0 mit alg^t^raifiS^n ©Iet4)ungem 419 

3m €>:<mp«l Ijl a = 450^ c = 130, b = 3, d c=: 3«^ 

f az 900. 3(lfO . » 

V — 450 [130 (3 — 3§) + 9003 ^ 450(000 — 6 5) _^ 4.S>83j 
< ^ 450 — 130 3ao . ^ 3ft 

, e«. war 3. = b+X = b+^!^%=i^, fol9K<^ 
in Säulen ^ 

^^^ 450—130 - ^/^ 320 

jDet SKefi ifi atfo bte Sde (u slft^^t* t)et(auft unb fo »trflic^ 
^tl)ir. getoonnen »otben» <^Atte aber aUti fo tl()euet txrfaufe 
; »aben f innen/ fo wütrbe bec 9<toinn ir74^t^(r. betragen ^abem 

3n einem 9? ebenepem)><l f Snnte man i burdj^ y, }. 93. f c= X^ 

UM* d ober b bur A x bejlimmen / §; €• b = — / ober d c= —^ 

tiDie ^tudfftbrung woUen mir bem &ö^üUt fibeclaffem 

24) Cpen))»e( SU !Rr. 21* ^ 

6$ (aüft femanb 80 Btn. #' ben Rentner {u 20 t^r« , Der« 
{<inft ba\)on 3oBtn*'iu 25 tb(r. /^ . ba6 Übrige ju 28tb(r«/ mt 
t[iel geiotnnt er teixtix^ unb. nne tieC IS)itte er geitDinnen (innen^ 
tpenn aM fftr ben (entern 9reid mite t)er!auft mofben? 
\ : Z)ad (Spempei brau(()t tantn einer aCgebratfd^en ßntmidKnng/ 
i(i(bflen< (ann biefe iur 3(bf&r$ung ber Siec^nung bienen«. 
5Mmmt man. bte fBudbjlaben in brr IBebeutung/ wie (te bieder ' 
'inimer gebravdbt morben ffnb/ fo ifl ber oi&glic^e @emtnit 
y=^ a(e — b) unb ber »icfüc&e x == a(e — b)— ..c(e — d}» 

3((d 9{ebenfaU t&nnte man e burc^ y .unb d burd^ x Ut ' 

ifimroett/ a(fo j*SB^ « = -^' ^ "== 'S"* ^^^ ^'^^^^ ^^^ ^^P^ 

ab+y 



ay 



olfö abp-frpy = ay/ 

- ober - abp =5 ay — py, 
Ober abp == y(a — p), 

a — p . ' 

Smeite ®Uid^ung. 

ex t A^ 



o(fo 



ab+x«^+^~-551, 
•^ m ' P p 



27* 



( * 






4^0 erftec S^ctl ^Mtx TCbf^fymtt 

m 

iDiefi ®Utd^utt9 «oft Uec erfttti aBstsogen, fommt 

cy ex 

^ p m ' - 

alfo pmy— pmx = incy— -pcx^ 
ob« pmy-— mc^= pmx— poc# 
ehn yffl(p — c) = px(m — c)# 
%it Y hm SB^tt^ Sefe|t, fommt 

«bpm (p — ' c) , ^ 

— t— i^^ ^ = px (m — c), 

alfo abiD(p— c) = x(in — c)(a — p) 

58 e if.j t e L 

25) S6 Hüft jemonb 800 €Ken/ bte @He ^u 2 tl^tr«/^ t>etfauft 

25o4SUen/ bte 6fle ffic 358|ma( tn^tmgn Sbalec/ a(« cc 

> toirf li4) gctoinnt «nb t)om Slefle bie SUe f&r 34tsf mal mentget 

' Zb^l^v ^ <>^d <^ ^tt^ geminhen f 6nn(n ^ toettn ec aUti ju bem 

greife M 9te|!eg t)erfauft ^atte SBte viel betti^ bei; »irfc 

lid^e unb miglt(j()e ©etoinn? - 

ftt ift alfo a = ßoor b == at^lr.^ c. == 2506001^' 
m c= 358f = ^^"^ mh p = 342f = ^^- Jofglic^ 

abp _, • 800>2.H''J2 i600;>2400 



»40O ^^ ;6o o— z 400 

1600 « 24QO 



•-P Soo-^^ y 



3200 



1 200 t1)U* 



' 800 « 2 » " Y * (*y ? — 250) igoo*io^g*c$o 

* (i^ -P 250) (800 -^ ii^i)" ^^: JAß^*}^90 "^ 

c=3 '<^oo.i075«d5o 16.1075*650 / 1075 > 65o 

325.3200 325*32 325»2 

= 1075 t^lt* * 

6« ftnb olfo witflrd^ i075t^{r. gettwmeti »otben/ b« 
m&gttc^e ®etx)inn (An tciu 1200 t^lr. getoefen» £)ie 2SöS&et 

P«^ ««^Üf = If = 3t^ir., «nb t« (Ren j« i^ 

5=5 «l^ = Sstj^lt. t)erfattft Wörter. 
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§♦ 280; 

26) (Ipempel itt 9}r»22. 

6$ ll)at temanb 3u(f ec ,gefauft unb t)ectauft bat>on einen 

3^eU/ ben Sentner {u sotblc./ bte .fibdd'en 250 3tm aber {tt 

l^t^r. / gewinnt fo 2409 t^tt* unb ^3tte 3600 t^lr* gewonnen/ 

wenn dlled su bem Untern ^ceife xohxt t^etfatfft toorben» ^iei 

r^eu^c l^at er eingefau^ft unb wlt tiet gentnec {uetifl t>e(fauftf 



^((gemeine SSesetd^nung» 






^IntauH' 


2MU<t 


^eeeauf^ 


Dtcfiber 


S^erCaufV» 


9^iffH(^ec 


preid. 


2B(uire. 


pield. 


äBaave. 


p^eW» 


^eioinn. 


y 


X 


d 


r 


e 


f 



g 



t 

r 



otfo 
obec 

forgii(ft 

obec 
folglici^ 



6r{te ®(etc^üng« 

ry+xy-f-g =^ re+xe, 
g4-ry — re =ä xe — yx/ 
g + ry— re = x(e— y), 

c — y 

£— r (e — y) , 
■ ■ 1=: X/ 

e — y 

— & — — r s=s X» 






^. 



3toette ®Utd(|ung« 

ry^xy-4-f == xd-f-re* 

X)iefe ®(ei(IE)ung t)on bec ecfien abgezogen/ fornmt 

g — f = xc^^— xd/ 

ober g-r^ = «(® — ^)' 
£)atau« folgt bte ©(eidfiung 

g(e-.d)-r(e-d)(e~y) = (g-f)(e~y), \_ 

!«lf» g(ft_d) =r= (g— f)(er-y)+'(e--d)(e— y), 

tlxt g(e— d) = [g — f+r(e— d)](e— y)., 

[;3tJf, fj!~/^ ^"e-y> 



I 



422 



erfler SljeiU fBiertet Vbfö^nitU 



f = 2400 tf)(r. ß r c= 250 Atn, 2Ctfa 



_ ^— 3600—2400 — -: tZOO -— 3 ono >^ttti* 



«Ä 3600(36-30) 



'450 3ttt» 
^ 36- 



3600. 6 



36öo-*a40o+2So(36— 30) "*" 'I20o+ä5o-6 

= 36~53|-|f;3 == 36-^^ == 36-8 = 28t§rr. 

©ett ßmfauföprei« war alfo 2St\)iu . " 

ü^an fann in biefem @rem))«t d unb e burd^ y/ f Unb g bixtd^ 
X audbrfttfcm 6« fei alfo d=3 my^ ^^^py^ f=:=4^r g==sx» 

etjle ©Uic^uitg. 
% ry-fyx-f-sx = rpy + xpy/ 

ölfO yx-4-8x*--xpy = rpy — ry/ 
Ober X t(5— y (p~ i)J == yr (p — ij. 

Air. * :— . yy (p — i) ^ 

\ ' / 8 — yCp — *) 

3n>ette CSM^ung. 

» ry-|p-xy-^qx == inyx-^rpy/ 

o!fo ' xy-f-qx—- rayx =» rpy — ry>* 
Ober x[y(i~m)4-q] = ry(p~l> 

B— yy fp — '3i 

y(i--ro) + q 



folfllic^ 



^-<-y(in-ri; 

Sarau^ folgt bte^ ®(et4iutig 

ry(p— i) j^ ry(p— i) , ^ 

q — y(rti— I) s-:y(p--l) 

^em gUic^e St&c^a d(ei(f)e 3£()rer l^aben; fo tnfiffen au(^ 
ble Wetiner ^Ui^ feim 3((fo ijl 

q_y(ai_l) ;=' 8 — y(p— i), 

folg«(^ q — » = y (m -..i) — y (p^— l), 
Ober' q — i =3 y(m — i — p-f-^)' 
ober q-— 8 c= y(ra-— p)^ 



.tirfo 






• — q 



!Rad|^ ben ^f)Uti M obigen Cpempei^ fei m 
p ;«» f / q SÄ 12^ s 7=9 18» 3ftf0 ijl . 

' »•— q * 18 — la ^ 6 • 6,14 



Ü» 



' i 



^ \ 



\. 
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r(8 — qKp-r-i) 
.p — m 



' \ 



y(s-q)rp— l) 



8 (p — m) — (8 — q) (p — O 
p — m 

T (s — q) (p — l) ,^ _ »' 



8— ÜI=^(p-i) 
. p— -na ^* / 



8(p — in> — (8 — q)(p — i; 



3((fo in Sal^Ieti 



s(p^m) ^ 



08— 13) (1 — 1) 






a5o 



14 



6f 



— -1 



it* TS — ^ 



a5o 



•250 






250 • 4 



= 200 Stlt* 



S^ tvucbft alfo tu ^aart emgefauft/ tct 3ei;itner p 

a8-tfelr.f bie 20o3tn» »urben t)erfauft ju 28*t|= 3Q^^^^*' 

bie 250 8tn* ju 28 »f = a6t1)(r. Ser »ireiid^e ©cwtnti war 

r:= 12 »200 = 12400 tl()(c./ bec ni6gKj[fte ©ewinn =? 18 ♦ 200 

== 3600 t^ix. 

§• 281, 

27) Gpempet ju 9ir*23/ . 

e« fopet jemanben b«c 5Sif})«t ©etteibe sotf)lv\r t>on 

ffuum Sowt^e ücrfauft et einen 3i^üi ju einem a«»^ff^» 

\:^uift, Vit fibttgen 320®f|)L su e^ti^iv., gewinnt bei bief<m 

f ^aiiM öooot^lr* unb f)itte 8000 gewonnett/ 4»««» « <*^^* 

■ ju bem greife M aiepeö tjetfauft ^dtte*' SJie wel ©etreibe 

l^at er juerji unb wie t^euet baffelbe tjerfauft? 

}(U0emeine S3e}eid[)nung. 



r-4-x 



eineauf^i 
b 






y I r I e 



gewinn. 

s 



6ii{le ©leid^ung» 

ftlf<> g+i^(^ — e) =i= x(e-;-b)/ 
ober g — r(e — b) =? x(e — b)^ 
g-r(e-b) 



-- alfo 
obet 



Xf 



ff 






424 eifjlcr Sr^eiU gjierter Äbf(^ttitt 

Sweite ®(ei(f^ang» 

rb-^xb-f-f = xy-|-re. ^ 
Sott bec erjlen ®Ut4»ung ^tefe abgtiogen / . (ommt 

g — f = xe — xy/ 
ober g — f=:5x(e— y)/ 

— y 

'2>aber • — ^: — r =: "&^/ - 

^ c — b o-— y 

e — b mC — y 

3(Ifo ge— gy — re(e — b)-{-ry(e — b) = ge — gb — fe-f-fb« 
gofglidi^ gb — fb-f-fer^reCe — b) = gy — ty(e — b). 
Ober gb-[-f(e — b) — re(e — b) = y[g — r(e — b)]^ 

Ober gb — (re— f){e— b) = y [g— r{e — b)]. , 

2fifO ' gb-(re-^0(e->b) ^ ^ 

g — r(© — b) "^ 

3ni (Spempel ijl b = 50/ ^ c=3 64/ g = 8000/ 
f =:= 6000 / r = 320. 6? i|l alfo 

iDö« gönje ©etreibe betrug alfo 3204-23^- = 57i|SQ8fpU 
V = 8000^50— (320. 64 — 6000) (64 — 50) 
^ 8000— 340(64 T-5o> 

4Ö0000 — (20 4 80 — 6000) . 14 4000QO •— 14480 »'14 

8000 — 320,14 ' "^ 8OQO— 4480 

. ^ 400000^ aoarao ^ jpz?^ ^ sö^tbtr. 

3520 3520 "^ r^ \ 

@d ftnb alfo sri^SBfpl./ ber SOStfpel {u 5ot(»lc*/ ein» 
getauft wocben, alfo bie 2Cu«g«be a857i4t|>lr» SSerfauft 
tDitt^en 25i-f-SD3fjjL 5U SÖ^V^^^^« «»^ 32öxBfpL ju 64^1^/ 
taber bie ganje 6mna()me 3457i£t6lr*/ folglich ber toirfücfje 
@en)tnn,6oootl)lr:/ bie mSgUc^e @innal^tne 36571-1 t^lr«'/ alfo 
ber m5giid)e ©etoinn 8000 tblr» 

%xa 9le6eu():em|)el finnte mwi e burdb y 9 i burdb ^ 6e« 
flimm^n* 4lBir UH)Ueh e^ ber eigenen 2(u6fü^run9 Aberlaffen. 

§♦ 282» 

28) Sj;|rayet ju !Br. 34* * ' 

!Bon einem Slortat^e Sud^ / »ot^on bie Slle 2^ tl^tt» (o{{tt/ 
toirb m Sbeii ^ 3t^lr*/ 4ie fibrigen 64o6(fen aber fix Der« 
lauft/ bap iufammcn 770t^tr» sewonntii toerbetk» SRan l^dtte 






l . ' • ' 

Sted^nung mit atgcbraifd^eij ©tctci^uhgerL 425 

a&ec 90ot^{r* geWinnen tinnixi, mtm aUe^ fät ben ^reid be^ 
Stellet tDdce t>er(auft noocbem 8Su t)ieii mutbe iuerfl unb t»\t 
i^tVLti bec SReji Decfauft? 

Tfngemeine S3eset<d^nttng. 









pceitf. f9Baar«.j pcci^. j gewinn, 
d I r I y. I f 

ölfo • ib— .ry4-g c= xy — xb/ 

Ober- „ r{b— y)4-S =f ^{y—^)f 
. ober» g — r(y — b) =- x (y — b}# 

3weite ©Utd&ung» 

rb-|-xb-|-f :?= xd-f-ry/ 

£iere< 9(ei(bun$ t>on bec ecfien abgejogett/ fommt 

g_f = xjr-xd, 

ober g — f = oi(yr-d)# 






g 



y-^d 



iDal^et 



a(fo -&~ 
'. ' y- 

g — f _- AHlÜlZlW 

y— d y— b 

,%fo gy_bg— fy4-bf r:= gy_gd— yr(y— bU.dr(y— b)^ 
l^bec gd-— bg<4-bf = fy — y*r-f*yrb+dry — drb/ 

ober gd* — bg-Ufb-J-drb .= — y*r-|-fy-|-yrb-J-dy/ 
Ober g(d— b)4.b(f+dr) = — y^r+y (f+r(b + d)* 
@tite 4uabrattf4)e ®(eid)ung/ bie im sn>eiten %^t\\t aufgefifl toirb» 
SBefitmmt man im 9!ebenepempe( b unb d bucdb y/ un^ 
f unb g but'c^ x^ fo fommen einfache @let(l(^ungem S^ fei 

b =; X /d == -^ , f = mx unb g 

. p q ^ . 

' *l^ ®f?ic|;un$en: 

. ®cjle ®(eid^»8» 

^ + ^ + 8x = ry+xy, 

ölfo ry-(-xy4-psx =3 pry+pxy/ 
Obet xy — pxy-f-psx 5=3 pry; — ry# - 

; alfo/ x[y(r— p)+p8] =p= yr(p— l)/ . 



8^/ fo I^At tnan 



426 ' heftet S^L Stettec ^Cbfc^nitt . 

Samte Slett^nng. 

p ,1 p. i % ^ ^ ' 

2)iefe Oktc^ung wn bec erfleh obgfiogetiF fommt 

sx— mx == xy— -i^*. 
ölfo qsx — qmx = qxy— xy» 

ZfM bttcdl^'X tiotbtrt, fommt 

qs — qm =: qy — j, 
^ Ober q(s— m) = y(q— l), ' 

0r(t man btefrn SBerti^ ßatt 7 In bte ecfie Sfetc^ttog/ fe fommt 

q(s— m)r(p~i) q(s— fn)r(p — i) 



X 



J1~I 



q(^-ro>(i~p) , q (•— mj (l— p) +ps (q— i) 

q — I "•'^ q — I 

ps(q — O — qC» — ro)(p — i) * 

e« fei p = if = ^^ q = i|. = ^, m = 3, • = 4, 

r :^ 64O/ ftfitfl 

V 7(4 — 3) ^ _ T «5 - 

7 — 7_- -r — ^-T — 7* 

_ _ ?(4-3) 64o a~i) _ ?>640>f 

i.4a-l)~Tf4-3)(|-i) ~. i.4a-j.f 

.^ ■ iR-i ■ \ * 7«J^ 30 ^^ ,^ 

=3 640 CUcn. 

2)a nun r aud^ =;= 640 Sütn if, fo t(i bie ganjc 9Saavt 
^sB T-^x s= 1280 6Uen* 2>te 6tfe iji ttngefauft »orben f&r 

-^ =s «7-= 7«-f=»5 t(|(r. unb bit c cfien 640 GOen t>er3 
l>ec(attft für -^ = 4- = 7 • 7 "= 6 t^(c./ bie &brigen 6/^öÜat9 

aber itt 7 tbir* Dabei tfl bei^ gewonnen oorben mx ^= 3 « 640 
s= i920t()(r«i unb bet'mSgUc^e ®eminn lo&re getoefen 4*x. 
s= 2560 t^ir* 

§. 283» 

09) Spempel 5tt 9lc» 25. 

SBon einem -SSorratJ^e 3u(fec (o|iet ber Sentner beim Sttk 
f Ottfe 30 t^lr» / ein W^xi toirb oertauft (U 36 t^it^, bte fibpgen 



Bte^nmQ mit alge&Vaifci^en tBUi^utt^m. 427 

860 3(n* stt 40tlEi(t« 9Bte «iet nrfri) getoimneti/ »enn man 
bfif/ t>ap On n^Sglulf^e @ewintt 4000 tf^It« Mrogm ^ttty ttn>. 



SCngemetnf SS/seti^ttung. 



^ \ 






b 



X I d r 



pref^. 



•y . 






rb«4-xb4-g 5= re-f-xe, 
^(fO . rb— re4-g = xe — xb^ 
ohtt r{b — e)-rg'==^x(e — b), 
ober g— r(c— bj = x(e — b^^ 

OlfO ' 



— s-r r = Xi 

-e— b 



V \ 



rb-^xb-^-y = xd-j-rek 

SMefe ©{eic^ung t)0n bec nfiin abgezogen/ fommt 

]g— y =T xe— xd, 

tbet g— y «=x(e~d); , /. 

r' ' ' (tifo; -S-^ = x* 



g — rfe — b) 
e — b ' 



e-d 

^ SptgUc^ lE)at man 

' g-^y - 

%r g(e^_b)— y(e— b) = g(e — d)~r(e— b)(e— d); 
«OfgUc^ g(e— b) — g(e— d)+r(e— b)(e~d) = y(e— b); 
6bet • g (e — b — e + d) -Ur (e — b) (e — d)= y (e — J>)/ 
ebet g(d_b)4-r(e~t)(e— <1) = y (e — b)^ 

Sm @j:empeU0 b 
'g =;= 4000 / alfo 



= 30/ d = 36 / e = 40/ r =3 200/ 



• e — b 



^^—260.= ÄS^_260 



400 — 260 «s 140 3tn* 



y =* •*2^~2) + 26o(40~36) = Aoog^+36o,4 



I » 



= 400« 6 *f- 1040 = 2400 -{-'1040 = 3440t|()r« 
\ ®l pn^ alfo jufammen 400 3tn. 3«*« gwefm ^r m^elie^^ 
i2oootl^Ut gefopet ^abem ©a»crn^»wrtm ü?rtauft i4o3tnt. 



j - 



428 etjirtS^. ,«iettcc2Cbf<i^nttf. 

jtt 36tW^/ Vtt^ 260 3tn. jtt,4ot^lt./ olfo ble gottjt <5mna|)nie 
15440 tfetc.« foIgUift bet »irf(i(^e ®m\nn == 3440t[^(r./ b» 
^Jglic^e emnaj^me = i6ooot()U^/ fotglidj^ bet migUc^e &emm 
= 4000 t^lc/ 

2fn eintqt 9}e6enfaae tann man }. S5. d unb e bur^^ y^ 
g bur(^ X beflimmcn* 

3(Uaemetne SSeseid&ftung. 

flBoote. 






aBaote. 



tßtttauH' 

F 



Dteft ter 



iSerfaufd 



©emiitn. 






(Srfle ®(ei(l(^un9» 



A + xb + inx = -^ + --r'' 

örfO qrb4-qxb-^qmx = ry+xy, 

folg(i(l& qxb-f-q«x— «y == ty — qrb^ 
x(qb4-q«i — y) = ry — qrb/ 

tj — qrb 



Ober 
atfo 



"^"^ qb + qm — y* 

Zweite ©itic^ung» 
S)tere @(ei(l(^ung bon b(c erfien abgeicgett'/ fommt 

xy xy 

^ q P 

Otfo pqmx — pqy = pxy — qxy» 

Solgücft pqmx— pxy4-qxy = pqy/ 

Ober x(pqm— py+qy) =^ pqy* 

x^ EST 



jDa^er 
So(gU(^ ifl 



pqm — py+,qy * 
ty— gib __ pqy 

qb + qm — y ' pqm— py+qy * 



Unter etnerlet Stenner gebracht/ fommt 
pqmry — pq*nirb — pry * + Pq^^.^Y + q'^Y* "^ q^rby 
= pq*by + pq»my — pqy^ 

5Ctte ®«ebec mit y auf (Sine ©eite gebta*t , lovmt 
pqy* — P^y * + Vy * + Pq«»ry + pqrby — pq^bj— pq^my 

— q*fby s=: pq*mrb» 

Dbet ^ 

y% (pq— pr + q'^) 4" y (pq""^ + pqrt— pq*b— q*rb— pq*m) 

5=5 pq^mxb« 



l / 



I 

ated^nung. mit, alQthtaifd^m <Bki6)mQm. 429 

^^ [pq+r (9-^p)] rt-y [pq(mr+ rb — qb -^ qm) — cj^jb] 

.* ' Ober 

Dbec ■ ' . " 

y*(pq+'f(<i~p)+y[pq(^— q)(^+™)~q*'^^] = pq^ai^b. 

' J §• 384* 

30) ©perapel ju 9tr* 26* , 

93on einer ^artte Su(b f oftet bie 6Se 3 t^(r* 1 ein X^eit 

wirb t)ei:(auft bie @(le f&t 3I t^(t.# bie fibrigen 48o.6Üen %ix 

4|t^l[r« SD'^an getoinnt fo sootl^U*/ %ie me( I)&tte man ge« 

)9innm f6nnen/ »enn aUe^ f&c ben (entern ^x^\^ xohn t^erfauft 

tootbett/ unD rate t>iel @Uen würben {uerfl t)et!auft? 

i 2CMgemeine Sejeic^nung» 






b 



tun t>et 



d 



Ülea ^er 
9Ba(ice. 

r 



e 



SBirdtdretHO^ögtltter 



(gewinn. 



y 



, Srfte ©ieic^ttng. 

.ölfo y-(-rb»— re = xfe — xb/ 
ober y — (re — rb) = x(e — h). 
Ober y — r(e — b) = x(e— bj, 



X* 



1 • ' 

ätoeite ®Uicl()ung» 

rb*|-xb-^f = xd-^rc». 

>2>tefe Otei^^ung oon ber erfien abgezogen ^ fcmmt 

/ \y— f = xe — xd/. 

ölfo . y— £=x(e~d),, 



foW -lnT 



' Softer 



X«. 

V—*r(a^b) 



e— d ^ o — b 

: 3(Jfo (y — (e — b) = y (e— d) -^r (e— b)<e^d), 

Ober y(<5-:b) — f(e— b) == y(e— d)— r(e— b)(e-^d> 
;^fofgKc| y(e_b)^y(e~d) « f (e-^b) -r- r (c-«b) (i?--d;(. 

Ober y t(e ~ b) — (e — d)] » (e — . b) [f — r (ev-- d}]. 



'y 



X 



// 



430 ex^etSa^ell SStect» Xbfc^mtt. 

I 

fr (6.-^)[fT(e-d)3 _. (e-^b)[£-r(e~d)l 

^M<> y = (e-b>-(e-.d> - ~ e — b — e + d 

fe-b)Cf-.r(o--d)3 



■ d-b 

f,= Soo. Älfo 

(41-3) [8Q O— 48o(4|— 31)3 _ l| ^800^480/4/1—3^) ' 

y = ^Tzrr - |-^ ' 

?(800 — 480.Ty _ l(80O — 40>5) __ 7 4 /^nn 

^ AM» 2400 

_i§^_48^Ä= . ^ soor ^ — 48Q = 800 — 480 

.5= 320 6U«m 

e^ fmb alfo 320+480 == 800 6ßm / bit ©ffe p atyc. 
gef auft tporben/ a(fo bie 2iu6aabe = 2400 tt)lr. SScrf au^ tvucbctt 
320 eUeny bie Stte ju 3|tblc.7 alfo einno<)roe i20ot^Ir.f^ 
bdrin 480 eaen. s« • 4* / , alfo Hinnahmt 2000 tl[)lc- ^ . fofglii 
gdhse einnähme 3200 t^it., ta^^ec ber wirfU4>e ®ewintt =3 
Soot^lc» ^<nn abn aüti ^n 4itf)iu wfauft »orben t$m 
' fo wSw bie gumfl^me gewefen äp^iio == 3333it|ilr./ fölglii^ 
ber migtid^e ®et9mn = 933t ^^^'^^ 

31) Um ein 9{ebenepempel (u tttben/ f6nnte man b ml 

d bur(j& x/ e unb f bucc^ V oudbrätfen^ $»S1 h =;= ^t 
d = -^ e = -21/ f = -f • Älfo erge ©Uic^ung 

alfo qrx -|- qx* -f- qmy: = mry «4* «xy» 

'Sbet qx*--|-qrx — «nxy = mry — qmy» . 

£)ber qx*+»(V""*y) == ™y(«^— :q)*' 

. Smeite ©feic^nng* 

' / . . lij^ila^i =s ii + II. 

JJiefe ®Ui<^ung W)n ber erjlen obgejogen # f omml 

y xy X* 

y 7 q p' 

, ' oifo pqsy— pqy == p»xy — »q«** 
^ie voiitm THuflifmi ffe^e im jw^ttn S^te. 



SRed^titmg tnit $lQehtaifä)W ©Ut^ungen. 43 1 



' §. 285* 
Bum IBefdMuf moden wt nod) einige SöKe 6emetfett> toD 
fine ^er befnnnten ®r6geti t>ermtttei{i eine« Proportion ibuvd^ 
)ie unbefatinten ®ri|en beßimmt loirb» 
^ 32) 6d fauft iemanb SooaSfpL/ ben ®c^effet ^u itf^lt., 
mhuft baoon einen Xbett ^u einem getoiffm Steife / ba^ 
Übrige ben ^^tf\(i ^ i^t^lt. / g^tpinnt fo 3000 tbir«; »enn 
\t aber aUe^ ' |u bem Untern greife üerf auft ^dtte / fo f)atU ec 
|b t)ie[mal mebt gei;oonnen/ fp ))ie(raal bec gon^e SSorratb beti 
luerfl Derf auften Üf)ni übertrifft* 9Bie Diet ^at er ^uerfi Derfaufl 
nnb tcie 'treuer Un ®^e^d ? 

'2(Ugemeine {Bejet^nung» 



ftaate. 



a 



€infQuf0i 
b 



ZtitilUt 
SBaate, 

X 



t3«r(auf^< 
prci^ 

T 



§Hefl^erj$eteauf^< 



a 



®ei0<nn. . Gewinn, 
f I zF, 



Der migtidb^ @eminn zf i|t ani ber angegebenen ^ro|>orttoil 
Mannt« ^6 fofii ftdl) n&mlic^ t)erbaUe.n x : a = f : zf ^ fo(g(i(^ 

iBf.ss 41 unb mit f auf beiben Seiten bimbirt / f ommt z s -^ 

i> X ^ X ' 

JKb^R äSert^ tpir alfo gEeidS» f&c z fe^n tvoKen* 



alfo 
ober 
obec 
ober 
alfo 



Srlle (äJCeic^ung^ 
ab^— c=: ac/ " 

xab^af £=: aex/ 

af = aex^^abx^ 
f = ex-«-bx/ 
; f f = x(e — b> 



alfo 

ober 

<^ 

folgltd^ 
2)a^er 



o— b 

' Stoeite ®lei((ung» 
ab-|-f s=a xy-|-ae — xe/ 
xe — xy =s: ae — ab — f/ , 
x(o — y> = a(e — b) — f, 

X ?=: " ' 1 ' » 

f «ie-b) — f 



/ * 



-e— b e — Y ^ 

^fe — fy = a(e-tb)* — fa + fb, 
2fc — a(e-.b)* — fb « fy^ 
f (26— b) — a(e— b)» =3 fy, 

folglich ^-b~.2^^=^ = ^ 



>(fo 
»ber 
iber 



i 



433 Qtfht IS^A SStatft Xb^^oüL 

5^ 6tnB^( tf a =r 800, b =s I aCc pro €4#I# 
«ir« 20 tl^ pro Sif^, e =: Ht^. pro ^^efd, ö^ 
3ot^Z& pvo SSc^l, f = 3ooot^ 2>i;ri^ 

"^ 9000 3OC30 

= 40— i^^^ = 40— ^ = V>-26f = r5|l|fc 
= aooot^c* aal t« otc^tt fcd^ 3000 : 8000 =' 300 : 800. 



Cf fnfr oife isfif 300 Sf^ maUt Hm 6dlf rnfspnifc, 
sSaiäfl Icr fBtff€( pi jj^thLi*, Üt &tei|ni 500 okr c^ouir 
■Jlwfiit §■ 3ot^U. «ccfoBft «octau 

Cd fixmi f f0 «igcgtb«« 9cilfli# baf 7 = o Mib# ä 

wstaifiille, al« BRMctoi |i IctuftCiB ift Sd wii afarfi# 
y = Or «am 2e — b = ^ ^^ '^ JÄf« gc b t Ji | M| 

MB§t 4<itt «fr, w« brm Stt^ataiflc M Chif osfi^mlil l 
ipai SBnfMf^pfctfr e, t(ciXi mt Mb Ser^cUarfle (cd SctBÜmi 
f §■ («f 9lai^ MB Sin^ea, iB kaum ict %u^ S^ext 
gfgc^ca ifL GiBi btfffc Scr^jUntffe mA tenfe »a< «Um 
frf ^UBOit* St mag fi4 oifi tcdM^n b : e =r i : p ail 
a:f==i:m, fiipe = bp bii5 f = aau €1^ sa 

BBB 2e — b= * *T sab foft e aab f Ik aagnmaamfB 
Sm^/ fo fdouat 

Xaf (cdca @cttca mit b ticidict # Ummt 

«b(p — ¥)* 

ap — I = — -'^ ^— • 

Xlfo ma(2p — i) = abCp-^i)** 
9it a MmMtt, fonratt 

m(ap — I) = b(p— I)*, 

^^ maü a(fo to 93ccfaafSprct6 e rritUSutüd^ oagib 
atamwi/ fo aiaf Me 3^91 m, tocfd^ oagüt/ we atrf mal ^ 



/ ' . ^ - -; 



t 



t s 
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' ' ' ■ • . 

jrif et ffin tnufl / att We ©aare / ä ■ l^Z^^^" f'*^ ' «"* 

M n&mUd^ y — .0 tvecly r^tt. / 3|l ni nid^t Mefer 3a()( 
l^x^, atfo eatmebet; ^roßec obet f (einer # \o xttrxi y mtmbn 
poftim o^ec msatto tperben«^ 3fi "^ 9(ifec/ fo ifi f == ma 

jtjjn alij, * ^P^^V .. unb y rauf' pöptb werben/ »^Uöl^ 

^n b«t SBru* '^^y^^* «einet tjl «» 2e— b, 3(1^ abek 
m «einet/ fo ifl f = itia auc^ «einer oU '^^^^r^^" "»^ 
folgfic^^ ^et JBru^ ^ ^v d^^^^^f ö^*: 2e— b tinb ba^et 
f^negatiü/ fo(ftli(^ bie 3(ufgabe i^ratiifd^ jo^in^ ®{nti* 

2>ie ^i^eife e unb b m&ffen immer fd beßimnit tberben, 
baf |!e Steife bet ©nbeit jinb/ wet^^' btt 3fngabe ber fflScmre ^ 
|»nt0runbe iUgU 3|t bie SBaare in äentntr/ ^funbe/ SBifpet/ 
CM^el u*f*tp. gegeben/ fo mfiffen auc^ e |xnb b bie greife 
botiäentner/ ^funbe/ SSifpel unb 0(^efftf( fein. &inb fte ai^ 
9^ife f tetneret obet gripe^^er @inbeiten gegeben / fo m&ffen fte 
0ft in t>U greife bet Sin^eifen tertQanbeU nDerben// in mh^^n 
|Me SBaate gegeben Ijl. " 

9ßir »oSeh nun ju^dK^n 3 iiUen f&x 7 SSeifpiele onfu^t^m 

I I) JBetfprely wo'y cs= o wirb. 

6« lauft jemanb 300 ^rn. Äaffee / ba« ^funb f&r 8 gt.^ 
Iterfauft baoon einen Zt)üi f&r einen getpiffen" ^rei^z t>ai 
llbrige bad 9t»nb flit tagt./ gen^innt i375ti)lU( b^tte abee 
fo ))ielmal mebt gewonnen/ a(d bfe ganjt ^aote Den s^^^ft^ 
{betfauften X()ei( fibertrif t / wenn er alM $u bem iegurn ^ceife^ 
beif auft ^itte* SBie wl ^at er {uecjt unb wie treuer oerfauft i 

©et ©"etplnn f ift in biefem 6j:empel 5= 1375 tblr. an« 

^ f 

Jigeben* CoU atfo y = o werben / fo mup m 3:== — = ^V- 

1 41 == Mtnil fei«. 

e« tjl aber b = ftf)lufTo ^funb/ offo a6f tbtt. pro' 
ientn'et unb e 5= ^tt^tu pro ^funb; alfo 55tf)lr, pro 3?ntnet 

btt^-* = P =^ ^ — 65^T^o==i-%' «tfo ijt 

28 
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€rßer2^ aSfirtcr 3Q#mtt 



1co>(i8i)* _ 
1375 

9 

f 



• fc— b)* 



J = 110 — 36} 









s= 73t 9 ' 7^ — -^^T* 73t — cdrs — o» 



Sa 



T 

1375 



-^ ^^^ =^ »375.1 



^— b 55 — 36f 18» 55 

K= 25*3 = fS^tn* tfl, fo betragt bie 7(n^gabe fb 3oo3tB>^ 
iioootl^tr./ bie dinlia^ine für bie fibrigm 22s ^tau ata 
'237S(l^tr./ a(fo @)ft9mn = 1375 t^^r./ folgUc^ fann er fir 
bie 753tii« nic^td bef omiaeii ^aben unb bo^ maf 7 = o fcii. 

2) Seifptet/ 190 y einen ^fftitm Sert^ befonratt« 

€d lauft iemanb 400 0tn. Xafre / ba« 9^b fftr 6|(^ 
tirf aoft einen S^cit f&r einen ||en>tffett $rei^^ ba$ Übrige |i 
10 gr*^ getvlnnt 5000 t^tr,, »iirbe aber fo oietoal me^r ^ 
toonnen i^oben/ aU ber erfie älbeil von ber gonien Soor 
fibertroffen oirb/ »enn er atted )u bent lebtem greife oerfaaP 
- t^atte* 93te mi \^ai er juerfl t>er!auft nnb loie t^ver? 

3n biefeni epempel ift b = ^Jt^h* pro ^fuib, # 
a7jrt^(r* pro 3fntner ux^ e ;;=: ^^^ t^lr* pro 9>fimb# # 

45| t^^t* pro 3entner / alfo p = -g. c= ^^ = Ägi 

b(P-^)* ^ ^^J~i)" ^ MJ — 41 AI 

2p — I ^mrr^ ==* -T* r-»9n 



Äi 



s= |. 6« ijl f<tn» m = 



WXS) SS 



i 



2.1 — I 

^ l^ == J^ == 5^,-.. 2He« iß aifo f Wnec m \ih 
fbtgtid) muß y pofttio toerben« 

e«tjlabery= 2e~b — -!ii=:^t== 2.451—27! 

5000 V*T -*/S eooo ^ 



5000 



5000^ 



64i - ^ = 64* - 26| ==: 37f| t^Ir. 

^^'^ 45|--27i 181 55 ;~«'^2Ä^^, 

2)te ^u^gobe bei biefem «^nbel toar 1 1000 X\fix^ ) t>ir„ 
Öinna^we ffit bie erfien 275 3tm =» loiö&f'^^lr;/ We ©!► 
tiatime ffir bk übrigen 127^ 3tn* «= 5833it(f(r./ oCfo bif 
ganje Sinnaf^me = 16000 t$(r»/ folglich 5000 tl^lt. ®en>iniuj 
See n|ig(i4^ (Sftotnti aber toirr 7333j-t^ir» gnvrfen Unb birfH 






Ste^tim^ mit al^thvcdfcl^en ©teid^tftciett. 43& 

Ijl fo t^telmaC 'gtftfit a{6 5000 t^tr./' fo loiHmal 400 ^xiftt 
l^aft 275# bmii e« t>er(^äU p^ 272A • 400 «='5000 : 7333!» 

ji, SBetfpiel/wo y mgatb fommt^ 

<&« ^fouft jemanb 600 ^ffU, ben Gc^effel fftr 20 gr^ 
iHffauft einen S^etl . fäc einen j^nriffen 9m(( , Jt^om Übrigen 
ken 6c(^effel f&M t()tt« 8g^# getmnnt i8oot(|lr*/ b^itte (^bet> 
toenn aUe« fbr bm (entern $ret« Decfauft ipotben »ire # ^ f0 
Melmat mef^r getooiinen^ M bte gange SSaore gtSper \^, tvte 
kr suerfl Detfaufte S£i)eit» SBte t}iel beträgt biefer Zfyüt uni 
pie ti^euec »urbe er eingefonft? 

' 6^ iflalfo b =s 20 gr. proGdE^efef/ olfo 20tÖlr; pro 
BMfpel ttttb es== it(>Cr. 8gr» pro Steffel/ ölfO 32t^lr. pro 

Bifpel unb ba —^ä: p/ fa 1(1 p = || = f. gerner 4-" 
fc= m =3 i^<i s^ 3; bie« mu|/ »enn y"» werben fott/ 

2p— *i ' »P~".* ' i.f — r 

:%föl. = Jli^ =^^ = ^ == 3Ä. Ätfo tu m 

T~i -T ■ -r, . .. ■ _ • 

g«" ip X = ^i^^^j s^ x|§s =3 15.0 2Bf}>(. y s= 3 . 32 

1800 ' I800 ^^ ' 

*= 44—48 = — ipt^lr* ^ 

i 3Die Aufgabe ffir 6oo®fp(/tfl orfo i20oot6lr. / bie erjle 
Fluafieinna^me =s — 600 t^lt* 1 bie Stnna^me f&r Un Siefl 
p: 14400 t^t./ alfo bie gan|e 6tnna(Hne = i380Qt^lr» unb 
m^iö^ bec ®e»inn i8ootf)U;. £)ie migCi^e <£innabnie iß 
^2ootl(^lt•/ alfo^er m&gUc^e @(en)(hti. 7200 t|)(r; unb eB ux* 
^ilt {t(^ 150:600 = i8oo:73oo» 

^an titofiU f!c(^ etwa benfen: , bem Jtiufec wiren bte 
f5o SSf)il; t>erborben , er ^itte alfo gar nickte - bafftr einge« 
^mmen unb {ur (Strafe ^itte er notjj^ 6öot()lrt begabten muffen» 
'^tm äSerfaufe bell Siefled gewann er nun etgentUc^ 2400tblr*# 
<^et Jeni 600 tf^lr. abgingen/ fo $at er wirfitc^ nur 600 t^U« 
viHinen» ;^ - ^ . ' 

i 33) €* fättft jwonb 500 ätn»/ ^a* $funb ffir 6gn/ 
itlanft^^nm einen S^eU ba^.^funb f&r ggr.^ t>oai Übrigen 
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'/ 



;•• 



43ß 



trftcr S:f)iAl SStertet ISbf^xm. 



hat 9f^ttt( f&€ 9 i^i^* I toie t^f uer i»erf auft it »om n$(ni S^eili 
'ba6 ^fitnb unb wtt met getornnt ec/ wenn/ atted f&t boi 
legtern $retd Derfäuft/ . bec migltc^e ®f»tnn ben mttlxd^* 
fo melmal fibemoffen ^dttei ai^ ber Stefi ben e^ßen SE^if 
ibe^trifft? ' 

. ' / : ^((dem^iiie $3.etii(i^nung< 

b X I d |a — x| t 

^<t ficft ber mSgltc^e @et9mn jum' tvtcfltd^en «ermatten foli 
t^ie bec Steji bf r SBaare |um erflen Zf^tiU , fo t»irb zy burc| 
bie Proportion beftimmt: x:a-r-x = 7:27/ ölf/o >y =:? 

' f^'^^y , folglidj z = i^~» - ee e^äjfbftt ft^ nun bie 

@{eict)ung.en : . 



SBofTte. 
a 



9Birrij(^er tOtögiiii« 



ab 4- -^-^7 



Grfle ©Cetd^uns« 



ölfp abx-^ay-— xy = aex 

gdlgtid^ 

ober 

Z>a^er 



^rifo 
oDer> 



ay = aex— abx-4-xy/ 
_ ay = x[a(e— l>)4-y]- 

— ; aCe-b) + y* 

ab-^y =3 xd-^a^ — xc. 
xe"-— xil === aö — ab— y# 
x(e — d) = a(e — b) — y^ 

a(e->b)-^y 



folglich 
£)iei^ gibt bie Steigung 



«-d 



a(e-"b> — y 

e — d ~ 



«y 



■*— «■■^■»j 



«y.(e— d> 



a(e--b)4-y* 

%uf einerlei ülenner gebrad^t, fommt 
a»(e — b\^-|-a(e — bjy — a(€ — b)y^^y* 
^0(fo a* (e-^b)* — y* s= ay(e — d); 
folglich aa(e— -b)* =i= y*4-ay(c — d), ' . ; 

fine quabratif(f)e ®lei(l^ung# bie im ^petten 2^i(e oufgelg^ t»iib« 

34) »on einer ?)artie 2u* foflet bie Stte ift^lr- V bdwd 
»erben 2ooffUen ju eineyn gewijfen fjreifr r?erlauft, Jbie fibcigetf 
iu 3t^(r* 9Sie viel Suc^ »ati f^ ^nb «vie t|)eii.er;«9vi:be b(f 



\ s 



Ifie Z^ett t>erf auft ^ tvenit man toetf > haß ^er tsirKi^ir Gminii 
oielmal fiemec tfi aU b^i: mögliche / midier Soot^U.JbfUigt/ 
we(ma( Wt 6ihf auf^preid f leinte ifl / aM i^er SSecf aufSpcei^ 

IC Den trßeti 2^ei( irr SSaare? . , 



2CUgemetne'S9eiei(finun6. 



©ans« 



b 



Zbeki betr 
. c 






SIBaace. |^t(l$. 
X — ^.c e 



(Bewlnn«^ gewinn». 

V g 



9^ad(^ ^ec 2CngObc foB ftd^ ter mSgdc^e @ett)mtr jüm mtrftic^m 
^tct^aUen ^ tote bei: Setfaufdpcer^ be^ ecften^ Zf)^M. ium Sin» 

If aufipteife / alfo g: v= y:b; fotgUcft v = -£-. 

ßrjle ®(eic^nfl» . ^ 

xb-f-g == xe> 

g = »(«— b> 

b— — ^ — A» 



dUfo 



y . 

. Siefe ®U\d)uni r>ön bet erfleti al^geiogen # f omm^ 

I bg 

g— --S. ~= ce— C7, , 

folglitl^ gy— bg = ccf— cy*, 

iobec cy»— cey+gy = bg, 

^obec cy* — y(ce— ^g) =?= bg, . 

S)ie @(et(^urig ijl alfa ({ttobitatif^ unb mirb im jtoeUett 
S()eUe t)0Uehb6 au|igei({i. ... 

35) 6$ lauft iemdnb Qtettetbe, ben SBifpel ju 30 t^(r.^ 
ber^auft einen S^eil f&c einen gen)tffen ^reU/- bie Abctgeti 
SooSBfpl. ben ^ifpet f&c 40t()te« .S^et niigUd^ Oktoinn 
fibectttfft ben n)irfitd[)en fo »ie^mal # old ber SSerf auf^pret^ be$ 
fecflenX^efledbenSinfattfeprei^', unb bad IBer]()&ltn{f be« etflen 
$lfitf |iAf dA^»«t| äBa^ire ifl jufaminengf fegt iiud bem S^er^ 
l)&(tmffe ,bed (^infouf^pceiff^ $um ^SPecf auf^pteife f&c ben ttftm 
X^eit ber Sßaare unb bed (Stnfaufdpreifed jum S&etfauf^pceife 
be6 äUefled* S^ie t^iet »urbe suertl Dertauft unb mt ilftmxi 

X9H r>ui xpmif mftii) unb mighd^et SSeife gewonnen ? 
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prettf. 
e 



ptei0. Ivaare. | pieltf. Isoocr. 
*> j X I y j r 

w : V c5= 7 ; b/ . 

(lifo w».^. 

3tbec au4^ w = (x-i-x)© — (r+x)b/ 

/Obft w =» (r-|-x;(e — b)* 

Ä(fo JH. = (r+x)(e~b), 



^ I 



obei: 



vy =5 b(r-[-x)(e — h), 
V= b(r + xKe-bJ 



3eper foO M $Ber|^&ltntf be$ ef fiin SIettt bec SSftüce 
|ut ganzen SBaare ^ufamme^gefe^t fein aui pem 93er|^&tttttffe 
b^6 Sinfauf^pcetfeö (u iiOcm ber beeben SSetfauf^f cetfe« SoigU(9 
na^^ §• 133* unb 134» 

•X e=s b:y -^ b:e^ 

•x sss b^ : ye» 



x: f 
X : ri 



alfo 

%olgiii) rb»-^xb* = xye/ 

ba^ec 

bbet 



rb* = xye— xb*/ 
rb* SÄ x(ye — b*)^ 



a(fo 



rb* 



SRan btibe nun bie Stellung }toif(^n ber Vudgabe unb 
bet wirf (ii^en Sinnat^me / fo f ommt 

ober rb— re-4"V = xy-^-xb^ 
ober r(b — e)4-v «= 3t(y— b), 
obet V — r (e — b) sä. x (y — b)» * 

Statt V ttttb X fe|K man bie gefunbehen SJettJ^t/ fo tommt 

Sa in bem n^n^ @itebe (Inf er «^anb nocb einmal x t>er« 
f ommt , fo fe(e man aud^ baf&c ^n äBett|K ^ fo fommt 

"i :i r(e~b) » -__-p.(y— b). 






y« 



/ '. 



\ 



fiiV/ fo fommt - -% \ 

; y(ye — b*) ^ ' ' ye — b* - 

3« fc^r Älamme« Unf er ^anb — rb* uti^ ^-rb* ^ei^oben; hmmt 

y^ye — b* ^ -^ ye 



Ober 



>^il^-r>-b) 






yc — b* '"^^ "^ ye — b* 

XOe« auf einerUt Slenxrec debtad!^^ lomnU . 

bre (e ,— b) — r (e — b) (ye -.b*) == rb* (y — b)» 

dtif# fo foraint . . "-' 

brc»--b^rc — (re— rb)<ye-^b*) 2=a t**y— -tba, 

: tbc^ bre^--b*re^(ryij^— fbyef^wb^-f*'*') ~ rB*y— tb^j; 

' ^^ l&e*~b*re^itc*4*'^*y^*4r^®V'***^^ c=» rb^y-^-tb*^; 

(N ^e6r fli;^ — b*re mit 4'r«>* ««^ ~i:B« auf Ö«C 

ßürnt mit ^rb^ <ftif tt« ted>f«n «eite- JfoläiKc^ fömtnt 

• , .br€* — ry€*4^rbyö fi=«fe i*b»y* 

' ^iVatt biniMr^ tvit^nin^^i mit r u^b ttihge dKe 0ßel)ec 
rliiU y auf Sirtf ®e{te> fo fommt 
ij . be* Ä=J ye*— bye«4«b^y/ 

f eber be^ «= y(e^— beU^b*); , . . 

r' Cbtt be* Ä y{e(^-p-b)4-b*], 

be* ' -, 



jcb» 



} 



"" . ye*— b* 

_,, , \i y beit gefltttbiftiii Sert^: 

}% tfi (äut» bffatmtm Öftrem» ^ i# a(fo. 

rb» 



% 



Kt^m* 



"I? 



"■ I ■ '■* 



■M^V 



b* 



'4* 



. ,■ ■«<er-b) + b*. - . 

0U<(^tet man im 9minn bcit SSru^ tttt^ fo fommt 

i^ rb*6(»— b) + rb^ 

i ;(e-^b) + bt^- • 

Sllan ^be iÜ^Ut ixa^ ^%mxt mit b/ fd fommt 



rbe^e — b}+rtb* ybCe«i-b) + b*] ; ' 

V ^*'*^ :^ ^-^ ..r »... ^\^^^ ■■■ ■■ ■ ——*—' " ■ . *.iiiii I U lli 

* . •« — be(e — bj — b« ••— bCb»+«(o-b)] 



•^M>«t> 



^S 



bCb*:lr«(«-'l>;i 



— I 



•'< -*. 



39 



-\ 



r 



1 ' 



440 



erftetS^ii f&iettn lia>\^mtt. 



3m Crempel t|l b =? 30^ c :i=r 40^ r= 300. 

300 JCX) 



64000 



— z 



30(900-}- 40. 10) 
300 . 300 






300 



y = 



30 . 40* 



300. Sip 

.3o«i6Qo . 30. i6 oo 

400+900 1300 



2.. 

•SIT 



468» 



30 ■ T< 
13 



40. .10 + 30* 

. - J)a r == 300. imft x,=: 46a iP^ fo bmigt ba« ganje 
betreibe 3064*468 = 768 9BfpU Z)ec 9Bifp«( würbe it 
3ot^lt» eindefottfty fft^^^dl^ ttuit .bieStu^gabe.^; 231040 tbU. 
6d Kpucben suerß 468iBrpL ju a^rft^c* txcfauft^ bie Stiu 
Tuä^tM t% dlfo I f 280 t^U* S>ip ühti^m 300 SBfpI. tpDuvben 
jtt 40 tf)(rt Decfüuft; olfo bu Smna^me ;^ i20Qoti(r./ fotgltcfi 
ganje Sinna(^me c±: 29280 tü^k«/ bo^er bec KoicfÜc^ &mti!Si 
t=: 6240.t()[r. jbiis mbgiid^t ^ annahmt v^iu 30720 t()(T./ 
alfo bf t mögliche 9e»inn £= 768O t](){r« gewef^n« 2>tefe ^a^Ua 
l^abett nun bie angegebenen SSeir^IUitffe:«. beru^ 7680.: 6240 
= 36if : 30^ ipeU 30*. 768Q =^ 6240 ^36if ijl/, unb\ 

468 : 768 = 3p : 3^Tf + 3^ • 4^ 
-"-^ 90o:^^^.46 

c= 11700 i^qisoo* , 

= Ilf \ JQ2. 

«^ebt man nfimlid) bad 9}ei:()&Untp 468 : 768 mit 4, fo Fornmt 
getolf 1 1 i 7 : 1 92 :1)«r<iii0. 

^htu man in btefeni Stempel btn etilen S^l ber SBaare 
aU befannt angenommen/ io no&cben bie S9<;fiimmungen fix 
X unb y no(^ etioad bequemer ju entmtcf ein geworben fein» 
SRan ne^me alfo folgenbe allgemeine Seietcf^nung, 



-.\ 



®an)e 
Soore. 



2)a ft(^ t^et^atten foa 

c 



&ntaufi* 


thiii ber 


OSetfauf^« 


Sleftber 


SBntauH- 


^tretic^er 


prei^. 


fSaace. 


ptetd. > 


SBaacf. 


rpvelfs 


@en>fnn. 


b 


c 


y 


X^— 'C. 


, e 


y 



Gewinn. 



foi(J 



b : y-lr-'b- ß 
b* : yCf 
eye . ' 



- " r » 

unb mil w : T s= y : b unb w = X (e *- b) ijl ^ fo ^at nwtt 



f 






( 
I 



»kCe— b) :v = y :b/ alfo v '= ZÜHlM.;: ©«jt mon 

„ — , cyeb (e -^ b) 

--, cefe — b) 

• . Alf (>. y = — i-r — r-* 

siutt mat VT = x(e— b), drfo wii^ bte rf)röportfon 
v:Vir = b;y D^rtpanbelt \xk 

JDiütoirt ttion bre erfleh biibitt ® (Übet mit e^:-b^ fo fornrot 
, -j;- :x =^ b : 7, 

= -ii- = bx -L = -Üf-,^ 

■ "" y ,^^ . ^* cid CO * ^ , 

' SRahbilb« nun bie ©feid&ung swifd^en bet Kulgabe unb 
»irflid^en 6innal)me/ fo, fommt 

^XoXt :^ unb y ben 5JSert^ gefe|t / fommt 

' . b , ce V . , 

«. 'i_ I ceCe — b) . b*x i ^ 

obet xb + , i = i^+xe7— ce* 

I ' ' , b e ' » 

lUnb auf einecfei' Slenhec gebcadf)t/ fommt 
^ xb^e4-ce»(e — b) === fe^xO-xbe^— ce^b, 

f ober xb^e-j^ce' — -ce^b = b^x-j-be^-x-r-xe^b/ 
V^m ba fic^ — ct^b auf beibeii Swten ^ebt/ fo Iwumt 
• ce3 = b^x + be^x — xb»^ , 

|.obec c€r5.== xb(b2^-^e*-r?be>. 



ce^ 



: '■ h^(b* + e(o — b) 

b*36 



€« »ar ab^t y =i -~-, folgK* ffctt x Veh 5Bett^ ge? 



-h i I t' ■■ 



I >^ ~ bce(b* + e(e-b> b» + e(e--b) * 

Sjl € == 468. b==: 30, e s=? 40/ fot(l\ 

^ 3 0(9O0+4Ö»iO) 30 *iüw , . 

30» 1.6 00 , 
900 + 40* IQ 



y = J°l^^^. .= .^"^ -=^^;=^ 36if t^^r-/ 



me oben« 



M 



2^ 



* 



/ - 



uz 



^tt 






36) C^ fonft {tmatib ftiie ^mu Zai^f hu dtk }tt at^tf 
lawn mtauU «c tmtn X^eit f&r. einen getttffen 9reU/ bit 
übrigen 600 GOcn p 3t^(r. ®ie oHet Cflen Dcrf dufte ee 
)tter$. nnb wie ft^rv^t^ mrni fi^ ber mSgUd^e ®etmnn ittot 
»irfli<ben iste ter f>ret^ f&t ben 9leß sun* ^t^fe f&t be« 
ftflen Z^etl nnb bie gon^e SBnare lum ei^ften St^le, wie bec 
^reil f&r ben et{{en S^t( }ttm 6in(<iiif^»utfe t^ec^Üt? 



XKgeme.ine S3eiet<l^nttn9« 






h 






$ffreauf9' 
c 



Sfrffic^er 
gewinn 

V 






al\9 



w 



VT 



ba^ec 
o(fo 



Ä (r4.x)(c — b)/ 



TC 5=5 y(r+x)(e — h)f 

V « _^ _., 

8emer foH fi(^ t^r^aUen 
- - T-^-x :x = y : b^ 

aifo (r+x)b ==5 T^y, 

«nb ba^l V X^l? asÄ y* 

etüit y in btc Sorme(.fft¥ v biefm SBerti^ gefegt ^ fomait 

V — (r+x>b(r + x)(e-b) _ b (e >^ b) (r + x)» 

ex . ex 

^n iMij^e: wm btr (Stetd^uiig ikbifc^en ber HuiQfilk unk 
noWlidben ©nnafeme/ nSmlic^ (r-f-if)b4-v «ä xy-f-re «nl 
Jeje jiott V unb y bie gifunbenen Vkttpti fo fommt 

3Caf tlnitUi 9ttmn fl»tt«^t / fommt ' ^■' n 
(r+x;be$-|-b(e— b)(f4-*)* «== (r+x)bex4'W** 
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* "' 

. b(e_b)(r4-x)« Ä= re*x^ 

«ber bt*(e~'b)4*3br(e— b)x + b(e— b)x» c=* rt*x^ ' 
alfoJ)r»(e— b) = — b(e~b)x*4-rx(e*— i2b(e— b)» , 

^3ut ttSung mieden nod^ foi^mU tßtifpuU bknm, hit foxt 
il^e Ctbnung/ wie fte iec 3uf^K an bie «^anb gibtr ^ut 
lelf&gen «nb beten 7(ufl(fung n>ft bem eigenen S^ac^benfett 
ibetloffen twtten* * a 

i) 6« fauft lemanb i2o3lnw 'b(rt. fJfnnb fftc rgr,^ 
betbuft bat}on 40 3tn. ^ bn6 9>fttnb fütt 9gr.y bdl Öbtige 
tbtttcet / mie t>ie( ^gewinnt er / mm mim t»^if / baf bet inigltdbe 
1iefl»inn^ntal gc6fet t(l/ aM bet tottl(i<^e/ itnb mt t(^euit 
|!0t er bttt Sftefi »etfauft ? . • 

3) 9^ lauft iemanb 40o3fti.f ba6 9fi>nb ßt S^ti 4pf.i 
Wou^ bat>Dn 150 3tm f&r tinen geieiffen ^^i^etf / t)om ttbrigett 
lAi |>fanb p 9 gr. SBie tf^tmt ^ntanft et ben etflen k^üt 
«Hb mit mel getptrtnt et^ menft blefet »{tl(id|^ @ewtnn }mci 
fP gtop ifl> äU be^ migUd^? . 

3) <l< (auft jetiNinb 3u(f et / b^ ^funb ^u 6 gt* / t)et(anft 
bai^on looStm }u einem gtipiffen greife/ t>cm äbrigen bai 
9funb ffit I2gt* 9Bie t>ie( b^t et^eingefauft nnb wie tbenec 
ben etjlfn SSfKti t>et(auft/ wenn than toiii, baf flcf^ bet wirf?' 
ji(be Heroin)! gum mSgÜdf^en 9erb&It/ wte bet ^inFanf^pretl 
pm 9kxHtxf$pui\t be^ etften Zf)t\ii , nn^i bof biefet etfle S^etC 
J<ljnt ganzen SBaotte t»etbi(t> wie bet @in!atif<pnr^ {ttfii 
i^Oetf oitf^pteife bH evfien 2^ei(< itnb mie bet (SmfaufdfHfeid jmtt 
»etl auf«pteife be« Slefte« ? 

4) 6« fanft jemanb betreibe/ ben Ccb^effel fftt 2tgt,/ 
betfäuft bcit)on 100 93fp(. ben 04effe( f&t i t^Ct« 6 gt« , ba« 
Übrige gu z t()(t. 9 gt. SBie t>ie( ^letteAe b<tt et gefauft untl 
tbie iAfl gemnneri; menn tnän weif, baf ber niig(i(be Gewinn 
i|fmat gtifet iß, a(^ bet wirflic^e? 

, 5) e« föttftHemajib 36o®rpL> ben €!*effeJ fftt^rftllrr,; 

WJfdttfl 90 ® rpC* iu li tb(t. / bo« Übrige fo, baf et 3o6otb(t» 

gewinnt. SBüe tbcuet alfo bet Gcb^ffei tom 9tef}e nnb wie 

-biel bitte et gewonnen/ wenn v <^fe« betreibe f(h ben |>teif 

bei «epe< btrfaufe |Ät^? 
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6) Ct tmift ifwabak ^ooSou^ \M 9f^at ^ 591. 4^^ j 

SUft i-f-ohtl t^tsiet^ fe taf 9x66! t|au ^ttonam ONcoeiL 
Sir «irC brnd^t itc viglulpc Smtim vsxä^ m$ tkmn |at ec 
tai ci^ 3ifci iNt Sii^ t>eir!aaft? 

7) So fosft ienmob boft ^EH'aab fär 6gt.# oetfattft soäts. 
für rmm g^tstffm $cetä , feca 9t(jt if ma( f^urtr , geivantt 
fb 2S2o|clHr* ffit;^ kitta 275ot^it. gnsomren^ UKtts er aSlii 
f&c b«it fltn^ bei Stefie^. tNcfimrt (ätte. Su m( äentoa 
|at tc gcUiEfl wa^ me t^raec b<n etfe« jS^ü iBccfimft? 

S) 6^ ^t iemanb 400 Si^fpL. grfauft./ tserfouft bodü 
lOoS^fpL $a ctotm gttptffni ^^rcife , ba^Ubttge ^a^ tf^m, 
geYsinm 4000 t|)U. lutb ^ttc 6000 t^Cr. geioimiie«^ ota« al£$ 
fftc Uli tc^teni ^|>reti »dtt »etf aufr iMcbes. ^üt t^un ^ 
ff cttificluiifit nKb tm crftes S^eil Mtftioft? 

Q> 6« foaft tnnaab 432 Gttca Xuc^/ Mtfdsift bum 
9^ Sum, etc Stte $u !2|tlHc»f ba« Ubc^e ga aft^t« Sie 
treuer l^t et etngefoiift ttsb nte mi gesattnea^ bmu bceftt 
«Rtfüd^ Semna f nrol iltvm ift, aU ber taiglMktl 

10) £d fimfc ienoab Xaffee, boS 9ftmb für Sgr., Mc^ 
foaft bavott 50^0. boi ftfoiib fit 8g^* » ^ Qbtigc fSnr 91^ 
Sie wei Senincc |h^ et gefouft tmb nie »ki bettigt ^ 
ipirflidlK ^»mn^ meiis bet mSglt^e i-sV^^^^ gcSfet tft? 

11) S« faoft jenKoib 560 ^fpL» bca Sd^ffel fät 1^^, 
tetfoiift etxiea 2i^eU, ben @i|fffel f&r i^tWr., bad Übnge $s 
i^tlKc* Sie wel betragt bec i»lrf(td^ 9mium, oma äff 
noglhbe if mal gtifet i^ f silb »U Ml Sifpel ^ er guoft 
vrtfauft? 

12) di fauft iemonb 500 Xnfet Setii# ben Xitfet ftt 
Sot^(r*r oecfcittft bfttwn 150 Xnfetr ben Xnfet ^u 4at^lf*# 
ben übrigen fo, b^f fem »irfrid^r Seatim nut :^iiiai fletmi 
iß/ a(d bet miglicbe. Sie mel bettagen bcefe Seninne ust 
«ne t^uer ifi bet SKefl Mtfonft necbea? 

13) Sd fauft ienanb 400 Sf|>L Setteibe, ben e^^effel 
f&t 21 gr. , Mrfauft baobn isoSf^ f&t einen geotjfen f)nä 
tinb 2)a6 Übrij^e fo, baf et 6000 t^U. gewinnt; er ^iUit ato 
Sooo Tf)lr. geicDonnen , tvenn et oflei f&t ben Irbtern f)ccii 
«eteotift l^tte. Sie wi betragen bte beiben Scrfoufipreife? 

14) 66 lauft jemonb Aaffei; , )>er!auft baoen einen 21^ 
bog 9fund f&t 10 gr./ bie übrigen 300 ^tn./ bog ^fnnb fät 
1 2 gl. , gemtnnt fo 6000 t^lt. ; ^te obet 8000 t^Ir« gen>&mies# 
Wenn oXUi f&r ben Untern ^reit^ terfonft »btben wiu* SBit birf 
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idntjtner jtttb gcfouft unb »ie treuer i|t bad ^funb (eja^U 
Wöm?'' . / '» 

k 15) @ö fauft jemanb ©etretbe/ ben ©c^effel f&c ^thlt., 
[«(tfouft (inen Xijeil ben ^c^effel %\i |-t()lc;/ bte übcigm 
laoilBfpL abec'bcn <3c^effe( gu if t()(r. unb gemmnt fo looot^lt,/ 
»ie Mi beHigt bec mi^lic^e ®ekoinn unb tvie mel f^at er ^uerß 
»ecföuft? 

' 16) @^ Jauft jemanb itaffee/ ba^ ^funb $u 49t»/ t>ets 
lauft einen Zf)M \>ap $funb su 6gi:./ bte fibcigeft 400 3tn«/ 
ba6 9fnnb fuc S%t.,toit Viel n)irb gewonnen unb toU met ifi 
juerfi t^etfauft wocbenf n>enn ber migUd^e ®e»tnn 8000 t^tn. 
beträgt ? ' . 

17) 6e , fauft jemanb 1000 3.tm äucfft/^ ba* '?>funb su 
5gc*, t)ecfauft einen S^eU untei: bem Sinfauf^pceife / ben SKejl 
ober t^euret/ fo baf et nur lobt^lt. Derltert» .«f^&tte er aber 
tfM für ben legtern ^et^ Derfauft/ fo b^^tte er 2400 tMr» 
gewonnen» SBie t>ief ^at er suerfl Derfauft unb loie treuer 
von bem erflen Steile unb vom 9iei!e ba^ ^funb be$a^(t be» 
imrmn, toenn man to>i$/ bäd ber.. Unterfc^ieb ber bleiben 83er< 
'fauf^preife Me «^älfte »om @tnfauf6pretfe betr&gt? 

j&) &0 lauft jemanb Jtaffee / baf $funb }u 6 gr* / ^tu 
[lauft bat>on einen S^b^'l ju einem gen)tffen ^Preife / bie fibrigen 
800 3tn. ahn, hai ^fun^ ju 9gr. / gewinnt fo^ iooSZytl)it,, 
ifkute Aber 13750 t^lr. gewonnen,/ wenn er alle«' fir ben ^reid 
ibei Stellet verlauft ^&tte. ^te viet ^at er lutx^ verlauft 
unb SU welchem greife? 
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Beite 3eUe 
So 5 0. «♦ I.^ «a<Ä 6omt nocb — igcir + öoqni — a4qp, 
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io P.D. I. 4>ro0teff<ott fl« Proportion. 
19 9. u. I*. 3 U(r (l. 8 UOr. ^ 
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